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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ืองอัตราส่วนตรีโกณมิติ

ค ำน ำ 
 
 แบบฝึกทักษะคณติศาสตร์ ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี 5 เรื่องอัตราส่วนตรโีกณมิติ จดัท าขึ้นโดยสอดคล้องกับหลักสตูร
การศึกษาข้ันพ้ืนฐานพุทธศักราช 2551 กลุ่มสาระการเรยีนรู้คณิตศาสตร์ ของสถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และ
เทคโนโลยี กระทรวงศึกษาธิการ ซึ่งแบบฝึกทักษะคณติศาสตร์นีม้ีทัง้หมด 12 เล่ม ได้แก ่ 
 เล่มที ่1 รูปสามเหลี่ยมคล้าย  
 เล่มที ่2 ช่ือด้านท่ีสัมพันธ์กับมมุแหลมของรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก  
 เล่มที ่3 ความหมายและการหาอัตราส่วนตรโีกณมิต ิ 
 เล่มที ่4 การหาอัตราส่วนตรโีกณมิติ ของมุมที่ก าหนดให ้ 
 เล่มที ่5 ความหมายและการหาค่าอัตราส่วนของโคซีแคนต์ ซีแคนต์ และโคแทนเจนต์  
 เล่มที ่6 อัตราส่วนตรโีกณมิติของมุม 30° , 45° และ 60°  
 เล่มที ่7 การน าอัตราส่วนตรีโกณมิติของมุม 30° , 45° และ 60° ไปใช้     
 เล่มที ่8 การหาคา่อัตราส่วนตรีโกณมิติของมุม 0° ถึง 90° โดยใช้ตาราง 
 เล่มที ่9 การน าค่าโดยประมาณของไซน์ โคไซน์ และแทนเจนต์ของมุมที่ไปใช้แก้ปัญหาเกี่ยวกับด้านและมมุ 
 เล่มที ่10 การหาอัตราส่วนตรีโกณมิติโดยใช้ความสมัพันธ์ของด้านและมมุ 
 เล่มที ่11 การแก้ปัญหาเกี่ยวกับระยะทางและความสูงที่มีขนาดมมุก้ม 
 เล่มที ่12 การแก้ปัญหาเกี่ยวกับระยะทางและความสูงที่มีขนาดมมุเงย 

 ส าหรับแบบฝึกทักษะคณิตศาสตร ์ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี 5 เรื่องอัตราสว่นตรีโกณมิติ เล่มที่ 11 การแก้ปญัหา
เกี่ยวกับระยะทางและความสูงที่มขีนาดมุมก้ม ประกอบด้วยค าช้ีแจงการใช้แบบฝึกทักษะ มาตรฐานการเรยีนรู้ ตัวช้ีวัด 
จุดประสงค์การเรียนรู้ สาระการเรยีนรู้ แบบทดสอบก่อนเรียน บันทึกคะแนนแบบทดสอบก่อนเรียน ใบความรู้ แบบฝึก
ทักษะ บันทึกคะแนนแบบฝึกทักษะ แบบทดสอบหลังเรียน บันทึกคะแนนแบบทดสอบหลังเรยีน บรรณานุกรม เกณฑ์การ
ให้คะแนน เฉลยแบบทดสอบก่อนเรียน เฉลยแนวคิดแบบทดสอบกอ่นเรียน เฉลยแบบฝึกทักษะ เฉลยแบบทดสอบหลัง
เรียน เฉลยแนวคิดแบบทดสอบหลังเรียน และแบบสรุปผลการประเมิน ซึ่งนอกจากจะใช้ประกอบการสอน ในห้องเรียน
แล้วยังใช้เป็นแบบฝึกเสรมินอกเวลาเรยีนได้ด้วย 
 การท าแบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เล่มนี้ หวังว่าจะเป็นประโยชน์กับครูผูส้อนวิชาคณิตศาสตร์ ในระดบัช้ัน
มัธยมศึกษาปีท่ี 5 ในการน าไปใช้เพื่อเป็นแบบฝึกทักษะในการเรียนให้กับนักเรียนต่อไป ช่วยพัฒนาให้นักเรียนได้เกดิการ
เรียนรู้อย่างเป็นระบบ และเพื่อยกระดับคณุภาพการศึกษาให้มีประสทิธิภาพยิ่งข้ึน  
 

สง่า  จุราเพชร 
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สำรบัญ 
 

    หน้า 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ืองอัตราส่วนตรีโกณมิติ

 
ค ำช้ีแจงในกำรท ำแบบฝึกทักษะ 

 
 แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เรื่องอัตราส่วนตรีโกณมิติ เล่มที่ 11 การแก้ปัญหาเกี่ยวกับระยะทางและ
ความสูงที่มีขนาดมุมก้ม  ใช้ประกอบการเรียนรายวิชาคณิตศาสตร์ รหัสวิชา ค32101 ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5  
แบบฝึกทักษะเล่มนี้ประกอบด้วย ค าชี้แจงการใช้แบบฝึกทักษะ มาตรฐานการเรียนรู ้ตัวชีว้ัด จุดประสงค์การ
เรียนรู้ สาระการเรียนรู้ แบบทดสอบก่อนเรียน บันทึกคะแนนแบบทดสอบก่อนเรียน ใบความรู้ แบบฝึกทักษะ 
บันทึกคะแนนแบบฝึกทักษะ แบบทดสอบหลังเรียน บันทึกคะแนนแบบทดสอบหลังเรียน บรรณานุกรม เกณฑ์การ
ให้คะแนน เฉลยแบบทดสอบก่อนเรียน เฉลยแนวคิดแบบทดสอบก่อนเรียน เฉลยแบบฝึกทักษะ เฉลย
แบบทดสอบหลังเรียน เฉลยแนวคิดแบบทดสอบหลังเรียน และแบบสรุปผลการประเมิน   
  ในการท าแบบฝึกทักษะให้นักเรียนปฏิบัติตามข้ันตอนต่อไปนี้ 

1. ท าแบบทดสอบก่อนเรียน  
2. ตรวจค าตอบแบบทดสอบก่อนเรียน 
3. บันทึกคะแนนแบบทดสอบก่อนเรียน 
4. ศึกษาใบความรู้ 
5. ท าแบบฝึกทักษะ 
6. ตรวจค าตอบแบบฝึกทักษะ 
7. บันทึกคะแนนแบบฝึกทักษะ 
8. ท าแบบทดสอบหลังเรียน 
9. ตรวจค าตอบแบบทดสอบหลังเรียน 
10. บันทึกคะแนนแบบทดสอบหลังเรียน 
11. สรุปการประเมินผลการเรียนรู้ 

 ก่อนการท าแบบฝึกทักษะนักเรียนควรศึกษาใบความรู้ที่มีเนื้อหาและตัวอย่างของแบบฝึกให้เข้าใจ
ก่อนท าแบบฝึกทักษะ และควรท าแบบฝึกทักษะด้วยตนเอง ต้องปฏิบัติตามขั้นตอนในแบบฝึกด้วยความซื่อสัตย์ 
ไม่ดูเฉลยก่อน ถ้าหากแบบฝึกทักษะใดที่นักเรียนได้คะแนนไม่ถึงร้อยละ 60 นักเรียนควรศึกษาเนื้อหานั้นซ้ า
อีกหรือขอค าแนะน าจากครูผู้สอน 
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แบบฝึกทักษะคณิตศำสตร์ 
เร่ือง อัตรำส่วนตรีโกณมิติ  ชั้นมัธยมศึกษำปีที่ 5 

เล่มท่ี 11 กำรแก้ปัญหำเกี่ยวกับระยะทำง และควำมสูงท่ีมีขนำดมุมก้ม (2 ชั่วโมง) 

 

มำตรฐำน ค 2.1 เข้าใจพื้นฐานเกี่ยวกับการวัด วัดและคาดคะเนขนาดของสิ่งที่ต้องการวัด 
ตัวช้ีวัด ค 2.1 ม.4-6/1 ใช้ความรู้เรื่องอัตราส่วนตรีโกณมิติของมุมในการคาดคะเนระยะทางและความสูง 
มำตรฐำน ค 6.1 มีความสามารถในการแก้ปัญหา  การให้เหตุผล การสื่อสาร การสื่อความหมาย 
 ทางคณิตศาสตร์  และการน าเสนอ การเชื่อมโยงความรู้ต่างๆทางคณิตศาสตร์  
 และเชื่อมโยงคณิตศาสตร์กับศาสตร์อื่นๆ  และมีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์ 
ตัวช้ีวัด ค 6.1 ม. 4-6/1 ใช้วิธีการที่หลากหลายแก้ปัญหา 

ด้ำนควำมรู้  
  นักเรียนสามารถน าอัตราส่วนตรีโกณมิติไปใช้ในการหาระยะทางและความสูงของสิ่งต่างๆที่มีขนาด
ของมุมก้มเข้ามาเก่ียวข้องได้ 
ด้ำนทักษะและกระบวนกำรทำงคณิตศำสตร์  
 นักเรียนใช้วิธีการที่หลากหลายในการแก้ปัญหา 
ด้ำนคุณลักษณะอันพึงประสงค์ 
 นักเรียนมีวิจารณญาณ 
 

1. การแก้ปัญหาเกี่ยวกับระยะทาง และความสูงที่มีขนาดมุมก้ม 
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 เรื่อง อัตราส่วนตรีโกณมิติ  รายวิชาคณิตศาสตร์  รหัสวิชา ค32101 ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5 
 เล่มที่ 11 การแก้ปัญหาเกี่ยวกับระยะทางและความสูงที่มีขนาดมุมก้ม 

คะแนนเต็ม 10 คะแนน       เวลา 15 นาท ี
 ค ำชี้แจง ให้นักเรียนท าเครื่องหมาย  ทับตัวอักษร ก, ข, ค, ง หน้าค าตอบที่ถูกต้องที่สุดเพียงค าตอบเดียว 

 
1. จากจุดชมวิวบนยอดหน้าผาซึ่งตั้งตรงในแนวดิ่ง  เมื่อมองไปที่เรือล าหนึ่งซึ่งลอยล าอยู่ในทะเลพบว่าแนว

ที่มองเรือเป็นมุมก้ม     ถ้าหน้าผาสูง 45 เมตร จากระดับน้ าทะเล แล้วระยะทางระหว่างเรือถึงหน้าผา  

เท่ากับข้อใด 

 ก.   √   เมตร 
 

ข.   √   เมตร 
  ค.   √   เมตร 

 

ง.   √   เมตร 
  

2. สุวิทย์ยืนอยู่บนหน้าผาริมทะเล ซ่ึงวัดจากตาของสุวิทย์อยู่สูงจากระดับน้ าทะเล 950 เมตร มองเห็นเรือ

ล าหนึ่งเป็นมุมก้ม     ถ้าต้องการหาระยะห่างของเรือกับต าแหน่งที่เขายืนอยู่เขาควรใช้ความรู้เรื่องใด

จึงจะเหมาะสมที่สุด 

 ก. มุมก้ม      กับ        
 

ข. มุมก้ม      กับ        
  ค. มุมก้ม      กับ        

 

ง. มุมก้ม      กับ        
 

 

3. ณ  จุดสังเกตบนเขื่อนสูงจากระดับน้ า 9 เมตรมองเห็นเรือล าหนึ่งเป็นมุมก้ม     ข้อใดเป็นระยะห่าง

ระหว่างเรือกับเข่ือน 

 ก.  √   เมตร 
 

ข.  √   เมตร 
  ค.  √   เมตร 

 

ง.  √   เมตร 
  

4. ชายคนหนึ่งอยู่บนดาดฟ้าตึกหลังหนึ่งซึ่งสูง 65 เมตร มองเห็นรถยนต์คันหนึ่งจอดอยู่ 

ที่ลานจอดรถเป็นมุมก้ม     รถยนต์อยู่ห่างจากตึกกี่เมตร 
 ก.   √   เมตร 

 

ข.   √   เมตร 
  ค.   √   เมตร 

 

ง.   √   เมตร 
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5. วรวิทย์ยืนอยู่บนหน้าผาแห่งหนึ่ง  อยู่สูงจากระดับน้ าทะเล 65 เมตร เมื่อเขามองลงไปยังเรือ 

ล าหนึ่งกลางทะเลโดยมุมท่ีแนวเส้นระดับสายตากับแนวสายตาเป็นมุมก้มมีขนาด     เรือล านี้ 

อยู่ห่างจากหน้าผาประมาณก่ีเมตร  (ก าหนดให้ √ =     ) 
 ก. 28 เมตร ข. 29 เมตร 

 ค. 35 เมตร ง. 38 เมตร 

 
6. ปรางวลัยยืนอยู่บนยอดประภาคารสูงจากระดับน้ าทะเล 90 เมตร มองเห็นเรือล าหนึ่งเป็นมุมก้ม      

จงหาว่าเรืออยู่ห่างประภาคารกี่เมตร 
 ก. 70 เมตร ข. 85 เมตร 

 ค. 90 เมตร ง. 95 เมตร 

 
7. ชายคนหนึ่งจอดเรือไว้ที่หาดทรายห่างจากหน้าผา 45 เมตรเมื่อปีนขึ้นไปบนยอดหน้าผามองลงมาเห็น

เรือของตนเองด้วยมุมก้ม     หน้าผาแห่งนี้สูงก่ีเมตร 

 ก. 15 3  เมตร ข. 10 3  เมตร 

 ค. 9 3  เมตร ง. 6 3  เมตร 
 
8. มินตราอยู่บนยอดตึกมองเห็นรถยนต์ของตนเองที่จอดอยู่ในลาดจอดรถยนต์ ซึ่งอยู่ห่างจากตึก 55 เมตร 

ด้วยมุมก้ม     จากข้อมูลที่ได้ตึกมีความสูงกี่เมตร 
 

ก. 45 2

2
 เมตร ข. 45 เมตร 

 ค. 45 2  เมตร ง. 55 เมตร 

 
9. จากจุดยอดตึกแห่งหนึ่งสูง 90 เมตร  จากพ้ืนดินถ้ามองไปเห็นรถยนต์สองคันที่จอดรถในลานจอดรถ 

ในแนวเส้นเดียวกัน พบว่าต้องมองเป็นมุมก้ม      และ      ตามล าดับ รถยนต์สองคันอยู่ห่างกัน

ประมาณกี่เมตร  ก าหนดให้              และ               
 ก. 38 เมตร ข. 48 เมตร 

 ค. 58 เมตร ง. 68 เมตร 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ืองอัตราส่วนตรีโกณมิติ

10. พิชิตยืนอยู่บนหน้าผาแห่งหนึ่ง ซึ่งสูง 250 เมตร จากระดับน้ าทะเล อนุชาวัดมุมก้มของเรือ 

สองล าได้     และ     ตามล าดับจงหาว่าเรือสองล านี้ห่างกันเท่าไร (ก าหนดให้ √       )  
 ก. 173.20 เมตร ข. 146.40 เมตร 

 ค. 131.28 เมตร ง. 85.31 เมตร 

 
 
 
 

บันทึกผลคะแนนแบบทดสอบก่อนเรียน 
 

คะแนนเต็ม คะแนนที่ได ้
10  
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ืองอัตราส่วนตรีโกณมิติ

ใบความรู้ที่ 11 
กำรแก้ปัญหำเกี่ยวกับระยะทำงและควำมสูงท่ีมีขนำดมุมก้ม 

 
การแก้ปัญหาเกี่ยวกับระยะทางและความสูงที่มีขนาดมุมก้มเข้ามาเกี่ยวข้องโดยใช้อัตราส่วน

ตรีโกณมิติ ในการแก้ปัญหาเก่ียวกับระยะทางและความสูง ซึ่งบางครั้งใช้เครื่องมือวัดโดยตรงไม่ได้ เช่นการ
วัดความสูงของภูเขา การหาความกว้างของแม่น้ า ฯลฯ สามารถท าได้โดยอาศัยความรู้เรื่องอัตราส่วน
ตรีโกณมิติ ซึ่งมขีนาดของมุมก้มเข้ามาเก่ียวข้องและมุมก้มมีความหมายดังนี้ 

มุมก้ม (Angle of depression) เป็นมุมที่เกิดจากแนวเส้นระดับสายตาและแนวสายตาที่มองวัตถุ 
เมื่อวัตถุอยู่ใต้เส้นระดับสายตา 

 
 
 
 
 

ในโจทย์ปัญหาบางข้อมีการน าความสูงของระดับสายตาเข้ามาเกี่ยวข้อด้วย เช่นความสูงของคน 
ความสูงของขาตั้งกล้อง ฯลฯ ดังรูป h  แทนความสูงของแนวเส้นระดับสายตา  การค านวณหาความสูงของ
วัตถุท่ีมองต้องน าค่า h มาเก่ียวข้องด้วย 

 
การแก้ปัญหาที่เกี่ยวกับการหาระยะทางและความสูงโดยใช้อัตราส่วนตรีโกณมิติจ าเป็นอย่างยิ่งที่

ผู้เรียนจะต้องอ่านโจทย์ให้เข้าใจ วิเคราะห์ว่าสิ่งที่โจทย์ก าหนดให้และสิ่งที่โจทย์ต้องการหา และมีข้อมูลใด
เกี่ยวข้อง เมื่อวิเคราะห์แล้วจึงด าเนินการต่อไปนี้ 

1. วาดภาพจ าลองให้สอดคล้องกับสิ่งที่โจทย์ก าหนด โดยก าหนดจุดและมุมต่างๆ ให้ถูกต้อง 
2. ค านวณหาข้อมูลบางอย่างที่เกี่ยวข้อง 
3. ค านวณสิ่งที่โจทย์ต้องการหา โดยใช้อัตราส่วนตรีโกณมิติ 
 3.1  สร้างสมการอัตราส่วนตรีโกณมิติของมุมที่โจทย์ก าหนด 
 3.2  แก้สมการ 
4.   สรุปค าตอบให้ตรงกับที่โจทย์ต้องการ 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ืองอัตราส่วนตรีโกณมิติ

ตัวอย่ำงที่ 1   จากจุดบนยอดหน้าผาซึ่งตั้งแต่ตรงในแนวดิ่ง ถ้ามองไปที่เรือล าหนึ่งซึ่งลอยล า 

อยู่ในทะเลพบว่าแนวที่มองเรือเป็นมุมก้ม     ถ้าหน้าผาสูง 42 เมตร จากระดับ  
น้ าทะเล จงหาระยะห่างระหว่างเรือกับหน้าผา 

 วิธีท ำ  
  1.  วาดภาพจ าลอง ก าหนดมุมและจุดต่างๆ 

 

จากรูปก าหนดให้ 
A   แทนต าแหน่งจุดมองบนยอดหน้าผา 
B    แทนต าแหน่งของเรือ 
C    แทนต าแหน่งหน้าผาที่ระดับน้ าทะเล 
 

 2. หาระยะห่างระหว่างเรือกับหน้าผา (BC) 
  เนื่องจาก           ดังนั้น    ̂        ̂        
 3. จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก ABC 
 จะได้          = 

  

  
 

 จาก              0.466   (จากตารางค่าอัตราส่วนตรีโกณมิติ)   
 

 BC = CA

tan 45°
  

 
แทนค่า BC = 42

0.466  
     90.129 
 4.  สรุปค าตอบ    

  ดังนั้น  ระยะห่างระหว่างเรือกับหน้าผาห่างกันประมาณ  90 เมตร  ตอบ 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ืองอัตราส่วนตรีโกณมิติ

ตัวอย่ำงที่ 2  จากจุดยอดบนหน้าผาแห่งหนึ่งซึ่งสูง 90 เมตร สองล าที่จอดอยู่ในทะเลในแนวเส้นตรง

เดียวกันพบว่าต้องมองเป็นมุมก้ม     และ     ตามล าดับ จงหาว่าระยะห่างระหว่างเรือ
สองล า (ตอบค่าประมาณเป็นจ านวนเต็ม) 

 วิธีท ำ จากสิ่งที่โจทย์ก าหนดให้เขียนเป็นรูปได้ดังนี้ 
  1.  วาดภาพจ าลอง  ก าหนดมุมและจุดต่างๆ 

 

จากรูปก าหนดให้ 
A  แทนต าแหน่งจุดมองบนหน้าผา 
B แทนต าแหน่งหน้าผากับระดับน้ าทะเล 
C  แทนต าแหน่งเรือล าที่ 1 
D แทนต าแหน่งเรือล าที่ 2 
 

  2. หาระยะห่างระหว่างหน้าผากับเรือล าที่ 1 (BC) 
   เนื่องจาก           ดังนั้น   ̂      ̂        

 
   จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก CBA 
   

จะได้        = 
  

  
 

   
 CB = BA

tan 58°
  

                   (จากตารางค่าอัตราส่วนตรีโกณมิติ) 
    BA = 90  (ความสูงของหน้าผา) 
   

แทนค่า CB = 90

0.781
  

       115.24 

  3. หาระยะห่างระหว่างหน้าผากับเรือล าที่ 2  (DB) 
   เนื่องจาก           ดังนั้น    ̂        ̂      

 
   จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก CBA 
   

จะได้    25  = 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ืองอัตราส่วนตรีโกณมิติ

   
 DB = BA

tan 25°
  

                   (จากตารางค่าอัตราส่วนตรีโกณมิติ) 
    BA = 90  (ความสูงของหน้าผา) 
   

แทนค่า DB = 90

0.466
  

       193.13 
  4.  หาระยะห่างระหว่าง เรือล าที่ 1 และ เรือล าที ่2 
  จาก เรือล าที ่1 ห่างจากหน้าผา  = 115.24 เมตร 
   เรือล าที่ 2 ห่างจากหน้าผา = 193.13 เมตร 

  ดังนั้น เรือท้ังสองล าห่างกัน 193.13 – 115.24 = 77.89 เมตร 

  ดังนั้น  เรือท้ังสองล าห่างกันประมาณ 78 เมตร             ตอบ 
ตอบ  

ตัวอย่ำงที่  3   
 

มาวินยืนอยู่ตรงหน้าผาแห่งหนึ่งซึ่งอยู่สูงจากระดับน้ าทะเล 48.30 เมตร  เมื่อเขามองลงไป

ยังเรือล าหนึ่งกลางทะเล  โดยมุมท่ีแนวสายตาท ากับแนวระดับเป็นมุมก้มมีขนาด      
ถ้าความสูงจากพ้ืนถึงตาของมาวินเท่ากับ 1.70 เมตร อยากทราบว่าเรือล านี้อยู่ห่าง จากเชิง
หน้าผาประมาณก่ีเมตร 

 วิธีท ำ 1. วาดภาพจ าลอง ก าหนดมุมและจุดต่างๆ จากสิ่งที่โจทย์ก าหนดให้ 

 

จากรูปก าหนดให้ 
 YA แทนความสูงของพ้ืนหน้าผาถึงระดับสายตาของมาวิน 
 CA แทนความสูงของหน้าผาถึงระดับน้ าทะเล 
 AD แทนเส้นแนวระดับสายตา 
 BC แทนระยะที่เรืออยู่ห่างจากเชิงหน้าผา 

 2. หาระยะห่างระหว่างเรือกับหน้าผา (BC) 
  เนื่องจาก           ดังนั้น   ̂      ̂        

 
  จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก BCA 

  จะได้    60  = 
  

  
 

  เนื่องจาก CA = YA + CY 
  แทนค่า CA = 1.70 + 48.30 = 50 
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   BC   
CA

tan 60°
  

   (จากตารางค่าอัตราส่วนตรีโกณมิติ    60        ) 
  

แทนค่า BC   
50

1.732
  

   BC   28.87 
 3. สรุปค าตอบ   
  ดังนั้น เรืออยู่ห่างจากเชิงหน้าผาประมาณ 28.87 เมตร  ตอบ 
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แบบฝึกทักษะที่ 11.1 
การแก้ปัญหาเกี่ยวกับระยะทางและความสูงที่มีขนาดมุมก้ม 

 

ค ำช้ีแจง  ให้นักเรียนพิจารณาตัวอย่างต่อไปนี้ พร้อมเติมค าตอบในแต่ละข้อ (30 คะแนน) 
 
 

1. สุธียืนอยู่บนหน้าผาริมทะเลซึ่งสูงจากระดับน้ าทะเล 84 เมตร มองเห็นเรือล าหนึ่งเป็นมุมก้ม       
จงหาว่าเรืออยู่ห่างจากหน้าผากี่เมตร 

 วิธีท ำ 1.  วาดภาพจ าลอง ก าหนดมุมและจุดต่างๆ 
   

 

จากรูปก าหนดให้ 
 A แทนต าแหน่งจุดมองบนหน้าผา 
 B แทนต าแหน่งเรือ 
 C แทนต าแหน่งหน้าผาที่ระดับน้ าทะเล 
  
  

  2. หาระยะห่างระหว่างเรือกับหน้าผา (BC) 

   เนื่องจาก          ดังนั้น   
 

  3. จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก ABC 
   

จะได้        = 

    
 

 

= AC

tan 45°
  

   
แทนค่า BC = 

   
ดังนั้น เรืออยู่ห่างจากหน้าผา 

 
เมตร   ตอบ  
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2. ชายคนหนึ่งยืนอยู่บนหน้าผาริมทะเล ซึ่งอยู่สูงจากระดับน้ าทะเล 75 เมตร มองเห็นเรือล าหนึ่ง 

เป็นมุมก้ม     จงหาว่าเรืออยู่ห่างหน้าผาประมาณก่ีเมตร 

 วิธีท ำ 1. วาดภาพจ าลองก าหนดมุม และจุดต่างๆ 
   

 

จากรูปก าหนดให้ 
 A แทนต าแหน่งจุดมองบนหน้าผา 
 B แทนต าแหน่งเรือ 
 C แทนต าแหน่งหน้าผาที่ระดับน้ าทะเล 
  
  

  2. หาระยะห่างระหว่างเรือกับหน้าผา (BC) 

   เนื่องจาก           ดังนั้น   
 

  3. จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก ABC 
   

จะได้    30  = 

    
 BC = 

    
แทนค่า BC = 

 
   

    

 ดังนั้น  ระยะห่างระหว่างเรือกับหน้าผาประมาณ 
 
ตอบ 
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3. จากจุดยอดบนหน้าผาซึ่งตั้งตัวในแนวดิ่ง ถ้ามองไปที่เรือล าหนึ่งซึ่งลอยอยู่ในทะเล พบว่า 

แนวที่มองเรือเป็นมุมก้ม     ถ้าหน้าผาสูง 42 เมตร จากระดับน้ าทะเล จงหาระยะห่างระหว่าง 
เรือกับหน้าผา 

 วิธีท ำ 1. วาดภาพจ าลอง ก าหนดมุมและจุดต่างๆ 

   

 

จากรูปก าหนดให้ 
 A  แทนต าแหน่งจุดมองบนหน้าผา 
 B    แทนต าแหน่งเรือ 
 C  แทนต าแหน่งหน้าผาที่ระดับน้ าทะเล 
  

  2. หาระยะห่างระหว่างเรือกับหน้าผา (BC) 

   เนื่องจาก 
 

  3. จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก BCA 
   

จะได้ 

 

= 
  

  
 

   
 BC = 

    
แทนค่า BC = 

 
  ดังนั้น   

 
ตอบ 
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4. ปรางวลัยยืนอยู่บนยอดตึกมองเห็นรถยนต์ของตนเองที่จอดอยู่ในลาดจอดรถยนต์ ซึ่งอยู่ห่าง 

จากตึก 35 เมตร ด้วยมุมก้ม     จากข้อมูลที่ได้ตึกมีความสูงกี่เมตร 

 วิธีท ำ 1.  วาดภาพจ าลอง ก าหนดมุมและจุดต่างๆ 

 

จากรูปก าหนดให้ 
 A  แทนต าแหน่งจุดมองบนยอดตึก 
 B    แทนต าแหน่งรถยนต์ 
 C   

                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                               
  

  2. หาความสูงของตึก  (AC) 

   เนื่องจาก 
 

  3. จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก BCA 
   

จะได้ 

 

= 
  

  
 

   
 AC = 

    
แทนค่า AC = 

 
 ดังนั้น 

 
ตอบ 
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5. 
 

วันชัยยืนอยู่ตรงบนดาดฟ้าตึกที่มีความสูง 70 เมตร  เมื่อเขามองลงไปยังศาลาทรงไทยเป็น 

มุมก้มมีขนาด 42  ถ้าความสูงจากพ้ืนดาดฟ้าถึงแนวเส้นระดับสายตาของวันชัยเท่ากับ 1.70 เมตร 

อยากทราบว่าศาลาทรงไทยอยู่ห่าง จากตึกประมาณก่ีเมตร  (ก าหนดให้ tan 42°   0.900) 

 วิธีท ำ 1. วาดภาพจ าลอง ก าหนดมุมและจุดต่างๆ จากสิ่งที่โจทย์ก าหนดให้ 

 

จากรูปก าหนดให้ 
 AE แทนความสูงของพ้ืนดาดฟ้าถึงแนวเส้นระดับสายตา 
 AC แทนความสูงของตึกถึงแนวเส้นระดับสายตา 
 AD แทน 

 
 BC แทน 

 
 2. หาระยะห่างระหว่างตึกถึงศาลาทรงไทย (BC) 
  เนื่องจาก  

 
  จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก BCA 

  จะได้ 
 
= 

  

  
 

  เนื่องจาก AC = 
 

  แทนค่า AC = 
 

   BC = 

   
แทนค่า BC = 

       

 3. สรุปค าตอบ   
  ดังนั้น 

 
ตอบ 

 
บันทึกผลคะแนนแบบฝึกทักษะที่ 11.1 

 

 
 
 

คะแนนเต็ม คะแนนที่ได ้

30  
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แบบฝึกทักษะที่ 11.2 
การแก้ปัญหาเก่ียวกับระยะทางและความสูงท่ีมีขนาดมุมก้ม 

 
ค ำช้ีแจง  ให้นักเรียนพิจารณาตัวอย่างต่อไปนี้ พร้อมเติมค าตอบในแต่ละข้อ (30 คะแนน) 
 

 
1. มงคลอยู่บนประภาคารสังเกตเห็นเรือสองล าจอดอยู่ในทะเลทางทิศตะวันออกของประภาคารในแนว

เส้นตรงเดียวกัน ท ามุมก้ม     และ     กับแนวระดับ ประภาคารนี้มีความสูงจากน้ าทะเลประมาณ 
173.2 เมตร เรือสองล าอยู่ห่างกันกี่เมตร 

 วิธีท ำ 1. วาดภาพจ าลอง ก าหนดมุมและจุดต่างๆ 

   

 

จากรูปก าหนดให้ 
 A  แทนต าแหน่งจุดมองบนหน้าผา 
 B แทนต าแหน่งประภาคารกับระดับน้ าทะเล 

  C  แทนต าแหน่งเรือล าที่ 1 
 D แทนต าแหน่งเรือล าที่ 2 
  

  2. หาระยะห่างระหว่างเรือล าที่ 1 กับหน้าผา (BC) 

   เนื่องจาก AE // CB ดังนั้น   ̂        ̂     0  

   จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก ABC 
   

จะได้        = 

    
 BC = 

    
แทนค่า 
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  3. หาระยะห่างของเรือล าที่ 2 กับหน้าผา(BC) 

   เนื่องจาก          ดังนั้น 
 

   จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก DBA 
   

จะได้ 

 

= 
  

  
 

   
 BD = 

    
แทนค่า 

 

   
    

  4. หาระยะห่างระหว่าง เรือล าที่ 1 และ เรือล าที่ 2 
  จาก เรือล าที่ 1 ห่างจากประภาคาร   = 

 
   เรือล าที่ 2 ห่างจากประภาคาร   = 

 
  ดังนั้น  เรือทั้งสองล าห่างกัน 300 – 100 = 200 เมตร 

   ดังนั้น  เรือท้ังสองล าห่างกัน 
 
เมตร ตอบ 

   
  



  18 
 

แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ืองอัตราส่วนตรีโกณมิติ

2. สมปรองยืนอยู่จุดชมวิวบนหน้าผาแห่งหนึ่งซ่ึงสูงจากพ้ืนดิน 250 เมตร ถ้ามองลงไปเห็นแม่น้ า  

ในแนวเส้นเดียวกันของสองฝั่งแม่น้ าพบว่าต้องมองเป็นมุมก้ม     และ     ตามล าดับ จงหาว่า 
แม่น้ ามีความกว้างจุดนี้ประมาณก่ีเมตร (ตอบเป็นจ านวนเต็ม) 

 วิธีท ำ 1. วาดภาพจ าลอง ก าหนดมุมและจุดต่างๆ 
   

 

จากรูปก าหนดให้ 
 A แทนต าแหน่งจุดมองบนจุดชมวิว 
 C แทนต าแหน่งหน้าผาที่ระดับพ้ืนดิน 

  B แทนต าแหน่งฝั่งด้านในของแม่น้ า 
 D แทนต าแหน่งฝั่งด้านนอกของแม่น้ า 
  

  2. หาระยะห่างระหว่างฝั่งด้านในของแม่น้ ากับหน้าผากับ (BC) 

   เนื่องจาก          ดังนั้น   ̂        ̂  63  

   จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก ACB 
   

จะได้        = 

    
 BC = 

    
แทนค่า 

 

   
    

  3. หาระยะห่างระหว่างฝั่งด้านนอกของแม่น้ ากับหน้าผากับ (DC) 

   เนื่องจาก           ดังนั้น     ̂        ̂      

   จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก ACD 
   

จะได้ 

 

= 
  

  
 

   
 DC = 
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แทนค่า 

 

   
    

  4.   หาระยะห่างระหว่าง ฝั่งด้านใน และฝั่งด้านนอกของแม่น้ า 

  จาก จุดฝั่งด้านนอกของแม่น้ ากับหน้าผา = 
 

   จุดฝั่งด้านนอกของแม่น้ ากับหน้าผา = 
 

  ดังนั้น แม่น้ ากว้าง 
 
เมตร 

  
 
ตอบ 

   
   
3. นาวียืนอยู่บนยอดตึกแห่งหนึ่งซ่ึงสูงจากพ้ืนดิน 100 เมตร  ถ้ามองลงไปเห็นรถยนต์สองคันที่จอดอยู่ใน

ลานจอดรถ ในแนวเส้นเดียวกันพบว่าต้องมองเป็นมุมก้ม     และ     ตามล าดับ จงหาว่ารถยนต์ทั้ง
สองคันอยู่ห่างกันประมาณก่ีเมตร (ตอบเป็นจ านวนเต็ม) 

 วิธีท ำ 1. วาดภาพจ าลอง ก าหนดมุมและจุดต่างๆ 

 

จากรูปก าหนดให้ 
 A  แทนต าแหน่งจุดมองบนหน้าผา 
 B    แทนต าแหน่งประภาคารกับระดับน้ าทะเล 

  C  แทนต าแหน่งเรือล าที่ 1 
 D แทนต าแหน่งเรือล าที่ 2 

  2. หาระยะห่างระหว่างตึกกับรถยนต์คันที่ 1 (BC) 

   เนื่องจาก           ดังนั้น   ̂        ̂      

   จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก ABC 
   

จะได้        = 

    
 BC = 
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แทนค่า 

 

   
    

  3. หาระยะห่างระหว่างตึกกับรถยนต์คันที่ 2 (BC) 

   เนื่องจาก 
 

   จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก BCA 
   

จะได้ 

    
 

    
แทนค่า 

 

   
    

  4.   หาระยะห่างระหว่าง รถคันที ่1 และ รถคันที ่2 
  

จาก 

 
    

  ดังนั้น รถทั้งสองคันห่างกัน 
 

เมตร 

  
 
ตอบ 

   
 
 

บันทึกผลคะแนนแบบฝึกทักษะที่ 11.2 
 

 
 
  

คะแนนเต็ม คะแนนที่ได ้

30  
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เรื่อง อัตราส่วนตรีโกณมิติ   รายวิชา คณิตศาสตร์  รหัสวิชา ค32101 ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5 
เล่มที่ 11 การแก้ปัญหาเกี่ยวกับระยะทางและความสูงที่มีขนาดมุมก้ม 

คะแนนเต็ม 10 คะแนน  เวลา 15 นาท ี

ค ำชี้แจง ให้นักเรียนท าเครื่องหมาย  ทับตัวอักษร ก, ข, ค, ง หน้าค าตอบที่ถูกต้องที่สุดเพียงค าตอบเดียว 
 
1. จากจุดชมวิวบนยอดหน้าผาซึ่งตั้งตรงในแนวดิ่ง  เมื่อมองไปที่เรือล าหนึ่งซึ่งลอยล าอยู่ในทะเลพบว่าแนว

ที่มองเรือเป็นมุมก้ม     ถ้าหน้าผาสูง 40 เมตร จากระดับน้ าทะเล แล้วระยะทางระหว่างเรือถึงหน้าผา  
เท่ากับข้อใด 

 ก.   √   เมตร 

 

ข.   √   เมตร 

 
 ค.   √   เมตร 

 

ง.   √   เมตร 

 
 
2. สุวิทย์ยืนอยู่บนหน้าผาริมทะเลซึ่งอยู่ห่างจากระดับน้ าทะเล 1,000 เมตร มองเห็นเรือล าหนึ่งเป็น 

มุมก้ม     ถ้าสุวิทย์ต้องการหาระยะห่างของเรือกับต าแหน่งที่เขายืนอยู่เขาควรใช้ความรู้เรื่องใดจึงจะ
เหมาะสมที่สุด 

 ก. มุมก้ม      กับ        
 

ข. มุมก้ม      กับ        
  ค. มุมก้ม      กับ        

 

ง. มุมก้ม      กับ        
  

3. ณ  จุดสังเกตบนเขื่อนสูงจากระดับน้ า 6 เมตรมองเห็นเรือล าหนึ่งเป็นมุมก้ม     ข้อใดเป็นระยะห่าง
ระหว่างเรือกับเข่ือน 

 ก.  √   เมตร 
 

ข.  √   เมตร 
  ค.  √   เมตร 

 

ง.  √   เมตร 
  

4. ชายคนหนึ่งอยู่บนดาดฟ้าตึกหลังหนึ่ง  ซึ่งสูง 45 เมตร มองเห็นรถยนต์คันหนึ่งจอดอยู่ที่ลานจอดรถ 

เป็นมุมก้ม     รถยนต์อยู่ห่างจากตึกกี่เมตร 
 ก.   √   เมตร 

 

ข.   √   เมตร 
  ค.   √   เมตร 

 

ง.   √   เมตร 
  

 



  22 
 

แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ืองอัตราส่วนตรีโกณมิติ

5. สุพจน์ยืนอยู่บนหน้าผาแห่งหนึ่ง  อยู่สูงจากระดับน้ าทะเล 50 เมตร เมื่อเขามองลงไปยังเรือ 

ล าหนึ่งกลางทะเลโดยมุมท่ีแนวเส้นระดับสายตากับแนวสายตาเป็นมุมก้มมีขนาด     เรือล านี้อยู่ห่าง

จากหน้าผาประมาณกี่เมตร  (ก าหนดให้ √ =     ) 
 ก. 28 เมตร 

 
ข. 29 เมตร 

 ค. 30 เมตร 
 

ง. 31 เมตร 
 
6. ปรางทิพย์ยืนอยู่บนยอดประภาคารสูงจากระดับน้ าทะเล 80 เมตร มองเห็นเรือล าหนึ่งเป็นมุมก้ม      

จงหาว่าเรืออยู่ห่างประภาคารกี่เมตร 
 ก. 70 เมตร 

 
ข. 75 เมตร 

 ค. 80 เมตร 
 

ง. 85 เมตร 
 
7. ชายคนหนึ่งจอดเรือไว้ที่หาดทรายห่างจากหน้าผา 30 เมตรเมื่อปีนขึ้นไปบนยอดหน้าผามองลงมาเห็น

เรือของตนเองด้วยมุมก้ม     หน้าผาแห่งนี้สูงก่ีเมตร 
 ก. 3 3  เมตร 

 

ข. 6 3  เมตร 
 ค. 9 3  เมตร 

 

ง. 10 3  เมตร 
 
8. นารีอยู่บนยอดตึกมองเห็นรถยนต์ของตนเองที่จอดอยู่ในลาดจอดรถยนต์ ซึ่งอยู่ห่างจากตึก 45 เมตร

ด้วยมุมก้ม     จากข้อมูลที่ได้ตึกมีความสูงกี่เมตร 

 ก. 45 2

2
 เมตร ข. 45 เมตร 

 ค. 45 2  เมตร ง. 50 เมตร 

 
9. จากจุดยอดตึกแห่งหนึ่งสูง 90 เมตร จากพ้ืนดินถ้ามองไปเห็นรถยนต์สองคันที่จอดรถในลานจอดรถ  

ในแนวเส้นเดียวกัน พบว่าต้องมองเป็นมุมก้ม     และ     ตามล าดับ รถยนต์สองคันอยู่ห่างกัน

ประมาณกี่เมตร   ก าหนดให้              และ               
 ก. 98 เมตร ข. 87 เมตร 
 ค. 85 เมตร ง. 65 เมตร 
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10. อนุชายืนอยู่บนหน้าผาแห่งหนึ่ง ซึ่งสูง 200 เมตร จากระดับน้ าทะเล อนุชาวัดมุมก้มของเรือ 

สองล าได้     และ     ตามล าดับจงหาว่าเรือสองล านี้ห่างกันเท่าไร  (ก าหนดให้ √       ) 
 ก. 173.20 เมตร ข. 146.40 เมตร 

 ค. 131.28 เมตร ง. 85.31 เมตร 

 
 
 
 
 
 

บันทึกผลคะแนนแบบทดสอบหลังเรียน 
 

คะแนนเต็ม คะแนนที่ได ้

10  
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บรรณำนุกรม 
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  พื้นฐำน ม.4-6 เล่ม 2 . กรุงเทพฯ : เดอะบุคส์, 2553 . 
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 ปีท่ี 4 – 6 กลุ่มสำระกำรเรียนรู้คณิตศำสตร์ ตำมหลักสูตรแกนกลำงกำรศึกษำขั้น 
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             . หนังสือเรียนรำยวิชำพื้นฐำนคณิตศำสตร์ เล่ม 2 ชั้นมัธยมศึกษำปีที่ 4 – 6 กลุ่มสำระ 
 กำรเรียนรู้คณิตศำสตร์ ตำมหลักสูตรแกนกลำงกำรศึกษำขั้นพื้นฐำน พุทธศักรำช   
  2551. กรุงเทพฯ : องค์การค้าของ สกสค. , 2553 . 
             . หนังสือเรียนสำระกำรเรียนรู้พื้นฐำนคณิตศำสตร์ เล่ม 2  กลุ่มสำระกำรเรียนรู้ 
 คณิตศำสตร์  ชั้นมัธยมศึกษำปีที่ 4  ตำมหลักสูตรแกนกลำงกำรศึกษำขั้นพื้นฐำน     
 พุทธศักรำช 2544 . กรุงเทพฯ : องค์การค้าของ สกสค. , 2552 . 
โชคชัย สิริหาญอุดม . แบบฝึกหัดคณิตศำสตร์ ม.2 เล่ม 2 รำยวิชำพื้นฐำน . กรุงเทพฯ : เดอะบุคส์ ,  
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 แกนกลำงกำรศึกษำขั้นพื้นฐำน พุทธศักรำช 2551 ชั้นมัธยมศึกษำปีที่ 6.  กรุงเทพฯ :  
 โรงพิมพ์ส านักงานพระพุทธศาสนาแห่งชาติ , 2555 . 
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ภำคผนวก 
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เกณฑ์กำรให้คะแนน 
แบบฝึกทักษะคณิตศำสตร์ เร่ืองอัตรำส่วนตรีโกณมิต ิ ชั้นมัธยมศึกษำปีที่ 5 

เล่มท่ี 11 กำรแก้ปัญหำเกี่ยวกับระยะทำงและควำมสูงท่ีมีขนำดมุมก้ม 
 
1.  แบบทดสอบ 
 1.1  แบบทดสอบก่อนเรียน 
  เป็นแบบทดสอบแบบปรนัย ชนิดเลือกตอบ 4 ตัวเลือก จ านวน 10 ข้อ 10 คะแนน 
  ข้อละ 1 คะแนน ให้คะแนนดังนี้ 
   ได้ 1 คะแนน : ค าตอบถูกต้อง 
   ได้ 0 คะแนน : ไม่ตอบ หรือค าตอบไม่ถูกต้อง 
 1.2  แบบทดสอบหลังเรียน 
  เป็นแบบทดสอบแบบปรนัย ชนิดเลือกตอบ 4 ตัวเลือก จ านวน 10 ข้อ 10 คะแนน 
 ข้อละ 1 คะแนน ให้คะแนนดังนี้ 
   ได้ 1 คะแนน : ค าตอบถูกต้อง 
   ได้ 0 คะแนน : ไม่ตอบ หรือค าตอบไม่ถูกต้อง 
 
2.  แบบฝึกทักษะ 
 2.1  แบบฝึกทักษะที่ 11.1  เป็นแบบเติมค าตอบ จ านวน 30 ช่อง ช่องละ 1 คะแนน  
ให้คะแนนดังนี้ 
  ได้ 1 คะแนน : เติมค าตอบได้ถูกต้อง 
  ได้ 0 คะแนน : ไมเ่ติมค าตอบ หรือเติมค าตอบไดไ้ม่ถูกต้อง 

2.2  แบบฝึกทักษะที่ 11.2  เป็นแบบเติมค าตอบ จ านวน 30 ช่อง ช่องละ 1 คะแนน  
ให้คะแนนดังนี้ 
  ได้ 1 คะแนน : เติมค าตอบได้ถูกต้อง 
  ได้ 0 คะแนน : ไมเ่ติมค าตอบ หรือเติมค าตอบไดไ้ม่ถูกต้อง 
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เรื่อง อัตรำส่วนตรีโกณมิติ   รำยวิชำ คณิตศำสตร์  รหัสวิชำ ค32101 ชั้นมัธยมศึกษำปีท่ี 5 
เล่มท่ี 11 กำรแก้ปัญหำเกี่ยวกับระยะทำงและควำมสูงท่ีมีขนำดมุมก้ม 

คะแนนเต็ม 10 คะแนน       เวลำ 15 นำที 
 
 
 

ข้อ ค ำตอบ 
1 ง 

2 ง 
3 ก 

4 ง 

5 ง 
6 ค 

7 ค 

8 ข 
9 ข 

10 ข 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ตรวจจากเฉลยตรงนี้ก่อนนะครับ ถ้ายังไม่เข้าใจ 
สามารถไปดูเฉลยแนวคิดหน้าถัดไปได้นะครับ 
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1. เฉลย ข.   √   เมตร 

 
 แนวคิด 1.  วาดภาพจ าลอง ก าหนดมุมและจุดต่างๆ 

 

จากรูปก าหนดให้ 
 A  แทนต าแหน่งจุดชมวิวบนยอดหน้าผา 
 B    แทนต าแหน่งเรือ 
 C  แทนต าแหน่งหน้าผาที่ระดับน้ าทะเล 
  

  2. หาระยะห่างระหว่างเรือกับหน้าผา (BC) 
   เนื่องจาก         ดังนั้น   ̂        ̂        

 
  3. จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก ABC 
   

จะได้        = 
  

  
 

   
 BC = 

  

   3  
 

   
แทนค่า BC = 

  
 

√ 

 

   
 BC = 3

45 ×
1

  

    BC = 45 3  
  ดังนั้น  ระยะทางระหว่างเรือกับหน้าผา เท่ากับ 45 3 เมตร 

 
2. เฉลย ง. มุมก้ม      กับ        

 

 

 แนวคิด 1.  วาดภาพจ าลอง ก าหนดมุมและจุดต่างๆ 

 

จากรูปก าหนดให้ 
 A  แทนต าแหน่งจุดมองบนยอดหน้าผา 
 B    แทนต าแหน่งเรือ 
 C  แทนต าแหน่งหน้าผาที่ระดับน้ าทะเล 
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2. หาระยะห่างระหว่างเรือกับต าแหน่งที่เขายืน (AB) 
 จากรูปคือ ระยะทางของ AB 
 เนื่องจาก        ดังนั้น   ̂        ̂  

 
 ความสัมพันธ์ของด้านที่ต้องการหา กับ ด้านที่ทราบความยาวคือ    คือ        

  

  
 

 ดังนั้น  ถ้าต้องการหาความยาวของ    ต้องให้ความรู้เรื่อง มุมก้ม     กับ        
 

3. เฉลย ค.  √   เมตร 
 

 

 แนวคิด 1.  วาดภาพจ าลอง ก าหนดมุมและจุดต่างๆ 

 

จากรูปก าหนดให้ 
 A  แทนต าแหน่งจุดมองบนเขื่อน 
 B    แทนต าแหน่งเรือ 
 C  แทนต าแหน่งเขื่อนที่ระดับน้ า 
  

  2. หาระยะห่างระหว่างเรือกับหน้าผา (BC) 
   เนื่องจาก         ดังนั้น   ̂        ̂        

 
  3. จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก BCA 
   

จะได้        = 
  

  
 

   
 BC = 

  

      
 

   
แทนค่า BC = 

9

3
  

    BC = 3 3  
  ดังนั้น  ระยะห่างระหว่างเรือกับเข่ือนเท่ากับ 3 3   เมตร 
 
4. เฉลย ข.   √   เมตร 

 

 

 แนวคิด 1.  วาดภาพจ าลอง ก าหนดมุมและจุดต่างๆ 

 

จากรูปก าหนดให้ 
 A  แทนต าแหน่งจุดมองบนตึก 
 B    แทนต าแหน่งรถยนต์ 
 C  แทนต าแหน่งตึกท่ีระดับพ้ืนดิน 
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  2. หาระยะห่างระหว่างรถยนต์กับตึก (BC) 
   เนื่องจาก         ดังนั้น   ̂        ̂        

 
   จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก ABC 
   จะได้        = 

  

  
 

    BC = 
  

      
 

   แทนค่า BC = 55
1

3

  

    BC = 3
55 ×

1
 

    BC = 55 3  
  ดังนั้น  ระยะห่างระหว่างรถยนต์กับตึก เท่ากับ 55 3   เมตร 
 
5. เฉลย ง. 38 เมตร 

 

 

 แนวคิด 1.  วาดภาพจ าลอง ก าหนดมุมและจุดต่างๆ 

 

จากรูปก าหนดให้ 
 A  แทนต าแหน่งจุดมองบนยอดหน้าผา 
 B    แทนต าแหน่งเรือ 
 C  แทนต าแหน่งหน้าผาที่ระดับน้ าทะเล 
  

  2. หาระยะห่างระหว่างเรือกับหน้าผา (BC) 
   เนื่องจาก         ดังนั้น   ̂        ̂        

 
  3. จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก ABC 
   จะได้        = 

  

  
 

    BC = 
  

      
 

   แทนค่า BC = 65

1.732
  

    BC   37.53 
    BC   38 
  ดังนั้น  ระยะห่างระหว่างเรือกับหน้าผาประมาณ 38 เมตร 
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6. เฉลย ค. 90 เมตร 
 

 

 แนวคิด 1.  วาดภาพจ าลอง ก าหนดมุมและจุดต่างๆ 

 

จากรูปก าหนดให้ 
 A  แทนต าแหน่งจุดมองบนยอดประภาคาร 
 B    แทนต าแหน่งเรือ 
 C  แทนต าแหน่งประภาคารที่ระดับน้ าทะเล 
  

  2. หาระยะห่างระหว่างเรือกับประภาคาร (BC) 
   เนื่องจาก         ดังนั้น   ̂        ̂        

 
  3. จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก ABC 
   จะได้    45  = 

  

  
 

    BC = 
  

      
 

   แทนค่า BC = 90

1
     จะได้ BC = 90 

  ดังนั้น  ระยะห่างระหว่างเรือกับประภาคารเท่ากับ 90  เมตร 
 
7. เฉลย ก. 15 3  เมตร 

 

 

 แนวคิด 1.  วาดภาพจ าลอง ก าหนดมุมและจุดต่างๆ 

 

จากรูปก าหนดให้ 
 A แทนต าแหน่งจุดมองบนยอดหน้าผา 
 B แทนต าแหน่งเรือ 
 C แทนต าแหน่งหน้าผาที่หาดทราย 
  

  2. หาความสูงของหน้าผา (AC) 
   เนื่องจาก         ดังนั้น   ̂        ̂        

 
  3. จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก ABC 
   จะได้        = 

  

  
 

    AC = tan 30° × CB   
   

แทนค่า AC = 3
× 45

3
  

    AC = 15 3   
  ดังนั้น  หน้าผามีความสูงเท่ากับ 15 3  เมตร 
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8. เฉลย ง. 55 เมตร 
 

 

 แนวคิด 1.  วาดภาพจ าลอง ก าหนดมุมและจุดต่างๆ 

 

จากรูปก าหนดให้ 
 A แทนต าแหน่งจุดมองบนยอดตึก 
 B แทนต าแหน่งรถยนต์ 
 C  แทนต าแหน่งตึกท่ีระดับพ้ืนดิน 
  

  2. หาความสูงของตึก  (AC) 
   เนื่องจาก         ดังนั้น   ̂        ̂        

 
  3. จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก ABC 
   

จะได้        = 
  

  
 

    AC = tan 45° ×BC   
   แทนค่า AC = 1× 55  
    AC = 55 
  ดังนั้น  ตึกสูงเท่ากับ 55 เมตร 
 
9. เฉลย ข. 48 เมตร 

 

 

 แนวคิด 1.  วาดภาพจ าลอง ก าหนดมุมและจุดต่างๆ 

 

จากรูปก าหนดให้ 
 A แทนต าแหน่งจุดมองบนยอดตึก 
 B แทนต าแหน่งรถยนต์คันที่ 1 
 C แทนต าแหน่งรถยนต์คันที่ 2 
  

  2. หาระยะห่างระหว่างรถยนต์คันที่ 1 กับตึก (BC) 
   เนื่องจาก           ดังนั้น   ̂        ̂        

 
   จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก ABC 
   

จะได้        = 
  

  
 

   
 BC = AB

tan 48°
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แทนค่า BC = 90

1.111
  

    BC = 81.01 
    BC   81 
  ดังนั้น  รถยนต์คนที ่1 ห่างจากตึกประมาณ 81 เมตร 
  3. หาระยะห่างระหว่างรถยนต์คันที่ 2 กับตึก (BD) 
   เนื่องจาก           ดังนั้น   ̂        ̂        
   จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก AB 
   

จะได้        = 
  

  
 

   
 BD = AB

tan 35°
  

   
แทนค่า BD = 90

0.700
  

    BD = 128.57 
    BD   129 
  ดังนั้น  รถยนต์คนที ่2 ห่างจากตึกประมาณ 129 เมตร 
  4. หาระยะห่างระหว่างรถยนต์คันที่ 1 และคันที่ 2 
   จาก  รถยนต์คันที่ 1 ห่างจากตึกประมาณ 81 เมตร 

 
    รถยนต์คันที่ 2 ห่างจากตึกประมาณ 129 เมตร 

 
   ดังนั้น รถยนต์ทั้งสองห่างกัน 129 – 81 = 48 เมตร 
  ดังนั้น  รถยนต์สองคันนี้ห่างกัน 48 เมตร 
 
10. เฉลย ข. 146.40 เมตร 

 

 

 แนวคิด 1.  วาดภาพจ าลอง ก าหนดมุมและจุดต่างๆ 

 

จากรูปก าหนดให้ 
 A แทนต าแหน่งจุดมองบนยอดหน้าผา 
 B แทนต าแหน่งหน้าผาที่ระดับน้ าทะเล 
 C แทนต าแหน่งเรือล าที่ 1 
 D แทนต าแหน่งเรือล าที่ 2 
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  2. หาระยะห่างระหว่างเรือล าที ่1 กับหน้าผา (BC) 
   เนื่องจาก           ดังนั้น   ̂        ̂        

 
   จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก ABC 
   

จะได้    45  = 
  

  
 

   
 BC = AB

tan 45°
  

   
แทนค่า BC = 250

1
  

    BC = 250 
  ดังนั้น  เรือล าที ่1 ห่างจากหน้าผา 250 เมตร 
  3. หาระยะห่างระหว่างเรือล าที ่2 กับหน้าผา (BD) 
   เนื่องจาก           ดังนั้น   ̂        ̂        

 
   จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก ABD 
   

จะได้    30  = 
  

  
 

   
 BD = AB

tan 30°
  

   
แทนค่า BD = 

250
1

3

  

    BD = 250 × 3   
    BD = 250 ×1.732  
    BD = 433 
  ดังนั้น  เรือล าที ่2 ห่างจากหน้าผา 433 เมตร 
  4. หาระยะห่างระหว่างเรือล าที ่1 และเรือล าที่ 2 (CD) 
   จาก  เรือล าที่ 1 ห่างจากหน้าผา 250 เมตร 

 
    เรือล าที่ 2 ห่างจากหน้าผา 433 เมตร 

 
   ดังนั้น เรือทั้งสองล าห่างกัน 433 – 250 = 183  เมตร 
  ดังนั้น  เรือสองล าอยู่ห่างกัน 183 เมตร 
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ค ำชี้แจง  ให้นักเรียนพิจารณาตัวอย่างต่อไปนี้ พร้อมเติมค าตอบในแต่ละข้อ (30 คะแนน) 
 
 

1. สุธียืนอยู่บนหน้าผาริมทะเลซึ่งสูงจากระดับน้ าทะเล 84 เมตร มองเห็นเรือล าหนึ่งเป็นมุมก้ม       
จงหาว่าเรืออยู่ห่างจากหน้าผากี่เมตร 

 วิธีท ำ 1.  วาดภาพจ าลอง  ก าหนดมุมและจุดต่างๆ 

 

จากรูปก าหนดให้ 
 A แทนต าแหน่งจุดมองบนหน้าผา 
 B แทนต าแหน่งเรือ 
 C แทนต าแหน่งหน้าผาที่ระดับน้ าทะเล 
  

  2. หาระยะห่างระหว่างเรือกับหน้าผา (BC) 
   เนื่องจาก           ดังนั้น   ̂        ̂        

 
   จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก ABC 
   

จะได้        = 
  

  
 

   
 BC = AC

tan 45°
  

   
แทนค่า BC = 84

= 84
1

  

  ดังนั้น เรืออยู่ห่างจากหน้าผา 84 เมตร ตอบ 
 
 

    
 
2. ชายคนหนึ่งยืนอยู่บนหน้าผาริมทะเล ซึ่งอยู่สูงจากระดับน้ าทะเล 75 เมตร มองเห็นเรือล าหนึ่งเป็นมุม

ก้ม     จงหาว่าเรืออยู่ห่างหน้าผาประมาณก่ีเมตร 

 วิธีท ำ 1. วาดภาพจ าลองก าหนดมุม และจุดต่างๆ 
 
 

  

11.1 
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จากรูปก าหนดให้ 
 A แทนต าแหน่งจุดมองบนหน้าผา 
 B แทนต าแหน่งเรือ 
 C แทนต าแหน่งหน้าผาที่ระดับน้ าทะเล 
  

  2. หาระยะห่างระหว่างเรือกับหน้าผา (BC) 
   เนื่องจาก           ดังนั้น    ̂        ̂    30  

 
   จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก BCA 
   

จะได้    30  = 
  

  
 

   
 BC = AC

tan 30°
  

   
แทนค่า BC = 

75

3

3

  

   
   

75
× 3 129.982

1.732   
       
  ดังนั้น  ระยะห่างระหว่างเรือกับหน้าผาประมาณ 130 เมตร ตอบ 
 
3. จากจุดยอดบนหน้าผาซึ่งตั้งตัวในแนวดิ่ง ถ้ามองไปที่เรือล าหนึ่ง ซึ่งลอยอยู่ ในทะเล พบว่าแนวที่มอง

เรือเป็นมุมก้ม     ถ้าหน้าผาสูง 42 เมตร จากระดับน้ าทะเล จงหาระยะห่างระหว่างเรือกับหน้าผา 

 วิธีท ำ 1. วาดภาพจ าลอง ก าหนดมุมและจุดต่างๆ 

 

จากรูปก าหนดให้ 
 A  แทนต าแหน่งจุดมองบนหน้าผา 
 B    แทนต าแหน่งเรือ 
 C  แทนต าแหน่งหน้าผาที่ระดับน้ าทะเล 
  

  2. หาระยะห่างระหว่างเรือกับหน้าผา (BC) 
   เนื่องจาก           ดังนั้น   ̂        ̂        

 
   จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก BCA 
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จะได้    25  = 

  

  
 

   
 BC = AC

tan 25°
  

   
แทนค่า BC = 

42
90.13

0.466
  

  ดังนั้น   ระยะห่างระหว่างเรือกับหน้าผาประมาณ 90.13 เมตร ตอบ 

 
4. ปรางวลัยยืนอยู่บนยอดตึกมองเห็นรถยนต์ของตนเองที่จอดอยู่ในลาดจอดรถยนต์ ซึ่งอยู่ห่างจากตึก 35  

เมตรด้วยมุมก้ม     จากข้อมูลที่ได้ตึกมีความสูงกี่เมตร 

 วิธีท ำ 1.  วาดภาพจ าลอง ก าหนดมุมและจุดต่างๆ 

 

จากรูปก าหนดให้ 
 A  แทนต าแหน่งจุดมองบนยอดตึก 
 B    แทนต าแหน่งรถยนต์ 
 C  แทนต าแหน่งตึกท่ีระดับพ้ืนดิน 
  

  2. หาความสูงของตึก  (AC) 
   เนื่องจาก         ดังนั้น   ̂        ̂        

 
   จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก BAC 
   

จะได้        = 
  

  
 

    AC = tan 45° ×BC   
   แทนค่า AC = 1× 35  = 35 
       
  ดังนั้น ตึกสูงเท่ากับ 35 เมตร ตอบ 
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5. 
 

วันชัยยืนอยู่ตรงบนดาดฟ้าตึกที่มีความสูง 70 เมตร  เมื่อเขามองลงไปยังศาลาทรงไทยเป็น 

มุมก้มมีขนาด 42  ถ้าความสูงจากพ้ืนดาดฟ้าถึงแนวเส้นระดับสายตาของวันชัยเท่ากับ 1.70 เมตร 

อยากทราบว่าศาลาทรงไทยอยู่ห่าง จากตึกประมาณก่ีเมตร  (ก าหนดให้ tan 42°   0.900) 

 วิธีท ำ 1. วาดภาพจ าลอง ก าหนดมุมและจุดต่างๆ จากสิ่งที่โจทย์ก าหนดให้ 

 

จากรูปก าหนดให้ 
 AE แทนความสูงของพ้ืนดาดฟ้าถึงแนวเส้นระดับสายตา 
 AC แทนความสูงของตึกถึงแนวเส้นระดับสายตา 
 AD แทนเส้นแนวระดับสายตา 
 BC แทนระยะห่างระหว่างตึกถึงศาลาทรงไทย 

 2. หาระยะห่างระหว่างตึกถึงศาลาทรงไทย (BC) 
  เนื่องจาก           ดังนั้น   ̂      ̂        

 
  จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก ABC 

  จะได้        = 
  

  
 

  เนื่องจาก AC = AE + EC 
  แทนค่า AC = 1.70 + 70 = 71.70 

   BC = AC

tan 42°
  

  
แทนค่า BC = 71.70

0.900
  

      79.67 
 3. สรุปค าตอบ   
  ดังนั้น ระยะห่างระหว่างตึกถึงศาลาทรงไทย 79.67 เมตร  ตอบ 
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ค ำชี้แจง  ให้นักเรียนพิจารณาตัวอย่างต่อไปนี้ พร้อมเติมค าตอบในแต่ละข้อ (30 คะแนน) 
 
1. มงคลอยู่บนประภาคารสังเกตเห็นเรือสองล าจอดอยู่ในทะเลทางทิศตะวันออกของประภาคารในแนว

เส้นตรงเดียวกัน ท ามุมก้ม     และ     กับแนวระดับ ประภาคารนี้มีความสูงจากน้ าทะเลประมาณ 
173.2 เมตร เรือสองล าอยู่ห่างกันกี่เมตร 

 วิธีท ำ 1. วาดภาพจ าลอง ก าหนดมุมและจุดต่างๆ 

 

จากรูปก าหนดให้ 
 A  แทนต าแหน่งจุดมองบนหน้าผา 
 B แทนต าแหน่งประภาคารกับระดับน้ าทะเล 

  C  แทนต าแหน่งเรือล าที่ 1 
 D แทนต าแหน่งเรือล าที่ 2 

  2. หาระยะห่างระหว่างเรือกับหน้าผา (BC) 
   เนื่องจาก          ดังนั้น   ̂        ̂     0  

 
   จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก CBA 
   

จะได้        = 
  

  
 

   
 BC = AB

tan 60°
 

   
แทนค่า BC = 173.2

1.732
 

     = 100 
  3. หาระยะห่างของเรือล าที่ 2 กับหน้าผา (BC) 
   เนื่องจาก          ดังนั้น   ̂        ̂    30  

 
   จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก DBA 
   

จะได้        = 
  

  
 

   
 BD = AB

tan 30°
  

11.2 
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แทนค่า BD = 173.2

0.577
  

       300 
  4. หาระยะห่างระหว่าง เรือล าที่ 1 และ เรือล าที่ 2 
  จาก เรือล าที่  1    ห่างจากประภาคาร   = 100 เมตร 
   เรือล าที่  2    ห่างจากประภาคาร   = 300 เมตร 
  ดังนั้น  เรือทั้งสองล าห่างกัน 300 – 100 = 200 เมตร 

   ดังนั้น  เรือท้ังสองล าห่างกัน 200 เมตร ตอบ 
   
2. สมปรองยืนอยู่จุดชมวิวบนหน้าผาแห่งหนึ่งซ่ึงสูงจากพ้ืนดิน 250 เมตร ถ้ามองลงไปเห็นแม่น้ า ในแนว

เส้นเดียวกันของสองฝั่งแม่น้ าพบว่าต้องมองเป็นมุมก้ม     และ     ตามล าดับ จงหาว่าแม่น้ ามีความ
กว้างจุดนี้ประมาณกี่เมตร (ตอบเป็นจ านวนเต็ม) 

 วิธีท ำ 1. วาดภาพจ าลอง ก าหนดมุมและจุดต่างๆ 

 

จากรูปก าหนดให้ 
 A แทนต าแหน่งจุดมองบนจุดชมวิว 
 C แทนต าแหน่งหน้าผาที่ระดับพ้ืนดิน 

  B แทนต าแหน่งฝั่งด้านในของแม่น้ า 
 D แทนต าแหน่งฝั่งด้านนอกของแม่น้ า 
  

   
  2. หาระยะห่างระหว่างฝั่งด้านในของแม่น้ ากับหน้าผากับ (BC) 
   เนื่องจาก          ดังนั้น   ̂        ̂  63  

 
   จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก BCA 
   

จะได้        = 
  

  
 

   
 BC = AC

tan 63°
 

   
แทนค่า BC = 250

1.963
 

       127.36 
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  3. หาระยะห่างระหว่างฝั่งด้านนอกของแม่น้ ากับหน้าผากับ (DC) 
   เนื่องจาก           ดังนั้น    ̂        ̂      

 
   จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก DCA 
   

จะได้    37  = 
  

  
 

   
 DC = AC

tan 37°
  

   
แทนค่า DC = 250

0.754
  

       331.56 
  4.   หาระยะห่างระหว่าง ฝั่งด้านใน และฝั่งด้านนอกของแม่น้ า 
  จาก จุดฝั่งด้านนอกของแม่น้ ากับหน้าผา = 127.36 เมตร 
   จุดฝั่งด้านนอกของแม่น้ ากับหน้าผา = 331.56 เมตร 
  ดังนั้น แม่น้ ากว้าง 331.56 - 127.36 = 204.20   เมตร 
  ดังนั้น  แม่น้ ากว้างประมาณ 204 เมตร ตอบ 
   
3. นาวียืนอยู่บนยอดตึกแห่งหนึ่งซ่ึงสูงจากพ้ืนดิน 100 เมตร  ถ้ามองลงไปเห็นรถยนต์สองคันที่จอดอยู่ใน

ลานจอดรถ ในแนวเส้นเดียวกันพบว่าต้องมองเป็นมุมก้ม     และ     ตามล าดับ จงหาว่ารถยนต์ทั้ง
สองคันอยู่ห่างกันประมาณก่ีเมตร (ตอบเป็นจ านวนเต็ม) 

 วิธีท ำ 1. วาดภาพจ าลอง ก าหนดมุมและจุดต่างๆ 

 

จากรูปก าหนดให้ 
 A  แทนต าแหน่งจุดมองบนหน้าผา 
 B    แทนต าแหน่งประภาคารกับระดับน้ าทะเล 

  C  แทนต าแหน่งเรือล าที่ 1 
 D แทนต าแหน่งเรือล าที่ 2 
  

  2. หาระยะห่างระหว่างตึกกับรถยนต์คันที่ 1 (BC) 
   เนื่องจาก           ดังนั้น   ̂        ̂      

 
   จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก BCA 
   

จะได้        = 
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 BC = AB

tan 58°
  

   
แทนค่า BC = 100

1.600
  

       62.5 
  3. หาระยะห่างระหว่างตึกกับรถยนต์คันที่ 2 (BC) 
   เนื่องจาก           ดังนั้น    ̂       ̂      

 
   จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก BCA 
   

จะได้    32  = AB

BD
  

   
 BD = AB

tan 32°
  

   
แทนค่า BD = 100

0.625
  

       160 

  4.   หาระยะห่างระหว่าง รถคันที ่1 และ รถคันที ่ 2 
  จาก รถคันท่ี 1  ห่างจากตึก = 62.5 เมตร 
   รถคันท่ี 2  ห่างจากตึก = 160 เมตร 
  ดังนั้น รถทั้งสองคันห่างกัน 160 – 62.5 = 97.5  เมตร 
  ดังนั้น  รถทั้งสองคันห่างกันประมาณ 98 เมตร ตอบ 
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เรื่อง อัตรำส่วนตรีโกณมิติ   รำยวิชำ คณิตศำสตร์  รหัสวิชำ ค32101 ชั้นมัธยมศึกษำปีท่ี 5 
เล่มท่ี 11 กำรแก้ปัญหำเกี่ยวกับระยะทำงและควำมสูงท่ีมีขนำดมุมก้ม 

คะแนนเต็ม 10 คะแนน  เวลำ 15 นำที 

 
 
 

ข้อ ค ำตอบ 
1 ก 

2 ค 

3 ก 
4 ก 

5 ก 

6 ค 
7 ง 

8 ข 
9 ข 

10 ข 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ตรวจจากเฉลยก่อนนะครับ 
ถ้ายังไม่เข้าใจ สามารถไปดูเฉลย
แนวคิดหน้าถัดไปได้นะครับ 
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1. เฉลย ก.   √   เมตร 

 
 แนวคิด 1.  วาดภาพจ าลอง ก าหนดมุมและจุดต่างๆ 

 

จำกรูปก ำหนดให้ 
 A  แทนต าแหน่งจุดชมวิวบนยอดหน้าผา 
 B    แทนต าแหน่งเรือ 
 C  แทนต าแหน่งหน้าผาที่ระดับน้ าทะเล 
  

  2. หาระยะห่างระหว่างเรือกับหน้าผา (BC) 
   เนื่องจาก         ดังนั้น   ̂        ̂           

 
  3. จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก BCA 
   

จะได้        = 
  

  
 

   
 BC = 

  

   3  
 

   
แทนค่า BC = 

  
 

√ 

 

   
 BC = 3

40 ×
1

  

    BC = 40 3  
  ดังนั้น  ระยะทางระหว่างเรือกับหน้าผา เท่ากับ 40 3 เมตร 
 
2. เฉลย ค. มุมก้ม     กับ        

 

 

 แนวคิด 1.  วาดภาพจ าลอง ก าหนดมุมและจุดต่างๆ 

 

จำกรูปก ำหนดให้ 
 A  แทนต าแหน่งจุดมองบนยอดหน้าผา 
 B    แทนต าแหน่งเรือ 
 C  แทนต าแหน่งหน้าผาที่ระดับน้ าทะเล 
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2. หาระยะห่างระหว่างเรือกับต าแหน่งที่เขายืน (AB) 
 จากรูปคือ ระยะทางของ AB 
 เนื่องจาก         ดังนั้น   ̂        ̂  

 
 ความสัมพันธ์ของด้านที่ต้องการหา กับ ด้านที่ทราบความยาวคือ    คือ        

  

  
 

 ดังนั้น  ถ้าต้องการหาความยาวของ     ต้องให้ความรู้เรื่อง มุมก้ม     กับ        
 
3. เฉลย ก.  √   เมตร 

 

 

 แนวคิด 1.  วาดภาพจ าลอง ก าหนดมุมและจุดต่างๆ 

 

จำกรูปก ำหนดให้ 
 A  แทนต าแหน่งจุดมองบนเขื่อน 
 B    แทนต าแหน่งเรือ 
 C  แทนต าแหน่งเขื่อนที่ระดับน้ า 
  

  2. หาระยะห่างระหว่างเรือกับหน้าผา (BC) 
   เนื่องจาก         ดังนั้น   ̂        ̂        

 
  3. จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก BCA 
   

จะได้        = 
  

  
 

   
 BC = 

  

      
 

   
แทนค่า BC = 

6

3
  

    BC = 2 3  
  ดังนั้น  ระยะห่างระหว่างเรือกับเข่ือนเท่ากับ 2 3   เมตร 
 
4. เฉลย ก.   √   เมตร 

 

 

 แนวคิด 1.  วาดภาพจ าลอง ก าหนดมุมและจุดต่างๆ 

 

จำกรูปก ำหนดให้ 
 A  แทนต าแหน่งจุดมองบนตึก 
 B    แทนต าแหน่งรถยนต์ 
 C  แทนต าแหน่งตึกท่ีระดับพ้ืนดิน 
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  2. หาระยะห่างระหว่างรถยนต์กับตึก (BC) 
   เนื่องจาก         ดังนั้น   ̂        ̂        

 
  3. จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก BCA 
   

จะได้        = 
  

  
 

   
 BC = 

  

      
 

   
แทนค่า BC = 

45
1

3

  

   
 BC = 3

45 ×
1

 

    BC = 45 3  
  ดังนั้น  ระยะห่างระหว่างรถยนต์กับตึก เท่ากับ 45 3   เมตร 
 
5. เฉลย ก. 29 เมตร 

 

 

 แนวคิด 1.  วาดภาพจ าลอง ก าหนดมุมและจุดต่างๆ 

 

จำกรูปก ำหนดให้ 
 A  แทนต าแหน่งจุดมองบนยอดหน้าผา 
 B    แทนต าแหน่งเรือ 
 C  แทนต าแหน่งหน้าผาที่ระดับน้ าทะเล 
  

  2. หาระยะห่างระหว่างเรือกับหน้าผา (BC) 
   เนื่องจาก         ดังนั้น   ̂        ̂        

 
  3. จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก BCA 
   

จะได้        = 
  

  
 

   
 BC = 
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แทนค่า BC = 50

1.732
  

    BC = 28.86  
       29 
  ดังนั้น  ระยะห่างระหว่างเรือกับหน้าผาประมาณ 29  เมตร 

 
6. เฉลย ค. 80 เมตร 

 

 

 แนวคิด 1.  วาดภาพจ าลอง ก าหนดมุมและจุดต่างๆ 

 

จากรูปก าหนดให้ 
 A  แทนต าแหน่งจุดมองบนยอดประภาคาร 
 B    แทนต าแหน่งเรือ 
 C  แทนต าแหน่งหน้าผาที่ระดับน้ าทะเล 
  

  2. หาระยะห่างระหว่างเรือกับหน้าผา (BC) 
   เนื่องจาก         ดังนั้น   ̂        ̂        

 
  3. จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก BCA 
   

จะได้    45  = 
  

  
 

   
 BC = 

  

      
 

   
แทนค่า BC = 80

1
  

   จะได้ BC = 80 
  ดังนั้น  ระยะห่างระหว่างเรือกับประภาคารเท่ากับ 80  เมตร 

 
7. เฉลย ง. 10 3  เมตร 

 

 

 แนวคิด 1.  วาดภาพจ าลอง ก าหนดมุมและจุดต่างๆ 

 

จากรูปก าหนดให้ 
 A  แทนต าแหน่งจุดมองบนยอดหน้าผา 
 B    แทนต าแหน่งเรือ 
 C  แทนต าแหน่งหน้าผาที่หาดทราย 
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  2. หาความสูงของหน้าผา(AC) 
   เนื่องจาก         ดังนั้น   ̂        ̂        

 
  3. จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก BCA 
   

จะได้        = 
  

  
 

    AC = tan 30° × CB   
   

แทนค่า AC = 3
× 30

3
  

     = 10 3   
  ดังนั้น  หน้าผามีความสูงเท่ากับ 10 3  เมตร 
 
8. เฉลย ข. 45 เมตร 

 

 

 แนวคิด 1.  วาดภาพจ าลอง ก าหนดมุมและจุดต่างๆ 

 

จากรูปก าหนดให้ 
 A  แทนต าแหน่งจุดมองบนยอดตึก 
 B    แทนต าแหน่งรถยนต์ 
 C  แทนต าแหน่งตึกท่ีระดับพ้ืนดิน 
  

  2. หาความสูงของตึก  (AC) 
   เนื่องจาก         ดังนั้น   ̂        ̂        

 
  3. จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก BCA 
   

จะได้        = 
  

  
 

    AC = tan 45° ×BC   
   แทนค่า AC = 1× 45  
     = 45 
  ดังนั้น  ตึกสูงเท่ากับ 45 เมตร 
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9. เฉลย ข. 87 เมตร 

 

 

 แนวคิด 1.  วาดภาพจ าลอง ก าหนดมุมและจุดต่างๆ 

 

จำกรูปก ำหนดให้ 
 A  แทนต าแหน่งจุดมองบนยอดตึก 
 C  แทนต าแหน่งรถยนต์คันที่ 1 
 D  แทนต าแหน่งรถยนต์คันที่ 2 
  

  2. หาระยะห่างระหว่างรถยนต์คันที่ 1 กับตึก (BC) 
   เนื่องจาก           ดังนั้น   ̂        ̂        

 
   จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก CBA 
   

จะได้        = 
  

  
 

   
 BC = AB

tan 38°
  

   
แทนค่า BC = 90

0.781
  

    BC = 115.23 
       115 
  ดังนั้น  รถยนต์คนที ่1 ห่างจากตึกประมาณ 115 เมตร 
  3. หาระยะห่างระหว่างรถยนต์คันที่ 2 กับตึก (CD) 
   เนื่องจาก           ดังนั้น   ̂        ̂        

 
   จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก DBA 
   

จะได้        = 
  

  
 

   
 BD = AB

tan 25°
  

   
แทนค่า BD = 90

0.446
  

    BD = 201.79 
       202 
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  ดังนั้น  รถยนต์คนที ่2 ห่างจากตึกประมาณ 202 เมตร 
  4. หาระยะห่างระหว่างรถยนต์คันที่ 1 และคันที่ 2 
   จาก  รถยนต์คันที่ 1 ห่างจากตึกประมาณ 115 เมตร 

 
    รถยนต์คันที่ 2 ห่างจากตึกประมาณ 202 เมตร 

 
   ดังนั้น รถยนต์ทั้งสองห่างกัน 202 – 115 = 87  เมตร 
  ดังนั้น  รถยนต์สองคันนี้ห่างกัน 87 เมตร 
 
10. เฉลย ข. 146.40 เมตร 

 

 

 แนวคิด 1.  วาดภาพจ าลอง ก าหนดมุมและจุดต่างๆ 

 

จำกรูปก ำหนดให้ 
 A  แทนต าแหน่งจุดมองบนยอดหน้าผา 
 B    แทนต าแหน่งหน้าผาที่ระดับน้ าทะเล 
 C  แทนต าแหน่งเรือล าที่ 1 
 D แทนต าแหน่งเรือล าที่ 2 

 
  2. หาระยะห่างระหว่างเรือล าที ่1 กับหน้าผา (BC) 
   เนื่องจาก           ดังนั้น   ̂        ̂        

 
   จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก ABC 
   

จะได้    45  = 
  

  
 

   
 BC = AB

tan 45°
  

   
แทนค่า BC = 200

1
  

    BC = 200 
  ดังนั้น  เรือล าที ่1 ห่างจากหน้าผา 200 เมตร 

  3. หาระยะห่างระหว่างเรือล าที ่2 กับหน้าผา (BD) 
   เนื่องจาก           ดังนั้น   ̂        ̂        

 
   จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก DBA 
   

จะได้    30  = 
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 BD = AB

tan 30°
  

   
แทนค่า BD = 

200
1

3

  

    BD = 200 × 3   
    BD = 200 ×1.732  
    BD = 346.4 
  ดังนั้น  เรือล าที ่2 ห่างจากหน้าผา 346.4 เมตร 

  4. หาระยะห่างระหว่างเรือล าที ่1 และเรือล าที่ 2 (CD) 
   จาก  เรือล าที่ 1 ห่างจากหน้าผา 200 เมตร 

 
    เรือล าที่ 2 ห่างจากหน้าผา 346.4 เมตร 

 
   ดังนั้น เรือทั้งสองล าห่างกัน 346.4 – 200 = 146.4 เมตร 
  ดังนั้น  เรือสองล าอยู่ห่างกัน 146.4 เมตร 
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ชื่อ – สกุล .............................................................................................เลขที่............... 
 
 

รำยกำร คะแนนเต็ม คะแนนที่ได ้ ร้อยละ ผลกำรประเมิน 

แบบทดสอบก่อนเรียน 10    

แบบทดสอบหลังเรียน 10    

 
รำยกำร คะแนนเต็ม คะแนนที่ได ้ ร้อยละ ผลกำรประเมิน 

แบบฝึกทักษะที่ 11.1 30    

แบบฝึกทักษะที่ 11.2 30    

รวมแบบฝึกทักษะ 60    

 

 
 
 1. แบบทดสอบก่อนเรียนที่มี 10 ข้อ นักเรียนท าแบบทดสอบหลังเรียนถูกต้องไม่น้อยกว่า ร้อยละ 
40 ถือว่า ผ่านเกณฑ์การประเมิน 
 2. แบบทดสอบหลังเรียนที่มี 10 ข้อ นักเรียนท าแบบทดสอบหลังเรียนถูกต้องไม่น้อยกว่าร้อยละ 
60 ข้อ ถือว่า ผ่านเกณฑ์การประเมิน 
 3. แบบฝึกทักษะ นักเรียนท าแบบฝึกทักษะถูกต้องไม่น้อยกว่าร้อยละ 60 ถือว่า ผ่านเกณฑ์การ
ประเมิน 
(หมำยเหต ุ การคิดค่าร้อยละ ให้น าคะแนนที่ได้หารด้วยคะแนนเต็มแล้วคูณด้วย 100) 

แบบสรุปผลกำรประเมิน 
แบบฝึกทักษะคณิตศำสตร์ เร่ืองอัตรำส่วนตรีโกณมิติ ชั้นมัธยมศึกษำปีที่ 5   

เล่มท่ี 11 กำรแก้ปัญหำเกี่ยวกับระยะทำงและควำมสูงท่ีมีขนำดมุมก้ม 
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