
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 
 

 
คํานํา 

 
แบบฝึกทักษะ  เรื่อง  พหุนามและเศษส่วนของพหุนาม  รายวิชาคณิตศาสตร์เพ่ิมเติม 3  

รหัสวิชา ค20203  ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 2  กลุ่มสาระการเรียนรูค้ณิตศาสตร์  ชุดที่ 4  เรื่อง   
การหารพหุนาม  จัดทําข้ึนเพ่ือใช้ในการฝึกทักษะเกี่ยวกับพหุนามและเศษส่วนของพหุนาม   
โดยได้จัดทําข้ึนตามแนวทางการจัดกจิกรรมการเรยีนการสอนที่เน้นผู้เรียนเป็นสําคัญ  และมุ่งให้
ผู้เรียนได้ฝึกทักษะเกี่ยวกบัพหุนามและเศษส่วนของพหุนาม  ด้วยแบบฝึกทักษะท่ีจะช่วยพัฒนา
อย่างเป็นข้ันตอน  แบบฝึกทักษะ  เรื่อง  พหุนามและเศษส่วนของพหุนาม  มีทั้งหมด 7 ชุด  ดังนี้ 

แบบฝึกทักษะชุดท่ี 1  เรือ่ง การบวกและการลบพหุนาม 
แบบฝึกทักษะชุดท่ี 2  เรือ่ง การคูณเอกนามกับพหุนามและการหารพหุนามด้วยเอกนาม 
แบบฝึกทักษะชุดท่ี 3  เรือ่ง การคูณพหุนาม 
แบบฝึกทักษะชุดท่ี 4  เรือ่ง การหารพหุนาม 
แบบฝึกทักษะชุดท่ี 5  เรือ่ง การคูณเศษส่วนของพหุนาม 
แบบฝึกทักษะชุดท่ี 6  เรือ่ง การหารเศษส่วนของพหุนาม 
แบบฝึกทักษะชุดท่ี 7  เรือ่ง การบวกและการลบเศษส่วนพหุนาม 

 ผู้จัดทําหวังเป็นอย่างยิ่งวา่  แบบฝึกทักษะ  เรื่อง  พหุนามและเศษส่วนของพหุนาม  
รายวิชาคณิตศาสตร์เพ่ิมเติม 3  รหัสวชิา ค20203  ชั้นมัธยมศกึษาปีที่ 2  กลุ่มสาระการเรยีนรู้
คณิตศาสตร์  จะช่วยพัฒนาทักษะเกี่ยวกับพหุนามและเศษส่วนของพหุนามให้กับผู้เรียนได้เป็น
อย่างดี  และจะเป็นประโยชน์สําหรับผู้สอนในการนําไปปรับใช้ในการจัดกิจกรรมการเรยีนการสอน
ได้ตามความเหมาะสม  
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คําแนะนําการใช้แบบฝึกทักษะสําหรับครู 
 
 

แบบฝึกทักษะ  เรื่อง  พหุนามและเศษส่วนของพหุนาม  รายวิชาคณิตศาสตร์เพ่ิมเติม 3  
รหัสวิชา ค20203  ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 2  กลุ่มสาระการเรียนรูค้ณิตศาสตร์  ชุดที่ 4  เรื่อง   
การหารพหุนาม  มีข้ันตอนการใช้  ดังนี้ 

1. ครูแจกแบบฝึกทักษะ  เรือ่ง  พหุนามและเศษส่วนของพหุนาม  รายวิชาคณติศาสตร์ 
เพ่ิมเติม 3  รหัสวิชา ค20203  ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 2  กลุ่มสาระการเรยีนรู้คณิตศาสตร ์ ชุดที่ 4  
เรื่อง  การหารพหุนาม 

2. ครูชี้แจงการใช้แบบฝึกทักษะให้นักเรียนทราบก่อนลงมือปฏิบัติ 
3. ครูให้นักเรียนศึกษาใบความรู้  เรื่อง  พหุนามและเศษส่วนของพหุนาม  รายวิชา 

คณิตศาสตร์เพ่ิมเติม 3  รหัสวิชา ค20203  ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 2  กลุ่มสาระการเรยีนรู้
คณิตศาสตร์  ชุดที่ 4  เรื่อง  การหารพหุนาม  แล้วปฏิบัติตาม   

4. ครูสังเกตพฤติกรรมและคุณลักษณะอันพึงประสงค์ของนกัเรียน  จากน้ันบันทึกผล 
ลงในแบบสังเกตพฤติกรรมและคุณลักษณะอันพึงประสงค์ 

5. ครูตรวจผลงานของนักเรียนจากแบบฝึกทักษะ  จากน้ันบันทึกผลลงในใบเก็บคะแนน 
6. ครูแจ้งคะแนนให้นักเรยีนทราบและชมเชยนักเรยีน  พร้อมให้คําแนะนําเพ่ิมเติม 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 
 

 
คําแนะนําการใช้แบบฝึกทักษะสําหรับนักเรียน 

 
แบบฝึกทักษะ  เรื่อง  พหุนามและเศษส่วนของพหุนาม  รายวิชาคณิตศาสตร์เพ่ิมเติม 3  

รหัสวิชา ค20203  ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 2  กลุ่มสาระการเรียนรูค้ณิตศาสตร์  ชุดที่ 4  เรื่อง   
การหารพหุนาม  ชุดนี้  นกัเรียนสามารถศึกษาได้ด้วยตนเอง  โดยให้นักเรยีนอ่านคําแนะนํา 
และปฏิบัติกิจกรรมแต่ละข้ันตอน  นักเรียนจะได้รบัความรู้อย่างครบถ้วนและปฏิบัติตามข้ันตอน
ดังต่อไปนี้ 

1. ศึกษาจุดประสงค์การเรียนรู้ของแต่ละเรื่อง  เพ่ือให้ทราบว่าเมื่อจบบทเรียนแต่ละ 
บทเรียนแล้วสามารถเรียนรู้อะไรได้บ้าง 

2. ศึกษาใบความรู้และทําแบบฝึกทักษะตามท่ีกําหนดไว้  พร้อมทั้งตรวจคําตอบเพ่ือ 
ประเมินตนเอง 

3. นักเรียนแต่ละคนต้องมีความซ่ือสัตย์ต่อตนเอง  โดยไม่เปิดดูเฉลยแบบฝึกทักษะ 
ก่อนการทําแบบฝึกทักษะ 

4. นักเรียนและผู้สนใจท่ีต้องการศึกษาเน้ือหาเพ่ิมเติมจากแบบฝึกทักษะ  สามารถค้นคว้า 
ได้จากบรรณานุกรม 
 
เกณฑ์ผ่านการประเมินผล  นักเรยีนต้องได้คะแนนแบบฝึกทักษะที่ 4.1  และแบบฝึกทักษะท่ี 4.2  
รวมกันไม่น้อยกว่าร้อยละ 75  
 
แบบฝึกทักษะชุดนี้ใช้เวลาในการศึกษาและปฏบิัตกิิจกรรม 2 ชั่วโมง 
 
 
 
 
 
 
 
 

 



 
 

 
แบบฝึกทักษะ  เรื่อง  พหุนามและเศษส่วนของพหุนาม 

รายวิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเติม 3  รหัสวิชา ค20203 
ช้ันมัธยมศึกษาปีที่ 2  กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์   

ชุดที่ 4  เรื่อง  การหารพหุนาม 
 
 
 

สาระสําคญั 
 
 

การหารพหุนามสามารถทําได้โดยใช้วิธกีารต้ังหารเช่นเดียวกับการหารจํานวนเต็ม  
ในการหารพหุนามด้วยพหุนามใด ๆ  ถ้ามีเศษของการหารเป็นศูนย์  เรียกการหารพหุนาม
นั้นว่าเป็นการหารลงตัว  แต่ถ้าการหารพหุนามด้วยพหุนามใด ๆ  ถ้ามีเศษของการหาร
ไม่ใช่ศูนย์  เรยีกการหารพหุนามนั้นว่าเป็นการหารไม่ลงตัว 

 
 
 
 

จุดประสงค์การเรียนรู ้
 
 

1. หารพหุนามด้วยพหุนามได้ 
 
 
 
 
 
 



 
 

 
ใบความรู้ที่ 4 

เรื่อง  การหารพหุนาม 
 
 

 การหารพหุนาม 
 
การหารพหุนามด้วยพหุนามท่ีไม่เป็นศูนย์  ในหัวข้อนี้จะกล่าวถึงเฉพาะกรณีที่ 

ตัวต้ังและตัวหารเป็นพหุนามที่มีตัวแปรหนึ่งตัวและเป็นตัวแปรเดียวกัน 
สําหรับการหารพหุนามทีม่ีตัวแปรหนึ่งตัวและเป็นตัวแปรตัวเดียวกัน  ก่อนทาํ 

การหารให้เขียนพหุนามทัง้ตัวต้ังและตัวหาร  โดยเรยีงพจน์ของพหุนามจากพจน์ที่มี 
ดีกรีมากไปพจน์ที่มีดีกรีน้อย  เช่น  ถ้าต้องการหารพหุนาม  6x+x2-72  ด้วยพหุนาม   
x-6  จะเขียนเรียงพจน์ของพหุนาม  6x+x2-72  เป็น  x2+6x-72  ส่วนพหุนาม  x-6   
กําหนดมาโดยเขียนเรยีงพจน์ที่มีดีกรีมากไปพจน์ที่มีดีกรีน้อยอยู่แล้ว  จึงไมต้่องเขียน 
เรียงพจน์ใหม่ 

  
 
   
  การหารพหุนามด้วยพหุนาม  ทําได้โดยวิธีการต้ังหารในทํานองเดียวกับ 

การหารจํานวนเต็ม  เช่น  ต้องการหาร  6x+x2-72  ด้วย  x-6  มีข้ันตอนดังนี้ 
 
ขั้นท่ี 1   ให้เรียงพจนข์องพหุนามตัวต้ังและพหุนามตัวหารจากพจน์ที่มีดีกร ี
มากท่ีสุดไปหาพจน์ที่มีดีกรีน้อยที่สุด  ถ้าพจน์ใดไม่มีให้เว้นไว้หรอือาจใส่ศูนยแ์ทนก็ได้   
แล้วจึงเขียนการต้ังหาร  ดังนี้ 

 
     x - 6    x2 + 6x - 72 

 
 

 



 
 

 
ขั้นท่ี 2   ให้นําพจน์แรกของตัวหาร (ในท่ีนี้ คือ x) ไปหารพจน์แรกของตัวต้ัง 
(ในท่ีนี้ คือ x2) ทําให้ได้ผลหารคือ  x  นําผลหารท่ีได้ไปเขียนไว้บนบรรทัดเหนือตัวต้ัง 
ให้ตรงกับ  x2  ดังนี้ 

        x 
     x - 6    x2 + 6x – 72        ( x2  =  x ) 

 
 
ขั้นท่ี 3   ให้นําผลหารท่ีได้จากข้ันที่ 2 (ในท่ีนี้ คอื x) ไปคูณกับตัวหาร  
(ในท่ีนี้ คือ x-6) จะได้ผลคูณเท่ากับ (x)(x-6) = x2-6x  นําผลคูณที่ได้ไปเขียนไว้ใต้ 
บรรทัดของตัวต้ัง  ดังนี้ 

        x 
     x - 6    x2 + 6x – 72        

      x2 – 6x   (x)(x-6) = x2-6x   
 
ขั้นท่ี 4   ให้นําผลคูณท่ีได้จากข้ันที่ 3 (ในท่ีนี้ คอื x2-6x) ไปลบออกจากตัวต้ัง  
(ในท่ีนี้ คือ x2+6x-72) จะได้ผลลบ  คือ  (x2+6x-72) – (x2-6x) = 12x-72  ดังนี้ 

        x 
     x - 6    x2 + 6x – 72        

      x2 – 6x     
           12x – 72           (x2+6x-72) – (x2-6x) = 12x-72   
   
ขั้นท่ี 5   สําหรับผลลบที่ได้จากข้ันที่ 4 (ในท่ีนี้ คือ 12x-72) ให้นําไปเป็น 
ตัวต้ังใหม่  โดยให้ดูว่าตัวต้ังใหม่นี้  มีดีกรีน้อยกว่าดีกรีของตัวหาร (ในท่ีนี้ คือ x-6)  
หรือไม่  ถ้ามีดีกรีน้อยกวา่ก็ให้หยุดการหาร  ถ้ามีดีกรีเท่ากันหรือมากกว่าก็ให้ทํา 
การหารต่อไปจนกว่าตัวต้ังจะมีดีกรีน้อยกว่าตัวหาร  ในท่ีนี้ คือ 12x-72  มีดีกร ี
เท่ากับ  x-6  จึงทําการหารต่อไป 
 
 

x 

-



 
 

 
ขั้นท่ี 6   ให้นําพจน์แรกของตัวหาร (ในที่นี้ คือ x) ไปหารพจน์แรกของตัวต้ังใหม่  
(ในที่นี้ คือ 12x) ทําให้ได้ผลหารเท่ากับ 12  ให้นําผลหารท่ีได้ไปเขียนในรูปการบวก 
ต่อจากผลหารท่ีได้ในข้ันที่ 2  เป็น  x+12  แล้วให้ทาํซํ้าตามข้ันที่ 3  และข้ันที่ 4   
จนกว่าจะได้ตัวต้ังใหม่เป็น 0  หรือมีดีกรีน้อยกว่าตัวหาร  จึงหยดุการหารได้  ดังนี้ 

 (x2 = x) 
         

       x + 12   (12x = 12) 
    x - 6    x2 + 6x – 72        

     x2 – 6x   (x)(x-6) 
          12x – 72           (x2+6x-72) – (x2-6x) 
          12x – 72   (12)(x-6) 
            0   (12x-72) – (12x-72) 

 
  ในการหารพหุนามตามข้ันตอนข้างต้น  จะได้  (x2+6x-72) ÷ (x-6)  มีผลหาร   

คือ  x+12  เศษ  0  สามารถนํามาเขียนความสัมพันธ์ของตัวต้ัง  ตัวหาร  ผลหาร 
และเศษ  ได้ดังนี้ 

    x2+6x-72 = (x-6)(x+12)+0 
 
 หมายเหตุ โดยท่ัวไป  ตัวต้ัง  ตัวหาร  ผลหารและเศษ  มีความสัมพันธ์กันดังนี้ 
    ตัวต้ัง  =  (ตัวหาร × ผลหาร) + เศษ 
 
 
 ข้อสังเกต  ในการหารพหุนามด้วยพหุนามใด ๆ  ถ้ามีเศษของการหารเป็นศูนย์   

เราจะเรยีกการหารพหุนามน้ันว่า  เป็นการหารลงตัว 
   แต่ถ้าการหารพหุนามด้วยพหุนามใด ๆ  ถ้ามีเศษของการหารไม่ใช่ศูนย์   

เราจะเรยีกการหารพหุนามน้ันว่า  เป็นการหารไม่ลงตัว 
 
 

-
x

x

-



 
 

 
 ตัวอย่างท่ี 1   จงหาผลลัพธ์ของการหาร  9x2+6x+1  ด้วย  3x+1 
        (9x2 = 3x) 
          
        3x + 1   (3x = 1) 
 วิธีทํา  3x + 1    9x2 + 6x + 1 
       9x2 + 3x   (3x)(3x+1) 
       3x + 1  (9x2+6x+1)-(9x2+3x) 

  3x + 1  (1)(3x+1) 
      0  (3x+1)-(3x+1) 
  

ตอบ  ผลลัพธ์  คือ  3x+1 
 
 
 ตรวจสอบผลลัพธ์ 
 
  (3x+1)(3x+1)  =  (3x)(3x) + (3x)(1) + (1)(3x) + (1)(1) 
  ตัวหาร ผลหาร =  9x2+3x+3x+1 
    =  9x2+6x+1  ตัวต้ัง 
 สรุปว่า     9x2+6x+1  =  (3x+1)(3x+1)  
 นั่นคือ    ตัวต้ัง  =  ตัวหาร × ผลหาร 
 จะได้ว่า     ผลลัพธ์ที่ได้เป็นคําตอบที่ถูกต้อง 
 
 
 

 
 
 

 

3x 

3x 

-

-



 
 

 
ตัวอย่างท่ี 2 จงหาผลลัพธ์ของการหาร  x4+2x2+1  ด้วย  x2-x+1 

     (x3 = x) (2x2 = 2)   
   (x4 = x2) 
            x2 +  x   +  2 

วิธีทํา  x2 – x + 1    x4 + 0x3 + 2x2 + 0x + 1   
          x4 –  x3 +  x2   (x2)(x2-x+1) 
         x3 +  x2  +  0x  (x4+0x3+2x2+0x+1)-( x4-x3+2x2) 
          x3  -  x2  +   x  (x)( x2-x+1) 
               2x2  -   x  + 1 (x3+x2+0x)-(x3-x2+x) 
       2x2  -  2x + 2 (2)( x2-x+1) 
          x – 1 (2x2-x+1)-(2x2-2x+2) 

 
 ตอบ  ผลลัพธ์  คือ  x2+x+2  เศษ  x-1 
 
 
 ตรวจสอบผลลัพธ์ 
 
      (x2-x+1)(x2+x+2) + (x-1) =  (x2)(x2) + (x2)(x) + (x2)(2) + (-x)(x2) + (-x)(x) + (-x)(2)  
       ตัวหาร   ผลหาร    เศษ    + (1)(x2) + (1)(x) + (1)(2) +x-1 
     =  x4+x3+2x2-x3-x2-2x+x2+x+2+x-1  
     =  x4+2x2+1   ตัวต้ัง 
 สรุปว่า          x4+2x2+1 =  (x2-x+1)(x2+x+2) +x-1 
 นั่นคือ     ตัวต้ัง  =  (ตัวหาร × ผลหาร) + เศษ 
 จะได้ว่า    ผลลัพธ์ที่ได้เป็นคําตอบที่ถูกต้อง 
 
 
 
 

x2 
x2 x2 พจน์ที่มีดีกรี 3 และดีกรี 1 ไม่มี  

จึงใส่ศูนย์ (0) แทน 

-

-

-



 
 

 
แบบฝึกทักษะที่ 4.1 

 
 

 คําชีแ้จง  จงหาผลลัพธ์ของการหารพหุนามในแต่ละข้อต่อไปนี้ 
 
 

1. (x2+5x+6)÷(x+2) 
..................................................................................................................................................
..................................................................................................................................................
.................................................................................................................................................. 
..................................................................................................................................................
..................................................................................................................................................
..................................................................................................................................................
..................................................................................................................................................
.................................................................................................................................................. 

 
 
 
 

2. (3x2-4x-1)÷(x-2) 
..................................................................................................................................................
..................................................................................................................................................
.................................................................................................................................................. 
..................................................................................................................................................
.................................................................................................................................................. 
..................................................................................................................................................
.................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................. 

 
 



 
 

 
 

3. (2x2+9x+4)÷(2x+1) 
.................................................................................................................................................. 
..................................................................................................................................................
.................................................................................................................................................. 
..................................................................................................................................................
..................................................................................................................................................
.................................................................................................................................................. 
..................................................................................................................................................
.................................................................................................................................................. 

 

 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 
 

 
แบบฝึกทักษะที่ 4.2 

 
 

คําชี้แจง  ให้นักเรียนเลือกตัวอักษรทางขวามือที่อยู่ด้านหน้าคําตอบของการหารพหุนาม   
             เติมลงในช่องว่าง  โดยให้มคีวามสัมพันธ์กับโจทย์ที่กาํหนดให้ 
 

1. (6x2-8x-6)÷(3x+2)    ก. x2+3x+5 เศษ 16  
 

2. (4x2+x-16)÷(x+2)    ข. 3x+1  
 

3. (3x2-5x-2)÷(x-2)    ค. 4x2+7x+15 เศษ 78 
 

4. (10x3-37x2+32x-5)÷(2x-5)   ง. 5x2+6x-1  
 

5. (x3+7x2+7x-15)÷(x+3)   จ. 2x2-7x+4 เศษ 5 
 

6. (2x3+7x2+13x-21)÷(2x+1)   ฉ. x2+4x-5  
 

7. (8x3-6x2-5x+3)÷(2x-5)   ช. 4x2+x-1  
 

ซ. 2x-4 เศษ 2 
 

        ฌ. 5x2-6x+1  
 

ญ. 4x-7 เศษ -2 
 
 
 
 
 
 
 

…………… 
 

…………… 
 

…………… 
 

…………… 
 

…………… 
 

…………… 
 

…………… 
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เฉลยแบบฝึกทักษะที่ 4.1 

 
1. (x2+5x+6)÷(x+2) 

  x  +  3 
วิธีทํา  x + 2    x2 + 5x + 6 
     x2 + 2x  
           3x + 6 
           3x + 6 
          0 
 
ตอบ  ผลลัพธ์  คือ  x+3 

 
2. (3x2-4x-1)÷(x-2) 

  3x + 2 
วิธีทํา  x - 2    3x2 - 4x - 1 
     3x2 - 6x  
           2x - 1 
           2x - 4 
         3 
 
ตอบ  ผลลัพธ์  คือ  3x+2  เศษ  3 
 
 
 
 
 
 
 

- 

- 

- 

- 



 
 

 
3. (2x2+9x+4)÷(2x+1) 
         x  +  4 

วิธีทํา  2x + 1    2x2 + 9x + 4 
      2x2 +  x  
           8x + 4 
           8x + 4 
          0 
 
ตอบ  ผลลัพธ์  คือ  x+4 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

- 

- 



 
 

 
เฉลยแบบฝึกทักษะที่ 4.2 

 
 

1. (6x2-8x-6)÷(3x+2)    ก. x2+3x+5 เศษ 16  
 

2. (4x2+x-16)÷(x+2)    ข. 3x+1  
 

3. (3x2-5x-2)÷(x-2)    ค. 4x2+7x+15 เศษ 78 
 

4. (10x3-37x2+32x-5)÷(2x-5)   ง. 5x2+6x-1  
 

5. (x3+7x2+7x-15)÷(x+3)   จ. 2x2-7x+4 เศษ 5 
 

6. (2x3+7x2+13x-21)÷(2x+1)   ฉ. x2+4x-5  
 

7. (8x3-6x2-5x+3)÷(2x-5)   ช. 4x2+x-1  
 

ซ. 2x-4 เศษ 2 
 

        ฌ. 5x2-6x+1  
 

ญ. 4x-7 เศษ -2 
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