
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ชุดท่ี 7 การแกร้ะบบสมการเชิงเสน้สองตัวแปรโดยใช้สมบัติการเท่ากนั 

          (การก าจัดตัวแปรตัวใดตัวหนึง่ให้หมดไป) 
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2. ชุดการสอนประกอบค าบรรยาย ประกอบด้วย 

 1) ข้อตกลงในการใช้ชุดการสอน 

 2) ใบความรู้ 

 3) ใบงานกิจกรรม 

 4) แบบเฉลยใบงานกิจกรรม 

3. ลักษณะของชุดการสอนประกอบค าบรรยายนี้ จะอธิบายวิธีและกระบวนการอย่างเป็นขั้นเป็นตอนก่อน 

จากนั้นจะค่อยๆ สลายขั้นตอนรวมวิธีกระบวนการเข้าด้วยกัน 

4. หลังจากที่ศึกษาใบความรู้แล้วให้ครูและนักเรียนร่วมกันอภิปรายแลกเปลี่ยน เรียนรู้ ท าความเข้าใจและ

ชัดเจนในบทเรียนก่อน แล้วจึงลงมือท าใบงานกิจกรรม 

5. หลังจากที่ท าใบงานกิจกรรมและเฉลยใบงานกิจกรรมแล้ว ให้มีการอภิปรายร่วมกันอีกครั้ง เพื่อท าความ

เข้าใจให้ชัดเจนยิ่งขึ้น และอาจจะมีข้อสังเกตหรือแนวทางการแก้ปัญหาเพิ่มเติมขึ้นจากใบงานกิจกรรมที่

ท ามา 

6. จุดมุ่งหมายของชุดการสอน คือให้ผู้เรียนได้มีความรู้ความเข้าใจ และบรรลุตามมาตรฐานการเรียนรู้ 

และตัวชี้วัดตามหลักสูตรการจัดการเรียนรู้แกนกลาง พ.ศ.2551 ในเร่ือง ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 

คือ 

1) ตัวชี้วัดที่  ค4.2 ม.3/4     อ่านและแปลความหมาย  กราฟของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร  

                                           และกราฟอื่น ๆ 

2) ตัวชี้วัดที่ ค4.2 ม.3/5     แก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร  และน าไปใช้แก้ปัญหา  พร้อมทั้ง 

 ตระหนักถึงความสมเหตุสมผลของค าตอบ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

1. ชุดการสอนประกอบค าบรรยาย สาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ เร่ืองระบบสมการ
เชิงเส้นสองตัวแปร  

         ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 3 มทีั้งหมด 14 ชุด ซึ่งเป็นชุดการสอนที่มีเน้ือหาต่อเนื่องกัน 

โดยชุดการสอนแต่ละชุดใช้ร่วมกับแผนการจัดการเรียนรู้เป็นรายชั่วโมง ดังนั้น  

ชุดการสอน 1 ชุด ใช้เวลา 1 ชั่วโมง 
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1. ให้นักเรียนศึกษาใบความรู้แล้วสรุปเป็นองค์ความรู้ แนวคิดของตัวเอง 

2. นักเรียนร่วมอภิปรายแสดงความคิดเห็น น าเสนอองค์ความรู้ แนวคิดของตัวเอง  

เพื่อแลกเปลี่ยนเรียนรู้ท าความเข้าใจให้ชัดเจน 

3. ในการท าใบงานกิจกรรม นักเรียนควรมีความซื่อสัตย์ ไม่ดูเฉลยระหว่างท าใบงาน 

ควรมีความมุ่งมั่น ตั้งใจในการท างาน และไม่ควรรบกวนผู้อ่ืน 

4. หลังจากจบชั่วโมงแล้วนักเรียนควรมีการทบทวนเพื่อท าให้มีความเข้าใจ และชัดเจน

มากขึ้น โดยทบทวนจากใบความรู้ ใบงานกิจกรรมในชุดการสอน หรือจากหนังสือ  

จากแหล่งเรียนรู้อ่ืน และสรุปเป็นแนวคิดของตัวเองให้ได้ 
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ชุดการสอนประกอบการบรรยาย สาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ เร่ืองระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร ชั้น

มัธยมศึกษาปีที่ 3 จัดท าขึ้นเพื่อใช้ประกอบการจัดการเรียนรู้ ในรายวิชาคณิตศาสตร์พื้นฐาน รหัสวิชา ค23101 

หน่วยการเรียนรู้ที่  3 เร่ืองระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร ซึ่ งชุดการสอนประกอบการบรรยายชุดนี้  เป็น

นวัตกรรมที่เหมาะสมส าหรับการจัดการเรียนรู้ที่เน้นผู้เรียนเป็นส าคัญ ส่งเสริมทักษะกระบวนการคิดอย่างเป็น

ขั้นตอน เพราะชุดการสอนประกอบการบรรยายจะแนะแนวทางในการคิดแบบเป็นขั้นตอนให้เห็นชัดเจนก่อน 

แล้วค่อยๆ สลายขั้นตอนรวมกระบวนการเข้าด้วยกัน การสร้างชุดการสอนประกอบการบรรยาย ได้น าไปใช้กับ

การจัดการเรียนรู้ เพื่อมุ่งส่งเสริมและพัฒนาการเรียนการสอนให้มีคุณภาพและมีประสิทธิภาพยิ่งขึ้น 

ขอขอบคุณ ท่านผู้อ านวยการโรงเรียน รองผู้อ านวยการ หัวหน้าฝ่ายวิชาการ คณะครู 

ในกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ คณะครูทุกท่าน และนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 3 โรงเรียนโนนกอกวิทยา  

ที่อ านวยความสะดวก ส่งเสริม และให้ความร่วมมือในการสร้างชุดการสอน จนได้ชุดการสอนที่มีประสิทธิภาพ 

หวังเป็นอย่างยิ่งว่าชุดการสอนประกอบการบรรยายชุดนี้จะเป็นประโยชน์ต่อผู้ที่สนใจ และผู้ที่จะใช้เป็นแนวทาง

ในการจัดการเรียนรู้ต่อไป 

 

 

          นายมังกร  โสส้มกบ 

          ต าแหน่ง ครู  วิทยฐานะ ครูช านาญการ 

       โรงเรียนโนนกอกวิทยา 

 
 
 
 
 
 

ค ำน ำ 
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การแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรโดยการก าจัดตัวแปรตัวใดตัวหนึ่งให้หมดไป เป็นการท าให้
สมการเชิงเส้นสองตัวแปร เป็นสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว ซึ่งต้องท าสัมประสิทธิ์ของตัวแปรใดตัวแปรหนึ่งให้
เท่ากันทั้งสองสมการ  โดยหาจ านวนจริงใด ๆ มาคูณสมการใดสมการหนึ่งหรือทั้งสองสมการ  แล้วน ามาบวกหรือ
ลบกันเพื่อก าจัดตัวแปรใดตัวแปรหนึ่งให้หมดไป  จะได้สมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว ซึ่งมีขั้นตอนในการแก้ระบบ
สมการเชิงเส้นสองตัวแปรโดยการก าจัดตัวแปรตัวใดตัวหนึ่งให้หมดไป ดังนี้ 
           ขั้นท่ี 1 ตั้งชื่อให้สมการเชิงเส้นสองตัวแปรในระบบสมการ ให้เป็นสมการที่ (1) สมการที่ (2)  

ขั้นท่ี 2  เลือกตัวแปรที่ต้องการก าจัดก่อน 
ขั้นท่ี 3 ท าสัมประสิทธิ์ของตัวแปรตัวใดตัวหนึ่งที่ต้องการก าจัดก่อนของทั้งสองสมการให้เท่ากัน โดย

น าจ านวนมาคูณทั้งสมการ ของสมการที่ (1) หรือสมการที่ (2) หรือทั้งสองสมการ 
ขั้นท่ี 4 ตั้งชื่อให้สมการใหม่ที่ได้ในขั้นที่ 3 
ขั้นท่ี 5 น าสมการสองสมการที่มีสัมประสิทธิ์ของตัวแปรตัวที่จะก าจัดเท่ากัน มาบวกหรือลบกัน เพื่อให้

ได้สมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว 
ขั้นท่ี 6 แก้สมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว 
ขั้นท่ี 7 พิจารณาค าตอบของสมการว่ามีค าตอบเดียว มีหลายค าตอบ หรือไม่มีค าตอบโดย 

 7.1 ถ้าสามารถหาค่าตัวแปรได้ แสดงว่า มีค าตอบเดียว 
 7.2 ถ้าสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวเป็นจริงคือแทนค่าตัวแปรด้วยจ านวนใดก็เป็นจริง แสดงว่ามี 
                   หลายค าตอบ 
 7.3 ถ้าสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียวเป็นเท็จคือแทนค่าตัวแปรด้วยจ านวนใดก็ไม่เป็นจริง แสดงว่า 
                   ไม่มีค าตอบ 

ขั้นท่ี 8 หาค าตอบของระบบสมการ โดย 
 8.1 ถ้า มีค าตอบเดียว น าค่าตัวแปรที่ได้จากขั้นที่ 6 แทนลงในสมการใดก็ได้ในระบบสมการแล้วหาค่า
ของตัวแปรอีกตัวหนึ่ง 
 8.2 ถ้า มีหลายค าตอบ น าสมการเชิงเส้นสองตัวแปรสมการใดสมการหนึ่งมาจัดรูป  
y  เทอมของ x  จะได้ค าตอบของระบบสมการเป็นคู่อันดับ x( , y  เทอมของ x ) เมื่อ x   
เป็นจ านวนจริงใดๆ 

ใบความร ู ้

การแก้ระบบสมการเชงิเส้นสองตัวแปรโดยใช้สมบัตกิารเท่ากัน 

                 โดยการก าจัดตัวแปรตัวใดตัวหนึ่งให้หมดไป 
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  8.3 ถ้าระบบสมการไม่มีค าตอบ ก็ตอบ ไม่มีค าตอบ 
 ขั้นท่ี 9  ตรวจค าตอบ  
 โดยน าค าตอบที่ได้แทนในสมการทั้งสองในระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร ว่าค าตอบที่ได้ท าให้
สมการเป็นจริงทั้งสองสมการหรือไม่ 
 เพื่อเป็นการเพิ่มความเข้าใจอีกนิดให้นักเรียนศึกษา ตามตัวอย่างต่อไปนี้ 
 
 
  

วิธีท ำ 
ขั้นท่ี 1 ตั้งชื่อให้สมการเชิงเส้นสองตัวแปรในระบบสมการ  
 ให้  2yx2     ...............................(1) 
   2y2x     ...............................(2) 
ขั้นท่ี 2 เลือกตัวแปรที่ต้องการก าจัดก่อน 
 ในที่นี้จะก าจัดตัวแปร y  ก่อน 
ขั้นท่ี 3 ท าสัมประสิทธิ์ของตัวแปร y  ของทั้งสองสมการให้เท่ากัน 
 น า 2 (1)  จะได้ 
   4y2x4   
ขั้นท่ี 4 ตั้งชื่อให้สมการใหม่ที่ได้ในขั้นที่ 3 
 ให้  4y2x4     ...............................(3) 
ขั้นท่ี 5 น าสมการสองสมการที่มีสัมประสิทธิ์ของตัวแปรตัวที่จะก าจัดเท่ากัน มาบวกหรือลบ
กัน 
              เพื่อให้ได้สมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว 
 เน่ืองจากสัมประสิทธิ์ของตัวแปร y  ในสมการ(2) และ(3) เท่ากัน ดังน้ัน 
 น า (3) – (2) จะได้ 
   24y2xy2x4  )(  
      2y2y2xx4   

                               2x3   
ขั้นท่ี 6 แก้สมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว 
   จาก 2x3   

   จะได ้
3

2
x   

ตัวอย่างท่ี 1  จงแก้ระบบสมการ 2yx2   

2y2x   
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ขั้นท่ี 7 พิจารณาค าตอบของสมการว่ามีค าตอบเดียว มีหลายค าตอบ หรือไม่มีค าตอบ 
 เน่ืองจากสามารถหาค่าตัวแปร x ได้ค่าเดียว แสดงว่า ระบบสมการมีค าตอบเดียว 
ขั้นท่ี 8 หาค าตอบของระบบสมการ 

 แทน 
3

2
x     ในสมการ (2)  

 จะได้ 2y2
3

2
  

  
3

2
2y2   

  
3

4
y2   

  
3

2
y   

  ดังนั้น ค าตอบของระบบสมการคือ คู่อันดับ ),(
3

2

3

2  

ขั้นท่ี 9  ตรวจค าตอบ  

 แทน x      
3

2  และ 
3

2
y   ในสมการ 2yx2   ได้ดังนี้ 

     
3

2

3

2
2 )(      

3

2

3

4
  

                
3

6  

                 2  
  ซึ่งเป็นจริง 

  แทน x      
3

2  และ 
3

2
y   ในสมการ 2y2x   ได้ดังนี้ 

     )(
3

2
2

3

2
      

3

4

3

2
  

                
3

6  

                 2  
  ซึ่งเป็นจริง 

  ดังนั้น ค าตอบของระบบสมการคือ คู่อันดับ ),(
3

2

3

2  

 ตอบ คู่อันดับ ),(
3

2

3

2  

 
เมื่อเราได้ขั้นตอนแล้วเรามาท าให้กระชับขึ้นอีก ได้ดังนี้ 
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วิธีท ำ 
 ให้  2y4x3     ...............................(1) 
   2y2x2     ...............................(2) 
 น า 2 (2)  จะได้ 
   4y4x4     ...............................(3) 
 น า (3) – (1) จะได้ 
   24y4x3y4x4  )(  
      2y4y4x3x4   

                               2x   
  แทน 2x     ในสมการ (2)  
 จะได้ 2y222 )(  
       2y24   
              42y2   
              2y2   
   1y   
  ดังนั้น ค าตอบของระบบสมการคือ คู่อันดับ ),( 12   
 ตรวจค ำตอบ  
  แทน 2x   และ 1y   ในสมการ 2y4x3   ได้ดังนี้ 
    2461423  )()(     ซึ่งเป็นจริง 
  แทน 2x   และ 1y   ในสมการ 2y2x2   ได้ดังนี้ 
    2241222  )()(     ซึ่งเป็นจริง 
 ตอบ คู่อันดับ ),( 12   

 

 

 

ตัวอย่างท่ี 2  จงแก้ระบบสมการ 2y4x3                       
2y2x2   
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วิธีท า 
  ให้  1y4x3     ..............................(1) 

    6
3

y

4

x
    ..............................(2) 

  น า    12 (2)  จะได้ 
    72y4x3     ..............................(3) 
  น า (3) – (1) จะได้ 
   172y4x3y4x3  )(  
      172y4y4x3x3   

                710   
  ซึ่งไม่จริง ดังนั้นระบบสมการน้ี ไม่มีค าตอบ 
 ตอบ ไม่มีค าตอบ 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

ตัวอย่างท่ี 3  จงแก้ระบบสมการ 1y4x3   

6
3

y

4

x
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วิธีท ำ 

  ให้      5y2x     ..............................(1) 

   15y6x3    ..............................(2) 

  น า  )( 3 (1) จะได ้

   15y6x3    ..............................(3) 

  น า (3) – (2)   จะได้ 

   )()( 1515y6x3y6x3   

       1515y6x3y6x3  )  

                             00   

  ซึ่งเป็นจริง 

  ดังนั้น ระบบสมการน้ีมีหลายค าตอบ 

  จากสมการ  5y2x   

  จะได้  
2

5x
y


  

  ดังนั้นระบบสมการน้ีมีหลายค าตอบซึ่งอยู่ในรูป คู่อันดับ ),(
2

5x
x

  

เมื่อ x เป็นจ านวนจริงใดๆ 

  ตอบ ),(
2

5x
x

  

ตัวอย่างท่ี 4  จงแก้ระบบสมการ 5y2x   

15y6x3   
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กิจกรรมกำรแก้ระบบสมกำรเชิงเส้นสองตัวแปรโดยใช้สมบัติกำรเท่ำกัน 
โดยกำรก ำจัดตัวแปรตัวใดตัวหนึ่งให้หมดไป 

 
ค าชี้แจง    จงแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรต่อไปนี้ โดยการก าจัดตัวแปรตัวใดตัวหนึ่ง 
                              ให้หมดไป 
 
(1)    8y2x   
    4y2x   
 
(2)    09y3   
    6yx3   
 
(3)  16y9x4   
  4y3x2   
 
(4)  2y1x3  )(  
    8yx3   
 
(5)  12y6x9   
               4x3y2   

 
 
 

 

ใบงำนกิจกรรม 
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เฉลยกิจกรรมกำรแก้ระบบสมกำรเชิงเส้นสองตัวแปรโดยใช้สมบัติกำรเท่ำกัน 
โดยกำรก ำจัดตัวแปรตัวใดตัวหนึ่งให้หมดไป 

 
ค าชี้แจง    จงแก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรต่อไปนี้ โดยการก าจัดตัวแปรตัวใดตัวหนึ่ง 
                             ให้หมดไป 
 
(1)    8y2x   
    4y2x   
 วิธีท า 
  ให้  8y2x     ..............................(1) 
    4y2x     ..............................(2) 
  น า (1) + (2) จะได้ 

    12x2   
      6x   
  แทนค่า 6x   ในสมการ (2)  
  จะได ้  4y26   
           64y2   
            2y2   
              1y   
 ตรวจค าตอบ 
   แทน 6x  และ 1y   ในสมการ 8y2x   
  จะได ้ 826126  )(   เป็นจริง 
   แทน 6x  และ 1y   ในสมการ 4y2x   
  จะได ้ 426126  )(   เป็นจริง 
  ดังนั้นค าตอบของระบบสมการคือ คู่อันดับ ),( 16   
 ตอบ คู่อันดับ ),( 16   

 

เฉลยใบงำนกิจกรรม 
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(2)    09y3   
    6yx3   
 
 วิธีท ำ 
  ให้ 09y3     ..............................(1) 
   6yx3     ..............................(2) 
  จาก (1)  จะได้   
         9y3     ..............................(3) 
  น า 3 (2)  จะได้ 
            18y3x9     ..............................(4) 
  น า  (4) – (3) จะได้ 

   9x9   
   1x   
  แทน 1x   ใน (2) จะได้ 
   6y13 )(  
        6y3   
              3y   
 ตรวจค ำตอบ 
  แทน 1x   และ 3y   ในสมการ (1) และ (2) จะได้ 
   099093310  )()(  เป็นจริง 
   633313 )(    เปน็จริง 
  ดังนั้นค าตอบของระบบสมการ คือ คู่อันดับ ),( 31  
 ตอบ คู่อันดับ ),( 31  
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(3)  16y9x4   
  4y3x2   
 
 วิธีท ำ 
  ให้   16y9x4     ..............................(1) 
    4y3x2     ..............................(2) 
  น า  3 (2)  จะได้ 
    12y9x6     ..............................(3) 
  น า (3) – (2) จะได้ 

              4x2   
                2x   
  แทน 2x   ในสมการ (2)  จะได้ 
   4y322  )(  
       4y34  )(  
                   44y3   
      8y3   

        
3

8
y   

       
3

2
2y   

 ตรวจค ำตอบ 

  แทน 2x   และ 
3

2
2y    ในสมการ (1) และ (2)  

  จะได ้ 16248
3

8
98

3

2
2924  )()()()()(  เป็นจริง 

   484
3

8
34

3

2
2322  )()()()()(   เป็นจริง 

  ดังนั้น ค าตอบของระบบสมการ คือ คู่อันดับ ),(
3

2
22  

 ตอบ คู่อันดับ ),(
3

2
22  
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(4)  2y1x3  )(  
    8yx3   
 
 วิธีท ำ 
  ให้  2y1x3  )(   ..............................(1) 
                               8yx3     ..............................(2) 
  จากสมการ (1) จะได้ 

    2y3x3   
    5yx3     ..............................(3) 
  น า (2) – (3)  จะได้ 

      30   
   ซึ่งไม่จริง 
  ดังนั้นระบบสมการน้ีไม่มีค าตอบ 
 ตอบ  ไม่มีค าตอบ 
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(5)  12y6x9   
               4x3y2   
 วิธีท ำ 
  ให้    12y6x9     ..............................(1) 
    4x3y2     ..............................(2) 
  น า (1) )( 3  
  จะได้              4y2x3     ..............................(3) 
  น า (3) – (2) จะได้ 

     00   
  ซึ่งเป็นจริง 
  ดังนั้น ระบบสมการน้ีมีหลายค าตอบ 
  จากสมการ  4x3y2   
  จะได้                   4x3y2   

    
2

4x3
y


  

  ดังนั้น ระบบสมการมีหลายค าตอบ อยู่ในรูป คู่อันดับ ),(
2

4x3
x

  

  เมื่อ x  เป็นจ านวนจริงใดๆ 

 ตอบ   มีหลายค าตอบ อยู่ในรูป คู่อันดับ ),(
2

4x3
x

 เมื่อ x  เป็นจ านวนจริงใดๆ 
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