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ส านักงานคณะกรรมการการศึกษาขั้นพื้นฐาน 
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ค ำน ำ 
 

การเรียนรู้ถือเป็นปัจจยัส าคญัของการศึกษาในการจดักระบวนการเรียนรู้นั้น 
ตอ้งยดึหลกัวา่ผูเ้รียนทุกคนมีความสามารถเรียนรู้และพฒันาตนเองได ้ ถือวา่ผูเ้รียน 
มีความส าคญัที่สุด  กระบวนการจดัเรียนรู้ตอ้งส่งเสริมใหผู้เ้รียนเกิดการพฒันาตาม 
ธรรมชาติและเตม็ตามศกัยภาพ   

คณิตศาสตร์จดัวา่เป็นศาสตร์ที่ส าคญั และมีบทบาทศาสตร์หน่ึง  ซ่ึงมีประโยชน์ 
ในแง่การศึกษาและการน าไปประยกุตใ์ชใ้นชีวติประจ าวนั อีกทั้งยงัเป็นพื้นฐานส าคญั 
ในการแสวงหาความรู้ของวชิาอ่ืนๆ ขา้พเจา้จึงไดพ้ฒันาแบบฝึกทกัษะ  วชิา คณิตศาสตร์  
เร่ือง แคลคูลสัเบื้องตน้  ส าหรับนกัเรียนชั้นมธัยมศึกษาปีที่  6  เพือ่น ามาใชใ้นการพฒันา 
กระบวนการเรียนการสอน ซ่ึงแบบฝึกทกัษะที่ขา้พเจา้พฒันาขึ้นมีทั้งหมด จ านวน  5  ชุด   

แบบฝึกทกัษะชุดน้ีเป็นแบบฝึกทกัษะชุดที่  1  เร่ือง  ลิมิตและควำมต่อเน่ืองของฟังก์ชัน    
หวงัเป็นอยา่งยิง่วา่แบบฝึกทกัษะจะเป็นประโยชน์ต่อนกัเรียนที่เรียนรู้และฝึกทกัษะ 
จนสามารถพฒันากระบวนการคิด  รวมถึงส่งผลใหมี้ผลสมัฤทธ์ิทางการเรียนสูงขึ้นต่อไป     

 
    อคัคเดช  รักสิงห์ 

                   ครู   วทิยฐานะ  ครูช านาญการ 
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 ข 

 
สำรบัญ 

 
เร่ือง หนา้ 
ค าน า ก 
สารบญั ข 
ค าช้ีแจง ค 
ผลการเรียนรู้ที่คาดหวงั 1 
ใบความรู้ที่  1  เร่ือง  ลิมิตของฟังกช์นั 2 
เอกสารแนะแนวทาง  ลิมิตของฟังกช์นั (1)  3 
เอกสารแนะแนวทาง  ลิมิตของฟังกช์นั (2) 4 
แบบฝึกทกัษะที่  1  ลิมิตของฟังกช์นั 5 
แบบฝึกทกัษะที่  2  ลิมิตของฟังกช์นั 6 
แบบฝึกทกัษะที่  3  ลิมิตของฟังกช์นั 7 
ใบความรู้ที่  1  เร่ือง  ความต่อเน่ืองของฟังกช์นั 8 
เอกสารแนะแนวทาง  ความต่อเน่ืองของฟังกช์นั  9 
แบบฝึกทกัษะที่  1  ความต่อเน่ืองของฟังกช์นั 10 
แบบฝึกทกัษะที่  2  ความต่อเน่ืองของฟังกช์นั 11 
แบบทดสอบเก็บคะแนน 12 
บรรณานุกรม 14 
ภาคผนวก 16 
     เฉลยแบบฝึกทกัษะ 17 
     เฉลยแบบทดสอบ 22 
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 ค 

 

ค ำช้ีแจง 

 
 
 
 
 

 
ใหน้กัเรียนปฏิบติัต่อไปน้ีใหเ้คร่งครัด 
 
 

1. อ่านค าช้ีแจงใหเ้ขา้ใจ 
2. ศึกษาเน้ือหาในกิจกรรมตามล าดบัอยา่ขา้มกิจกรรมเพราะจะท าให้ 
      เน้ือหาไม่ต่อเน่ืองกนั 
3. ท าแบบฝึกทกัษะตามล าดบัหา้มขา้มขั้นตอน 
4. นกัเรียนสามารถตรวจค าตอบไดจ้ากเฉลยที่อยูใ่นภาคผนวกทา้ยเล่ม 
5. นกัเรียนตอ้งซ่ือสตัยต่์อตนเองโดยไม่เปิดดูเฉลยก่อน 
6. ถา้ตอบผดิใหก้ลบัไปศึกษาใหม่อีกจนเขา้ใจ 
7. เม่ือศึกษาเสร็จแลว้ใหท้  าแบบทดสอบที่อยูท่า้ยเล่มเพือ่เก็บคะแนน 
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จุดประสงค์การเรียนรู้ 

 

ให้นักเรียนสามารถ 
 

1. หาลิมิตของฟังกช์นัที่ก  าหนดใหไ้ด ้
2. บอกไดว้า่ฟังกช์นัที่ก  าหนดใหเ้ป็นฟังกช์นัต่อเน่ือง

หรือไม่ 
3. หาความต่อเน่ืองของฟังกช์นัที่ก  าหนดใหไ้ด ้
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ใบความรู้  เร่ือง 
ลมิติของฟังก์ชัน 

 

   หลักการ 
        ให้ f(x) เป็นฟังกช์นั และ a เป็นจ านวนจริงใดๆ 

        1. lim ( ) lim ( )
  

 
x a x a

f x f x L  แลว้ lim ( )



x a

f x L   มีลิมิตที่ a 

           ( ลิมิตเขา้ทางซา้ย เท่ากบั ลิมิตเขา้ทางขวา) 
        2.  lim ( ) lim ( )

  


x a x a
f x f x   แสดงวา่ f(x) ไม่มีลิมิตที่ a 

 

           กรณ ีผลของ ลิมิต ออกมาในรูปของ  0

0
 

          lim ( )
x a

f x


  อาจหาค่าได ้โดยพยายามเปล่ียนรูปของ f(x) ใหม่เพือ่ใหส้ามารถ

ตดัทอนกนัและหาค่าลิมิตไดโ้ดยตรง 
         
          การเปลี่ยนรูปของ f(x) มีวิธีการหลายวิธี ดงันี้ 

1. แยกตวัประกอบ                                                 2.   ใชค้อนจูเกต 
(conjugate) คูณทั้งเศษและส่วน  (เน้น ติดรูท ) 

         3.   กฎของโลปิตาล (L ‘ Hopital ‘ Rule)                   4.   
0

sin
lim 1
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     ตัวอย่างที่ 1  ให ้ f(x) = 4x – 3  จงหา   
2 2

lim ( ) , lim ( )
x x

f x f x
  

 
 

         วธีิท า    
2 2

lim ( ) lim 4 3 4(2) 3 8 3 5
x x

f x x
  

        
 

                                   
2 2

lim ( ) lim 4 3 4(2) 3 5
x x

f x x
  

      
 

         ตัวอย่างที่ 2   ให ้ f(x) = | x-3 |  จงหา     (1)   
3 3

lim ( ) , lim ( )
x x

f x f x
  

 

         (2)    
3 3

lim ( ) , lim ( )
x x

f x f x
    

 

        วธีิท า  เน่ืองจาก   f(x) เป็นค่าสมับูรณ์   ค่า x ภายในค่าสมับูรณ์มี 2 ค่า      

                        
, 0

| |

, 0

x x
x

x x


 

 
 

                    

                  
3 , 3 0 3

| 3 |

( 3) , 3 0 3

x x x
x

x x x


    

  
     

 

                   
                    (1)   

3 3 3
lim ( ) lim | 3 | lim ( 3) (3 3) 0
x x x

f x x x
    

          
 

                             
3 3 3

lim ( ) lim | 3 | lim 3 3 3 0
x x x

f x x x
    

        
 

                    (2)   
3 3 3

lim ( ) lim | 3 | lim ( 3) ( 3 3) 6
x x x

f x x x
       

           
 

                             
 
 
 
 
 
 

 เขา้ทางขวา , ทางดา้นบวก 
 

 เขา้ทางซา้ย , ทางดา้นลบ 

 

เอกสารแนะแนวทาง 
ลมิติของฟังก์ชัน   (1) 

 

ถา้ไม่เขา้ใจให ้

ถามคุณครูนะจะ๊ 
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ตัวอย่างที่  3    ถา้   

2 , 1

( ) 1 ,0 1

0 , 0

x x

f x x x

x





   

 


   จงหาค่าของ    

0 1 0
lim ( ) , lim ( ), lim ( )
x x x

f x f x f x
    

 

              วธีิท า        (1)   
0

lim ( ) 0
x

f x


  

                              (2)   2 2

1 1
lim ( ) lim 1 1
x x

f x x
  

    

           (3)    
0 0

lim ( ) lim 1 0 1 1
x x

f x x
  

       

           
      ตัวอย่างที่  4    ถา้ 2( ) 5 4f x x x      จงหา  

3
lim ( )
x

f x


 

        วธีิท  า        2 2

3 3
lim ( ) lim( 5 4) 3 5(3) 4 20
x x

f x x x
 

        

          
       
 
 
 

     ตัวอย่างที่ 5     ถา้ 3
( )

5

x
f x

x





   จงหา  

5
lim ( )
x

f x


   ,  
3

lim ( )
x

f x


 

        วธีิท  า        (1)    
5 5

3 3 5 2
lim ( ) lim

5 5 5 0x x

x
f x

x 

   
   

  
      หาค่าไม่ได ้

                         (2)    
3 3

3 3 3 0
lim ( ) lim 0

5 3 5 2x x

x
f x

x 

  
    

   
  

 
 
 
 

 

ข้อสังเกต  ::     เราจะสนใจพิจารณาลิมิตทางซา้ยหรือทางขวา เม่ือ ฟังกช์นั เป็นแบบ 

  ถา้ เป็นฟังกช์นัปกติ เราสามารถหาค่า  lim ( ) ( )
x a

f x f a


   โดยการแทนค่าไดเ้ลย 

 

เอกสารแนะแนวทาง 
ลมิติของฟังก์ชัน   (2) 
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5 

 

 
 
 
 
 
 
 

1. ถา้ 
2 4

( )
2

x
f x

x





   จงหา  

2
lim ( )
x

f x


   

        วธีิท  า              แทนค่า x = 2  ใน f(x)  จะได ้ ………………………………………………… 
   ………………………………………………… ………………………………… 

………………………………………………… …………………………………   
………………………………………………… ………………………………… 
………………………………………………… ………………………………… 
………………………………………………… ………………………………… 
………………………………………………… ………………………………… 

 

2.     ถา้ 
3

2

27
( )

2 3

x
f x

x x




 
   จงหา  

3
lim ( )
x

f x


   

        วธีิท  า                แทนค่า x = 3  ใน f(x)  จะได ้ ………………………………………………… 
   ………………………………………………… ………………………………… 

………………………………………………… …………………………………   
………………………………………………… ………………………………… 
………………………………………………… ………………………………… 
………………………………………………… ………………………………… 
………………………………………………… ………………………………… 

 
 

 
 
 
 
 
 

 

แบบฝึกทกัษะที ่ 1 
ลมิติของฟังก์ชัน    
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3. ถา้ 
2

2

1
( )

2 1

x
f x

x x




 
   จงหา  

1
lim ( )
x

f x


   

        วธีิท  า                แทนค่า x = 1  ใน f(x)  จะได ้ ………………………………………………… 
   ………………………………………………… ………………………………… 

………………………………………………… …………………………………   
………………………………………………… ………………………………… 
………………………………………………… ………………………………… 
………………………………………………… ………………………………… 
………………………………………………… ………………………………… 

 

4. ถา้ 4 2
( )

x
f x

x

 
    จงหา  

0
lim ( )
x

f x


   

        วธีิท  า                แทนค่า x =1  ใน f(x)  จะได ้ ………………………………………………… 
   ………………………………………………… ………………………………… 

………………………………………………… …………………………………   
………………………………………………… ………………………………… 
………………………………………………… ………………………………… 
………………………………………………… ………………………………… 
………………………………………………… ………………………………… 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

แบบฝึกทกัษะที ่ 2 
ลมิติของฟังก์ชัน    
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5.     ถา้ 
0

sin
lim 1
x

x

x
    จงหา   

0

sin 5
lim
x

x

x
   

         
          วิธีท  า                    
  ………………………………………………… ………………………………… 

………………………………………………… …………………………………   
………………………………………………… ………………………………… 
………………………………………………… ………………………………… 
………………………………………………… ………………………………… 
………………………………………………… ………………………………… 

 

6. ถา้ 
0

sin
lim 1
x

x

x
    จงหา   

2

0

sin
lim
x

x

x
   

         
          วิธีท  า                    
          ………………………………………………… ………………………………… 

………………………………………………… …………………………………   
………………………………………………… ………………………………… 
………………………………………………… ………………………………… 
………………………………………………… ………………………………… 
………………………………………………… ………………………………… 
 

 
 
 
 

 

แบบฝึกทกัษะที ่ 3 
ลมิติของฟังก์ชัน    
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1. ความต่อเน่ืองของฟังกช์นั 
 

หลักการ 
        ให้ f(x) เป็นฟังกช์นั และ a เป็นจ านวนจริงใดๆ  ฟังกช์นั f  เป็นฟังกช์นัต่อเน่ืองที่ x = a  
เม่ือเป็นจริงทั้ง 3 ขอ้ดงัน้ี 

1. f(a)  หาค่าได ้ 
2. lim ( )

x a
f x


   หาค่าได ้  นัน่คอื    lim ( ) lim ( )

x a x a
f x f x

  
       และ  

3. lim ( ) ( )
x a

f x f a


  

 
**  ถา้เง่ือนไขขอ้ใด ขอ้หน่ึงขาดไป  แสดงวา่    f  ไม่ต่อเน่ือง x = a 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

ใบความรู้  เร่ือง 
ความต่อเน่ืองของฟังก์ชัน 

 

 

ถา้ไม่เขา้ใจให ้

ถามคุณครูนะจะ๊ 

www.kr
oo

ba
nn

ok
.co

m



9 

 

 
 
 
 
 
 
 

       ตัวอย่างที ่   ถา้ 

23 , 3

( ) 2 5 , 1 3

3 2 , 1

x x

f x x x

x x





    

   


   

                          ขอ้ใดต่อไปน้ีถูกหรือไม่จงอธิบาย 
                               1.  f  ต่อเน่ืองที่        x = – 1   แต่ไม่ต่อเน่ืองที่  x =3 
               2.  f  ต่อเน่ืองที่        x = – 1   และ   x =3        
              3.  f  ไม่ต่อเน่ืองที่    x = – 1   แต่ต่อเน่ืองที่  x =3 

             4.  f  ไม่ต่อเน่ืองที่    x = – 1   และ   x =3        
        วธีิท  า                    

                 มี 2 จุดที่ตอ้งพจิารณาคือ   x = 1  และ  x = 3 
       

1. พจิารณาความต่อเน่ืองของ f ที่ x = –  1  
 f(-1)  =  2(-1) + 5  =  3 
 2 2

1 1
lim ( ) lim 3 3( 1) 3
x x

f x x
  

     

 
1 1

lim ( ) lim(2 5) 2( 1) 5 3
x x

f x x
  

       

   
 แสดงวา่  ฟังกช์นั f  เป็นฟังกช์นัต่อเน่ืองที่  x = –  1 
 

2. พจิารณาความต่อเน่ืองของ f ที่ x = 3 
 f(3)  =  3(3) - 2  =  9 – 2  =  7 
 

3 3
lim ( ) lim(2 5) 2(3) 5 6 5 11
x x

f x x
  

        

 
33

lim ( ) lim(3 2) 3(3) 2 9 2 7
xx

f x x
  

        

แสดงวา่  ฟังกช์นั f  เป็นฟังกช์นัไม่ต่อเน่ืองที่  x = 3 
ดงันั้น   f ต่อเน่ืองที่ x = –  1  แต่ไม่ต่อเน่ืองที่ x = 3                        ตอบ     ตวัเลือก 1 
 

 

เอกสารแนะแนวทาง 
ความต่อเน่ืองของฟังก์ชัน    
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              จงพจิารณาเม่ือก าหนด 

1
,0 1

3 1

( ) 1 , 1

2 5
, 1

1

x
x

f x x

x
x

x


  




 


  
 


   

         พจิารณาขอ้ความต่อไปน้ี  
                   ก.  

1 1
lim ( ) lim ( )
x x

f x f x
  

  

                   ข.    f  เป็นฟังกช์นัต่อเน่ืองที่  x =  1   
       ขอ้ใดต่อไปน้ีถูกพร้อมทั้งแสดงวธีิท า 
           1.  ก   ถูก  และ   ข   ถูก                  2.  ก   ถูก  และ   ข   ผดิ 
           3.  ก   ผดิ  และ   ข   ถูก                  2.  ก   ผดิ  และ   ข   ผดิ               

วธีิท า       พจิารณาความต่อเน่ืองที่  x =  1   
………………………………………………… ………………………………… 
………………………………………………… …………………………………   
………………………………………………… ………………………………… 
………………………………………………… ………………………………… 
………………………………………………… ………………………………… 
………………………………………………… ………………………………… 
………………………………………………… ………………………………… 
………………………………………………… …………………………………   
………………………………………………… ………………………………… 
………………………………………………… ………………………………… 
………………………………………………… ………………………………… 
………………………………………………… ………………………………… 

 
 
 

 

แบบฝึกทกัษะที ่ 1 
ความต่อเน่ืองของฟังก์ชัน 
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บรรณานุกรม 
 
กมล  เอกไทยเจริญ.  สาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์เพิม่เติม  ชั้นมธัยมศึกษาปีที่  5  เล่ม  1.   

กรุงเทพฯ.  :  ฐานบณัฑิต, 2544. 
ทรงวทิย ์ สุวรรณธาดา.  คณิตศาสตร์เพิม่เติม  ช่วงชั้นที่  4  ( ม. 4 – ม.6)  เล่มที่  2   

ชั้นมธัยมศึกษาปีที่  5  ภาคเรียนที่  1.  กรุงเทพฯ.  :  บอสส์การพมิพ,์ 2548. 
สถาบนัส่งเสริมการสอนวทิยาศาสตร์และเทคโนโลย.ี  หนงัสือเรียนสาระการเรียนรู้เพิม่เติม 
 คณิตศาสตร์  เล่ม  1  กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์  ชั้นมธัยมศึกษาปีที่  5.   
 กรุงเทพฯ.  :  โรงพมิพคุ์รุสภาลาดพร้าว, 2545.  
       .  คู่มือครู  วชิา  คณิตศาสตร์เพิม่เติม  กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 

ชั้นมธัยมศึกษาปีที่  5. กรุงเทพฯ  :  โรงพมิพคุ์รุสภาลาดพร้าว,  2545. 
       .  หนงัสือเรียน  วชิา  คณิตศาสตร์  ค  013  ชั้นมธัยมศึกษาตอนปลาย. กรุงเทพฯ  :   

โรงพมิพคุ์รุสภาลาดพร้าว,  2536. 
สมยั  เหล่าวานิชย ์ และพวัพนั   เหล่าวานิชย.์  คณิตศาสตร์  3  พื้นฐาน  +  เพิม่เติม  ช่วงชั้นที่  4 

( ม. 4 – ม.6)  กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์.  กรุงเทพฯ.  :  ธีระพงษก์ารพมิพ,์ 2544.       
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