
 

 

 

ชดุการสอนภาคตดักรวย 

เลม่ท่ี 2 เรือ่งพาราโบลา    

กล ุม่สาระการเรยีนร ูค้ณิตศาสตร ์    ชัน้มธัยมศึกษาปีท่ี 4 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

 

 

นางสาวปิยดา  ปวงฟ ู   
โรงเรียนปายวิทยาคาร  อ าเภอปาย 

ส านกังานเขตพ้ืนท่ีการศึกษามธัยมศึกษา  เขต 34 
ส านกังานคณะกรรมการการศึกษาขัน้พ้ืนฐาน 
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ชดุการสอนภาคตดักรวย 

เล่มท่ี 2 เรื่องพาราโบลา 

กล ุ่มสาระการเรียนร ูค้ณิตศาสตร ์  ชัน้มธัยมศึกษาปีท่ี  4 
 

 

 

 

นางสาวปิยดา  ปวงฟ ู

 

 

 

 

โรงเรียนปายวิทยาคาร  อ าเภอปาย 

สงักดัส านกังานเขตพ้ืนท่ีการศึกษามธัยมศึกษา  เขต 34 
ส านกังานคณะกรรมการการศึกษาขัน้พ้ืนฐาน  กระทรวงศึกษาธิการ 
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ค ำน ำ 

 

       ชุดการสอนภาคตัดกรวย เล่มท่ี 2 เร่ืองพาราโบลา กลุ่มสาระการเรียนรู้

คณิตศาสตร์ ส าหรับนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปีท่ี 4 จัดท าข้ึนเพ่ือเป็นแนวทางใน การ

พฒันาการจดัการเรียนการสอนตามกระบวนการเรียนรู้แบบสืบเสาะหาความรู้ ซ่ึงเป็น

การพฒันานกัเรียนใหไ้ดรั้บความรู้และทักษะกระบวนการทางคณิตศาสตร์ ปลูกฝังให้

นกัเรียนรู้จกัใชค้วามคิดของตนเอง สามารถสืบเสาะหาความรู้จากแหล่งเรียนรู้ทั้งในและ

นอกหอ้งเรียนและสามารถวิเคราะหข์อ้มูลไดด้ว้ยตนเอง โดยใช้ชุดการสอนภาคตดักรวย 

เล่มท่ี 2 เร่ืองพาราโบลา ซ่ึงประกอบดว้ย ค าน า ค าช้ีแจง มาตรฐาน ตัวช้ีวดั จุดประสงค์

การเรียนรู้ แบบทดสอบกอ่นเรียน ใบความรู้ ใบกจิกรรม แบบฝึกหัด และแบบทดสอบ

หลงัเรียน จึงหวงัเป็นอย่างย่ิงว่าชุดการสอนภาคตดักรวย เล่มท่ี 2 เร่ืองพาราโบลา เล่มน้ี 

เป็นส่ือการสอนท่ีมีประสิทธิภาพและเป็นประโยชนต่์อนกัเรียนมากท่ีสุด 

 

                                                                  ปิยดา        วงศ์ฟู 
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ค ำช้ีแจง 

 
 

ชุดการสอนภาคตัดกรวย เล่มท่ี 2 เร่ืองพาราโบลา กลุ่มสาระการเรียนรู้

คณิตศาสตร์ ชั้นมัธยมศึกษาปีท่ี 4 จัดท าข้ึน เพ่ือเป็นแนวทางในการพฒันาการจัดการ

เรียนการสอนตามกระบวนการการเรียนรู้แบบสืบเสาะหาความรู้ ซ่ึงเป็นการพฒันาให้

นักเรียนได้รับความรู้และทักษะกระบวนการทางคณิตศาสตร์ ส าหรับนักเรียนชั้น

มธัยมศึกษาปีท่ี 4 ให้นักเรียนได้รู้จักสารในชีวิตประจ าวนั โดยใช้ความคิดของตนเอง 

สามารถสืบเสาะหาความรู้จากแหล่งเรียนรู้ทั้งในและนอกห้องเรียนสามารถวิเคราะห์

ขอ้มูลไดด้ว้ยตนเอง และสามารถสร้างองคค์วามรู้ไดด้ว้ยตนเอง 

ลกัษณะของชุดกำรสอนภำคตัดกรวย 

ชุดการสอนภาคตดักรวย มีจ  านวนทั้งส้ิน 4 ชุด ชุดการสอนภาคตดักรวย เล่มท่ี 2 
เร่ืองพาราโบลา กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ ซ่ึงแต่ละชุดจะประกอบไปดว้ย 
มาตรฐาน ตวัช้ีวดั จุดประสงคก์ารเรียนรู้ แบบทดสอบกอ่นเรียน ใบความรู้ ใบกจิกรรม 
แบบฝึกหดั และแบบทดสอบหลงัเรียนพร้อมเฉลย โดยจะเรียงเน้ือหาจากง่ายไปหายาก 
และในแต่ละชุด จะมีรูปภาพประกอบ สีสันสวยงาม เหมาะสมกบัเน้ือหาและวยัของ
นกัเรียน 
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สำรบัญ 

                หนา้ 
ค าน า         ก 
ค าช้ีแจง        ข 
สารบญั        ค 

 ค าแนะน าการใชชุ้ดการสอนส าหรับนกัเรียน    จ 
 ผลการเรียนรู้        ฉ 

ค าแนะน าชุดการสอนภาคตดักรวย เล่มท่ี 2 เร่ืองพาราโบลา  ช 
 แบบทดสอบกอ่นเรียน       1 
 ใบความรู้ท่ี 1 พาราโบลา      5 
 ใบกจิกรรมท่ี 1        8 
 ใบความรู้ท่ี 2        9 
 ใบกจิกรรมท่ี 2        10 
 ใบความรู้ท่ี 3        11 
 ใบกจิกรรมท่ี 3        12 
 ใบความรู้ท่ี 4        14 
 ใบกจิกรรมท่ี 4        15 

แบบฝึกหดัท่ี 1.1       17 
แบบทดสอบหลงัเรียน       19 
เฉลยแบบทดสอบกอ่นเรียน      22 
เฉลยใบกจิกรรมท่ี 1       23 
เฉลยใบกจิกรรมท่ี 2       25 
เฉลยใบกจิกรรมท่ี 3       26 
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สำรบัญ 

 

                         หนา้ 
เฉลยใบกจิกรรมท่ี 4       28 
เฉลยแบบฝึกหดัท่ี 1.1       30 
เฉลยแบบทดสอบหลงัเรียน      32 
บรรณานุกรม        33 
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ชุดการสอนภาคตดักรวย เล่มท่ี 2 เร่ืองพาราโบลา กลุ่มสาระการเรียนรู้

คณิตศาสตร์ ชั้นมธัยมศึกษาปีท่ี 4 กอ่นท่ีนกัเรียนจะท ากจิกรรมกลุ่ม ใหศึ้กษาส่ิงต่อไปน้ี 

1. ชุดการสอนภาคตดักรวย เล่มท่ี 2 เร่ืองพาราโบลาน้ี ใชเ้วลาในการท ากจิกรรม 

5 ชัว่โมง 

2. ชุดการสอนภาคตดักรวย เล่มท่ี 1 เร่ืองวงกลมประกอบดว้ย 

2.1   แบบทดสอบกอ่นเรียน    จ านวน    1    ชุด 

2.2  ใบความรู้       จ านวน    4    ชุด 

2.3  ใบกจิกรรม       จ านวน    4    ชุด 

2.4  แบบฝึกหดั      จ านวน    1   ชุด 

2.5  แบบทดสอบหลงัเรียน    จ านวน    1   ชุด 

3. ตวัแทนกลุ่มแจก ชุดการสอนภาคตดักรวย เล่มท่ี 2 เร่ืองพาราโบลา ท่ีไดรั้บ

ใหรั้บสมาชิก 

4. ด าเนินการตาม ชุดการสอนภาคตดักรวย เล่มท่ี 2 เร่ืองพาราโบลา ท่ีไดรั้บ

ตามล าดบัขั้นตอนท่ีก  าหนด 

5. ขณะท่ีนกัเรียนด าเนินการตามชุดการสอนอยู่นั้น เม่ือมีปัญหาใหป้รึกษาและ

เปล่ียนเรียนรู้ซ่ึงกนัและกนัในกลุ่ม หากแกปั้ญหาท่ีเกดิข้ึนไม่ไดใ้หแ้จง้

ครูผูส้อน  เพ่ือขอความช่วยเหลือต่อไป 

6. การประเมินผลการปฏิบติักจิกรรมของนกัเรียนแต่ละกลุ่ม  ครูผูส้อนเป็น              

ผูป้ระเมินโดยใชเ้กณฑ ์ การประเมินจากคู่มือการใชชุ้ดการสอน 

 

ค ำแนะน ำกำรใช้ชุดกำรสอนส ำหรับนักเรียน 
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1. อธิบายการความสัมพนัธ์ของพาราโบลา จุดยอด จุดโฟกสั สมการเส้น

ไดเรกตริกซ์ และความยาวเส้นลาตสัเรกตมั การหาสมการพาราโบลาได ้(K) 
2. ส่ือสารและน าความรู้เร่ืองพาราโบลาไปใชใ้นชีวิตประจ าวนัได ้(P)    
3. มีระเบียบวินยั ใฝ่รู้ใฝ่เรียน  มุ่งมัน่ในการท างาน และมีเจตคติท่ีดีต่อทักษะ

กระบวนการทางคณิตศาสตร์ (A) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ผลกำรเรียนรู้ 
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1. นกัเรียนทุกคนท าแบบทดสอบกอ่นเรียน ชุดการสอนภาคตดักรวย เล่มท่ี 2 เร่ือง
พาราโบลา 

2. นกัเรียนอ่านขั้นตอนการปฏิบติักจิกรรม และท าความเขา้ใจ 
3. นกัเรียนปฏิบติักจิกรรมตามขั้นตอนในชุดการสอน 
4. ศึกษาใบความรู้เพ่ิมเติม 
5. ตอบค าถามในใบกจิกรรม 
6. ท าแบบฝึกหดั 
7. นกัเรียนทุกคนท าแบบทดสอบหลงัเรียน เร่ืองพาราโบลา 

 
 

ค ำแนะน ำชุดกำรสอนภำคตัดกรวย 

เล่มท่ี 2 เร่ืองพำรำโบลำ 
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แบบทดสอบก่อนเรียน 
เล่มท่ี 2 พาราโบลา 
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 2   
 

 

เล่มที ่2 พาราโบลา 
แบบทดสอบก่อนเรียน 

 
ค าช้ีแจง   แบบทดสอบน้ีเป็นแบบปรนยั 4 ตวัเลือก จ ำนวน 10 ขอ้ ใหน้กัเรียนเลือก 
                ค ำตอบท่ีถูกท่ีสุดลงในกระดำษค ำตอบ 
 
1. ขอ้ใดคือสมกำรของพำรำโบลำท่ีมี ไดเรกตริกซ์ คือ เส้นตรง x = 12  และโฟกสั

อยู่ท่ีจุด (2,0) 
  ก.          

  ข.          
  ค.          
  ง.             
2. ขอ้ใดคือสมกำรของพำรำโบลำท่ีมี ไดเรกตริกซ์ คือ เส้นตรง y = -3  และโฟกสั

อยู่ท่ีจุด (0,3) 
  ก.             

  ข.         
  ค.           
  ง.            
 
3. ขอ้ใดคือสมกำรของพำรำโบลำท่ีมี ไดเรกตริกซ์ คือ เส้นตรง x = 4  และโฟกสั

อยู่ท่ีจุด (-4,0) 
  ก.           

  ข.           

  ค.              
ง.             
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 3   
 

 

 

4. ขอ้ใดคือสมกำรของพำรำโบลำท่ีมี ไดเรกตริกซ์ คือ เส้นตรง y =- 4  และโฟกสั
อยู่ท่ีจุด (2,-2) 

  ก.                0 

  ข.              0 

  ค.               0   
ง.               0 
 

5. ขอ้ใดคือสมกำรของพำรำโบลำท่ีมี ไดเรกตริกซ์ คือ เส้นตรง x = 1  และโฟกสั
อยู่ท่ีจุด (-5,2) 

  ก.                  0 

  ข.                  0 

  ค.                  0   
ง.                  0 

 

6. พำรำโบลำมีจุดยอดอยู่ท่ี จุด (-2,-6) และโฟกสัอยู่ท่ีจุด (-2,-2) สมกำรไดเรกตริกซ์ 
ตรงกบัขอ้ใด 

  ก.       10 

  ข.      10 
  ค.        10 
  ง.        10 
 

7.    พำรำโบลำมีจุดยอดอยู่ท่ี จุด (2,3) มีแกนพำรำโบลำขนำนแกน y ผ่ำนจุด (4,5) 
สมกำรพำรำโบลำ ตรงกบัขอ้ใด 
  ก.                   0 

  ข.                0 
  ค.                  0 
  ง.                  0 
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8.   จำกสมกำร         0 จุดยอด และจุดโฟกสั ของพำรำโบลำตรงกบัขอ้ใด 
  ก.   จุดยอด คือ (0,0)  จุดโฟกสั คือ (3,0) 

  ข.  จุดยอด คือ (0,0)  จุดโฟกสั คือ (-3,0) 
  ค.  จุดยอด คือ (0,0)  จุดโฟกสั คือ (0,3)  

ง.   จุดยอด คือ (0,0)  จุดโฟกสั คือ (0,-3) 
 
9.  จำกสมกำร             0 จุดยอด และจุดโฟกสั ของพำรำโบลำ
ตรงกบัขอ้ใด 
  ก.   จุดยอด คือ (1,2)  จุดโฟกสั คือ (1,1) 

  ข.  จุดยอด คือ (2,1)  จุดโฟกสั คือ (1,1) 
  ค.  จุดยอด คือ (1,1)  จุดโฟกสั คือ (1,2)  

ง.   จุดยอด คือ (1,1)  จุดโฟกสั คือ (2,1) 
 
10.   จำกสมกำร              0 จุดยอด และสมกำรไดเรกตริกซ์ ตรง
กบัขอ้ใด 
  ก.   จุดยอด คือ (-3,2)  สมกำรไดเรกตริกซ์      1 

  ข.  จุดยอด คือ (-3,-2)  สมกำรไดเรกตริกซ์     1 

  ค.  จุดยอด คือ (3,-2)  สมกำรไดเรกตริกซ์      1 

ง.   จุดยอด คือ (3,2)  สมกำรไดเรกตริกซ์     1 
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ใบความรู้ที ่1 
พาราโบลา 

 
 

บทนิยาม 
พาราโบลา คือ เซตของจุดทุกจุดบนระนำบ ซ่ึงอยู่ห่ำงจำกเส้นตรงท่ี

เส้นหน่ึงบนระนำบและจุดคงท่ีจุดหน่ึงบนระนำบนอกเส้นตรงคงท่ีนั้น เป็น
ระยะทำงเท่ำกบัเสมอ  

 
 
 
 
 
 
 
 
 

- จุดคงท่ี เรียกว่ำ โฟกสั  (focus) ของพำรำโบลำ 
- เส้นตรงท่ีคงท่ี คือ เส้นบังคบั หรือเส้นไดเรกตริกซ์ (Directrix) 
- เส้นตรงท่ีลำกผ่ำนจุดโฟกสั และตั้งฉำกกบัไดเรกตริกซ์ คือ แกน

ของพาราโบลา หรือแกนสมมาตร (axis of symmetry) 
- จุดท่ีแกนพำรำโบลำตดัเส้นโคง้ของพำรำโบลำ คือ จุดยอด (vertex) 

ของพาราโบลา   
- ส่วนของเส้นตรงท่ีลำกผ่ำนจุดโฟกสั และตั้งฉำกกบัแกนของพำรำโบลำ 

โดยจุดปลำยทั้งสองอยูบ่นโคง้ของพำรำโบลำ เรียกว่ำ ลาตัสเรกตมั (Latus Recrum) 
รูปแบบสมการ มี 2 รูปแบบใหญ่ๆ คอื 

1. สมกำร y = ax2 + bx + c 
2. สมกำร y = a(x – h)2 + k 
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สรุปสมการพาราโบลาได้ดังนี ้
 

 

x2 = 4cy จุดศูนย์กลาง y2 = 4cx 
v(0 , 0) จุดยอด v(0 , 0) 
F(0 , c) จุด Focus F(0 , c) 

y = -c สมกำรเส้นไดเรกตริกซ์ x = -c 

|4c| ควำมยำวเส้นลำตสัเรกตมั |4c| 
รูปหงำย (เปิดบน) ถำ้ c > 0 รูปตะแคงขวำ (เปิดขวำ) 

รูปคว  ่ำ (เปิดล่ำง) ถำ้ c < 0 รูปตะแคงซ้ำย (เปิดซ้ำย) 

(-2c, c), (2c, c) จุดปลำยเส้นลำตสัเรกตมั (c, 2c), (c, -2c) 
 

ถ้า P(x, y) บนจุดใดๆ บนกราฟของพาราโบลา จะได้ว่า |PF| = |PD| 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

1. สมการพาราโบลาทีม่ีจุดศูนย์กลางอยู่ทีจุ่ด (0, 0) 
1.1 เม่ือแกน  x เป็นแกนสมมำตร  
1.2 เม่ือแกน  y เป็นแกนสมมำตร 

2. สมการพาราโบลาทีม่ีจุดศูนย์กลางอยู่ทีจุ่ด (h, k) 
2.1 เม่ือแกนสมมำตรขนำนกบัแกน x  
2.2 เม่ือแกนสมมำตรขนำนกบัแกน y  
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1. สมการพาราโบลาทีม่ีจุดศูนย์กลางอยู่ทีจุ่ด (0, 0) 
1.1 เมื่อแกน x เป็นแกนสมมาตร 

สมกำรพำรำโบลำท่ีมีจุดศูนยก์ลำงอยูท่ี่จุด (0, 0) เม่ือแกน x เป็นแกนสมมำตร 
ควำมสัมพนัธ์ของกรำฟ คือ { (x,y) RR |  y2 = 4cx } 
เป็นพำรำโบลำท่ีมีแกนในแนวนอน แกน x หรือ เส้นตรง y= 0  

- จุดยอดอยู่ท่ี  (0, 0)  
- จุดโฟกสัอยู่ท่ี  F(c, 0) 
- สมกำรไดเรกตริกซ์ คือ  x = -c   
- เลตสัเรกตมัยำว  = |4c| หน่วย 
สมกำรรูปมำตรฐำนเป็น y2 = 4cx 

 
 

หมำยเหตุ        ถำ้  c  >  0 โคง้เปิดไปทำงขวำ 
                        ถำ้  c  <  0 โคง้เปิดไปทำงซ้ำย 

 
ตัวอย่างที ่1 

จงหำจุดยอด จุดโฟกสั สมกำรไดเรกตริกซ์ และเขียนกรำฟพำลำโบลำจำก
สมกำร   y2 + 12x  = 0 

 วิธีท า 
y2 + 12x   =  0 
y2  =  -12x 
y2  =  4( -3)x 
จะได ้  c = -3    
เป็นพำรำโบลำเปิดทำงซ้ำย   
จุดยอด คือ  (0, 0) จุดโฟกสั คือ (-3, 0)   
สมกำรไดเรกตริกซ์ คือ   x = -(-3) = 3 
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ใบกจิกรรมที ่1 
 

ค าช้ีแจง ใหน้กัเรียนแสดงวิธีท  ำและค ำตอบลงในช่องว่ำงท่ีก  ำหนด  

1. จุดโฟกสัอยู่ท่ี (-5, 0) และ จุดยอดอยู่ท่ี (0, 0) จงหำสมกำรพำลำโบลำและเขียนกรำฟ 
 

วิธีท า .............................................................................................................  
.......................................................................................................................  
.......................................................................................................................  
.......................................................................................................................  
.......................................................................................................................  
....................................................................................................................... 

2. จุดโฟกสัอยู่ท่ี (-3, 0) และไดเรกติกซ์ คือ x = 3 จงหำสมกำรพำลำโบลำและ
เขียนกรำฟ 

วิธีท า .............................................................................................................  
.......................................................................................................................  
.......................................................................................................................  
.......................................................................................................................  
.......................................................................................................................  
.......................................................................................................................  
 

3. จงหำสมกำรของพำรำโบลำท่ีมีจุดยอด (0, 0) มีแกน x เป็นแกนพำรำโบลำ 
ควำมยำวของลำตสัเรกตมัเท่ำกบั 12 หน่วย 

วิธีท า .............................................................................................................  
.......................................................................................................................  
.......................................................................................................................  
.......................................................................................................................  
.......................................................................................................................  
....................................................................................................................... 
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ใบความรู้ที ่2 
 

1.2 เมื่อแกน y เป็นแกนสมมาตร 
สมกำรพำรำโบลำท่ีมีจุดศูนยก์ลำงอยูท่ี่จุด (0, 0) เม่ือแกน y เป็นแกนสมมำตร 
ควำมสัมพนัธ์ของกรำฟ คือ { (x,y) RR |  x2 = 4cy } 
เป็นพำรำโบลำท่ีมีแกนในแนวนอน แกน x หรือ เส้นตรง y= 0  

- จุดยอดอยู่ท่ี  (0, 0)  
- จุดโฟกสัอยู่ท่ี  F(0, c) 
- สมกำรไดเรกตริกซ์ คือ  y = -c   
- เลตสัเรกตมัยำว  = |4c| หน่วย 
สมกำรรูปมำตรฐำนเป็น x2 = 4cy 

 
 

หมำยเหตุ        ถำ้  c  >  0 โคง้เปิดไปทำงบน 
                        ถำ้  c  <  0 โคง้เปิดไปทำงล่ำง 

 

ตัวอย่างที ่2 
จงหำจุดยอด จุดโฟกสั สมกำรไดเรกตริกซ์ และเขียนกรำฟพำลำโบลำจำก

สมกำร   x2 = 4y  
 วิธีท า 

x2 = 4y  
x2 = 4(1)y 
จะได ้  c =1    
เป็นพำรำโบลำหงำย   
จุดยอด คือ  (0, 0) จุดโฟกสั คือ (0, 1)   
สมกำรไดเรกตริกซ์ คือ   y = -1 
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ใบกจิกรรมที ่2 
 

ค าช้ีแจง ใหน้กัเรียนแสดงวิธีท  ำและค ำตอบลงในช่องว่ำงท่ีก  ำหนด 
 

1. จุดโฟกสั(0, 5) และจุดยอดอยู่ท่ี (0, 0) จงหำสมกำรพำลำโบลำ และเขียนกรำฟ 
วิธีท า .............................................................................................................  
.......................................................................................................................  
....................................................................................................................... 
.......................................................................................................................  
....................................................................................................................... 
.......................................................................................................................  
 

2. จุดโฟกสั (0, -3) และไดเรกติกซ์ คือ เส้นตรง  y  =  3  จงหำสมกำรพำลำโบลำ 
และเขียนกรำฟ 

วิธีท า .............................................................................................................  
.......................................................................................................................  
.......................................................................................................................  
.......................................................................................................................  
.......................................................................................................................  
....................................................................................................................... 
 

3. จงหำสมกำรของพำรำโบลำท่ีมีจุดโฟกสั (0,3) และจุดยอด (0,0) 
วิธีท า ..................................................................................................... ........ 
.......................................................................................................................  
.......................................................................................................................  
.......................................................................................................................  
.......................................................................................................................  
.......................................................................................................................  
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ใบความรู้ที ่3 
 

2. สมการพาราโบลาทีม่ีจุดศูนย์กลางอยู่ทีจุ่ด (h, k) 
2.1 เมื่อแกนสมมาตรขนานกบัแกน x  

สมกำรพำรำโบลำท่ีมีจุดศูนยก์ลำงอยูท่ี่จุด (h, k) เม่ือแกนสมมำตรขนำนกบัแกน y  
ควำมสัมพนัธ์ของกรำฟ คือ { (x,y) RR |  (y-k)2 = 4c(x-h) } 
เป็นพำรำโบลำท่ีมีแกนในแนวนอน แกนสมมำตรอยูบ่น เส้นตรง y = k  

- จุดยอดอยู่ท่ี  V(h, k)  
- จุดโฟกสัอยู่ท่ี  F(h+c, k) 
- สมกำรไดเรกตริกซ์ คือ  y = -c   
- เลตสัเรกตมัยำว  = |4c| หน่วย 
สมกำรรูปมำตรฐำนเป็น (y-k)2 = 4c(x-h) 
 

 

หมำยเหตุ        ถำ้  c  >  0 โคง้เปิดไปทำงขวำ 
                        ถำ้  c  <  0 โคง้เปิดไปทำงซ้ำย 

 

 

ตัวอย่างที ่3 
จงหำจุดยอด จุดโฟกสั สมกำรไดเรกตริกซ์ และเขียนกรำฟพำลำโบลำจำก

สมกำร                
วิธีท า                

              
                 
               
                  
 

จะได ้  c =1   เป็นพำรำโบลำดำ้นขวำ   
จุดยอด คือ  (3, 2) จุดโฟกสั คือ (3+1, 2) = (4, 2)   
สมกำรไดเรกตริกซ์ คือ   x = 3 - 1 = 2 
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ใบกจิกรรมที ่3 
 

ค าช้ีแจง ใหน้กัเรียนแสดงวิธีท  ำและค ำตอบลงในช่องว่ำงท่ีก  ำหนด  
 

1. จุดยอดอยู่ท่ี (-2, 3) และจุดโฟกสัอยู่ท่ี (1, 3) จงหำสมกำรพำลำโบลำ และเขียนกรำฟ 
วิธีท า .............................................................................................................  
.......................................................................................................................  
....................................................................................................................... 
.......................................................................................................................  
.......................................................................................................................  
.......................................................................................................................  
.......................................................................................................................  
.......................................................................................................................  
....................................................................................................................... 
.......................................................................................................................  
....................................................................................................................... 
.......................................................................................................................  
....................................................................................................................... 
.......................................................................................................................  
....................................................................................................................... 
.......................................................................................................................  
....................................................................................................................... 
.......................................................................................................................  
....................................................................................................................... 
.......................................................................................................................  
.......................................................................................................................  
.......................................................................................................................  
.......................................................................................................................  
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2. จุดยอดอยู่ท่ี (-3, -4) และไดเรกติกซ์ คือ เส้นตรง  x = 2 จงหำสมกำรพำลำโบลำ และ
เขียนกรำฟ 

วิธีท า .............................................................................................................  
....................................................................................................................... 
.......................................................................................................................  
.......................................................................................................................  
.......................................................................................................................  
.......................................................................................................................  
.......................................................................................................................  
....................................................................................................................... 
.......................................................................................................................  
....................................................................................................................... 
.......................................................................................................................  
....................................................................................................................... 
.......................................................................................................................  
....................................................................................................................... 
.......................................................................................................................  
....................................................................................................................... 
.......................................................................................................................  
....................................................................................................................... 
.......................................................................................................................  
.......................................................................................................................  
.......................................................................................................................  
.......................................................................................................................  
....................................................................................................................... 
.......................................................................................................................  
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ใบความรู้ที ่4 
 
 

2.2 เมื่อแกนสมมาตรขนานกบัแกน y  
สมกำรพำรำโบลำท่ีมีจุดศูนยก์ลำงอยูท่ี่จุด (h, k) เม่ือแกนสมมำตรขนำนกบัแกน y  
ควำมสัมพนัธ์ของกรำฟ คือ { (x,y) RR |  (x-h)2 = 4c(y-k) } 
เป็นพำรำโบลำท่ีมีแกนในแนวตั้ง แกนสมมำตรอยู่บน เส้นตรง x = h  

- จุดยอดอยู่ท่ี  V(h, k)  
- จุดโฟกสัอยู่ท่ี  F(h, k+c) 
- สมกำรไดเรกตริกซ์ คือ  y = k - c   
- เลตสัเรกตมัยำว  = |4c| หน่วย 
สมกำรรูปมำตรฐำนเป็น (y-k)2 = 4c(x-h) 

 

 
 

หมำยเหตุ        ถำ้  c  >  0 โคง้เปิดไปทำงดำ้นบน 
                        ถำ้  c  <  0 โคง้เปิดไปทำงดำ้นล่ำง 

 
ตัวอย่างที ่4 

 

จงหำจุดยอด จุดโฟกสั สมกำรไดเรกตริกซ์ และเขียนกรำฟพำลำโบลำจำก
สมกำร                

วิธีท า                
              
                 
               
                  
 

จะได ้  c = 2   เป็นพำรำโบลำหงำย   
จุดยอด คือ  (-2, 1) จุดโฟกสั คือ (-2, 1+2) = (-2, 2)  3 
สมกำรไดเรกตริกซ์ คือ   y = 1 - 2 = -1 

 

www.kr
oo

ba
nn

ok
.co

m



 15   
 

 

 

ใบกจิกรรมที ่4 

ค าช้ีแจง ใหน้กัเรียนแสดงวิธีท  ำและค ำตอบลงในช่องว่ำงท่ีก  ำหนด 
 

1. จุดยอดอยู่ท่ี (2, 3) และไดเรกติกซ์ คือ เส้นตรง  y = 8 จงหำสมกำรพำลำโบลำ 
และเขียนกรำฟ 
วิธีท า .............................................................................................................  
.......................................................................................................................  
.......................................................................................................................  
.......................................................................................................................  
.......................................................................................................................  
......................................................................................................................  
....................................................................................................................... 
.......................................................................................................................  
....................................................................................................................... 
......................................................................................................................  
....................................................................................................................... 
.......................................................................................................................  
....................................................................................................................... 
......................................................................................................................  
....................................................................................................................... 
.......................................................................................................................  
....................................................................................................................... 
......................................................................................................................  
.......................................................................................................................  
.......................................................................................................................  
.......................................................................................................................  
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2. จงหำจุดยอด จุดโฟกสั ไดเรกติกซ์ แกนพำลำโบลำ ควำมยำวของ
เลตสัเรกตมั และเขียนกรำฟ จำกสมกำรพำรำโบลำ x2+ 4x - 16y +52  =  0
วิธีท า .............................................................................................................  
.......................................................................................................................  
......................................................................................................................  
....................................................................................................................... 
.......................................................................................................................  
....................................................................................................................... 
......................................................................................................................  
....................................................................................................................... 
.......................................................................................................................  
....................................................................................................................... 
......................................................................................................................  
....................................................................................................................... 
.......................................................................................................................  
....................................................................................................................... 
......................................................................................................................  
....................................................................................................................... 
.......................................................................................................................  
.......................................................................................................................  
.......................................................................................................................  
.......................................................................................................................  
....................................................................................................................... 
.......................................................................................................................  
....................................................................................................................... 
.......................................................................................................................  
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แบบฝึกหัดที ่1.1 

ค าช้ีแจง 
 1. ใหน้กัเรียนเติมค ำตอบลงในช่องว่ำงท่ีก  ำหนด 
  

 

พาราโบลา 
 

 1.                 
            จุดยอด  =        (      ,      )   
 สมกำรไดเรกติกซ์   X  = 

      ควำมยำวของเลตสัเรกตมั =           
        จุดโฟกสั =        (      ,      )     
 

 
 2.                  
            จุดยอด  =        (      ,      )   
 สมกำรไดเรกติกซ์   X  = 

      ควำมยำวของเลตสัเรกตมั =           
        จุดโฟกสั =        (      ,      )     
 
 

 3.                 
            จุดยอด  =        (      ,      )   
 สมกำรไดเรกติกซ์   X  = 

      ควำมยำวของเลตสัเรกตมั =           
        จุดโฟกสั =        (      ,      )     
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 4.                 
            จุดยอด  =        (      ,      )   
 สมกำรไดเรกติกซ์   Y  = 

      ควำมยำวของเลตสัเรกตมั =           
        จุดโฟกสั =        (      ,      )     
 

 
 5.                  
            จุดยอด  =        (      ,      )   
 สมกำรไดเรกติกซ์   Y  = 

      ควำมยำวของเลตสัเรกตมั =           
        จุดโฟกสั =        (      ,      )     
 
 

 3.                  
            จุดยอด  =        (      ,      )   
 สมกำรไดเรกติกซ์   Y  = 

      ควำมยำวของเลตสัเรกตมั =           
        จุดโฟกสั =        (      ,      )     
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แบบทดสอบหลงัเรียน 

หน่วยการเรียนรู้ที ่2 วงกลม 
 

ค าช้ีแจง   แบบทดสอบน้ีเป็นแบบปรนยั 4 ตวัเลือก จ ำนวน 10 ขอ้ ใหน้กัเรียนเลือก 
                ค ำตอบท่ีถูกท่ีสุดลงในกระดำษค ำตอบ 

 

1. พำรำโบลำมีจุดยอดอยู่ท่ี จุด (-2,-6) และโฟกสัอยู่ท่ีจุด (-2,-2) สมกำรไดเรกตริกซ์ 
ตรงกบัขอ้ใด 

  ก.       10 

  ข.      10 
  ค.        10 
  ง.        10 
 
2. พำรำโบลำมีจุดยอดอยู่ท่ี จุด (2,3) มีแกนพำรำโบลำขนำนแกน y ผ่ำนจุด (4,5) 
สมกำรพำรำโบลำ ตรงกบัขอ้ใด 
  ก.                   0 

  ข.                0 
  ค.                  0 
  ง.                  0 
 
3.  จำกสมกำร         0 จุดยอด และจุดโฟกสั ของพำรำโบลำตรงกบัขอ้ใด 
  ก.   จุดยอด คือ (0,0)  จุดโฟกสั คือ (3,0) 

  ข.  จุดยอด คือ (0,0)  จุดโฟกสั คือ (-3,0) 
  ค.  จุดยอด คือ (0,0)  จุดโฟกสั คือ (0,3)  

ง.   จุดยอด คือ (0,0)  จุดโฟกสั คือ (0,-3) 
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4.  จำกสมกำร             0 จุดยอด และจุดโฟกสั ของพำรำโบลำ
ตรงกบัขอ้ใด 
  ก.   จุดยอด คือ (1,2)  จุดโฟกสั คือ (1,1) 

  ข.  จุดยอด คือ (2,1)  จุดโฟกสั คือ (1,1) 
  ค.  จุดยอด คือ (1,1)  จุดโฟกสั คือ (1,2)  

ง.   จุดยอด คือ (1,1)  จุดโฟกสั คือ (2,1) 
 
5.   จำกสมกำร              0 จุดยอด และสมกำรไดเรกตริกซ์ ตรง
กบัขอ้ใด 
  ก.   จุดยอด คือ (-3,2)  สมกำรไดเรกตริกซ์      1 

  ข.  จุดยอด คือ (-3,-2)  สมกำรไดเรกตริกซ์     1 

  ค.  จุดยอด คือ (3,-2)  สมกำรไดเรกตริกซ์      1 

ง.   จุดยอด คือ (3,2)  สมกำรไดเรกตริกซ์     1 

 

6. ขอ้ใดคือสมกำรของพำรำโบลำท่ีมี ไดเรกตริกซ์ คือ เส้นตรง x = 12  และโฟกสั
อยู่ท่ีจุด (2,0) 

  ก.          

  ข.          
  ค.          
  ง.             
 
7. ขอ้ใดคือสมกำรของพำรำโบลำท่ีมี ไดเรกตริกซ์ คือ เส้นตรง y = -3  และโฟกสั

อยู่ท่ีจุด (0,3) 
  ก.             

  ข.         
  ค.           
  ง.            
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8. ขอ้ใดคือสมกำรของพำรำโบลำท่ีมี ไดเรกตริกซ์ คือ เส้นตรง x = 4  และโฟกสั

อยู่ท่ีจุด (-4,0) 
  ก.           

  ข.           

  ค.              
ง.             

 
 

9. ขอ้ใดคือสมกำรของพำรำโบลำท่ีมี ไดเรกตริกซ์ คือ เส้นตรง y =- 4  และโฟกสั
อยู่ท่ีจุด (2,-2) 

  ก.                0 

  ข.              0 

  ค.               0   
ง.               0 
 

10. ขอ้ใดคือสมกำรของพำรำโบลำท่ีมี ไดเรกตริกซ์ คือ เส้นตรง x = 1  และโฟกสั
อยู่ท่ีจุด (-5,2) 

  ก.                  0 

  ข.                  0 

  ค.                  0   
ง.                  0 
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1. ตอบ ค 
2. ตอบ ก 
3. ตอบ ข 
4. ตอบ ค 
5. ตอบ ง 
6. ตอบ ก 
7. ตอบ ค 
8. ตอบ ง 
9. ตอบ ข 
10. ตอบ ง 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

เฉลยแบบทดสอบก่อนเรียน 
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เฉลยใบกจิกรรมที ่1 
 

1. จุดโฟกสัอยู่ท่ี (-5, 0) และจุดยอดอยู่ท่ี (0, 0) จงหำสมกำรพำลำโบลำและเขียนกรำฟ 
วิธีท า       แกนพำรำโบลำ คือ แกน  X (y = 0)   

c = 5  ซ่ึงเป็นพำรำโบลำเปิดทำงขวำ 
สมกำรไดเรกติกซ์  คือ  x  =  5 
เลตสัเรกตมัยำว  |4(5)|  =  20  หน่วย 
สมกำรอยู่ในรูป    y2  =  4cx 
จะได ้สมกำร        y2  =  4(5)x 
  y2  =  20x 

 

 
 
 
 
 
 
 
2. จุดโฟกสัอยู่ท่ี (-3, 0) และไดเรกติกซ์ คือ x = 3 จงหำสมกำรพำลำโบลำและ
เขียนกรำฟ 

วิธีท า   แกนพำรำโบลำ คือ แกน  X (y = 0)   
จุดยอดอยู่ท่ี (0, 0) 
เลตสัเรกตมัยำว  |4(-3)|  =  12  หน่วย 
สมกำรอยู่ในรูป    y2  =  4cx 
จะได ้สมกำร        y2  =  4(-3)x 

              y2  =  -12x 
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3. จงหำสมกำรของพำรำโบลำท่ีมีจุดยอด (0, 0) มีแกน x เป็นแกนพำรำโบลำ 
ควำมยำวของลำตสัเรกตมัเท่ำกบั 12 หน่วย 

วิธีท า   จำกเลตสัเรกตมั  = |4c| 
จะได ้     12 = |4c| 
               c = (+3), (-3)  
จำกสมกำรจะไดก้รำฟพำรำโบลำสองอนั เป็นเปิดขวำและเปิดซ้ำยอย่ำง
ละอนั 
สมกำรพำรำโบลำเปิดทำงขวำ คือ  
y2=  |4(3)|x 
y2= 12x 
 
 
สมกำรพำรำโบลำเปิดทำงซ้ำย คือ 
y2=  |4(-3)|x 
y2= -12x 
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เฉลยใบกจิกรรมที ่2 
 

1. จุดโฟกสั (0, 5) และจุดยอดอยูท่ี่ (0, 0) จงหำสมกำรพำลำโบลำ และเขียนกรำฟ 
วิธีท า   แกนพำรำโบลำ คือ แกน  y (x = 0)   

c = 5  ซ่ึงเป็นพำรำโบลำหงำย 
สมกำรไดเรกติกซ์  คือ  x  =  -5 
เลตสัเรกตมัยำว  |4(5)|  =  20  หน่วย 
สมกำรอยู่ในรูป    x2  =  4cy 
จะได ้สมกำร        x2  =  4(5)y 

               x2  =  20y 
2. จุดโฟกสั (0, -3) และไดเรกติกซ์ คือ เส้นตรง  y  =  3  จงหำสมกำรพำลำโบลำ 
และเขียนกรำฟ 

วิธีท า  แกนพำรำโบลำ คือ แกน  y (x = 0)   
c = -3  ซ่ึงเป็นพำรำโบลำคว  ่ำ 
เลตสัเรกตมัยำว  |4(-3)|  =  12  หน่วย 
สมกำรอยู่ในรูป    x2  =  4cy 
จะได ้สมกำร        x2  =  4(-3)y 

              x2  =  -12y 

3. จงหำสมกำรของพำรำโบลำท่ีมีจุดโฟกสั (0,3) และจุดยอด (0,0)  
วิธีท า  แกนพำรำโบลำ คือ แกน  y (x = 0)   

c = 3  ซ่ึงเป็นพำรำโบลำหงำย 
สมกำรไดเรกติกซ์  คือ  x  =  -3 
เลตสัเรกตมัยำว  |4(3)|  =  12  หน่วย 
สมกำรอยู่ในรูป    x2  =  4cy 
จะได ้สมกำร        x2  =  4(3)y 

               x2  =  12y 
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เฉลยใบกจิกรรมที ่3 
 

1. จุดยอดอยู่ท่ี (-2, 3) และจุดโฟกสัอยู่ท่ี (1, 3) จงหำสมกำรพำลำโบลำ และ
เขียนกรำฟ 
วิธีท า  จุดยอดอยู่ท่ี V(-2, 3) = V(h, k) จะได ้h  =  -2 , k =  3  
 จุดโฟกสัอยู่ท่ี F(1, 3) = F(h+c, k) จะได ้ h+c  =  1 
     (-2)+c = 1 , c  =  1 + 2  = 3 

เป็นพำรำโบลำเปิดทำงขวำ 

 แกนพำรำโบลำขนำนกบั X คือ เส้นตรง   y = 3   
สมกำรไดเรกติกซ์  คือ  x  =  h - c = (-2) -3  = -5 
เลตสัเรกตมัยำว  |4c| = |4(3)|  =  12  หน่วย 
สมกำรอยู่ในรูป    (y-k)2   =  4c(x-h) 
จะได ้           (y-3)2   =  4(3)(x(-2)) 

               (y-3)2   =  12(x+2) 
      y2- 6y +9  =  12x + 24 

      y2- 6y - 12 x - 15  = 0 
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2. จุดยอดอยู่ท่ี (-3, -4) และไดเรกติกซ์ คือ เส้นตรง  x = 2 จงหำสมกำรพำลำโบลำ 
และเขียนกรำฟ  

วิธีท า  จุดยอดอยู่ท่ี V(-3, -4) = V(h, k) จะได ้h  =  -3 , k =  -4  
 ไดเรกติกซ์ คือ เส้นตรง  x = 2  
 จะได ้ h - c = 2,  -3 – c =  2,  c = -5 

 แกนพำรำโบลำขนำนกบั X คือ เส้นตรง   y =  -4  
เป็นพำรำโบลำเปิดทำงซ้ำย 
เลตสัเรกตมัยำว  |4c| = |4(-5)|  =  20  หน่วย 

 จุดโฟกสัอยู่ท่ี F(h+c, k) =  F(-3+(-5), -4) 
     F(-8, -4)   

สมกำรอยู่ในรูป    (y-k)2   =  4c(x-h) 
จะได ้      (y-(-4))2   =  4(-5)(x-(-3)) 

          (y + 4)2   =  -20(x+3) 
 y2+ 8y +16  =  -20x -60 

   y2+ 8y +20x +76  =  0 
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เฉลยใบกจิกรรมที ่4 
 

1. จุดยอดอยู่ท่ี (2, 3) และไดเรกติกซ์ คือ เส้นตรง  y = 8 จงหำสมกำรพำลำโบลำ 
และเขียนกรำฟ 
วิธีท า    

 จุดยอดอยู่ท่ี V(2, 3) = V(h, k) จะได ้h  =  2 , k =  3  
 ไดเรกติกซ์ คือ เส้นตรง  y = 8  
 จะได ้ k - c = 8,  3 – c =  8,  c = -5 
 เป็นพำรำโบลำคว  ่ำ 

 แกนพำรำโบลำขนำนกบั Y คือ เส้นตรง   x =  2  
เลตสัเรกตมัยำว  |4c| = |4(-5)|  =  20  หน่วย 

 จุดโฟกสัอยู่ท่ี F(h, k+c) =  F(2, 3+(-5)) 
     F(2, -2)   

สมกำรอยู่ในรูป    (x-h)2   =  4c(y-k) 
จะได ้          (x-2)2   =  4(-5)(y-(-3)) 

                   x2- 4x + 4  =  -20y + 60 
      x2- 4x +20y -56  =  0 
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2. จงหำจุดยอด จุดโฟกสั ไดเรกติกซ์ แกนพำลำโบลำ ควำมยำวของเลตสัเรกตมั และ
เขียนกรำฟ จำกสมกำรพำรำโบลำ x2+ 4x - 16y +52  =  0 

วิธีท า   จำกสมกำร    x2+ 4x - 16y +52  =  0 
จะได ้            x2+ 4x   =  16y - 52     

   x2+ 4x +4  =  16y – 52 + 4     
   x2+ 4x +4  =  16y – 48     
 (x-2)2   =  4(4)(y-3) 

 ดงันั้น จุดยอดอยู่ท่ี  V(h, k) = V(-2, 3)  จะได ้h  =  -2 , k =  3  

 แกนพำรำโบลำขนำนกบั Y คือ เส้นตรง   x =  -2  
 c = 4 เป็นพำรำโบลำหงำย 
 จุดโฟกสัอยู่ท่ี F(h, k+c) =  F(-2, 3+4) 
     F(-2, 7)  
 ไดเรกติกซ์ คือ เส้นตรง  y = -1  

เลตสัเรกตมัยำว  |4c| = |4(4)|  =  16  หน่วย 
 

                   x2- 4x + 4  =  -20y + 60 
      x2- 4x +20y -56  =  0 

สมกำรอยู่ในรูป    (y-h)2   =  4c(y-k) 
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 1.                 
            จุดยอด  =        (  0  , 6   )   
 สมกำรไดเรกติกซ์   X  =               8 

      ควำมยำวของเลตสัเรกตมั =              32           
        จุดโฟกสั =        ( -8  ,  6 )     
 

 
 
 2.                  
            จุดยอด  =        (  -6 ,  9 )   
 สมกำรไดเรกติกซ์   X  =              -1 

      ควำมยำวของเลตสัเรกตมั =              20           
        จุดโฟกสั =        ( -11  , 9 )     
 
 
 

 3.                 
            จุดยอด  =        ( 12  , 9 )   
 สมกำรไดเรกติกซ์   X  =              11 

      ควำมยำวของเลตสัเรกตมั =                4           
        จุดโฟกสั =         ( 13 ,  9 )     
 
 

 

เฉลยแบบฝึกหัดท่ี 1.1 
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 4.                 
            จุดยอด  =        (  -3 , -9 )   
 สมกำรไดเรกติกซ์   Y  =              -4 

      ควำมยำวของเลตสัเรกตมั =              20           
        จุดโฟกสั =        ( -3 , -14 )     
 

 
 
 5.                  
            จุดยอด  =        (  -9 ,  1 )   
 สมกำรไดเรกติกซ์   Y  =              -6 

      ควำมยำวของเลตสัเรกตมั =              28           
        จุดโฟกสั =        ( -9  ,  8)     
 
 
 

 6.                  
            จุดยอด  =        ( -12, -10 )   
 สมกำรไดเรกติกซ์   Y  =            -17 

      ควำมยำวของเลตสัเรกตมั =              28           
        จุดโฟกสั =        ( 12 ,  -3 )     
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1. ตอบ ก 
2. ตอบ ค 
3. ตอบ ง 
4. ตอบ ข 
5. ตอบ ง 
6. ตอบ ค 
7. ตอบ ก 
8. ตอบ ข 
9. ตอบ ค 
10. ตอบ ง 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 

เฉลยแบบทดสอบหลงัเรียน 
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