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======================================================= 

 

ค าน า 

 
 
ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ เรื่อง ล าดับและอนุกรม รายวิชาคณิตศาสตร์พ้ืนฐาน ระดับชั้นมัธยมศึกษา      

ปีที่ 5 จัดท าขึ้นตามเนื้อหาสาระมาตรฐานการเรียนรู้ที่ก าหนดไว้ในหลักสูตรกลุ่มสาระการเรียนรู้
คณิตศาสตร์ หลักสูตรแกนกลางการศึกษาขั้นพ้ืนฐาน พุทธศักราช 2551 โดยพยายามปรับเนื้อหาและ
กิจกรรมให้มีความเหมาะสมกับผู้เรียนมากที่สุด ส าหรับใช้ประกอบการจัดการเรียนรู้ รายวิชาคณิตศาสตร์
พ้ืนฐาน ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5 เรื่องล าดับและอนุกรม เพ่ือแก้ไขปัญหาการเรียนรู้ของนักเรียนที่     
ขาดทักษะกระบวนการคิด การค านวณ และการแก้ปัญหา ทางคณิตศาสตร์ โดยจัดท าทั้งหมด 5 ชุด                  
ชุดกิจกรรมการเรียนรู้แต่ละชุดประกอบด้วยค าชี้แจง แบบทดสอบก่อนเรียน เกมคณิตคิดสนุก เอกสารแนะ
แนวทาง  ใบความรู้ แบบฝึกกิจกรรม และแบบทดสอบหลังเรียน ซึ่งมีการน าเสนอให้นักเรียนได้เรียนรู้             
จากง่ายไปหายาก  แบ่งเนื้อหาเป็นขั้นตอน นักเรียนได้ฝึกปฏิบัติไปตามล าดับ สามารถสร้างองค์ความรู้ได้            
จากการศึกษาเนื้อหา ตัวอย่าง ด้วยกระบวนการเรียนรู้ที่หลากหลาย สามารถเรียนรู้ได้ด้วยตนเอง              
เป็นการส่งเสริมการจัดการเรียนรู้ที่เน้นผู้เรียนเป็นส าคัญได้เป็นอย่างดี พร้อมทั้งการส่งเสริมให้นักเรียนได้มี
โอกาสเรียนรู้ตามความถนัดของตนเองท าให้ผู้เรียนมีความเข้าใจในเนื้อหามากยิ่งขึ้น ส่งผลกระตุ้น              
ให้นักเรียนมีเจตคติที่ดีต่อการเรียนคณิตศาสตร์ ตระหนักและเห็นคุณค่าของการเรียน อันน าไปสู่การ
บรรลุผลตามมาตรฐานการเรียนรู้ของ หลักสูตรคณิตศาสตร์  

ผู้จัดท าหวังว่า ชุดกิจกรรมการเรียนรู้นี้ จะเป็นแนวทางในการจัดกิจกรรมการจัดการเรียนรู้ในชั้น
เรียนได้เป็นอย่างดี และท าให้นักเรียนมีความรู้ ความเข้าใจ และมีเจตคติที่ดีต่อกลุ่มสาระการเรียนรู้
คณิตศาสตร์ดียิ่งขึ้น    
  
 
 
   วิภาภรณ์  สุเทวี 

                                                                          โรงเรียนดอนเมืองทหารอากาศบ ารุง 
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ค าช้ีแจงการใช้ชุดกิจกรรมการเรียนรู ้

 

 
1. เอกสารฉบับนี้เป็นชุดกิจกรรมการเรียนรู้ เรื่อง ล าดับและอนุกรม รายวิชาคณิตศาสตร์พ้ืนฐาน   
    ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5  ประกอบด้วยชุดกิจกรรมการเรียนรู้จ านวน  5 ชุด ดังนี ้

ชุดที่ 1 เรื่อง ล าดับ                    จ านวน 4 คาบ 
  ชุดที่ 2 เรื่อง ล าดับเลขคณิต  จ านวน 4 คาบ 
  ชุดที่ 3 เรื่อง ล าดับเรขาคณิต  จ านวน 4 คาบ 
  ชุดที่ 4 เรื่อง อนุกรมเลขคณิต  จ านวน 3 คาบ 
  ชุดที่ 5 เรื่อง อนุกรมเรขาคณิต   จ านวน 3 คาบ 
   2. ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ชุดนี้ จัดท าข้ึนเพื่อเป็นสื่อการจัดกิจกรรมการเรียนการสอน มีกิจกรรม   
              และแบบฝึกกิจกรรมที่หลากหลาย เพ่ือให้ผู้เรียนได้ศึกษาท าความเข้าใจและสามารถฝึกฝนได้ 
              ด้วยตนเอง  

3. ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ชุดนี้เป็น ชุดที่ 1 เรื่อง ล าดับ ประกอบด้วย  
3.1 ค าชี้แจงในการใช้ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ 
3.2 ค าแนะน าการใช้ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ ส าหรับครู  
3.3 ค าแนะน าการใช้ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ ส าหรับนักเรียน 
3.4 มาตรฐานการเรียนรู้/ตัวชี้วัด จุดประสงค์การเรียนรู้  
3.5 ขั้นตอนการเรียนโดยใช้ชุดกิจกรรม  
3.6 แบบทดสอบก่อนเรียน  
3.7 คณิตคิดสนุก เอกสารแนะแนวทาง ใบความรู้ แบบฝึกกิจกรรม 
3.8 แบบทดสอบหลังเรียน  
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ค าแนะน าการใช้ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ ส าหรบัครู 

 

 
การใช้ชุดกิจกรรมการเรียนรู้  เรื่อง ล าดับและอนุกรม รายวิชาคณิตศาสตร์พ้ืนฐาน ระดับ            

ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5 ครูผู้สอนเป็นผู้ที่มีบทบาทส าคัญที่จะช่วยให้การด าเนินการเรียนรู้ของนักเรียนบรรลุ
ตามวัตถุประสงค์ที่ตั้งไว้  ครูผู้สอนจึงควรศึกษารายละเอียดเกี่ยวกับการปฏิบัติตนก่อนที่จะใช้ชุดกิจกรรม
การเรียนรู้ ดังนี้ 
 1. ครูต้องศึกษาชุดกิจกรรมการเรียนรู้ และอ่านเนื้อหาสาระอย่างละเอียดรอบคอบ พร้อมทั้งท า
ความเข้าใจกับเนื้อหาก่อนน าชุดกิจกรรมการเรียนรู้ ไปใช้ 
 2. ครตู้องเตรียมชุดกิจกรรมใช้ครบถ้วนและเพียงพอกับจ านวนนักเรียน  
 3. ครูเตรียมเครื่องมือวัดผลและประเมินผล เพ่ือให้ทราบความก้าวหน้าของนักเรียน 
 4. ครูชี้แจงให้นักเรียนทราบล าดับขั้นตอนการเรียน และวิธีการใช้ชุดกิจกรรมอย่างชัดเจนตั้งแต่ต้น
จนจบ 
 5. ครูชี้แจงให้นักเรียนทราบเกี่ยวกับบทบาทของนักเรียน ในการเรียนโดยใช้ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ 
ให้เข้าใจและเน้นย้ าเรื่องความซื่อสัตย์โดยไม่ลอกเพ่ือน หรือไม่ดูเฉลยก่อนลงมือท าด้วยตนเอง 

6. นักเรียนท าแบบทดสอบก่อนเรียนเพ่ือวัดความรู้พ้ืนฐานและดูผลการพัฒนาเมื่อเรียนเรื่องนี้จบ 
 7. แจ้งจุดประสงค์การเรียนรู้ให้นักเรียนทราบ 
 8. จัดกิจกรรมการเรียนการสอนตามแผนการจัดการเรียนรู้ประกอบการใช้ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ 
          9. ในกรณีทีน่ักเรียนมีปัญหาข้อสงสัยในการใช้ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ ครูต้องดูแลและให้ค าปรึกษา  
แก่นักเรียนทันที  

10. ครูต้องค านึงถึงความแตกต่างระหว่างบุคคลของนักเรียน พร้อมทั้งสังเกต คอยให้ค าปรึกษา 
กระตุ้นและเสริมแรงในโอกาสที่เหมาะสม  

11. เมื่อนักเรียนท าใบกิจกรรมเสร็จแล้ว ให้ตรวจค าตอบจากเฉลยใบกิจกรรม ซึ่งอยู่ในภาคผนวก 
 12. ให้นักเรียนท าแบบทดสอบหลังเรียน เพ่ือประเมินความก้าวหน้าของนักเรียน 
 14. การสรุปบทเรียนควรเป็นกิจกรรมร่วมกันของนักเรียนทุกคน 
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ค าแนะน าการใช้ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ ส าหรบันักเรียน 

 
 
 

ในการศึกษาชุดกิจกรรมการเรียนรู้  เรื่อง ล าดับและอนุกรม รายวิชาคณิตศาสตร์ พ้ืนฐาน                             
ระดับ ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5 นักเรียนควรปฏิบัติตามค าแนะน า ดังนี้ 

1. อ่านค าชี้แจงการใช้ชุดกิจกรรมการเรียนรู้  ค าแนะน าการใช้ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ ให้เข้าใจก่อน  
ลงมือปฏิบัติกิจกรรมหรือท าการศึกษาทุกครั้ง 

2. ท าแบบทดสอบก่อนเรียน ซึ่งมีลักษณะเป็นปรนัยชนิดเลือกตอบจ านวน 10 ข้อ ลงในกระดาษ 
ค าตอบแบบทดสอบก่อนเรียน  

3. นักเรียนลงมือปฏิบัติกิจกรรมตามขั้นตอนที่ก าหนดไว้ในชุดกิจกรรม โดยไม่ข้ามขั้นตอน และ 
สรุปความรู้ที่ได้จากกิจกรรมที่ปฏิบัติ โดยมีครูเป็นที่ปรึกษาในการปฏิบัติกิจกรรม  

4. นักเรียนศึกษาชุดกิจกรรมการเรียนรู้  โดยศึกษาและปฏิบัติเอกสารแนะแนวทาง  ศึกษาใบ
ความรู้และท าแบบฝึกกิจกรรมตามล าดับ 

5. ในระหว่างการท ากิจกรรมแต่ละชุดนั้น นักเรียนต้องมีความซื่อสัตย์ห้ามเปิดดูเฉลยค าตอบก่อน  
6. ถ้านักเรียนมีปัญหาข้อสงสัยหรือไม่เข้าใจให้สอบถามครูทันที 
7. ตรวจค าตอบในใบเฉลยกิจกรรมแต่ละกิจกรรม ซึ่งอยู่ในภาคผนวก แล้วบันทึกคะแนนไว้ที่ได้ 

จากนั้นร่วมกันสรุปองค์ความรู้ โดยครูคอยชี้แนะแนวทาง และอธิบายเพิ่มเติม 
8. ท าแบบทดสอบหลังเรียนเพ่ือประเมินความก้าวหน้าของตนเองหลังจากศึกษาชุดกิจกรรมการ

เรียนรู้ ชุดที่ 1 จบแล้วซึ่งมีลักษณะเป็นแบบปรนัยชนิดเลือกตอบ จ านวน 10 ข้อ ลงในกระดาษค าตอบ
แบบทดสอบหลังเรียน เพ่ือทราบผลการพัฒนาหลังการใช้ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ 

9. ตรวจค าตอบแบบทดสอบก่อนเรียนและหลังเรียนจากเฉลยท้ายเล่ม แล้วบันทึกผลลงในแบบ 
บันทึกคะแนน ซึ่งอยู่ในภาคผนวก เพ่ือทราบผลการเรียนและการพัฒนา 
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มาตรฐานการเรียนรู้/ตวัช้ีวัด 
 
 

สาระที่ 4  พีชคณิต 
 

มาตรฐาน ค.4.1  เข้าใจและวิเคราะห์แบบรูป(pattern) ความสัมพันธ์และฟังก์ชัน 
ตัวช้ีวัด ม.4-6/4  เข้าใจความหมายของล าดับและหาพจน์ทั่วไปของล าดับจ ากัด 

 
สาระท่ี 6 ทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์ 
 

มาตรฐาน ค 6.1  มีความสามารถในการแก้ปัญหา การให้เหตุผล การสื่อสาร การสื่อความหมาย                        
                      ทางคณิตศาสตร์ และการน าเสนอ การเชื่อมโยงความรู้ต่างๆทางคณิตศาสตร์และ 
                      เชื่อมโยงคณิตศาสตร์กับศาสตร์อ่ืนๆและมีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์ 
ตัวช้ีวัด ม.4-6/3  ให้เหตุผลประกอบกาตัดสินใจและสรุปผลได้อย่างเหมาะสม 
ตัวช้ีวัด ม.4-6/4  ใช้ภาษาและสัญลักษณ์ทางคณิตศาสตร์ในการสื่อสาร การสื่อความหมายและการ 
                       น าเสนอได้อย่างถูกต้องและชัดเจน   

 

จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 

ด้านความรู้ (K) 
1. อธิบายความหมายของล าดับได้  
2. บอกได้ว่าล าดับที่ก าหนดให้เป็นล าดับจ ากัดหรือล าดับอนันต์ 
3. เขียนล าดับในรูปแจงพจน์ได้ 
4. หาพจน์ทั่วไปของล าดับที่ก าหนดให้ได้ 

 

ด้านทักษะกระบวนการ(P)    
  1. ในการให้เหตุผล 
  2. การสื่อสาร  สื่อความหมายและการน าเสนอ 
 

ด้านคุณลักษณะอันพึงประสงค์ (A) 
1. มีระเบียบวินัย 
2. มีความรับผิดชอบ 
3. มีความซื่อสัตย์ 
4. มีความตรงต่อเวลา 
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ขั้นตอนการเรียนโดยใช้ชุดกิจกรรมการเรียนรู้  
ชุดที ่1 เรื่อง ล าดับ 

 

 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

1. อ่านค าแนะน าส าหรับนักเรียน 

2. ท าแบบทดสอบก่อนเรียน 

 

3. ศึกษาชุดกิจกรรมการเรียนรู้ 
       - ท าเอกสารแนะแนวทาง    
       - ศึกษาใบความรู้ 
       - ท าแบบฝึกกิจกรรม 
 

5. ศึกษาชุดกจิกรรมการเรียนรู้ชุดต่อไป 

4. ท าแบบทดสอบหลงัเรียน 
 

ไม่ผ่านเกณฑ์ 

ประเมนิผล 

ผ่านเกณฑ์ 

4. ตรวจเฉลยใบกิจกรรมแต่ละกิจกรรม 
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แบบทดสอบก่อนเรียน 
เร่ือง ล าดับ 

 
ค าชี้แจง แบบทดสอบมีทั้งหมด 10 ข้อ คะแนนเต็ม 10 คะแนน ใช้เวลาสอบ 20 นาท ี 
ค าสั่ง     ให้นักเรียนเลือกค าตอบที่ถูกต้องที่สุด จาก ก, ข, ค และ ง แล้วท าเครื่องหมาย   
            ลงในช่อง บนกระดาษค าตอบ 

1. ข้อใดถูกต้อง  
ก.  ล าดับ คือ ฟังก์ชันที่มีโดเมนเป็นเซตของจ านวนเต็ม   
ข.  ล าดับ คือ ฟังก์ชันที่มีโดเมนเป็นเซตของจ านวนเต็มบวก  
ค.  ล าดับ คือ ฟังก์ชันที่มีโดเมนเป็นเซตของจ านวนเต็มลบ  
ง.  ล าดับ คือ ฟังก์ชันที่มีโดเมนเป็นเซตของจ านวนจริงบวก 

 2. ข้อใดเป็นล าดับ  
ก.  {(3,1), (4,2), (5,3), (6,4)}   ข.  {(2,3), (4,6), (8,9), (16,12)}  
ค.  {(2,1), (3,2), (4,3), (5,4), (6,5), (7,6)}  ง.  {(1,2), (2,4), (3,5), …, (8,10)} 

 
 3. ข้อใดต่อไปนี้ถูกต้อง  

ก.  an = 2n – 1 เป็นล าดับจ ากัด    ข.  an = (-1)n + 2 เป็นล าดับอนันต์  
ค.  1, 3, 9, … 3n – 1, … เป็นล าดับจ ากัด   ง.  1, 2, 3, 4, …, n เป็นล าดับอนันต์ 
 

 4. ฟังก์ชันในข้อใดเป็นล าดับจ ากัด  
ก.  {(2,4), (4,6), (6,8), …}    ข.  {(2,1), (4,2), (8,3), (16,4)}  
ค. {(1,5), (2,7), (3,12), (4,17), (5,22)}   ง.  {(a,1), (b,2), (c,3), (d,4), (e,5), (f,6)} 
 

 5. ฟังก์ชันในข้อใดเป็นล าดับอนันต์  

ก.     +x, y y =5x +2, x I    ข.     -x, y y = 3x -1, x I  

ค.    x, y y =4x, x =1,2,3,4,...,10    ง.    2x, y y =3x +1, x =1,2,3,4  
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 6. ข้อใดคือสี่พจน์แรกของล าดับ an = 3n – 2  

ก.   1, 2, 3, 4      ข.   1, 4, 7, 10  
ค.   1, 3, 6, 9      ง.   3, 6, 9, 12 
 

 7.  ล าดับ  3 3 3 3, , ,
4 8 16 32   คือสี่พจน์แรกของล าดับข้อใด  

 ก.   an  =  1
2n

     ข.   an  =  n
1
2

 

ค.   an   =  3
2n

     ง.   an  = 
n+1
3

2
 

 
 8. สองพจน์ถัดไปของล าดับ 15, 30, 60, 120 คือข้อใด  

ก.  180, 240      ข.  240, 360  
ค.  240, 480      ง.  360, 480 

 

 9. สองพจน์ถัดไปของล าดับ 24, 8, 8
3
, 8
9
 , … คือข้อใด  

 ก.   8 8,
27 81

     ข.   8 8,
18 27

 

ค.   8 8,
18 81

     ง.   
8 8,
12 15

 

 
 10. พจน์ทั่วไปของล าดับ 3, 5, 9, 15,… คือข้อใด  

ก.  an = n2+n      ข.  an =  3n2- n + 1 
ค.  an = n2- n + 3    ง.  an =   (n + 1)2 

 
  

 
 
 
 
 
 
 

 

ไม่ต้องกังวลใจว่าจะตอบผดิ เพราะนี่เป็นเพียง 
แบบทดสอบเพื่อประเมินว่า เพื่อนๆ มีความรู ้

เรื่อง ล าดับ มาแล้วมากน้อยเพียงใดจ้า  
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กระดาษค าตอบแบบทดสอบก่อนเรียน 
ชุดที่ 1 เร่ือง ล าดับ 

 

  

  

 

 

 

 

 

 

 

 

                      
ลงชื่อ.......................................................... ....................ผู้ตรวจ 

                                      (.....................................................) 

 

ลงชื่อ....................................................... ....................ครูผู้สอน 
(  นางสาววิภาภรณ์  สุเทว ี ) 

 

 

ข้อ ก ข ค ง 
1     
2     
3     
4     
5     
6     
7     
8     
9     
10     

คะแนนที่ได ้
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คณิตคิดสนุก 1 
ตามหาฉันใหเ้จอ 

 

ชุดที่ 1  

    

ตัวเลขที่หายไป คือ ......................  

ชุดที่ 2   

  

ตัวเลขที่หายไป คือ .....................  

 

ชุดที่ 3  

ตัวเลขที่หายไป คือ .......................  

 

ชุดที่ 4 

  

ตัวเลขที่หายไป คือ …………..........  

 

 

95 85 55 ……

… 

65 

7 21 ……. 28 35 

…… 18 -36 72 -144 

1 …………..  ………  

ง่ายใช่ไหมคะ เพื่อนๆ 



ล าดับและอนุกรม : ชุดกิจกรรมการเรียนรู้ชุดที่ 1 เรื่อง ล าดับ                                               10 
 

======================================================= 

 

เอกสารแนะแนวทางท่ี 1.1 
เร่ือง ความหมายของล าดับ 

 
1) ให้นักเรียนพิจารณาความสัมพันธ์ของแบบรูปต่อไปนี้พร้อมเติมข้อความลงในช่องว่างให้สมบูรณ์ 

1.1  
  

 

     รูปที่ 1          รูปที่ 2             รูปที่ 3               รูปที่ 4                    รูปที่ 5 
 

    ในแบบรูปข้างต้นพบว่า ล าดับของรูปและจ านวนจุดในรูป มีความสัมพันธ์กันดังนี้ 
รูปที่ 1 2 3 4 5 

จ านวนจุด      
 

  จากตารางความสัมพันธ์ของล าดับของรูปและจ านวนจุดคือ………………………………………….……….…  
  ความสัมพันธ์ที่ได้เป็นฟังก์ชันหรือไม่…………….…………………………………………...………………………….. 
  มีโดเมนคือ ……………………………….…และมีเรนจ์คือ……………………………………………………………...…   

  

1.2  
 
 
  1      2           3          4 

ในแบบรูปข้างต้น ล าดับของรูปและจ านวนพื้นที่ในรูปมีความสัมพันธ์กันดังนี้ 
รูปที่ 1 2 3 4 

จ านวนพื้นที่(ตารางหน่วย)     
 

จากตารางความสัมพันธ์ของล าดับของรูปและจ านวนพ้ืนที่คือ ………………………………….… 
เป็นฟังก์ชันหรือไม่ ……………………………………………………………………………………….……..…. 
มีโดเมนคือ …………………………………  และมีเรนจ์คือ ……………………………..……………….… 

 ฟังก์ชันที่มีโดเมนเป็นเซตของจ านวนเต็มบวก เช่นเดียวกับฟังก์ชันในข้อ 1.1 , 1.2 เรียกว่า ล าดับ 
 

  
  
 

ล าดับ คือ  ฟังก์ชันที่มีโดเมนเป็นเซตของจ านวนเต็มบวก n ตัวแรก     หรือ 
ล าดับ คือ  ฟังก์ชันที่มีโดเมนเป็นเซตของจ านวนเต็มบวกที่เรียงจากน้อยไปหามาก โดยเริ่มตั้งแต่ 1 
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ใบความรู้ที ่1.1 

เร่ืองความหมายของล าดับ  
 

จุดประสงค์การเรียนรู้  
1. อธิบายความหมายของ 
2. บอกได้ว่าล าดับที่ก าหนดให้เป็นล าดับจ ากัดหรือล าดับอนันต์ 

 

 ความหมายของล าดับ 

 

      
 
 

ตัวอย่างที่  1  จงพิจารณาว่าข้อใดต่อไปนี้เป็นล าดับ 
 

  1)           f = 1,1 , 2,4 , 3,9 , 4,16   เป็นล าดับ 
   เพราะ มีโดเมนเป็น  1,2,3,4  เป็นเซตของจ านวนเต็มบวก 4 ตัวแรก 

   2)           g = 1,2 , 2,4 , 3,6 , 4,8 ,...(10,20)  เป็นล าดับ 

   เพราะ มีโดเมนเป็น  1,2,3,4, ...,10  เป็นเซตของจ านวนเต็มบวก 10 ตัวแรก 

      3)           h = 1, -1 , 2, -2 , 3, -3 , 4, -4 , ...   เป็นล าดับ 

            เพราะ มีโดเมนเป็น  1,2,3,4, ... เป็นเซตของจ านวนเต็มบวกที่เรียงจากน้อยไปหามาก                     
            โดยเริ่มตั้งแต่ 1  

      4)           t = 1,2 , 2,3 , 3,4 , 4,5 ,...   เป็นล าดับ 

   เพราะ มีโดเมนเป็น  1,2,3,4,... เป็นเซตของจ านวนเต็มบวกท่ีเรียงจากน้อยไปหามาก                      
             โดยเริ่มตั้งแต่ 1  

5)           h = 2,6 , 3,8 , 4,10 , 5,12 , ...   ไม่เป็นล าดับ 
             เพราะ  มีโดเมนเป็น  2,3,4,5,...  เป็นเซตของจ านวนเต็มบวกที่ไม่เริ่มต้นด้วย 1 

      6)     x, y | y = 3x -1 , x I   ไม่เป็นล าดับ 

            เพราะ มีโดเมนเป็น  I หรือ ..., -2, -1,0,1,2,...  เป็นเซตของจ านวนเต็มบวกท่ีไม่เริ่มต้นด้วย 1 

ในกรณีที่ฟังก์ชันเป็นล าดับที่มี โดเมนเป็น  1,2,3, ... , n  เรียกว่า ล าดับจ ากัด ในกรณีที่ฟังก์ชัน 

เป็นล าดับที่มีโดเมนเป็น  1, 2, 3, 4, ...  เรียกว่า  ล าดับอนันต์ ในกรณีที่ไม่ระบุสมาชิกในโดเมน      
   ให้ถือว่าเป็นล าดับอนันต์ 

 

     ล าดับ (Sequence) คือ ฟังก์ชันที่มีโดเมนเป็นเซตของจ านวนเต็มบวก n ตัวแรกหรือ โดเมนเป็นเซตของ
จ านวนเต็มบวกที่เรียงจากน้อยไปหามากโดยเริ่มตั้งแต่ 1 
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 ความหมายของล าดับจ ากัดและล าดับอนันต ์
 

  

     ล าดับจ ากัด   ( finite sequence) คือ ฟังก์ชันที่มีโดเมนเป็นเซตของจ านวนเต็มบวก n ตัวแรก 
     ล าดับอนันต์ (infinite sequence) คือ  ฟังก์ชันที่มีโดเมนเป็นเซตของจ านวนเต็มบวกท่ีเรียงจากน้อย 
                                                      ไปหามากโดยเริ่มตั้งแต่ 1 
 
  ตัวอย่างที่ 2     จงพิจารณาว่าข้อใดต่อไปนี้เป็นล าดับจ ากัดหรือล าดับอนันต์ 
 

1)           1,3 , 2,4 , 3,5 , 4,6 , 5,7   

มีโดเมนเป็น  1,2,3,4,5   เป็นล าดับจ ากัด 

2)           1,4 , 2,5 , 3,6 , 4,7 ,..., n,n+3 ,...  

มีโดเมนเป็น  1,2,3,4, ...   เป็นล าดับอนันต์ 
3) 7 , 14 , 21 , 28 , 35 , 42 

มีโดเมนเป็น  1,2,3,4,5,6   เป็นล าดับจ ากัด 
4) 4 , 9 , 16 , 25 , 35 , … , (n+1)2,… 

มีโดเมนเป็น  1,2,3,4, ...   เป็นล าดับอนันต์ 
5) 4 , 8 , … , 2n , … 

มีโดเมนเป็น  1,2,3,4, ...   เป็นล าดับอนันต์ 

6) na =2n+1,n 1,2,3,...,20  

มีโดเมนเป็น  1,2,3,4, ...,20   เป็นล าดับจ ากัด 

7) 2n
1a =
n

 

 มีโดเมนเป็น  1,2,3,4, ...   เป็นล าดับอนันต์ 
8) na =2n-1  

มีโดเมนเป็น  1,2,3,4, ...   เป็นล าดับอนันต์ 

9)   2x, y | y = 3x , x +I   
มีโดเมนเป็น  1,2,3,4, ...   เป็นล าดับอนันต์ 

10)    n-1
n nn,a | a = 2 , n 1,2,3,...15    

มีโดเมนเป็น  1,2,3,4, ...,15   เป็นล าดับจ ากัด 
 

จากตัวอย่างสังเกตได้

ว่าถ้าล าดับใดสามารถ

บอกจ านวนพจน์ได้

เรียกว่าล าดับจ ากดั

แต่ถ้าล าดบัใดไม่

สามารถบอกไมไ่ด้ว่า  

มีกี่พจน์ เรียกว่า

ล าดับอนันต์           

ไม่ยากเลยใช่ไหมค่ะ  
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แบบฝึกกิจกรรมที่ 1.1 
เร่ือง : ความหมายของล าดับ 

 
1. ค าชี้แจง  ให้นักเรียนเติมค าตอบลงในช่องว่างพร้อมทั้งพิจารณาว่า ข้อใดเป็นล าดับหรือไม่เป็นล าดับ 

โดยเขียนเครื่องหมาย   ให้ตรงค าตอบที่ถูกต้อง 
 

ข้อ ฟังก์ชัน โดเมนของฟังก์ชัน 
ล าดับ 

เป็น ไม่เป็น 
1 f = {(1,1) , (2,4) , (3,9)}    
2 f = {(0,2) , (1,3) , (2,4) , (3,5)}    
3 f = {(2,4) , (4,8) , (6,12) , (8,16) , …}    
4 f = {(1,a) , (3,b) , (5,c) , (7,d)}    
5 f = {(1,x) , (2,y) , (3,z) , (4,w)}    
6 f = {(1,-1) , (2,-2) , (3,-3) , (4,-4) , …}    
7 f = {(a,1), (1,2), (b,3), (2,1), (c,3), (3,3)}     
8 2

na =n -1 เมื่อ  n 3,4,5,6     

9 f =  x, y y = 4x  เมื่อ x =1,2,3,...,10     

10 f = { (x,y) | y = x2 + x , x   I และ x < 4 }    

11 f = { (x,y) | y = x +1 ,
2 x +I  และ x ≥ 1 }    

12 f = { (x,y) | y = 2x –1 และ x ≥ 3 }    
13 f =   x, y | y = 2x +1 , x +I     

14 f =   n n
n-1n,a | a =2 ,   n I     

15 f =  x, y y = 3x , x R     

 

 

 

 

ง่ายมากเลยใช่ไหมคะ ฝึกท าเยอะๆนะคะ
จะได้เข้าใจมากยิง่ขึน้ งัน้ไปท า 

แบบฝึกกิจกรรมตอ่อีกสกัข้อนะคะ 
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2. ค าชี้แจง ให้นักเรียนเตมิค าตอบลงในช่องวา่งและท าเครื่องหมาย  ให้ตรงช่องล าดับที่ถูกต้อง 
 

ข้อ ฟังก์ชัน โดเมนของฟังก์ชัน ล าดับจ ากัด ล าดับอนันต์ 

1 {(1,3) , (2,4) , (3,5) , (4,6)}    

2 {(1,1) , (2,2) , (3,4) , (4,8) , …}    

3 {(1,5) , (2,25) , (3,125) , …}    

4 {(1,0.1) , (2,0.01) , (3,0.001)}    

5 {(1,-2),(2,-4),(3,-6),…,(10,-20)}    

6 {(1,1) , (2,4) , (3,8) , … ,  n-1n,2  }    

7 7 , 14 , 21 , 28 , 35 , 42 , …    

8 0 , -5 , -10 , -15 , … , -100    

9 {(1,3) , (2,4) , (3,5) , … , (n,n+2) , …}    

10 a =2n+1,n 1,2,3,...,20n     

11   2x,y y =3a -5 เมื่อ   x = 1,2,3,4,5     

12   x, y | y = 2x , x +I     

13   2 n,n +3n | n , n< 4+I     

14   x, y y = x+1, x I  เมื่อ 0 < x   8    

15   x, y y = x+2  เมื่อ x =1,2,3,...,15     

 

        ล ำดับจ ำกดั   คือ  ………………………………………………. 
                    ล ำดับอนันต์  คือ  ………………………………………………. 

 

 

อย่าลืมตรวจ
ค าตอบนะคะ 
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เอกสารแนะแนวทางท่ี 1.2 

เร่ือง การเขียนล าดับ 
 

ค าชี้แจง   พิจารณาความสัมพันธ์ของแบบรูปต่อไปนี้พร้อมเติมข้อความลงในช่องว่างให้สมบูรณ์ 
 

1.    ให้  f(x)  =  x+2  เมื่อ  x  { 1 , 2 , 3 , 4 , 5 } 
ถ้า  x  =  1    จะได้    f(1)  =  1 + 2  =  3 
ถ้า  x  =  2    จะได้    f(2)  =  2 + 2  =  4 
ถ้า  x  =  3    จะได้    f(3)  =  …………………………. 
ถ้า  x  =  4    จะได้    f(4)  =  …………………………. 
ถ้า  x  =  5    จะได้    f(5)  =  …………………………. 

ฟังก์ชันดังกล่าวเป็น  ล าดับ ....................... (จ ากัด / อนันต์) 
เมื่อน าค่า  f(1) , f(2) , f(3) , f(4) , f(5)   มาเขียนเรียงกัน  จะได้   ..... , ..... , ..... , ..... , ..... 

การเรียงล าดับในลักษณะนี้  เรียกว่า  การเขียนล าดับโดยการแจงพจน์ 
เนื่องจากโดเมน คือ …………………….…………….  เรนจ์ คือ ……………..……………………. 
นั่นคือ การน าสมาชิกของเรนจ์มาเขียนเรียงล าดับกันไป  เรียกว่า .......................................................   
และเรียก  f(1)  ว่า  พจน์ที่ 1  ของล าดับ 
    f(2)  ว่า  พจน์ที่ 2  ของล าดับ 
    f(3)  ว่า  .................................... 
    f(4)  ว่า  .................................... 
    f(5)  ว่า  .................................... 
 

2.    ถ้า  f(n)  =  10 – 2n   เมื่อ   n  {1, 2, 3, . . ., 9} 
จาก f(n)    =   10 – 2n  

    f(1)    =   10 – 2(1)   =    10 – 2              =  ……………….. 
    f(2)     =   10 – 2(2)   =   ………………..    =   ……………….. 
    f(3)     =   10 – 2(3)   =   ………………..    =  ………………..     
    .          .                            .                       .     .              .                           .                       .     .              .                           .                       . 
    f(9)    = ……………    =    ……………….    =  ………………. 
ถ้าเขียนล าดับโดยการแจงพจน์จะได้ล าดับ คือ ....................................................................................       
เป็นล าดับ ....................... (จ ากัด / อนันต์) 

ลองท าดูก่อนศึกษา
เนื้อหาต่อไป เชื่อว่า

ทุกคนท าได้คะ 
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ใบความรู้ที ่1.2 
เร่ือง การเขียนล าดับ 

 
 

จุดประสงค์การเรียนรู้  
1. เขียนล าดับในรูปแจงพจน์เมื่อก าหนดพจน์ทั่วไปได้ 
2. หาพจน์ถัดไปของล าดับที่ก าหนดให้ได้ 

 

  การเขียนล าดับ 

  ในการเขียนล าดับใดๆ โดยทั่วไปนิยมเขียนได้ 2 แบบ คือ 
 1) เขียนแบบแจกแจงพจน์ 

           2) เขียนแบบพจน์ทั่วไป 

1)  เขียนแบบแจกแจงพจน์ คือ เขียนเฉพาะค่าสมาชิกของเรนจ์หรือพิกัดหลังของคู่อันดับเรียงกันไป 
กล่าวคือ   ถ้า  a  เป็นล าดับจ ากัดจะเขียนแทนด้วย     a1 , a2 , a3 , … , an   
       ในกรณีที่ a เป็นล าดับอนันต์จะเขียนแทนด้วย     a1 , a2 , a3 , … , an  , … 

เรียก   a1   ว่า พจน์ที่ 1 ของล าดับ (first term) 
  a2    ว่า พจน์ที่ 2 ของล าดับ (second term) 
  a3    ว่า พจน์ที่ 3 ของล าดับ (third term) 

   
  an     ว่า พจน์ที่ n ของล าดับหรือพจน์ทั่วไป (General Term) ของล าดับ 

เช่น    1.   {(1,1) , (2,4) , (3,9) , (4,16) , (5,25)} 
     เขียนล าดับโดยการแจกแจงพจน์ได้  1, 4, 9, 16, 25  เป็นล าดับจ ากัด 

    มี    a1 = 1,  a2  = 4 , a3 = 9 , a4 = 16 ,  a5 = 25   
          2.    {(1,1) , (2,2) , (3,4) , (4,8) , (5,16) , …}  

    เขียนล าดับโดยการแจกแจงพจน์ได้  1, 2, 4, 8, 16, …,2n-1 ,…  เป็นล าดับอนันต์ 
    มี   a1 = 1 ,  a2 = 2   ,  a3 = 4 , a4 = 8  ,  a5 = 16 ,  an  =  2n-1   

3.         1,3 , 2,4 , 3,5 , 4,6 , (5,7)     
      เขียนล าดับโดยการแจกแจงพจน์ได้   3,4,5,6,7  เป็นล าดับจ ากัด 

    มี    a1 = 3,  a2  = 4 , a3 = 5 , a4 = 6 ,  a5 = 7   
4.         1,10 , 2,20 , 3,30 , 4,40 ,..., (99,990)   
      เขียนล าดับโดยการแจกแจงพจน์ได้   10,20,30,40,...,990 เป็นล าดับจ ากัด 

    มี    a1 = 10,  a2 = 20 , a3 = 30 , a4 = 40,...,  a99 = 990  



a1 = 1st term  
a2= 2nd term  
a3 = 3rd term  
a4 = 4th term  
an = nth term 
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2. เขียนแบบพจน์ทั่วไป คือ เขียนในรูปของฟังก์ชัน ซึ่งอาจจะระบุโดเมนด้วยก็ได้ เช่น 

เช่น 1.  ล าดับ  1, 4, 9, 16, 25 
            เขียนแบบพจน์ทั่วไป ได ้ an  =  n2  เมื่อ  n    { 1, 2, 3, 4, 5} 
       2.  ล าดับ  1, 2, 4, 8, 16, … 
            เขียนแบบพจน์ทั่วไป ได ้an = 2n-1   เมื่อ n เป็นจ านวนเต็มบวก  
                  3.  ล าดับ  1, 2, 3, 4,  5, … 
            เขียนแบบพจน์ทั่วไป ได ้an = n+1  เมื่อ n เป็นจ านวนเต็มบวก  
                  4.  ล าดับ  1, 4, 9, 16, 25,36, …,100 

            เขียนแบบพจน์ทั่วไป ได ้an = n2  เมื่อ n 1,2,3,4,...10  

หมายเหตุ การเขียนล าดับในรูปพจน์ทั่วไป ถ้าไม่ระบุโดเมน ให้ถือว่าล าดับนั้นเป็นล าดับอนันต์ 

การหาพจน์ใด ๆ จากพจน์ทั่วไป 

การหาพจน์ใด ๆ ของล าดับเมื่อก าหนดพจน์ทั่วไป (an) มาให้ ท าได้โดยแทนค่า n ในพจน์ทั่วไป
ด้วยจ านวนที่ต้องการ  

  ตัวอย่างที่ 1       ก าหนด f(n ) = 2n – 1 เมื่อ n  {1, 2, 3, 4} จงเขียนล าดับในรูปแจงพจน์ 

วิธีท า  จาก f(n) = 2n – 1 จะได้   an  =  2n – 1 
                  ให้ n = 1  จะได้     a1  =   f(1)  =  2(1) – 1  =   1 
                      n = 2  จะได้     a2  =   f(2)  =  2(2) – 1  =   3 
                      n = 3  จะได้     a3  =   f(3)  =  2(3) – 1  =   5 
                      n = 4  จะได้     a4  =   f(4)  =  2(4) – 1  =  7 
           ตอบ  ล าดับในรูปแจงพจน์ คือ 1, 3, 5, 7 
 

  ตัวอย่างที่ 2        จงหา 3 พจน์แรกของล าดับ  an = 3n+1 แล้วเขียนล าดับนี้โดยการแจงพจน์ 
           

  วิธีท า     จาก  an    =    3n+1 
   a1    =    3(1)+1    =   4 
   a2    =   3(2)+1    =   7 
   a3    =   3(3)+1    =   10 
  ตอบ  ล าดับนี้คือ  4, 7, 10, … 3n+1 , … 
 

ไม่ยากเลย ลองด ูตัวอย่าง
หน้าถัดไปอีกนะคะ 

ในกรณีท่ีเขียนล าดับใน
รูปพจน์ท่ัวไป ถ้าไม่ระบุ
โดเมน ให้ถือว่าล าดับ
น้ันเป็นล าดับอนันต์นะ

จ๊ะ 
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  ตัวอย่างที่ 3      จงหาสี่พจน์แรกของล าดับ   n(n+1)a =n 2  

วิธีท า จาก  an     =      n n+1
2

   

                                
 

1
1 1+1a =

2
 =     1 

          
 

 
2

2 2+1a =
2

   =     3 

             
3

3 3+1a = = 6
2

 

      a4      =     4(4 +1)
2        =    10   

 ตอบ สี่พจน์แรกของล าดับนี้ คือ   1 , 3 , 6 , 10 
 
  ตัวอย่างที่ 4     จงหาพจน์ที่ 5 ของล าดับ an = 2n+1 
 

          วิธีท า        จากพจน์ทั่วไป            an  =  2n+1 
                              จะได้                   a5   =   2(5)+1 
                                                            =  10 + 1 
                                                            =  11 
          ตอบ พจน์ที่ 5 (a5) ของล าดับนี้มีค่าเท่ากับ 11 
 
  ตัวอย่างที่ 5      ก าหนดล าดับ an = 3n + 4  จงหาค่าของ  2a5 - 3a2 
 

         วิธีท า       จากพจน์ทั่วไป             an   =  3n + 4 
                             จะได้                   a5   =   3(5) + 4 

                           =  15 + 4 
                           =  19 

                         และ             a2    =   3(2) + 4 
                                                                   =   6 + 4 

                           =  10 
                         นั่นคือ           2a5- 3a2      =   2(19) - 3(10) 

                  =  38 - 30 
                           =   8 

         ตอบ  2a5- 3a2 ที่ได้จากล าดับ an = 3n + 4 มีค่าเท่ากับ  
 

เข้าใจไหมคะ ง้ันลองมาศึกษา
ตัวอย่างเพิ่มเตมิต่อนะคะ 

นี่ล าดับอนันต์นะจ๊ะ 

เข้าใจแล้วนะจะ๊ 
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  การหาพจน์ถัดไปของล าดับแบบแจงพจน์ 
 

 หลักการ  จากล าดับแบบแจงพจน์ที่ก าหนดให้ ต้องท าการหารูปแบบการเปลี่ยนแปลงของพจน์ในล าดับ 
                      จากพจน์ที่ 1 มีการเปลี่ยนแปลงอย่างไรจึงได้พจน์ที่ 2 
                      จากพจน์ที่ 2 มีการเปลี่ยนแปลงอย่างไรจึงได้พจน์ที่ 3 ท าเช่นนี้ไปเรื่อย ๆ จนครบทุก 
                      พจน์ในล าดับ 
                      พจน์ถัดไปในล าดับก็จะเปลี่ยนแปลงค่าในลักษณะเดียวกัน 
 
  ตัวอย่างที่ 1      จงหาพจน์ถัดไปอีกสองพจน์ของล าดับที่ก าหนดให้ต่อไปนี้  3 , 7 , 11 , 15 

       วิธีท า พิจารณาความสัมพันธ์ของพจน์ในล าดับ 

  3  7  11  15  19                 23 
 
  +4  +4  +4  +4  +4 
         จะเห็นว่าพจน์ที่อยู่ถัดไปจะเพ่ิมขึ้นที่ละ 4 ดังนั้น สองพจน์ถัดไปของล าดับคือ 19 และ 23 
 
  ตัวอย่างที่ 2      จงหาพจน์ถัดไปอีกสองพจน์ของล าดับที่ก าหนดให้ต่อไปนี้  2 , 8 , 32 , 128 

      วิธีท า     พิจารณาความสัมพันธ์ของพจน์ในล าดับ 

 2  8  32  128  512            2048 
 
  4  4  4  4  4 

จะเห็นว่าพจน์ที่อยู่ถัดไปจะเป็น 4 เท่าของพจน์ที่อยู่ข้างหน้า ดังนั้น สองพจน์ถัดไปของล าดับคือ 
512 และ 2048 

 
  ตัวอย่างที่ 3       จงหาพจน์ถัดไปอีกสองพจน์ของล าดับ  100 , 98 , 94 , 88 

        วิธีท า พิจารณาความสัมพันธ์ของพจน์ในล าดับ 

 100  98  94  88  80  70 
 
  -2  -4  -6  -8  -10 
จะเห็นว่าพจน์ที่อยู่ถัดไปของล าดับนี้จะลดลง 2 , 4 , 6 ตามล าดับ  ดังนั้น พจน์สองพจน์ถัดไปของล าดับนี้

จะลดลง 8 และ 10 ตามล าดับ จะได้  80 และ 70 เป็นพจน์สองพจน์ถัดไปของล าดับที่ก าหนดให้  

 

สนุกจังเลยค่ะ  
อยากลอง  

ท าแบบฝึกหัดแล้วส.ิ.. 
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แบบฝึกกิจกรรมที่ 1.2 

เร่ือง การเขียนล าดับ 
 

1. จงเติมค าตอบลงในช่องว่างให้ถูกต้อง 

ฟังก์ชัน เขียนแบบแจกแจงพจน์ (a1, a2, a3,…,an,…) 
1. {(1,–1), (2,5), (3,11), (4,17)}  
2. {(1,0), (2,1), (3,2), (4,3), …}   
3. {(1,4), (2,6), (3,8), (4,10), …, (7,16)}   
4. {(1,2), (2,3), (3,4), (4,5), (5,6), (6,7), (7,8)}   

 

2. หาพจน์ต่างๆ ของล าดับที่ก าหนดให้ต่อไปนี้ 
1)  2, 4, 6, 8, 10, 12, 14, 16   2)   -4, -2, 0, 2, 4, 6, 8, 10  
ตอบ    a2=.…..… a4=.…..… a6=.…..…   ตอบ   a1=.…..… a2=.…..… a7=.…..…  

 

     3)   7, 14, 21, 28, 35, 42             4)    4, 9, 16, 25, 36,…,(n+1),…  
     ตอบ    a2=.…..… a5=.…..… a6=.…..…             ตอบ    a3=.…..… a4=.…..… a5=.…..…   
 

3.  จงเขียนล าดับต่อไปนี้ในรูปแจงพจน์  โดยการเติมค าตอบให้สมบูรณ์  
     1)   ก าหนดล าดับ f(n)  =  10 – 2n   เมื่อ  n   { 1 , 2 , 3 }              
              
 
 
 
          ดังนั้น ล าดับในรูปแจงพจน์ คือ .…………......…………...…........……… 
    2)   ก าหนดล าดับ  an  =  2n2   เมื่อ  n  { 1 , 2 , 3,…,8 } 

 

 

 

 

 
       ดังนั้น ล าดับในรูปแจงพจน์ คือ .…………......…………...…............…… 

f(1)   = …………...…………......…………...….......…… 
f(2)   = …………...…………......…………...…..........…… 

  f(3)   = …………...…………......…………...…..........…… 

a1 = …………...…………......…………...…......….… 
a2 = …………...…………......…………...….........….… 

        a3    = …………...…………......…………...….........….… 
a4 = …………...…………......…………...….........….… 

    
a9 = …………...…………......…………...…..........…… 

ลงมือท ากนั
เลยคะ สู้ๆ
นะทกุคน 
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4.  จงหาสี่พจน์แรกของล าดับต่อไปนี้ 
 

1)    an = 3 +  (–1)n                                                        2)    na =n n-1  

 

 
  

 

    

3)  an = n2 - 2n + 1 4)   n
1+2na =
1- 3n  

 
 
5. จงหาพจน์ที่ 10 และพจน์ที่ 20  ของล าดับ an = (n – 1)(n + 1)  

 

 

 

6. ก าหนดล าดับ an = 2n + 1 จงหาค่าของ  3
4

a5a +
3

  

 

 
 

7. จงหาสองพจน์ถัดไปของล าดับต่อไปนี้ 
1) 26 , 22 , 18, 14  ตอบ ……………………………………………………………………………………………………… 
2) 1 , 3 , 7 , 13      ตอบ ……………………………………………………………………………………………………… 
3) 1 , 4 , 9 , 16   ตอบ ……………………………………………………………………………………………………… 
4) 5 , 10 , 30 , 120 ตอบ ………………………………………………………………………………………………………  
5) 4 , 6 , 10 , 16    ตอบ ……………………………………………………………………………………………………… 

a1 = …………... =……… =……… 
a2 = …………... =……… =……… 

     a3    = …………... =……… =……… 
a4 = …………... =……… =……… 

a1 = …………... =……… =……… 
a2 = …………... =……… =……… 

  a3    = …………... =……… =……… 
a4 = …………... =……… =……… 

a1 = …………... =……… =……… 
a2 = …………... =……… =……… 

        a3    = …………... =……… =……… 
a4 = …………... =……… =……… 

a1 = …………... =……… =……… 
a2 = …………... =……… =……… 

     a3    = …………... =……… =……… 
a4 = …………... =……… =……… 

ดังนั้น ล าดับในรูปแจงพจน์ คือ …............................. ดังนั้น ล าดับในรูปแจงพจน์ คือ …............................. 

ดังนั้น ล าดับในรูปแจงพจน์ คือ …............................. ดังนั้น ล าดับในรูปแจงพจน์ คือ …............................. 

………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
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คณิตคิดสนุก 2 
ค้นหาอัจฉริยะ 

 
  
  ตารางจ านวนด้านล่างนี้ แต่ละแถวจะเป็นไปตามกฎที่อยู่ในรูปลูกโป่งสีม่วงซ้ายสุดของแถว                 
ที่หัวของแต่ละคอลัมน์เป็นค่าของจ านวน (n) ที่จะใช้ให้เติมค าตอบที่มีความสอดคล้องกับกฎทางซ้าย
และค่า n ที่หัวของแต่ละคอลัมน์ (จ าไว้ว่าให้ค านวณค่าที่อยู่ในวงเล็บก่อน) 

 

 

 

1.    

   

2.    

 

3.    

 

4.    

 

5.    

 

 

 

n=1 n=2 n=3 n=4 

n+5 

n-3 

2n-1 

n(n+2) 

n2+3 
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เอกสารแนะแนวทาง 1.3 
การหาพจน์ทั่วไปของล าดับ 

 

ค าชี้แจง  ให้นักเรียนพิจารณาความสัมพันธ์ของแบบรูปต่อไปนี้พร้อมเติมข้อความลงในช่องว่างให้สมบูรณ์ 
1.    ถ้าล าดับ  คือ  3 , 4 , 5 , 6 , 7 
       จะได้    a1    =  3  =  1 + 2  
  a2  =  4  =  2 + 2 
  a3  =  5  =  ............ 
  a4  =  6  =  ............ 
  a5  =  7  =  ............ 
       ดังนั้น an  =  n + .....    เมื่อ  n  =  1 , 2 , 3 , 4 , 5 
2.    ถ้าล าดับ  คือ  2 , 4 , 6 , 8 , 10 
       จะได้      a1  =   2   =  1   2  
  a2  =   4   =  2   2 
  a3  =   6   =  ............ 
  a4  =   8   =  ............ 
  a5  =  10  =  ............ 
       ดังนั้น an  =  n   2  =  2n    เมื่อ  n  =  1 , 2 , 3 , 4 , 5 
3.    ถ้าล าดับ  คือ  1 , 3 , 5 , 7 , 9 
       จะได้      a1  =  1  =  (1   2) – 1   
  a2  =  3  =  (2   2) – 1  
  a3  =  5  =  ………………… 
  a4  =  7  =  ………………… 
  a5  =  9  =  …………………  
       ดังนั้น an  =  (n   2) – 1   =  2n – 1    เมื่อ  n  =  1 , 2 , 3 , 4 , 5 
4.  ถ้าล าดับ  คือ  2 , 4 , 8 , 16 , 32 
       จะได้      a1  =     2    =  21 
  a2  =    4     =  22 
  a3  =    8     =  ………… 
  a4  =    16   =  ………… 
  a5  =    32   =  ………… 
       ดังนั้น a1  =  2n   เมื่อ  n  =  1 , 2 , 3 , 4 , 5 

ไม่ยากใช่ไหมล่ะ.... 
ถา้ตั้งใจท าก็ท  าได ้
นะจะบอกให้ 

ท าแบบฝึกกิจกรรม 
ไม่ยากอย่างท่ีคิด 
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ใบความรู้ที่ 1. 3 

การหาพจน์ทั่วไปของล าดับ 
 
จุดประสงค์การเรียนรู้  
       สามารถหาพจน์ทั่วไปของล าดับที่ก าหนดให้ได้ 

 

 การหาพจน์ทั่วไปของล าดับ   
 

    พจน์ทั่วไปหรือพจน์ที่ n ของล าดับ เขียนแทนด้วย an เช่น an  = 4n + 2   เมื่อ  n  = 1, 2,3,...,n,... 
ซึ่งในการหาพจน์ทั่วไปของล าดับจะต้องพิจารณาความสัมพันธ์ระหว่าง an กับ n แล้วจึงสรุปเป็นกฎเกณฑ์   
 

      การหาพจน์ทั่วไป โดยใช้การสังเกตความสัมพันธ์ของพจน์ต่างๆ และความสัมพันธ์ระหว่างพจน์  
 กับล าดับที่ของพจน์  
  

   เขียนต าแหน่งของล าดับแต่ละค่าไว้ 
             หาว่าค่าของล าดับในแต่ละค่ามีการเปลี่ยนแปลงค่าจากค่าต าแหน่งอย่างไร (ซึ่งอาจจะ
เปลี่ยนแปลงได้หลายแบบเช่น บวกเพ่ิม ลบออก คูณเข้า หาร ยกก าลังด้วยจ านวนใดจ านวนหนึ่ง) 
             จากรูปแบบการเปลี่ยนแปลงทั้งหมดท่ีได้ในข้อ        ให้เลือกเอารูปแบบการเปลี่ยนแปลงค่าใน
ลักษณะเดียวกนั 
             น าผลที่ได้จาก       มาเปลี่ยนค่าต าแหน่งด้วย n จะได้พจน์ทั่วไปหรือพจน์ที่ n ของล าดับ 
 
  ตัวอย่างที่ 1       จงหาพจน์ทั่วไปของล าดับจ ากัด 6 , 7 , 8 , 9 , 10 

วิธีท า จากล าดับจ ากัด  6 , 7 , 8 , 9 , 10 

  จะได้   a1 =    6    =   1 + 5 
a2  =   7    =   2 +  5 
a3  =   8    =   3 +  5 
a4  =   9    =   4 +  5 
a5  =   10  =   5 +  5 
an  =   n + 5 

  ตอบ  พจน์ทั่วไปของล าดับจ ากัดนี้ คือ an = n + 5 เมื่อ n = 1 , 2 , 3 , 4 , 5 
 

  

ดูตัวอย่างหน้าถัดไป 
ดีกว่า.... 
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  ตัวอย่างที่  2     จงหาพจน์ทั่วไปของล าดับจ ากัด  3, 5, 7, 9, 11 
     วิธีท า    จะได้ a1   =   3   =  2 + 1 = 2(1) + 1 
     a2   =   5   =  4 + 1 = 2(2) + 1 
     a3   =   7   =  6 + 1 = 2(3) + 1 
     a4   =   9   = 8 + 1 =  2(4) + 1 
     a5   =  11  = 10 + 1 = 2(5) + 1 
     an   =  2n + 1     
  ตอบ  พจน์ทั่วไปของล าดับจ ากัดนี้คือ   2n + 1    เมื่อ  n  =  1, 2, 3, 4, 5 
 

  ตัวอย่างที่ 3       จงหาพจน์ทั่วไปของล าดับจ ากัด  5 , 6 , 7 , 8 , 9  

วิธีท า    จะได้    a1  =  5    =   1+4  

   a2  =  6    =   2+4  
   a3  =  7    =   3+4  
   a4  =  8    =   4+4  
   a5  =  9    =   5+4  

  an  =  n+4       
ตอบ  พจน์ทั่วไปของล าดับจ ากัดนี้คือ   2n + 1    เมื่อ  n  =  1, 2, 3, 4, 5 

 

  ตัวอย่างที่ 2        จงหาพจน์ทั่วไปของล าดับอนันต์   1 , 1
2  , 1

4  , 1
8  , 1

16  , … 

        วิธีท า    จะได้      a1  =    1   =    1 - 1
1

2
 

   a2  =   1
2    =    2 - 1

1
2

 

   a3  =   1
4    =    3 - 1

1
2

 

   a4  =   1
8     =   4 - 1

1
2

   

   a5  =   1
16   =   5 - 1

1
2

  

ตอบ พจน์ทั่วไปของล าดับอนันต์นี้คือ   an = n - 1
1

2
  เมื่อ  n  เป็นจ านวนเต็มบวก 

 
 
 

ต่อไปเราจะต้องศึกษาให้มาก 

จะได้ท าข้อสอบผ่านทุกข้อ 
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  ตัวอย่างที่ 5      จงหาพจน์ทั่วไปของล าดับจ ากัด 
    

2 4 6 8, , ,
3 5 7 9  

วิธีท า จากล าดับจ ากัด 2 4 6 8, , ,
3 5 7 9  

จะได้   a1     =
  

2
3     =  2(1)

2(1) +1
 

a2     =  4
5     =   2(2)

2(2) +1
 

a3     =  6
7     = 

 
2(3)

2(3) +1
 

a4     =
  

8
9     = 

 
2(4)

2(4) +1
 

           ตอบ พจน์ทั่วไปของล าดับจ ากัดนี้ คือ     a4   =
 
 2n
2n+1     เมื่อ n = 1 , 2 , 3 , 4  

 

  ตัวอย่างที่ 6       จงหาพจน์ทั่วไปของล าดับจ ากัด 
    

 3
10 , 3

100 , 3
1000 , 3

10000  

      วิธีท า    จากล าดับจ ากัด 3
10 , 3

100 , 3
1000 , 3

10000  

     a1   =    3
10           =    

1
3

10
 

      a2   =   3
100          =     

2
3

10
 

      a3   =   3
1000       =     

3
3

10
 

      a4   =   3
10000      =     

4
3

10
 

 

 ตอบ  พจน์ทั่วไปของล าดับจ ากัดนี้ คือ     an   =   
n

3
10

    เมื่อ n = 1 , 2 , 3 , 4  

 
 
 

 
 
 
 

 
 

เข้าใจแล้วก็ไปท า

แบบฝึกกิจกรรมกัน
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แบบฝึกกิจกรรมที่ 1.3 
การหาพจน์ทั่วไปของล าดับ 

 

1. จงหาพจน์ทั่วไปของล าดับจ ากัดต่อไปนี้ 

1)    ถ้าล าดับ  คือ  -5 , -2  , 1 , 4  , ...   
         จะได้     a1  =  ……………………………….………… 
   a2  =  ……………………………….………… 
   a3  =  ……………………………….………… 
   a4  =  ……………………………….………… 
             ดังนั้น an  =  ………………….………………………   
 

2)    ถ้าล าดับ  คือ  8 , 9 , 10 , 11 , 12 
      จะได้     a1  =  ……………………………….………… 
   a2  =  ……………………………….………… 
   a3  =  ……………………………….………… 
   a4  =  ……………………………….………… 
   a5  =  ……………………………….………… 
          ดังนั้น an  =  ………………….………………………   
 

3).    ถ้าล าดับ  คือ  4 , 8 , 12 , 16 , 20 
        จะได้     a1  =  ……………………………….………… 
   a2  =  ……………………………….………… 
   a3  =  ……………………………….………… 
   a4  =  ……………………………….………… 
   a5  =  ……………………………….………… 
          ดังนั้น an  =  ………………….……………………… 
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4)   ถ้าล าดับ  คือ  3 , 9 , 27 , 81 , 243 

         จะได้     a1  =  ……………………………….………… 
   a2  =  ……………………………….………… 
   a3  =  ……………………………….………… 
   a4  =  ……………………………….………… 
   a5  =  ……………………………….………… 
      ดังนั้น an  =  ………………….………………………  

5)   ถ้าล าดับ  คือ  0.2 , 0.02 , 0.002 , 0.0002 , 0.00002 
        จะได้     a1  =  ……………………………….………… 
   a2  =  ……………………………….………… 
   a3  =  ……………………………….………… 
   a4  =  ……………………………….………… 
   a5  =  ……………………………….………… 
      ดังนั้น    an  =  ………………….……………………… 

6)   ถ้าล าดับ  คือ  1 1 1 11, , , ,
2 3 4 5         

จะได้     a1  =  ……………………………….………… 
  a2  =  ……………………………….………… 
  a3  =  ……………………………….………… 
  a4  =  ……………………………….………… 
  a5  =  ……………………………….………… 
   ดังนั้น   an  =  ………………….……………………… 

7)   ถ้าล าดับ  คือ  1-
2 , 23 , 3-

4 ,
 
4
5 , 5-

6    

             จะได้     a1  =  ……………………………….………… 
   a2  =  ……………………………….………… 
   a3  =  ……………………………….………… 
   a4  =  ……………………………….………… 
   a5  =  ……………………………….………… 
          ดังนั้น an  =  ………………….……………………… 
 

 

ตอบเสร็จแล้ว
ตรวจค าตอบกับ
เฉลยท้ายเลม่ด้วย

นะจ๊ะ 
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คณิตคิดสนุก 3 
ดอกไม้ของความเท่ากัน 

 
 

จงขีดเส้นใต้จ านวนท่ีอยู่ในกลีบดอกไม้ท่ีมีค่าเท่ากับล าดับตรงกลางของดอกไม้ 

  

 

 

   

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 
 

2,3,4,5 

n2 

n+1 

n-1 

n2-1 

2n+1 
 3,6,9,… 

2n 3n 

3n+1 

2n-2 

n 

n2 

1,2,4,… 2,4,6,… 

2,4,9,… 

1,2,3,… 

1,4,9,… 
n 

 

2,3,4,… 1,2,3,… 

3,4,5,… 

0,1,2,… 

3,2,1,… 
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เอกสารแนะแนวทาง 1.4 
เร่ือง การหาพจน์ทั่วไปของล าดับ โดยการใช้ฟังก์ชันพหุนาม 

 

ค าชี้แจง   ให้นักเรียนเติม จ านวน ข้อความ หรือประโยคสัญลักษณ์ที่ถูกต้องลงในช่องว่างให้ถูกต้อง 

1) จงหาพจน์ทั่วไปของล าดับ  -5 , -3 , -1 , 1 , 3 
วิธีท า จากล าดับที่ก าหนดให้ หาผลต่างระหว่างสองพจน์ที่อยู่ติดกันได้ดังนี้ 

  -5  -3  -1  1  3  
 
   2  2  2  2 
  จะเห็นว่าผลต่างครั้งที่ 1 คงท่ีและมีค่าเท่ากับ 2 
  ให้พจน์ทั่วไปของล าดับนี้อยู่ในรูป na =an+b  แทนค่า n ในพจน์ทั่วไปด้วย 1,2,3,4,5 
         จาก na = an+b  
 จะได้ a1 = a + b = -5   (1) 
   a2 = 2a + b = -3   (2)  
   a3 = 3a + b = ……   (3)  
   a4 = ……... = ……   (4)  
   a5 = ……... = ……   (5)  
 แก้ระบบสมการเชิงเส้นเพ่ือหา  a , b 
         จาก  (1)  จะได้      a = -5 - b 
      แทนค่า   a = -5 - b        ในสมการ(2)             
               จะได้  2(-5-b)+b = -3 
    ………  = ……… 
    ………  = ……… 
    ………  = ……… 
    ………  = ……… 
   จาก a  = -5 – b  แทนค่า b 
   จะได้ a  = ……… 
      = ……… 
 แทนค่า   a  =  …….  ,  b  =  …….. ในฟังก์ชันพหุนาม  na =an+b  
  จะได้ an = ……… 
  ดังนั้นพจน์ทั่วไป หรือ an =  ………   เมื่อ  ……………………………… 
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2) จงหาพจน์ทั่วไปของล าดับ  1 , 3 , 7 , 13 , … 
วิธีท า  จากล าดับที่ก าหนดให้ หาผลต่างระหว่างสองพจน์ที่อยู่ติดกันได้ดังนี้ 

    1  3  7  13 
 ผลต่างครั้งที่ 1 

     2  4  6 
 ผลต่างครั้งที่ 2 
      2  2 
 จะเห็นว่าผลต่างครั้งที่สองคงที่ และมีค่าเท่ากับ 2 
          ให้พจน์ทั่วไปของล าดับนี้อยู่ในรูป  an  =  an2 + bn + c แทนค่า n ในพจน์ทั่วไปด้วย 1 , 2 , 3 , 4
  จาก an            =    an2 + bn + c 
 จะได้ a1 = a + b + c = 1   (1) 
   a2 = 4a + 2b + c = ….   (2)  
   a3 = …………… = ……   (3)  
   a4 = …….……... = ……   (4)  
  แก้ระบบสมการเชิงเส้นเพ่ือหาค่าของ  a , b และ c 
  (2) – (1) จะได้ …………… = ……   (5) 
  (3) – (2) จะได้ …………… = ……   (6) 
  (6) – (5) จะได้ …………… = …… 
     …………… = …… 
 แทนค่า  a = …….  ใน (5) จะได้  b = …… 
 แทนค่า  a = … และ b = …ใน(1) จะได้   ….. = …… 
      an =  ………………. 
 เมื่อแทน n ด้วย  1 , 2 , 3   จะได้  a1 , a2 , a3 , a4  เท่ากับค่าท่ีก าหนดให้ 
  แสดงว่า    an  =   ………………..  เป็นพจน์ทั่วไปของล าดับที่ก าหนดให้ 
 
 

 
 
 

 
 

ความพยายามอยู่ที่ไหน

ความส าเร็จอยู่ท่ีนั่นนะคะเพื่อน 
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ใบความรู้ที่ 1.4 
การหาพจน์ทั่วไปของล าดับโดยใช้ฟังก์ชันพหุนาม 

 
จุดประสงค์การเรียนรู้  
       สามารถหาพจน์ทั่วไปของล าดับที่ก าหนดให้ได้ 
 

  การหาพจน์ทั่วไปของล าดับโดยใช้ฟังก์ชันพหุนาม 
 

การหาพจน์ทั่วไปของล าดับที่กล่าวมาตามหัวข้อ 1.3 เป็นการหาโดยใช้การสังเกตความสัมพันธ์ของ
แต่ละพจน์กับล าดับของพจน์ ซึ่งในบางครั้งอาจจะไม่สะดวกที่จะใช้วิธีการดังกล่าว อีกวิธีหนึ่งที่นิยม ใช้กัน
คือ การใช้ฟังก์ชันพหุนามหาพจน์ทั่วไปดังตัวอย่างต่อไปนี้ 

 
  ตัวอย่างที่ 1       จงหาพจน์ทั่วไปของล าดับจ ากัด 2 , 1 , 0 , – 1 , – 2 

  วิธีท า     จะได้ผลต่างระหว่างพจน์ที่อยู่ติดกัน  ดังนี้   

            2        1          0 – 1  – 2 
 

               – 1       – 1      – 1         – 1   
จะเห็นว่า  ผลต่างครั้งที่ 1  มีค่าคงที่เท่ากับ  – 1     
ให้พจน์ทั่วไปของล าดับนี้อยู่ใน รูป an =  an + b  แทนค่า n  ในพจน์ทั่วไปด้วย  1 , 2 , 3 , 4 , 5 
จะได้    a1    =     a + b      =   2 …………………. (1)   

     a2    =    2a + b     =   1 …………………. (2)    
     a3    =    3a + b     =   0 …………………. (3)     

    a4    =    4a + b      =  -1  …………………. (4)     
      a5     =    5a + b      =  -2 …………………. (5)     

จาก (1)  จะได้        a  =  2 – b  …………………. (6)     
แทนค่า a  ในสมการ (2)  จะได้ 2(2 – b) + b  =    1        

                                           4 – 2 b + b   =   1 
                                                           b   =   3 

แทนค่า b  ในสมการ (6)  จะได้        a   =   – 1     
ดังนั้น   an  =   – n + 3     หรือ      an  =   3 – n    
 

ในหัวข้อนี้ต้องอาศัยความรู้เรื่อง

การแก้ระบบสมการนะคะเพื่อนๆ  
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  ตัวอย่างที่ 2       จงหาพจน์ทั่วไปของล าดับจ ากัด  – 10 , – 5 , 0 , 5 , 10 

วิธีท า   จะได้ผลต่างระหว่างพจน์ที่อยู่ติดกัน  ดังนี้ 

          – 10       –  5      0   5    10 

 
                5      5          5          5    

จะเห็นว่า  ผลต่างครั้งที่ 1  มีค่าคงที่เท่ากับ  5     
ให้พจน์ทั่วไปของล าดับนี้อยู่ในรูป  an  = an + b  แทนค่า  n  ในพจน์ทั่วไปด้วย  1 , 2 , 3 , 4 , 5 
จะได้      a1 =     a + b =  – 10    …………………. (1)   

 a2 =    2a + b =  – 5     …………………. (2)    
         a3 =    3a + b =     0    …………………. (3)     

         a4 =    4a + b =     5    …………………. (4)     
       a5  =    5a + b =    10    …………………. (5)     

จาก (1)  จะได้        a  =  – 10 – b    …………………. (6)     
แทนค่า a  ในสมการ (2)  จะได้   2 (–10  – b) + b   =   – 5         
                                 –20  – 2 b + b     =   – 5        
                                                          – b   =     15 

                  b    =   – 15     
                 แทนค่า b  ในสมการ (6)  จะได้     a    =      5        
ตอบ    an  =  5n – 15     
 
 
 
โดยล าดับบางล าดับผลต่างของพจน์ที่อยู่ติดกันอาจจะไม่คงตัว แต่ถ้าน าผลต่างดังกล่าวมาหา

ผลต่างของพจน์ทางขวา ลบ ด้วยพจน์ทางซ้ายที่อยู่ติดกันอีกครั้ง พบว่ามีค่าคงตัวจะท าให้ได้ว่าพจน์ทั่วไป
ของล าดับนี้เป็น พหุนามของ n ที่มีดีกรี 2  ดังตัวอย่างหน้าถัดไปนะคะ  
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  ตัวอย่างที่ 3       จงหาพจน์ทั่วไปของล าดับจ ากัด  – 2 , 1 , 7 , 16  

        วิธีท า    จะได้ผลต่างระหว่างพจน์ที่อยู่ติดกัน  ดังนี้ 

        – 2          1         7         16   

 
                3          6         9     (ผลต่างครั้งที่ 1) 
 
            3             3  (ผลต่างครั้งที่ 2) 

จะเห็นว่า  ผลต่างครั้งที่ 2  มีค่าคงที่เท่ากับ  3     
ให้พจน์ทั่วไปของล าดับนี้อยู่ในรูป an = 2an +bn+c  แทนค่า n ในพจน์ทั่วไปด้วย 1, 2 , 3 , 4  
จะได้   a1       =      a + b + c       =  – 2     …………………. (1)   

             a2       =     4a + 2b + c      =   1 …………………. (2)    
          a3       =     9a + 3b + c      =    7 …………………. (3)     

                          a4       =     16a + 4b + c    =  16 …………………. (4)     
(2) – (1)      จะได้         3a + b       =    3 …………………. (5)     
(3) – (2)      จะได้          5a + b      =    6   …………………. (6)    

(6) – (5)      จะได้                   3    =    2a     นั่นคือ    a = 3
2    

แทนค่า a  ในสมการ (5)      จะได้  b  =  93 -
2   =  3-

2      

แทนค่า a = 3
2     และ b = 3-

2   ในสมการ (1)  จะได้    c  =  – 2 – 3
2  – ( 3-

2 )  =  – 2 

ดังนั้น   an  =   23 3n -  n -22 2   

         

วิธีลัด       สูตร    k21
n 1 11

d (n-1)(n -2)...(n -k)d (n-1)(n -2)a =   a +d (n-1) + +. . .+
2 ! k !

 

โดยที ่   d11  เป็นผลต่างของพจน์ที่อยู่ติดกันครั้งที่ 1 คู่แรก 
 d21  เป็นผลต่างของพจน์ที่อยู่ติดกันครั้งที่ 2 คู่แรก 
 

 
dk   เป็นค่าคงที ่ ( ผลต่างของพจน์ที่อยู่ติดกันครั้งที่ k ) 

โดยมีแบบรูปสมการ ดังนี้    an = an2 + bn  + c   เมื่อ    1 1 1
d 3da=   ,   b = b -   ,  c = a - b +d
2 2  

  

. 

. 

. 

การเรียนรู้….เป็นสะพาน

ไปสูบ่ณัฑิต 
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1   =   2  +  2  -  1    =   d  + b - a  =  c

1- =     
2

3(2)
  -  2     =     

2
3d

  - b   =  b

1  =   
2
2

   =   
2
d

   =  a

11

1

 
 

  ตัวอย่างที่ 4       จงหาพจน์ทั่วไปของล าดับ  1 , 3 , 7 , 13 , ... 

       วิธีท า   พิจารณาผลต่างของสองพจน์ที่อยู่ติดกันจะพบว่า 

                1 3  7        13 
 

                                       2          4         6  (ผลต่างครั้งที่ 1) 
   
                                                         2           2 (ผลต่างครั้งที่ 2) 

จะเห็นว่า  ผลต่างครั้งที่ 2  มีค่าคงที่เท่ากับ  2     
ให้พจน์ทั่วไปของล าดับนี้อยู่ในรูป  an = 2an +bn+c   แทนค่า n ในพจน์ทั่วไปด้วย 1, 2 , 3 , 4  
จะได้ a1    =      a + b + c        =     1       ………………(1) 

 a2   =      4a + 2b + c     =     3      …………......(2) 
  a3    =      9a + 3b + c     =     7      ……….…..…(3) 

 a4    =      16a + 4b + c    =    13     ……….….…(4) 
             (2) – (1)       จะได้   3a + b    =    2     ……………...(5) 
    (3) – (2)       จะได้   5a + b    =    4    ……………...(6) 
    (6) – (5)      จะได้            2   =    2a   นั่นคือ  a  =  1      
  แทนค่า    a  =  1  ในสมการ  ( 5 )   จะได้          2   =   3( 1 ) + b  
                                    b   =   -1 
              แทนค่า    a  =  1   และ   b  =  -1    ในสมการ ( 2 )  จะได้   c = 1   
  ดังนั้น   พจน์ทั่วไปของล าดับคือ   an = 2an +bn+c    
 
   วิธีท า 2  ( วิธีลัด ) 
 จากสูตร             an = 2an +bn+c    
               เมื่อ 
 
 
 
  
 
ดังนั้น   พจน์ทั่วไปของล าดับคือ    an =  n2 – n + 1  เมื่อ  n = 1 , 2 , 3 , 4 

 

ยากไหมแต่
คงไม่เกิน

ความ
พยายาม 
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แบบฝึกกิจกรรมที่  1.4 

การหาพจน์ทั่วไปของล าดับโดยใช้ฟังก์ชันพหุนาม 
 

ค าชี้แจง    ให้นักเรียนแสดงวิธีท าการหาพจน์ของล าดับโดยใช้ฟังก์ชันพหุนามต่อไปนี้ 
 

1. จงหาพจน์ทั่วไปของล าดับจ ากัด  2 , 5 , 8 , 11 , 14   
 
 
 
 
 
 
 
 
2. จงหาพจน์ทั่วไปของล าดับ  2 , 10 , 26 , 50 , … 
 
 
 
 
 
 
 
 

3.  จงหาพจน์ทั่วไปของล าดับ  5 ,  9 ,  16 ,  26 , … 

 

 

 

 

 
  
 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………..…………………. 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………..…………………. 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………..…………………. 

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
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แบบทดสอบหลังเรียน 
เร่ือง ล าดับ 

 
ค าชี้แจง แบบทดสอบมีทั้งหมด 10 ข้อ คะแนนเต็ม 10 คะแนน ใช้เวลาสอบ 20 นาท ี 
ค าสั่ง     ให้นักเรียนเลือกค าตอบที่ถูกต้องที่สุด จาก ก, ข, ค และ ง แล้วท าเครื่องหมาย   
            ลงในช่อง บนกระดาษค าตอบ 

1. ข้อใดถูกต้อง  
ก.  ล าดับ คือ ฟังก์ชันที่มีโดเมนเป็นเซตของจ านวนเต็มลบ  
ข.  ล าดับ คือ ฟังก์ชันที่มีโดเมนเป็นเซตของจ านวนจริงบวก 
ค.  ล าดับ คือ ฟังก์ชันที่มีโดเมนเป็นเซตของจ านวนเต็ม   
ง.  ล าดับ คือ ฟังก์ชันที่มีโดเมนเป็นเซตของจ านวนเต็มบวก  
 

 2. ข้อใดต่อไปนี้ถูกต้อง  
ก.  1, 3, 9, … 3n – 1, … เป็นล าดับจ ากัด   ข.  an = 2n – 1 เป็นล าดับจ ากัด 
ค.  an = (-1)n + 2 เป็นล าดับอนันต์  ง.  1, 2, 3, 4, …, n เป็นล าดับอนันต์ 
 

 3. ข้อใดเป็นล าดับ  
ก.  {(2,1), (3,2), (4,3), (5,4), (6,5), (7,6)}  ข.  {(3,1), (4,2), (5,3), (6,4)}  

 ค.  {(1,2), (2,4), (3,5), …, (8,10)}   ง.  {(2,3), (4,6), (8,9), (16,12)}  
  

 4. ฟังก์ชันในข้อใดเป็นล าดับอนันต์  
ก.    x, y y =4x, x =1,2,3,4,...,10    ข.     +x, y y =5x +2, x I  
ค.     -x, y y = 3x -1, x I    ง.    2x, y y =3x +1, x =1,2,3,4  

 
 5. ฟังก์ชันในข้อใดเป็นล าดับจ ากัด  

ก. {(1,5), (2,7), (3,12), (4,17), (5,22)}   ข.  {(2,4), (4,6), (6,8), …}   
 ค.  {(2,1), (4,2), (8,3), (16,4)}    ง.  {(a,1), (b,2), (c,3), (d,4), (e,5), (f,6)} 
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 6.  ล าดับ  3 3 3 3, , ,
4 8 16 32   คือสี่พจน์แรกของล าดับข้อใด  

 ก.   an  =  1
2n

     ข.   an  = n+1
3

2
 

 ค.   an  =  n
1
2

     ง.   an   =  3
2n

    

  
 7. ข้อใดคือสี่พจน์แรกของล าดับ an = 3n – 2  

ก.   1, 4, 7, 10      ข.   1, 2, 3, 4      
ค.   3, 6, 9, 12     ง.   1, 3, 6, 9     

  
 8. พจน์ทั่วไปของล าดับ 3, 5, 9, 15,… คือข้อใด  

ก.  an =  (n + 1)2    ข.   an = n2- n + 3  

ค.  an =  3n2- n + 1    ง.  an = n2+n    
 

 9. สองพจน์ถัดไปของล าดับ 24, 8, 8
3

, 8
9

 , … คือข้อใด  

  ก.   
8 8,
12 15

     ข.   8 8,
18 27

 

ค.   8 8,
18 81

     ง.   8 8,
27 81

  

 
 10. สองพจน์ถัดไปของล าดับ 15, 30, 60, 120 คือข้อใด  

ก.  180, 240       ข.  360, 480 
ค.  240, 360      ง.  240, 480   

 
 
  

 
  

 
 

 

 

 

หวงัว่าทุกคนจะท าข้อสอบด้วยความตั้งใจ 

ได้คะแนนเต็มแน่นอน...... สู้ สู้ นะ 
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กระดาษค าตอบแบบทดสอบหลังเรียน 

ชุดที่ 1 เร่ือง ล าดับ 

 

  

  

 

 

 

 

 

 

 

 

                     ลงช่ือ..............................................................................ผูต้รวจ  
                                           (.....................................................) 

 

          ลงช่ือ............................................................................ครูผูส้อน  
                                                  (  นางสาววภิาภรณ์    สุเทวี  )  

 

 

 

ข้อ ก ข ค ง 
1     
2     
3     
4     
5     
6     
7     
8     
9     
10     

คะแนนที่ได ้
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เฉลยแบบทดสอบก่อนเรียน 
ชุดที่ 1 เร่ือง ล าดับ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ข้อ ก ข ค ง 
1     
2     
3     
4     
5     
6     
7     
8     
9     
10     

เป็นไงบ้างท าถูกกัน

หมดเลยใช่ไหมคะ 
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  เฉลยคณิตคดิสนุก 1 

ตามหาฉันใหเ้จอ 

 

ชุดที่ 1  

    

ตัวเลขที่หายไป คือ .......75..........  

ชุดที่ 2   

  

ตัวเลขที่หายไป คือ .....14............  

 

ชุดที่ 3  

ตัวเลขที่หายไป คือ .....-9............  

 

ชุดที่ 4 

  

ตัวเลขที่หายไป คือ ... 
1
2 ., ... 16

1 ..........  

 

 
 

95 85 55 ……

… 

65 

7 21 ……. 28 35 

…… 18 -36 72 -144 

1 …………..  ………  
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เฉลยเอกสารแนะแนวทางท่ี 1.1 
เร่ือง ความหมายของล าดับ 

 
1) ให้นักเรียนพิจารณาความสัมพันธ์ของแบบรูปต่อไปนี้พร้อมเติมข้อความลงในช่องว่างให้สมบูรณ์ 
      1.1 

  

 

     รูปที่ 1          รูปที่ 2             รูปที่ 3               รูปที่ 4                    รูปที่ 5 
 

    ในแบบรูปข้างต้นพบว่า ล าดับของรูปและจ านวนจุดในรูป มีความสัมพันธ์กันดังนี้ 
รูปที่ 1 2 3 4 5 

จ านวนจุด 1 3 6 10 15 
 

  จากตารางความสัมพันธ์ของล าดับของรูปและจ านวนจุดคือ f = {(1,1), (2,3), (3,6), (4,10), (5,15)} 
  ความสัมพันธ์ที่ได้เป็นฟังก์ชันหรือไม่………เป็น………………………………………..…….. 
  มีโดเมนคือ ………{1,2,3,4,5}…………และมีเรนจ์คือ……..{1,3,6,10,15}………………   

  

1.2  
 
 
  1      2           3          4 

ในแบบรูปข้างต้น ล าดับของรูปและจ านวนพื้นที่ในรูปมีความสัมพันธ์กันดังนี้ 
รูปที่ 1 2 3 4 

จ านวนพื้นที่(ตารางหน่วย) 1 4 9 16 
 

จากตารางความสัมพันธ์ของล าดับของรูปและจ านวนพ้ืนที่คือ f = {(1,1), (2,4), (3,9), (4,16)} 
เป็นฟังก์ชันหรือไม่ ……เป็น……………………. 
มีโดเมนคือ ………………{1,2,3,4,5}……………  และมีเรนจ์คือ ……..{1,4,9,16}………………   

 ฟังก์ชันที่มีโดเมนเป็นเซตของจ านวนเต็มบวก เช่นเดียวกับฟังก์ชันในข้อ 1.1 , 1.2 เรียกว่า ล าดับ 
 

  

 
ล าดับ คือ  ฟังก์ชันที่มีโดเมนเป็นเซตของจ านวนเต็มบวก n ตัวแรก   หรือ 
ล าดับ คือ  ฟังก์ชันที่มีโดเมนเป็นเซตของจ านวนเต็มบวกที่เรียงจากน้อยไปหามาก โดยเริ่มตั้งแต่ 1 
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เฉลยแบบฝึกกิจกรรมที่ 1.1 

เร่ือง : ความหมายของล าดับ 
 

1. ค าชี้แจง  ให้นักเรียนเติมค าตอบลงในช่องว่างพร้อมทั้งพิจารณาว่า ข้อใดเป็นล าดับหรือไม่เป็น
ล าดับ โดยเขียนเครื่องหมาย   ให้ตรงค าตอบที่ถูกต้อง 

 

ข้อ ฟังก์ชัน โดเมนของฟังก์ชัน 
ล าดับ 

เป็น ไม่เป็น 
1 f = {(1,1) , (2,4) , (3,9)} {1,2,3}   
2 f = {(0,2) , (1,3) , (2,4) , (3,5)} {0,1,2,3}   
3 f = {(2,4) , (4,8) , (6,12) , (8,16) , …} {2,4,6,8,…}   
4 f = {(1,a) , (3,b) , (5,c) , (7,d)} {1,3,5,7}   
5 f = {(1,x) , (2,y) , (3,z) , (4,w)} {1,2,3,4}   
6 f = {(1,-1) , (2,-2) , (3,-3) , (4,-4) , …} {1,2,3,4,…}   
7 f = {(a,1), (1,2), (b,3), (2,1), (c,3), (3,3)}  { a,1,b,2,c,3}   
8 2

na =n -1 เมื่อ  n 3,4,5,6  {3,4,5,6}   

9 f =  x, y y = 4x  เมื่อ x =1,2,3,...,10  {1,2,3,4,…,10}   

10 f = { (x,y) | y = x2 + x , x  I และ x < 4 } {3,2,1,0,-1,-2,…}   

11 f = { (x,y) | y = x +1 ,
2 x +I  และ x ≥ 1 } {1,2,3,4,…}   

12 f = { (x,y) | y = 2x –1 และ x ≥ 3 } จ านวนทุกจ านวนที่มากกว่า 3   
13 f =   x, y | y = 2x +1 , x +I  {1,2,3,4,…}   

14 f =   n n
n-1n,a | a =2 ,   n I  {-1,-2,-3,-4,…}   

15 f =  x, y y = 3x , x R  R   
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2. ค าชี้แจง ให้นักเรียนเตมิค าตอบลงในช่องวา่งและท าเครื่องหมาย  ให้ตรงช่องล าดับที่ถูกต้อง 
 

ข้อ ฟังก์ชัน โดเมนของฟังก์ชัน ล าดับจ ากัด ล าดับอนันต์ 
1 {(1,3) , (2,4) , (3,5) , (4,6)} {1,2,3,4}   
2 {(1,1) , (2,2) , (3,4) , (4,8) , …} {1,2,3,4,…}   
3 {(1,5) , (2,25) , (3,125) , …} {1,2,3,4,…}   
4 {(1,0.1) , (2,0.01) , (3,0.001)} {1,2,3}   
5 {(1,-2),(2,-4),(3,-6),…,(10,-20)}  {1,2,3,4,…,10}   
6 {(1,1) , (2,4) , (3,8) , … ,  n-1n,2  } {1,2,3,4,…,n}   

7 7 , 14 , 21 , 28 , 35 , 42 , … {1,2,3,4,…}   
8 0 , -5 , -10 , -15 , … , -100 {1,2,3,4,…21}   
9 {(1,3) , (2,4) , (3,5) , … , (n,n+2) , …} {1,2,3,4,…,n,…}   
10 a =2n+1,n 1,2,3,...,20n  {1,2,3,4,…,20}   

11   2x,y y =3a -5 เมื่อ   x = 1,2,3,4,5  {1,2,3,4,5}   

12   x, y | y = 2x , x +I  {1,2,3,4,…}   

13   2 n,n +3n | n , n< 4+I  {1,2,3,}   

14   x, y y = x+1, x I  เมื่อ 0 < x   8 {1,2,3,…,8}   

15    x, y y = x+2  เมื่อ x =1,2,3,...,15  {1,2,3,…,15}   

 

        ล ำดับจ ำกดั  คือ  ฟังกช์นัท่ีมีโดเมนเป็นเซตของจ ำนวนเตม็บวก  n  ตวัแรก   
                   ล ำดับอนันต์  คือ  ฟังกช์นัท่ีมีโดเมนเป็นเซตของจ ำนวนเตม็บวก 
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เฉลยเอกสารแนะแนวทางท่ี 1.2 
เร่ือง การเขียนล าดับ 

 

ค าช้ีแจง   พิจารณาความสัมพนัธ์ของแบบรูปต่อไปน้ีพร้อมเติมขอ้ความลงในช่องวา่งใหส้มบูรณ์ 
 

1.    ให้  f(x)  =  x+2  เมื่อ  x  { 1 , 2 , 3 , 4 , 5 } 
ถ้า  x  =  1    จะได้    f(1)  =  1 + 2  =  3 
ถ้า  x  =  2    จะได้    f(2)  =  2 + 2  =  4 
ถ้า  x  =  3    จะได้    f(3)  =  3 + 2  =  5 
ถ้า  x  =  4    จะได้    f(4)  =  4 + 2  =  6 
ถ้า  x  =  5    จะได้    f(5)  =  5 + 2  =  7     

ฟังก์ชันดังกล่าวเป็น  ล าดับ .....จ ากัด....... (จ ากัด / อนันต์) 
เมื่อน าค่า  f(1) , f(2) , f(3) , f(4) , f(5)   มาเขียนเรียงกัน  จะได้   3,4,5,6,7  

การเรียงล าดับในลักษณะนี้  เรียกว่า  การเขียนล าดับโดยการแจงพจน์ 
เนื่องจากโดเมน คือ      {1,2,3,4,5}        เรนจ์ คือ    {3,4,5,6,7}                  
นั่นคือ การน าสมาชิกของเรนจ์มาเขียนเรียงล าดับกันไป  เรียกว่า .     ล าดับ     . 
และเรียก  f(1)  ว่า  พจน์ที่ 1  ของล าดับ 
    f(2)  ว่า  พจน์ที่ 2  ของล าดับ 
    f(3)  ว่า  พจน์ที่ 3  ของล าดับ 
    f(4)  ว่า  พจน์ที่ 4  ของล าดับ 
    f(5)  ว่า  พจน์ที่ 5  ของล าดับ 

2.    ถ้า  f(n)  =  10 – 2n   เมื่อ   n  {1, 2, 3, . . ., 9} 
      จาก f(n)    =   10 – 2n  
   f(1)    =   10 – 2(1)    =    10 – 2      =    8 
   f(2)    =   10 – 2(2)    =   10 – 4       =    6 
   f(3)    =   10 – 2(3)    =   10 – 6       =    4     
     .            .               .                .      .                .                  .                .      .                .                  .                . 
    f(9)     =  10 – 2(9)    =    10 – 18        =  -8    
ถ้าเขียนล าดับโดยการแจงพจน์จะได้ล าดับ คือ  {8, 6, 4, . . ., -8}    
เป็นล าดับ   จ ากัด   (จ ากัด / อนันต์) 
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เฉลยแบบฝึกกิจกรรมที่ 1.2 
เร่ือง การเขียนล าดับ 

 

1. จงเติมค าตอบลงในช่องว่างให้ถูกต้อง 

ฟังก์ชัน เขียนแบบแจกแจงพจน์ (a1, a2, a3,…,an,…) 
1. {(1,–1), (2,5), (3,11), (4,17)} -1 , 5 , 11 , 17 
2. {(1,0), (2,1), (3,2), (4,3), …}  0 , 1 , 2 , 3 , … 
3. {(1,4), (2,6), (3,8), (4,10), …, (7,16)}  4 , 6 , 8 , 10 , … , 16 
4. {(1,2), (2,3), (3,4), (4,5), (5,6), (6,7), (7,8)}  2 , 3 , 4 , 5 , 6 , 7 , 8 

 

2. ให้นักเรียนหาพจน์ต่างๆ ของล าดับที่ก าหนดให้ต่อไปนี้ 
2)  2, 4, 6, 8, 10, 12, 14, 16     2)   -4, -2, 0, 2, 4, 6, 8, 10  
     ตอบ    a2=.…4..… a4=.…8..… a6=.…12..…   ตอบ   a1=.…-4..… a2=.…-2..… a7=.…8..…  

 

     3)   7, 14, 21, 28, 35, 42               4)    4, 9, 16, 25, 36,…,(n+1),…  
          ตอบ    a2=.…14..… a5=.…35.. a6=.…42..…    ตอบ    a3=.…16.… a4=.…25.… a5=…36...  
 

3. ให้นักเรียนเขียนล าดับต่อไปนี้ในรูปแจงพจน์  โดยการเติมค าตอบให้สมบูรณ์  
     1)   ก าหนดล าดับ  f(n)  =  10 – 2n   เมื่อ  n   { 1 , 2 , 3 }              
              
 
 
 
          ดังนั้น ล าดับในรูปแจงพจน์ คือ   8 , 6 , 4     
    2)   ก าหนดล าดับ  an  =  2n2   เมื่อ  n  { 1 , 2 , 3,…,8 } 

 

 

 

        
                

           ดังนั้น ล าดับในรูปแจงพจน์ คือ   2 , 8 , 18 , 32.,…,128     

f(1)   = 10 – 2(1)    =    10 - 2     =   8 
f(2)   = 10 – 2(2)    =     10 - 4     =    6 

  f(3)   = 10 – 2(3)    =     10 - 6     =    4 

a1 =  2(12)   =  2(1)  = 2 
a2 =  2(22)   =  2(4)   = 8 

        a3    =  2(32)   =  2(9)  = 18 
a4 =  2(42)   =  2(16)  = 32 

                      
a8 =  2(82)   =  2(64)  = 128 
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4. จงหาสี่พจน์แรกของล าดับต่อไปนี้ 
 

1)   an = 3 + (–1)n                                              2)   an  =n n-1  

 

 
  

 
  

  

3)  an = n2 - 2n + 1                                          4)   n
1+2na =
1- 3n  

 
 
 

5. จงหาพจน์ที่ 10 และพจน์ที่ 20 ของล าดับ  an = (n – 1)(n + 1) 

 

 

6. ก าหนดล าดับ an = 2n + 1 จงหาค่าของ  4
a35a +
3

  

 

 
 

 

7. จงหาสองพจน์ถัดไปของล าดับต่อไปนี้ 
1) 26 , 22 , 18, 14   ตอบ ……10.,.6……………………………………………………………………………………… 
2) 1 , 3 , 5 , 7        ตอบ ….…9.,.11……………………………………………………………………………………… 
3) 1 , 4 , 9 , 16   ตอบ ……25.,.36……………………………………………………………………………………… 
4) 5 , 10 , 30 , 120 ตอบ ……600.,.3,600……………………………….……………………………………………… 
5) 4 , 6 , 10 , 16     ตอบ ……24.,.34……………………………………….…………………………………………… 

a1 = 3 + (-1)1 = 3 – 1  = 2 
a2 = 3 + (-1)2 = 3 + 1 = 4 

     a3    = 3 + (-1)3 = 3 – 1  = 2 
a4 = 3 + (-1)4 = 3 + 1 = 4 

a1 = 1(1-1) = 1(0) = 0 
a2 = 2(2-1) = 2(1) = 2 

  a3    = 3(3-1) = 3(2) = 6 
a4 = 4(4-1) = 4(3) = 12 

a1 = 12 – 2(1) + 1 = 1 - 2 + 1 = 0 
a2 = 22 – 2(2) + 1 = 4 - 4 + 1 = 1 

     a3    = 32 – 2(3) + 1 = 9 - 6 + 1 = 4 
a4 = 42 – 2(4) + 1 = 16- 8+ 1 = 9 

a1 = 1+2(1)
1-3(1)

 =1+2
1- 3

 = 3
-2

 

 a2 = 1+2(2)
1-3(2)

 =1+4
1- 6

 = 5
-5

 

     a3    = 1+2(3)
1-3(3)

 =1+6
1- 9

 = 7
-8

 

a4 = 1+2(4)
1-3(4)

 = 1+8
1-12

 = 9
-11

 

ดังนั้น ล าดับในรูปแจงพจน์ คือ   2 , 4 , 2 , 4 ดังนั้น ล าดับในรูปแจงพจน์ คือ 0 , 2 , 6 , 12 

ดังนั้น ล าดับในรูปแจงพจน์ คือ 0 , 1 , 4 , 9 

   ดังนั้น ล าดับในรูปแจงพจน์ คือ , , ,  

วิธีท า   จาก   an = (n – 1)(n + 1)                                                                               .    
        จะได้   a10 = (10 – 1)(10 + 1)   a20 = (20 – 1)(20 + 1)                              .    
                  a10 = (9)(11)                             a20 = (19)(21)                                        .    
                  a10 = 99                                  a20 = 399                                             .       

วิธีท า   จาก   an  = 2n + 1                                                                                        .    

        จะได้   a4  = 24 + 1   a3  = 23 + 1      นั่นคือ     =                  .                    

                  a4 = 16 +1          a3 = 8 + 1                                 =    85 + 3                 .    
                  a4 = 17               a3 = 9                                      =    88                       .           

………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
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เฉลยคณิตคดิสนุก 2 

ค้นหาอัจฉริยะ 
 

   
 

            ตารางจ านวนด้านล่างนี้ แต่ละแถวจะเป็นไปตามกฎที่อยู่ในรูปลูกโป่งสีม่วงซ้ายสุดของแถว                 
ที่หัวของแต่ละคอลัมน์เป็นค่าของจ านวน (n) ที่จะใช้ให้เติมค าตอบที่มีความสอดคล้องกับกฎทางซ้าย
และค่า n ที่หัวของแต่ละคอลัมน์ (จ าไว้ว่าให้ค านวณค่าที่อยู่ในวงเล็บก่อน) 

 

 

 

1.    

   

2.    

 

3.    

 

4.    

 

5.    

 

 

 
 

n=1 n=2 n=3 n=4 

n+5 

n-3 

2n-1 

n(n+2) 

n2+3 

6 7 8 9 

-2 -1 0 1 

1 3 5 7 

3 8 15 24 

4 12 7 19 
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เฉลยเอกสารแนะแนวทาง 1.3 
การหาพจน์ทั่วไปของล าดับ 

 
 

ค าชี้แจง  ให้นักเรียนพิจารณาความสัมพันธ์ของแบบรูปต่อไปนี้พร้อมเติมข้อความลงในช่องว่างให้สมบูรณ์ 
1.    ถ้าล าดับ  คือ  3 , 4 , 5 , 6 , 7 
       จะได้      1a   =  3  =  1 + 2  
  2a   =  4  =  2 + 2 
  3a   =  5  =  3 + 2 
  4a   =  6  =  4 + 2 
  5a   =  7  =  5 + 2 
       ดังนั้น na   =  n +  2      เมื่อ  n  =  1 , 2 , 3 , 4 , 5 
2.    ถ้าล าดับ  คือ  2 , 4 , 6 , 8 , 10 
       จะได้      1a   =   2   =  1   2  
  2a   =   4   =  2   2 
  3a   =   6   =  3 x 2 .   
  4a   =   8   =  4 x 2 .   
  5a   =  10  =  5 x 2 .   
       ดังนั้น na   =  n   2  =  2n    เมื่อ  n  =  1 , 2 , 3 , 4 , 5 
3.    ถ้าล าดับ  คือ  1 , 3 , 5 , 7 , 9 
       จะได้      1a   =  1  =  (1   2) – 1   
  2a   =  3  =  (2   2) – 1  
  3a   =  5  =   (3 x 2) – 1 
  4a   =  7  =   (4 x 2) – 1 
  5a   =  9  =   (5 x 2) – 1  
       ดังนั้น na   =  (n   2) – 1   =  2n – 1    เมื่อ  n  =  1 , 2 , 3 , 4 , 5 
4.  ถ้าล าดับ  คือ  2 , 4 , 8 , 16 , 32 
       จะได้      1a   =     2    =  12  
  2a   =    4     =  22  
  3a   =    8     =  23 

  4a   =    16   =  24  
  5a   =    32   =  25  
       ดังนั้น na   =  n

2    เมื่อ  n  =  1 , 2 , 3 , 4 , 5 
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เฉลยแบบฝึกกิจกรรมที่ 1.3 
การหาพจน์ทั่วไปของล าดับ 

 

ค าชี้แจง ให้นักเรียนเติมค าตอบให้ถูกต้องสมบูรณ์ 
1. จงหาพจน์ทั่วไปของล าดับจ ากัดต่อไปนี้ 

1)    ถ้าล าดับ  คือ  -5 , -2  , 1 , 4  , ...   
         จะได้    1a   =  -5    = 3 – 8   =  3(1) - 8 
   

2a   =  -2    = 6 – 8   =  3(2) - 8 
   

3a   =   1    = 9 – 8   =  3(3) - 8 
   

4a   =   4    = 12 – 8  =  3(4) - 8 
             ดังนั้น 

na   =  3n – 8  
2)    ถ้าล าดับ  คือ  8 , 9 , 10 , 11 , 12 

            จะได้      1a   =   8    =  1 + 7   .          
   

2a   =   9    =  2 + 7   .          
   

3a   =   10  =  3 + 7   .          
   

4a   =  11   =  4 + 7   .           
   

5a   =  12   =  5 + 7   .            
             ดังนั้น 

na   =   n + 7  
3).    ถ้าล าดับ  คือ  4 , 8 , 12 , 16 , 20 

              จะได้      1a   =   4    =  4 x 1   .          
   

2a   =   8    =  4 x 2   .          
   

3a   =   12   =  4 x 3   .          
   

4a   =  16    =  4 x 4   .           
   

5a   =  20    =  4 x 5   .            
             ดังนั้น 

na   =  4n 
4)   ถ้าล าดับ  คือ  3 , 9 , 27 , 81 , 243 

        จะได้      1a   =   3    =   31    .          
   

2a   =   9    =   32    .          
   

3a   =   27   =   33   .          
   

4a   =  81    =   34    .           
   

5a   =  243   =   35    .            
             ดังนั้น 

na   =  n3  
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5)    ถ้าล าดับ  คือ  0.2 , 0.02 , 0.002 , 0.0002 , 0.00002 
        จะได้    1a   =   0.2       =   2  x  10-1   .          
   

2a   =   0.02     =   2  x  10-2    .          
   

3a   =   0.002    =   2  x  10-3    .          
   

4a   =  0.0002   =   2  x  10-4     .           
   

5a   =  0.00002  =  2  x 10-5     .            
             ดังนั้น 

na   =  2  x 10-n      
 

          6)  ถ้าล าดับ  คือ  1 1 1 11, , , ,
2 3 4 5         

       จะได้      1a    =   1   =   1
0+1      

   2a    =  1
2     =  1

1+1      

   3a    =  1
3     =  1

2+1      

   
4a   =   1

4     =  1
3+1  

   
5a   =   1

5     =  1
4 +1  

            ดังนั้น na   =  1
n+1  

 

 

7).  ถ้าล าดับ  คือ  1

2
  , 2

3  , 3

4
  , 4

5
 ,  5

6
   

     จะได้      1a    =  1-
2  =   

11(-1)
1+1      

   2a    =   2
3     =  

 

22(-1)
2+1      

   3a    =
   

3-
4     =   

33(-1)
3+1      

   
4a    =   4

5     =   
44(-1)

4 +1  

   
5a    =   5-

6    =   
55(-1)

5+1  

            ดังนั้น na   =  
nn(-1)

n+1
 

 

.                                     . 

.                                     . 

.                                     . 

.                                     . 

.                                     . 

.                  . 

.                                     . 

.                                     . 

.                                     . 

.                                     . 

.                  . 

.                                     . 
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เฉลยคณิตคดิสนุก 3 

ดอกไม้ของความเท่ากัน 

 
 

จงขีดเส้นใต้จ านวนท่ีอยู่ในกลีบดอกไม้ท่ีมีค่าเท่ากับล าดับตรงกลางของดอกไม้ 

  

 

 

   

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

 

2,3,4,5 

n2 

n+1 

n-1 

n2-1 

2n+1 
 3,6,9,… 

2n 3n 

3n+1 

2n-2 

n 

n2 

1,2,4,… 2,4,6,… 

2,4,9,… 

1,2,3,… 

1,4,9,… 
n 

 

2,3,4,… 1,2,3,… 

3,4,5,… 

0,1,2,… 

3,2,1,… 
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เฉลยเอกสารแนะแนวทาง 1.4 
เร่ือง การหาพจน์ทั่วไปของล าดับ โดยการใช้ฟังก์ชันพหุนาม 

 

 

ค าชี้แจง  ให้นักเรียนเติม จ านวน ข้อความ หรือประโยคสัญลักษณ์ที่ถูกต้องลงในช่องว่างให้ถูกต้อง 

1) จงหาพจน์ทั่วไปของล าดับ  -5 , -3 , -1 , 1 , 3 
วิธีท า จากล าดับที่ก าหนดให้ หาผลต่างระหว่างสองพจน์ที่อยู่ติดกันได้ดังนี้ 

  -5  -3  -1  1  3  
 
   2  2  2  2 
               จะเห็นว่าผลต่างครั้งที่ 1 คงท่ีและมคี่าเท่ากับ 2 
       ให้พจน์ทั่วไปของล าดับนี้อยู่ในรูป an =  an + b  แทนค่า n ในพจน์ทั่วไปด้วย 1,2,3,4,5 
       จาก          an       =        an + b  
 จะได้ a1  = a + b   = -5   (1) 
   a2  = 2a + b    = -3   (2)  
   a3  = 3a + b   =        -1     (3)  
   a4 =        4a + b   =         1     (4)  
            a5 =        5a + b   =         3     (5)  
 แก้ระบบสมการเชิงเส้นเพ่ือหา  a , b 
         จาก  (1)  จะได้     a  = -5 - b 
         แทนค่า     a  = -5 - b        ในสมการ (2)    
          จะได้   2(-5-b)+b = -3 

            -10-2b+b = -3    . 
                   -10 - b = -3   . 
                     b =         -10+3   
              b =          -7     
    จาก a  = -5 – b  แทนค่า b 
    จะได้ a  = -5-(-7) 
       =   2   .   
 แทนค่า   a  =   2    ,  b  =    -7    ในฟังก์ชันพหุนาม an  =  an + b  
  จะได้ an =      2n – 7  
  ดังนั้นพจน์ทั่วไป หรือ an =  2n – 7    เมื่อ  n = 1,2,3,4,5 
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2) จงหาพจน์ทั่วไปของล าดับ  1 , 3 , 7 , 13 , … 

วิธีท า จากล าดับที่ก าหนดให้ หาผลต่างระหว่างสองพจน์ที่อยู่ติดกันได้ดังนี้ 
    1  3  7  13 
 ผลต่างครั้งที่ 1 

     2  4  6 
 ผลต่างครั้งที่ 2 
      2  2 
 จะเห็นว่าผลต่างครั้งที่สองคงที่ และมีค่าเท่ากับ 2 
 ให้พจน์ทั่วไปของล าดับนี้อยู่ในรูป  an  =  an2 + bn + c แทนค่า n ในพจน์ทั่วไปด้วย 1 , 2 , 3 , 4 
  จาก an  =  an2 + bn + c 
 จะได้ a1 = a + b + c = 1   (1) 
   a2 =       4a + 2b + c =  3    (2)  
   a3 =       9a + 3b + c  =  7    (3)  
   a4 =       16a + 4b + c =  13    (4)  
  แก้ระบบสมการเชิงเส้นเพ่ือหาค่าของ  a , b และ c 
  (2) – (1) จะได้  3a + b   =         2     (5) 
  (3) – (2) จะได้ 5a + b   =         4     (6) 
  (6) – (5) จะได้   2a              =  2 .    
       a     =   1 .      
 แทนค่า  a =   1    ใน (5) จะได้  b =   -1 .      
 แทนค่า  a =  1    และ b =   -1  ใน(1) จะได้   …c.. =      1 .      
       na  =    n2 –n + 1   
 เมื่อแทน n ด้วย  1 , 2 , 3   จะได้  1a  , 2a  , 3a  , 4a เท่ากับค่าท่ีก าหนดให้ 
  แสดงว่า    na   =   n2 – n + 1    เป็นพจน์ทั่วไปของล าดับที่ก าหนดให้ 
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เฉลยแบบฝึกกิจกรรมที่  1.4 
การหาพจน์ทั่วไปของล าดับโดยใช้ฟังก์ชันพหุนาม 

ค าช้ีแจง       ใหน้กัเรียนเติม จ านวน ขอ้ความ หรือประโยคสัญลกัษณ์ท่ีถูกตอ้งลงในช่องวา่งใหถู้กตอ้ง 
 

1. จงหาพจน์ทั่วไปของล าดับจ ากัด  2 , 5 , 8 , 11 , 14   
 

วิธีท า ถ้าล าดับ  คือ  2 , 5 , 8 , 11 , 14   
            จะได้ผลต่างระหว่างพจน์ที่อยู่ติดกัน  ดังนี้ 
                   

 
 

จะเห็นว่า  ผลต่างครั้งที่ 1 คงท่ีและมีค่าเท่ากับ 3 
ให้พจน์ทั่วไปของล าดับนี้อยู่ในรูป   an   =   an + b    แทนค่า   n  ในพจน์ทั่วไปด้วย  1 , 2 , 3 , 4 , 5 
จาก                an    =        an + b  
จะได้  a1    =         a + b        =       2                           (1)   
     a2    =        2a + b    = 5                                  (2)    
     a3    =        3a + b   =      8                             (3)     

    a4    =        4a + b   =      11                            (4)     
            a5    =        5a + b   =      14                                (5)     
แก้ระบบสมการเชิงเส้นเพ่ือหา  a , b 
จาก (1)  จะได้                             a            =   2 - b    .    
แทนค่า a  ในสมการ (2)  จะได้  2(2-b) + b    =    5        .                

 4 - 2b +b     =   5        .                
        4 - b    =   5         .                
            b    =   4 – 5    .                       
            b    =   - 1        .         

แทนค่า b  ในสมการ      a   =   2 - b    . 
 จะได้                     a    =   2 – (-1)  .   
        =   3   .  
แทนค่า  a  =   3   ,  b  =   -1   ในฟังก์ชันพหุนาม an  =  an + b 
 จะได้ an =      3n - 1  
ดังนั้นพจน์ทั่วไป หรือ an =  3n – 1    เมื่อ  n = 1,2,3,4,5 

11 5 2 8 14 

3 3 3 3 
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2.    ถ้าล าดับ  คือ  2 , 10 , 26 , 50 , … 
 

       วิธีท า จะได้ผลต่างระหว่างพจน์ที่อยู่ติดกัน  ดังนี้ 
                          

 
                         (ผลต่างครั้งที่ 1) 
 
                                (ผลต่างครั้งที่ 2) 
จะเห็นว่า  ผลต่างครั้งที่สองคงที่ และมีค่าเท่ากับ 8       
ให้พจน์ทั่วไปของล าดับนี้อยู่ในรูป  an  =  an2 + bn + c  แทนค่า  n ในพจน์ทั่วไปด้วย  1 , 2 , 3 , 4  
               จาก           an           =           an2 + bn + c 
 จะได้ a1 = a + b + c = 2   (1) 
   a2 =       4a + 2b + c =       10    (2)  
   a3 =       9a + 3b + c  =        26    (3)  
   a4 =       16a + 4b + c =        50    (4)  
  แก้ระบบสมการเชิงเส้นเพ่ือหาค่าของ  a , b และ c 
  (2) – (1) จะได้  3a + b   =         8     (5) 
  (3) – (2) จะได้ 5a + b          =         16     (6) 
  (6) – (5) จะได้       2a          =         8  .    
            a           =        4  .      
 แทนค่า  a =  4    ใน (5) จะได้  b =   -4  .      
 แทนค่า  a =  4    และ b =   -4  ใน(1) จะได้   …c.. =      2 .      
          an    =    4n2 –4n + 2   
 เมื่อแทน n ด้วย  1 , 2 , 3   จะได้  a1  , a2  , a3 ,  a4    เท่ากับค่าที่ก าหนดให้ 
  แสดงว่า    an    =   4n2 –4n + 2    เป็นพจน์ทั่วไปของล าดับที่ก าหนดให้ 

 

 

 

 

 

 

2 10   26 50 

   8 16 24 

8 8 
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3.  จงหาพจน์ทัว่ไปของล าดบั  5 ,  9 ,  16 ,  26 , … 
 

       วิธีท า จะได้ผลต่างระหว่างพจน์ที่อยู่ติดกัน  ดังนี้ 
                          

 
                         (ผลต่างครั้งที่ 1) 
 
                                (ผลต่างครั้งที่ 2) 
จะเห็นว่า  ผลต่างครั้งที่สองคงที่ และมีค่าเท่ากับ 3       
ให้พจน์ทั่วไปของล าดับนี้อยู่ในรูป  an  =  an2 + bn + c  แทนค่า  n ในพจน์ทั่วไปด้วย  1 , 2 , 3 , 4  
               จาก         an          =           an2 + bn + c 
 จะได้ a1 = a + b + c = 5   (1) 
   a2 =       4a + 2b + c =        9   (2)  
   a3 =       9a + 3b + c  =       16             (3)  
   a4 =       16a + 4b + c =        26    (4)  
  แก้ระบบสมการเชิงเส้นเพ่ือหาค่าของ  a , b และ c 
  (2) – (1) จะได้  3a + b   =         4     (5) 
  (3) – (2) จะได้  5a + b          =         7     (6) 
  (6) – (5) จะได้       2a          =         3 .           

            a           =      3
2          

 แทนค่า  a = 3
2  ใน (5) จะได้  b = 1-

2 .      

 แทนค่า  a = 3
2  และ b = 1-

2  ใน(1) จะได้   …c.. =      4 .      

          an =   3
2 n2 – n

2  + 4         

 เมื่อแทน n ด้วย  1 , 2 , 3   จะได้  a1  , a2  , a3 ,  a4    เท่ากับค่าที่ก าหนดให้ 

  แสดงว่า    an  =   3
2 n2 – n

2  + 4       เป็นพจน์ทั่วไปของล าดับที่ก าหนดให้ 

 

 

 

5 9   16 26 

   4 7 10 

3 3 
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  เฉลยแบบทดสอบหลังเรียน 
ชุดที ่1 เรื่อง ล าดับ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ข้อ ก ข ค ง 
1     
2     
3     
4     
5     
6     
7     
8     
9     
10     

ตรวจเฉลยแล้ว คะแนนหลงัสอบคง

ได้เยอะก่อนสอบใช่ไหมคะ  เก่งจงั

เลย 
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1.  น.ส.เณศรา พัฒนพันธุ์     นักเรียนระดับชั้น  ม.5/1 
 

 

ที่มาภาพประกอบ 

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

นักเรียนโรงเรียนดอนเมืองทหารอากาศบ ารงุ  ปีการศึกษา 2558 

2.  น.ส.ทิพรดา เกิดด ี         นักเรียนระดับชั้น  ม.5/1 
 


