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ใบความรู้ที่ 2.1  ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
และค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 

 

 
ให้นักเรียนพิจารณาปัญหาต่อไปนี้ 
“ผลบวกของจ านวนสองจ านวนเป็น  20  และสี่เท่าของจ านวนน้อยมากกว่าจ านวนมากอยู่  5  

จงหาจ านวนทั้งสองนั้น” 
จากปัญหาดังกล่าว  เมื่อก าหนดให้     แทนจ านวนน้อย  และ     แทนจ านวนมาก  จะเขียน

สมการได้ดังนี้ 
              - - - - - - - - -    

 

                                                    - - - - - - - - -    
 

 ระบบที่ประกอบด้วยสมการ  และสมการ  ข้างต้น  เป็นตัวอย่างของระบบสมการ 
เชิงเส้นสองตัวแปร 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

a  b    e 
c  d    f 

ให้  a, b, c, d, e   และ  f   เป็นจ านวนจรงิท่ี  a, b ไมเ่ป็นศูนย์พร้อมกัน  
และ  c, d  ไม่เป็นศูนย์พร้อมกัน  ระบบที่ประกอบด้วยสมการ    
 

 

 

เรียกว่า  ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรที่มี     และ    เป็นตัวแปร   
โดยที่   a   และ  c     เป็นสัมประสิทธิ์ของ    
           b  และ  d     เป็นสัมประสิทธิ์ของ    
ค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร  คือ  คู่อันดับ  ( ,  )  ที่สอดคล้องกับ
สมการทั้งสองของระบบสมการ  หรือคู่อันดับ  ( ,  )  ที่ค่า     และค่า    ท าให้
สมการทั้งสองของระบบสมการเป็นจริง 
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ตัวอย่างที่  1  จงพิจารณาว่าคู่อันดับ  ( ,  )  เป็นค าตอบของระบบสมการต่อไปนี้หรือไม่ 
 

                                                       - - - - - - - - -   
 

                                                      - - - - - - - - -     
วิธีท า จากคู่อันดับ  ( ,  )   
 แทนค่า     ด้วย     และแทนค่า      ด้วย      ในสมการ     
 จะได้   ( )          
 

                      
 

                                     ซึ่งเป็นสมการที่เป็นจริง  - - - - - - - - -   ( )   
 

แทนค่า     ด้วย     และแทนค่า      ด้วย      ในสมการ   
 จะได้   ( )   ( )        
 

                           
 

                                          ซึ่งเป็นสมการที่เป็นจริง - - - - - - - - -   (  )   
 จาก ( )  และ (  )  สรุปได้ว่า  คู่อันดับ  ( ,  )  เป็นค าตอบของระบบสมการ 
 
 
 
ตัวอย่างที่  2  จงพิจารณาว่าคู่อันดับ  (  ,  )  เป็นค าตอบของระบบสมการต่อไปนี้หรือไม่ 
 

                                                       - - - - - - - - -   
 

                                                       - - - - - - - - -    
วิธีท า จากคู่อันดับ  (  ,  )   
 แทนค่า     ด้วย      และแทนค่า      ด้วย      ในสมการ   
 จะได้   (  )           
 

                         
 

                                       ซึ่งเป็นสมการที่เป็นจริง  - - - - - - - - -   ( )   
 

แทนค่า     ด้วย      และแทนค่า      ด้วย       ในสมการ    
 จะได้  (  )   ( )        
 

                          
 

                                         ซึ่งเป็นสมการที่เป็นเท็จ - - - - - - - - -   (  )   
 จาก ( )  และ (  )  สรุปได้ว่า  คู่อันดับ  (  ,  )  ไม่เป็นค าตอบของระบบสมการ 
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แบบฝึกทักษะที่ 2.1 
 
จงพิจารณาว่าคู่อันดับที่ก าหนดให้  เป็นค าตอบของระบบสมการหรือไม่ (ข้อละ  3  คะแนน) 
 
 
 
 
 

วิธีท า ______________________________________________________________________ 
___________________________________________________________________________
___________________________________________________________________________
___________________________________________________________________________ 

___________________________________________________________________________
___________________________________________________________________________
___________________________________________________________________________ 

___________________________________________________________________________
___________________________________________________________________________
___________________________________________________________________________ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 .                      - - - - - - - - -   
 

                  8       - - - - - - - - -   

 คู่อันดับ  ( ,  ) 

ถ้าแทนค่า     และค่า     จากคู่อันดับ  ( ,  )    
แล้วท าให้สมการใดสมการหนึ่งของระบบสมการเป็นเท็จ   
แสดงว่าคู่อ้นดับนั้นไม่เป็นค าตอบของระบบสมการ 
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วิธีท า ______________________________________________________________________ 
___________________________________________________________________________
___________________________________________________________________________
___________________________________________________________________________ 

___________________________________________________________________________
___________________________________________________________________________
___________________________________________________________________________ 

___________________________________________________________________________
___________________________________________________________________________
___________________________________________________________________________ 

 
 
 
 
 
วิธีท า ______________________________________________________________________ 
___________________________________________________________________________
___________________________________________________________________________
___________________________________________________________________________ 

___________________________________________________________________________
___________________________________________________________________________
___________________________________________________________________________ 

___________________________________________________________________________
___________________________________________________________________________
___________________________________________________________________________ 

 
 

 

 .                    - - - - - - - - -    
 

                            - - - - - - - - -      
 

 คู่อันดับ  ( ,  ) 

 

 .                       - - - - - - - - -    
 

                          - - - - - - - - -      
 

คู่อันดับ  ( ,  ) 
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วิธีท า ______________________________________________________________________ 
___________________________________________________________________________
___________________________________________________________________________
___________________________________________________________________________ 

___________________________________________________________________________
___________________________________________________________________________
___________________________________________________________________________ 

___________________________________________________________________________
___________________________________________________________________________
___________________________________________________________________________ 

 
 
 
 
 
 
วิธีท า ______________________________________________________________________ 
___________________________________________________________________________
___________________________________________________________________________
___________________________________________________________________________ 

___________________________________________________________________________
___________________________________________________________________________
___________________________________________________________________________ 

___________________________________________________________________________
___________________________________________________________________________
___________________________________________________________________________ 

 

 

 .                          - - - - - - - - -      
 

                                - - - - - - - - -   

คู่อันดับ  (8,  ) 
 

 

 .                      - - - - - - - - -      
 

                         - - - - - - - - -   

คู่อันดับ  ( ,  ) 
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แบบบันทึกผลคะแนนแบบฝึกทักษะที ่2.1 
 

ข้อที่ คะแนนเต็ม คะแนนที่ได ้

1 3  
2 3  
3 3  
4 3  
5 3  

รวม 15  

 
เกณฑ์การให้คะแนน 

 

ระดับคะแนน เกณฑ์การให้คะแนน 

3 สามารถแสดงวิธีการตรวจสอบคู่อันดับแล้วสรุปค าตอบได้อย่างถูกต้องและสมบูรณ์ 
2 สามารถแสดงวิธีการตรวจสอบคู่อันดับได้ถูกต้อง  แต่สรุปค าตอบไม่ถูกต้อง 

1 สามารถแสดงวิธีการตรวจสอบคู่อันดับได้บางส่วน  และสรุปค าตอบไม่ถูกต้อง 
0 ไม่สามารถแสดงวิธีการตรวจสอบคู่อันดับ สรุปค าตอบโดยไม่แสดงวิธีการตรวจสอบ

คู่อันดับ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ผู้ตรวจ.......................................................... 

งานหนกัเพยีงใด... 

หากเราท าดว้ยใจและความสขุ 

เราจะไมเ่หนือ่ยเลย... 
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ใบความรู้ที่  2.2  การหาค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรด้วยกราฟ 
  

ให้นักเรียนพิจารณาการหาค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรด้วยการเขียนกราฟของ
แต่ละสมการบนระนาบโดยใช้แกนคู่เดียวกัน  ดังตัวอย่างต่อไปนี้ 
 
ตัวอย่างที่ 1  ก าหนดให้ 
                                                         - - - - - - - - -     

 

                                                       - - - - - - - - -    
 
 
 
 
 
 
เขียนกราฟของสมการทั้งสองได้ดังนี้ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

          เขียนได้เป็น      
 
    

 

         

        

 

          เขียนได้เป็น         
 

         

        

 

จากกราฟจะเห็นว่ามีคู่อันดับมากมาย 
ที่เป็นค าตอบของสมการ              
และมีคู่อันดับมากมายที่เป็นค าตอบของสมการ  
             
 เนื่องจากกราฟของสมการทั้งสอง 
เป็นเส้นตรงสองเส้นซึ่งตัดกันที่จุด (𝟎,𝟓)   
เพียงจุดเดียว  แสดงว่ามีคู่อันดับเพียงคู่เดียว   
คือ  ( ,  )  ที่เป็นค าตอบของระบบสมการ 
   ดังนั้น  ระบบสมการนี้มีค าตอบ 
เพียงค าตอบเดียวคือ  ( ,  )   
 

(2, 4)

(-2, 6)
(2, 7)

(-2, 3)
(0, 5)

-x + y = 5
x + 2y = 10

Y

X

-10

-8

-6

-4

-2
-2-4-6-8-10

2

4

6

8

10

108642



แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์  เล่มที่ 2  ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรและการหาค าตอบด้วยกราฟ 
  

      17 

ตัวอย่างที่ 2  ก าหนดให้ 
                                                         - - - - - - - - -   

 

                                                        - - - - - - - - -   
 
 
 
 
 
 
 เขียนกราฟของสมการทั้งสองได้ดังนี้ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

จากกราฟจะเห็นว่ามีคู่อันดับมากมายที่เป็นค าตอบของสมการ               และมี 
คู่อันดับมากมายที่เป็นค าตอบของสมการ              
 เนื่องจากกราฟของสมการทั้งสองเป็นเส้นตรงสองเส้นซึ่งทับกันหรือเป็นเส้นตรงเดียวกัน   
แสดงว่าคู่อันดับทุกคู่อันดับที่เป็นพิกัดของจุดบนเส้นตรงที่ทับกันนี้  เป็นค าตอบของระบบสมการ 
   ดังนั้น  ระบบสมการนี้จึงมีค าตอบมากมายไม่จ ากัด  โดยที่คู่อันดับทุกคู่อันดับที่เป็นค าตอบ
ต้องสอดคล้องกับสมการ                 หรือ              
 
 

          เขียนได้เป็น          
 

        

        

 

            เขียนได้เป็น          
 

        

        

 

การก าหนดค่า   เพื่อหาค่า    
เราจะก าหนดค่า   เป็นจ านวนจริงใดๆ ก็ได้
นะคะ   

(5, 7)

(3, 3)

(2, 1)

4x - 2y = 6

2x - y = 3

Y

X

-10

-8

-6

-4

-2
-2-4-6-8-10

2

4

6

8

10

108642
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ตัวอย่างที่ 3  ก าหนดให้ 
                                                               - - - - - - - - -   

 

                                                        - - - - - - - - -   
 
 
 
 
 
 
  
 
เขียนกราฟของสมการทั้งสองได้ดังนี้   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

จากกราฟจะเห็นว่ามีคู่อันดับมากมายที่เป็นค าตอบของสมการ              และมี 
คู่อันดับมากมายที่เป็นค าตอบของสมการ               
 เนื่องจากกราฟของสมการทั้งสองเป็นเส้นตรงสองเส้นซึ่งขนานกัน  จึงไม่มีคู่อันดับใดเป็น
ค าตอบของสมการทั้งสอง  
   ดังนั้น  ระบบสมการนี้จึงมไีม่มีค าตอบ   
 

          เขียนได้เป็น          
 

        

         

 

            เขียนได้เป็น          
 

         

         

 

(-2, -5)

(0, 1)

(2, 7)

(0, -5)

(4, 7)

(2, 1)

y - 3x = 1 

3x = y + 5
Y

X

-10

-8

-6

-4

-2
-2-4-6-8-10

2

4

6

8

10

108642

การก าหนดค่า   เพื่อหาค่า    
เราจะก าหนดค่า   เป็นจ านวนจริงใดๆ  
ก็ได้นะครับ  แต่ถ้าก าหนดให้   เป็น   
อาจท าให้การค านวณหาค่า   ง่ายขึ้น 
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จากตัวอย่างจะเห็นว่า  ค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
มี  3 แบบ  ดังนี ้

1. มีค าตอบเดียว  
2. มีหลายค าตอบ   
3. ไม่มีค าตอบ 

 

     ถ้ากราฟของสมการทั้งสอง 
เป็นเส้นตรงสองเส้นที่ตัดกัน 
ระบบสมการนั้นจะมีค าตอบเดียว 
ซึ่งค าตอบคือจุดตัดของกราฟ
นั่นเอง 

     ถ้ากราฟของสมการทั้งสอง 
เป็นเส้นตรงสองเส้นที่ขนานกัน 
ระบบสมการนั้นจะไม่มีค าตอบ 

     ถ้ากราฟของสมการทั้งสอง 
เป็นเส้นตรงสองเส้นที่ทับกันหรือ
เป็นเส้นตรงเดียวกัน 
ระบบสมการนั้นจะมีค าตอบ
มากมายไม่จ ากัด 
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แบบฝึกทักษะที่ 2.2   
 

1. จงเขียนกราฟ  แล้วหาว่าระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรต่อไปนี้มีค าตอบเดียว   
มีหลายค าตอบ  หรือไม่มีค าตอบ  ในกรณีที่มีค าตอบเดียวให้ระบุค าตอบนั้น 
(ข้อละ 5 คะแนน) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 

 

1)              ---------  
 

           ---------  

 

                   
 

         

     

 

                  
 

         

     

 

ตอบ………………………………………………………………………… 

 
 

2)                  ---------   
 

                                  ---------   
 

จากสมการ  เขียนได้เป็น       _________        
 

         

     

 

จากสมการ  เขียนได้เป็น       _________        
 

         

     

 

ตอบ………………………………………………………………………… 

 

Y

X

-10

-8

-6

-4

-2
-2-4-6-8-10

2

4

6
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Y

X
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3)              ---------   
 

             ---------   
 

     จากสมการ  เขียนได้เป็น     _________        
 

         

     

 

จากสมการ  เขียนได้เป็น      _________        
 

         

     

 

ตอบ………………………………………………………………………… 

 

 

4)              ---------   
 

                          ---------   
 

     จากสมการ  เขียนได้เป็น     _________        
 

         

     

 

จากสมการ  เขียนได้เป็น      _________        
 

   9      

     

 

ตอบ………………………………………………………………………… 

 

Y

X

-10

-8

-6

-4

-2
-2-4-6-8-10

2

4

6

8

10
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Y

X

-10

-8

-6

-4
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2

4

6

8
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2. จากกราฟของระบบสมการเชิงเส้นต่อไปนี้  จงหาว่าแต่ละระบบสมการมีค าตอบเดียว     
มี  หลายค าตอบ  หรือไม่มีค าตอบ  ในกรณีที่มีค าตอบเดียวให้ระบุค าตอบนั้น  
(ข้อละ 1  คะแนน) 

1) 
 
 
 
 
 
 
 
 

ตอบ............................................................ 

2) 
 
 
 
 
 
 
 
 

ตอบ............................................................ 
3) 
 
 
 
 
 
 
 
 

ตอบ............................................................ 

4) 
 
 
 
 
 
 
 
 

ตอบ............................................................  
5) 
 
 
 
 
 
 
 
 

ตอบ............................................................ 
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ต่อไปนี้ผมก็สามารถหาค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร
จากกราฟได้แล้วครับ 
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แบบบันทึกผลคะแนนแบบฝึกทักษะที ่2.2 
ข้อที่ คะแนนเต็ม คะแนนที่ได ้

1 20  
2 10  

รวม 30  
   ผู้ตรวจ.......................................................... 

 
เกณฑ์การให้คะแนนข้อ 1 
ขั้นตอนการหาค าตอบ ระดับคะแนน เกณฑ์การให้คะแนน 

การเขียนสมการให้อยู่ 
ในรูป    a  b 
ในสมการ  

1 แทนค่า x และหาค่า y  ในสมการ   แล้วเขียนคู่อันดับ
ได้ถูกต้อง   

0 แทนค่า x และหาค่า y  ในสมการ   แล้วเขียนคู่อันดับ
ไมถู่กต้อง   

การเขียนสมการให้อยู่ 
ในรูป    a  b 
ในสมการ  

1 แทนค่า x และหาค่า y  ในสมการ   แล้วเขียนคู่อันดับ
ได้ถูกต้อง   

0 แทนค่า x และหาค่า y  ในสมการ   แล้วเขียนคู่อันดับ
ไมถู่กต้อง   

การเขียนกราฟของ
สมการ  

1 เขียนกราฟของสมการ   ได้ถูกต้อง   
0 เขียนกราฟของสมการ   ไมถู่กต้อง   

การเขียนกราฟของ
สมการ  

1 เขียนกราฟของสมการ   ได้ถูกต้อง   
0 เขียนกราฟของสมการ   ไมถู่กต้อง   

การสรุปค าตอบ 

1 แปลความหมายจากกราฟของระบบสมการแล้วสรุป
ค าตอบได้ถูกต้อง   

0 แปลความหมายจากกราฟของระบบสมการแล้วสรุป
ค าตอบไม่ถูกต้อง   

 
เกณฑ์การให้คะแนนข้อ 2 
ระดับคะแนน เกณฑ์การให้คะแนน 

1 ค าตอบถูกต้อง 
0 ค าตอบไม่ถูกต้อง 
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