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                              ค ำน ำ 

 
  แบบฝึกทกัษะวิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ เร่ือง ภาคตดักรวย เลม่นีจ้ดัท าขึน้ 
 เพ่ือใช้ประกอบการเรียนการสอนในการเพิ่มผลสมัฤทธ์ิทางการเรียน และเป็นการ  
   กระตุ้นให้ผู้ เรียนมีทศันคตท่ีิดีตอ่การเรียนคณิตศาสตร์ 
  แบบฝึกทกัษะเลม่นีป้ระกอบด้วย   ช่ือชดุฝึกในแตล่ะชดุย่อย  จดุประสงค์  ค าสัง่ 
 ตวัอยา่ง  ชดุฝึก  ภาพประกอบ  แบบทดสอบก่อน – หลงัเรียน  แบบประเมินบนัทกึผลการใช้ 
 พร้อมทัง้เฉลย รวม 4 แบบฝึก คือ 
  1) แบบฝึกทกัษะชดุท่ี 1  ไฮเพอร์โบลาท่ีมีจดุศนูย์กลางท่ี(0, 0) แกนตามขวาง                    
 อยูบ่นแกน X   
  2) แบบฝึกทกัษะชดุท่ี 2  ไฮเพอร์โบลาท่ีมีจดุศนูย์กลางท่ี(0, 0) แกนตามขวาง                    
 อยูบ่นแกน Y   
  3) แบบฝึกทกัษะชดุท่ี 3  ไฮเพอร์โบลาท่ีมีจดุศนูย์กลางท่ี(h, k) แกนตามขวาง                    
 ขนานแกน X   
  4) แบบฝึกทกัษะชดุท่ี 4  ไฮเพอร์โบลาท่ีมีจดุศนูย์กลางท่ี(h, k) แกนตามขวาง                    
 ขนานแกน Y   
  นกัเรียนสามารถใช้แบบฝึกทกัษะทัง้ในชัน้เรียนและศกึษาเพิ่มเตมิด้วยตนเองได้ 
 ในการจดัท าแบบฝึกทกัษะได้ส าเร็จลลุว่งไปด้วยดีนี ้ได้รับการสนบัสนนุสง่เสริมจาก                                                
 ทา่นผู้อ านวยการโรงเรียนกบินทร์วิทยา  รองผู้อ านวยการ  ผู้ เช่ียวชาญ หวัหน้ากลุม่สาระ                  
 การเรียนรู้คณิตศาสตร์  คณะครู และนกัเรียน โรงเรียนกบนิทร์วิทยาทกุทา่นท่ีให้ค าแนะน า              
 ชว่ยเหลือเป็นอยา่งดี  
  ขอขอบพระคณุทกุทา่นท่ีได้น าแบบฝึกทกัษะไปทดลองใช้ พร้อมทัง้ให้ข้อเสนอแนะ                      
 และค าแนะน าจนท าให้แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์ส าเร็จสมบรูณ์ 
  ผู้จดัท าหวงัเป็นอยา่งยิ่งวา่ แบบฝึกทกัษะเลม่นีจ้ะเป็นประโยชน์ ตอ่การเรียนคณิตศาสตร์ 
 ของนกัเรียน  การสอนของครู และบคุคลท่ีสนใจเป็นอยา่งมาก ซึง่จะชว่ยยกระดบัคณุภาพ                       
 การศกึษาในระดบัชัน้มธัยมศกึษาปีท่ี 4 ให้มีประสิทธิภาพยิ่งขึน้ 
 
        ธญัญารัตน์   ค าเข่ือง 
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สำรบัญ 
           
           เร่ือง   หน้า 
              ค าแนะน าการใช้แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์  3 
              จดุประสงค์การท าแบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์ 4 
              แบบทดสอบก่อนเรียน 5 
              ใบความรู้ เร่ือง ไฮเพอร์โบลา   9 
              ใบความรู้  ชดุท่ี 1  ไฮเพอร์โบลาท่ีมีจดุศนูย์กลางท่ี(0, 0) แกนตามขวางอยูบ่นแกน X 11 
              แบบฝึกทกัษะ ชดุท่ี 1 15 
              ใบความรู้  ชดุท่ี 2  ไฮเพอร์โบลาท่ีมีจดุศนูย์กลางท่ี(0, 0) แกนตามขวางอยูบ่นแกน Y                        18 
              แบบฝึกทกัษะ ชดุท่ี 2  22 
              ใบความรู้  ชดุท่ี 3  ไฮเพอร์โบลาท่ีมีจดุศนูย์กลางท่ี(h, k) แกนตามขวางขนานแกน X  25 
              แบบฝึกทกัษะ ชดุท่ี 3  29 
              ใบความรู้  ชดุท่ี 4  ไฮเพอร์โบลาท่ีมีจดุศนูย์กลางท่ี(h, k) แกนตามขวางขนานแกน Y 34 
              แบบฝึกทกัษะ ชดุท่ี 4  38 
              แบบทดสอบหลงัเรียน  43 
             ภำคผนวก 47 
              เฉลยแบบทดสอบก่อนเรียน  48 
              เฉลยแบบฝึกทกัษะชดุท่ี 1 49 
              เฉลยแบบฝึกทกัษะชดุท่ี 2  52 
              เฉลยแบบฝึกทกัษะชดุท่ี 3  55 
              เฉลยแบบฝึกทกัษะชดุท่ี 4 60 
              เฉลยแบบทดสอบหลงัเรียน  65 
              ตารางบนัทกึคะแนนการท าแบบฝึกทกัษะ  66 

แบบประเมินผลการท าแบบฝึกทกัษะ 67 
              กระดาษค าตอบแบบทดสอบก่อนเรียน  69 
              กระดาษค าตอบแบบทดสอบหลงัเรียน 70 
            บรรณำนุกรม  71 
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ค ำแนะน ำกำรใช้แบบฝึกทกัษะคณิตศำสตร์ 

  แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์เล่มนี ้ ใช้ประกอบการสอนวิชาคณิตศาสตร์ เร่ือง ไฮเพอร์โบลา 
           ใช้เวลาในการศกึษา 6 ชัว่โมง 
    หลักกำรใช้แบบฝึกทักษะคณิตศำสตร์ 
  นกัเรียนควรปฏิบตัใินการใช้แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์ ดงันี ้
  1. ศกึษาจดุประสงค์ในการท าแบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์ 
  2. ท าแบบทดสอบก่อนเรียน เป็นข้อสอบแบบปรนยัชนิดเลือกตอบ 4 ตวัเลือก                           
 จ านวน 10 ข้อแล้วตรวจค าตอบจากเฉลยท้ายเลม่บนัทึกลงในตารางบนัทกึคะแนน 
  3. ศกึษาเนือ้หาและตวัอยา่งในชดุท่ี 1 เร่ือง ไฮเพอร์โบลาท่ีมีจดุศนูย์กลางท่ี(0, 0)                     
 แกนตามขวางอยูบ่นแกน X แล้วท าแบบฝึกทกัษะชดุท่ี 1 
  4. ตรวจค าตอบจากเฉลยท้ายเลม่ แล้วบนัทกึผลการท าแบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์ 
 ลงในตารางบนัทกึคะแนน 
  5. ศกึษาเนือ้หาและตวัอยา่งในชดุท่ี 2 เร่ือง ไฮเพอร์โบลาท่ีมีจดุศนูย์กลางท่ี(0, 0)                       
 แกนตามขวางอยูบ่นแกน Y  แล้วท าแบบฝึกทกัษะชดุท่ี 2 
  6. ตรวจค าตอบจากเฉลยท้ายเลม่ แล้วบนัทกึผลการท าแบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์ 
 ลงในตารางบนัทกึคะแนน 
  7. ศกึษาเนือ้หาและตวัอยา่งในชดุท่ี 3 เร่ือง ไฮเพอร์โบลาท่ีมีจดุศนูย์กลางท่ี(h, k)                                 
 แกนตามขวางขนานแกน X  ท าแบบฝึกทกัษะชดุท่ี 3 
  8. ตรวจค าตอบจากเฉลยท้ายเลม่ แล้วบนัทกึผลการท าแบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์ 
 ลงในตารางบนัทกึคะแนน 
  9.  ศกึษาเนือ้หาและตวัอยา่งในชดุท่ี 4 เร่ือง ไฮเพอร์โบลาท่ีมีจดุศนูย์กลางท่ี(h, k)                                 
 แกนตามขวางขนานแกน Y  แล้วท าแบบฝึกทกัษะชดุท่ี 4 
  10. ตรวจค าตอบจากเฉลยท้ายเลม่ แล้วบนัทกึผลการท าแบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์ 
 ลงในตารางบนัทกึคะแนน 
  11. เม่ือบนัทกึผลลงในตารางบนัทกึคะแนนเสร็จเรียบร้อยแล้วให้นกัเรียนท าแบบทดสอบ
 หลงัเรียน ซึง่มีลกัษณะเป็นแบบปรนยัชนิดเลือกตอบ 4 ตวัเลือก จ านวน 10 ข้อ 
  12. ให้นกัเรียนเปล่ียนกนัตรวจแบบทดสอบหลงัเรียนจากเฉลยท้ายเลม่ บนัทึกผล 
 ท่ีได้ลงในตารางบนัทึกคะแนน เพ่ือทราบผลการพฒันาภายหลงัการฝึกทกัษะคณิตศาสตร์ 

 หมำยเหตุ  หากนกัเรียนท าแบบทดสอบไมผ่า่นเกณฑ์ ควรย้อนกลบัไปศกึษาท าความเข้าใจ 

        กบัเนือ้หาใหมอี่กครัง้ ก่อนท่ีจะท าแบบทดสอบ 
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   เม่ือนกัเรียนได้ศกึษาแบบฝึกทกัษะเลม่นีจ้บแล้ว นกัเรียนสามารถ      
  

1. บอกความสมัพนัธ์ซึง่มีกราฟเป็นไฮเพอร์โบลา มีจดุศนูย์กลางอยูท่ี่จดุ (0,0)                          
และแกนตามขวางอยูบ่นแกน  x ได้ 

2. เขียนกราฟและบอกส่วนประกอบตา่งๆของไฮเพอร์โบลาท่ีมีจดุศนูย์กลาง                                 
อยูท่ี่จดุ (0,0) และแกนตามขวางอยู่บนแกน  x ได้ 

3. บอกความสมัพนัธ์ซึง่มีกราฟเป็นไฮเพอร์โบลา มีจดุศนูย์กลางอยูท่ี่จดุ (0,0)                        
และแกนตามขวางอยูบ่นแกน  y ได้ 

4. เขียนกราฟและบอกส่วนประกอบตา่งๆของไฮเพอร์โบลาท่ีมีจดุศนูย์กลาง                      
อยูท่ี่จดุ (0,0) และแกนตามขวางอยู่บนแกน  y ได้ 

5. บอกความสมัพนัธ์ซึง่มีกราฟเป็นไฮเพอร์โบลา มีจดุศนูย์กลางอยูท่ี่จดุ (h,k)                               
และแกนตามขวางขนานแกน  x ได้ 

6. เขียนกราฟและบอกส่วนประกอบตา่งๆของไฮเพอร์โบลาท่ีมีจดุศนูย์กลาง                                 
อยูท่ี่จดุ (h,k) และแกนตามขวางขนานแกน  x ได้ 

7. บอกความสมัพนัธ์ซึง่มีกราฟเป็นไฮเพอร์โบลา มีจดุศนูย์กลางอยูท่ี่จดุ (h,k)                               
และแกนตามขวางขนานแกน  y ได้ 

8. เขียนกราฟและบอกส่วนประกอบตา่งๆของไฮเพอร์โบลาท่ีมีจดุศนูย์กลาง                                    
อยูท่ี่จดุ (h,k) และแกนตามขวางขนานแกน  y ได้ 

 
 
 

 

 

 

 

 

 

จุดประสงค์ในกำรท ำแบบฝึกทกัษะ 
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ก่อนท าแบบฝึก  

เรามาลองท าแบบทดสอบ 

ก่อนเรยีนกนัก่อนนะจ๊ะ 
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1. ความสมัพนัธ์   
2 2x y

x, y R×R =1
16 4

  
  

  
 มีกราฟเป็นไฮเพอร์โบลา  พิกดัของจดุยอดและ

โฟกสั คือ ข้อใด 

ก. จดุยอดอยูท่ี่จดุ (–4, 0) และ (4, 0) ; โฟกสัอยูท่ี่จดุ (– 2 5 ,0) และ ( 2 5 ,0) 

ข. จดุยอดอยูท่ี่จดุ (–4, 0) และ (4, 0) ; โฟกสัอยูท่ี่จดุ (– 4 5 , 0) และ ( 4 5 ,0)   

ค. จดุยอดอยูท่ี่จดุ (–6, 0) และ (6, 0) ; โฟกสัอยูท่ี่จดุ (– 2 3 ,0) และ ( 2 3 ,0)   

ง. จดุยอดอยูท่ี่จดุ (–6, 0) และ (6, 0) ; โฟกสัอยูท่ี่จดุ (– 4 3 ,0) และ ( 4 3 ,0)   

 

2. ความสมัพนัธ์   
2 2

x, y R×R =1
4 9

y x  
  

  
 มีกราฟเป็นไฮเพอร์โบลา ข้อใดเป็นจริง 

ก. แกนตามขวางยาว 2 หนว่ย  อยูบ่นแกน y  

ข. แกนตามขวางยาว 4 หนว่ย  อยูบ่นแกน y  

ค. แกนสงัยคุยาว 3 หนว่ย  อยู่บนแกน x  

ง. แกนสงัยคุยาว 4 หนว่ย  อยู่บนแกน x  

 

3. พิกดัของจดุยอดและโฟกสัของสมการของไฮเพอร์โบลา  16x2 – 25y2 = 400  คือข้อใด 

ก. จดุยอดอยูท่ี่จดุ (0, 0)  ; โฟกสัอยูท่ี่จดุ (–5,0) และ (5,0) 

ข. จดุยอดอยูท่ี่จดุ (–4, 0) และ (4,0)  ; โฟกสัอยูท่ี่จดุ (– 7 ,0) และ ( 7 ,0) 

ค. จดุยอดอยูท่ี่จดุ (–4, 0) และ (4,0)  ; โฟกสัอยูท่ี่จดุ (0, – 7 ) และ (0, 7 ) 

ง. จดุยอดอยูท่ี่จดุ (–4, 0) และ (4,0)  ; โฟกสัอยูท่ี่จดุ (–5,0) และ (5,0) 

 

แบบทดสอบก่อนเรียน 

วิชำคณิตศำสตร์ประยุกต์ 1   ชัน้มัธยมศึกษำปีที่ 4 

เร่ือง  ไฮเพอร์โบลำ 

 

จงเลือกค าตอบท่ีถกูต้องท่ีสดุเพียงค าตอบเดียว แล้วท าเคร่ืองหมาย     ในกระดาษค าตอบ 
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4. สมการของไฮเพอร์โบลาในข้อใดมีจดุยอดอยูท่ี่ (–2 , 0 )และ( 2 ,0 ) และโฟกสัอยูท่ี่(–4 ,0 )                       

และ (4,0)    

ก.  3x2 – y2 – 1  =  0  

ข.  3y2 – x2 – 12 = 0 

ค.  3x2 – y2 – 12 =  0 

ง.  3y2 – x2  – 1  =  0 
 

5. ความสมัพนัธ์ท่ีมีกราฟเป็นไฮเพอร์โบลา  จดุยอดอยูท่ี่จดุ (0, –5 ) และ (0, 5) และโฟกสัจดุหนึง่อยูท่ี่

จดุ (0, 29  )   คือข้อใด 

ก.  
2 2

, = 1
25 54

y x
x y

 
 

 
 

ข.  
2 2

, = 1
25 4

y x
x y

 
 

 
 

ค.  
2 2

, = 1
29 4

y x
x y

 
 

 
 

ง.   
2 2

, = 1
25 54

y x
x y

 
 

 
 

 

6. สมการ   
 
   

2 2
1 3

= 1
16 9

y x 
   มีกราฟเป็นไฮเพอร์โบลา  ข้อใดเป็นจริง  

ก. จดุยอดอยูท่ี่ (3, –5) และ (3,3)  

ข. จดุยอดอยูท่ี่ (–1, 1) และ (7,1)  

ค. โฟกสัอยู่ท่ี (–2, –1) และ (8, –1)  

ง. โฟกสัอยู่ท่ี (3, –1– 7 ) และ (3, –1+ 7 )  
 

7. สมการ 9(x– 1)2 – 25(y+2)2   =  225  มีกราฟเป็นไฮเพอร์โบลา  ข้อใดถกูต้อง 

ก.  จดุศนูย์กลางอยูท่ี่ (–5 , 4)  

ข. จดุยอดอยูท่ี่ (3 , 2)  

ค.  โฟกสัจดุหนึง่อยูท่ี่ (5+ 5  , –4)  

ง.  แกนตามขวางยาว 3 หนว่ย 
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8. สมการของไฮเพอร์โบลาท่ีมีโฟกสัอยูท่ี่ (6 , 3)  (–4 , 3)  มีจดุยอดจดุหนึง่อยูท่ี่ (5 , 3)  คือข้อใด 

ก.    
2 2

1 3
= 1

16 9

x y 
  

ข.    
2 2

4 1
= 1

16 9

x y 
  

ค.    
2 2

6 3
= 1

64 36

x y 
  

ง.    
2 2

4 3
= 1

8 6

x y 
  

 

9. สมการของไฮเพอร์โบลาในข้อใดมีจดุศนูย์กลางอยูท่ี่จดุ ( 1, –2)   และจดุยอดจดุหนึง่อยูท่ี่  (1, 1)  

และจดุโฟกสัจดุหนึง่อยูท่ี่  (1, 3)   

ก.    
2 2

2 1
= 1

9 16

y x 
  

ข.    
2 2

2 1
= 1

16 25

y x 
  

ค.    
2 2

2 1
= 1

9 25

y x 
  

ง.    
2 2

2 1
= 1

9 16

y x 
  

 

10. สมการของไฮเพอร์โบลาซึง่ผลตา่งของระยะจากจดุใดๆ บนไฮเพอร์โบลาไปยงัจดุ (–4, 3)และ(4, 3)      

ซึง่เป็นโฟกสั  เท่ากบั 6 หนว่ย คือข้อใด 

ก. 25x2 – 9 (y–3)2   =  225 

ข. 7y2 – 9 (x–3)2   =  63 

ค. 7x2 – 9 (y–3)2   =  63 

ง. 25y2 – 9 (x–3)2   =  225 
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B  

B  

A F  F A
C  

แกนสงัยคุ 

แกนตามขวาง 

จดุโฟกสั จดุโฟกสั 

จดุยอด 

จดุศนูย์กลาง 

รูปสีเ่หลีย่มมมุฉากศนูย์กลาง 
เส้นก ากบั 

ลาตสัเรกตมั ลาตสัเรกตมั 

เส้นก ากบั 

1L  
2L

 
 
 
   
 
  บทนิยำม   ไฮเพอร์โบลา คือเซตของจดุทกุจดุบนระนาบ ซึง่ผลตา่งของระยะทางจาก               
                                จดุใดๆ ไปยงัจดุF  และ F  ท่ีตรึงอยู่กบัท่ีมีคา่คงตวั  โดยคา่คงตวัน้อยกวา่
         ระยะหา่งระหวา่งจดุคงท่ีท่ีตรึงอยูก่บัท่ีทัง้สอง 
 

 

ลักษณะของไฮเพอร์โบลำ 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 
    
 1. จดุคงท่ีสองจดุ คือ F  และ F  เป็นโฟกสัของไฮเพอร์โบลา  
 2. จดุกึ่งกลางระหวา่งโฟกสัทัง้สอง คือ จดุ C เป็นจดุศนูย์กลางของไฮเพอร์โบลา  
 3. จดุท่ีไฮเพอร์โบลาตดักบัเส้นตรงท่ีผา่นโฟกสัทัง้สอง คือ จดุ A  และ A  เป็นจดุยอดของ 
      ไฮเพอร์โบลา  
 4. สว่นของเส้นตรงท่ีเช่ือมจดุยอดทัง้สองของไฮเพอร์โบลา คือ AA  เรียกวา่ แกนตามขวาง  
                 (transverse axis) ของไฮเพอร์โบลา  
 5. สว่นของเส้นตรงผา่นจดุศนูย์กลางและตัง้ฉากกบัแกนตามขวาง คือ BB เรียกวา่ แกนสงัยคุ  
                 (conjugate axis) ของไฮเพอร์โบลา  
 6. เส้นตรง 1L  และ 2L  เป็นเส้นก ากบั (asymptotes) ของไฮเพอร์โบลา 

 

ส่วนประกอบของไฮเพอร์โบลำ 

 

ไฮเพอร์โบลำ  
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1. วาดรูปส่ีเหล่ียมมมุฉากศนูย์กลาง ท่ีมีจดุ
ก าเนิดเป็นจดุศนูย์กลางมีแตล่ะด้านขนานกบั
แกนพิกดัและตดัแกนพิกดัท่ี a และ b  

          
 

2. ลากเส้นก ากบัซึง่เป็นเส้นตรงท่ีเกิดจากตอ่เส้น
ทแยงมมุของรูปส่ีเหล่ียมมมุฉากศนูย์กลาง 

           
 

3. ลงจดุยอด คือจดุท่ีระยะตดัแกน X ทัง้สอง  

(x = a ) ของไฮเพอร์โบลา   
2 2

2 2

x y
- = 1

a b
 

 
 
หรือ จดุท่ีระยะตดัแกน Y ทัง้สอง (y = a ) 

 ของไฮเพอร์โบลา   
2 2

2 2

y x
- = 1

a b
 

 
 

           
 

              
 

4. เขียนกราฟของไฮเพอร์โบลา เร่ิมต้นจากจดุ
ยอดท่ีละจดุ เขียนกราฟของแตล่ะก่ิงของ
ไฮเพอร์โบลาโดยลากเส้นโค้งลูเ่ข้าหาเส้นก ากบั
แตไ่มต่ดัเส้นก ากบั  
 
 
 

      

            

            
  

 

   วิธีกำรเขียนกรำฟไฮเพอร์โบลำ 
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เม่ือเรียนแบบฝึกทกัษะชดุนีจ้บแล้ว เพ่ือนๆจะต้อง 

1. บอกความสมัพนัธ์ซึง่มีกราฟเป็นไฮเพอร์โบลา 
มีจดุศนูย์กลางอยูท่ี่จดุ (0,0)                          
และแกนตามขวางอยูบ่นแกน  x ได้ 

2. เขียนกราฟและบอกส่วนประกอบตา่งๆของ
ไฮเพอร์โบลาท่ีมีจดุศนูย์กลางอยูท่ี่จดุ (0,0)                     
และแกนตามขวางอยูบ่นแกน  x ได้ 
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     ไฮเพอร์โบลำท่ีมีจุดศูนย์กลำงท่ี (0, 0) แกนตำมขวำงอยู่บนแกน X  

 
 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

    1. จดุศนูย์กลางอยูท่ี่ C(0, 0) 
    2. แกนตามขวางอยูบ่นแกน X 
    3. จดุโฟกสัอยูท่ี่ F (c, 0) และ F (–c, 0) 
    4. จดุยอดอยูท่ี่ A (a, 0) และ A (–a, 0)  
         ซึง่ความยาวแกนตามขวาง คือ AA= 2a 
    5. จดุปลายแกนสงัยคุอยูท่ี่ B (0,b) และ B (0,–b)  
         ซึง่ความยาวแกนสงัยคุ คือBB= 2b 

    6. สมการเส้นก ากบั(asymptotes) คือ b
y = ± x

a
 

    7. ลาตสัเรกตมัยาวเทา่กบั  
22 b

a
 หนว่ย 

 

 

 

สมการไฮเพอร์โบลา  คือ      
2 2

2 2

x y
– = 1

a b
 เม่ือ 2 2 2c = a b  
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ตัวอย่ำงที่ 1   จากสมการ   16x2 –  9y2 = 144    จงหาจดุศนูย์กลาง จดุยอด จดุโฟกสั                                    

    จดุปลายแกนสงัยคุ  สมการเส้นก ากบั  ความยาวลาตสัเรกตมั พร้อมทัง้เขียนกราฟ 
วิธีท ำ    เขียนสมการไฮเพอร์โบลาให้อยูใ่นรูมาตรฐาน  ได้ดงันี ้

    
2 2x y
– = 1

9 16
 

  จะได้วา่  a2 =  9  และ b2 =  16  นัน่คือ  a = 3 , b = 4 
  ดงันัน้ไฮเพอร์โบลามีแกนตามขวางอยู่บนแกน  X 

  จาก    c2 =  a2 + b2   ดงันัน้     2 2c = a + b   =  9 16 5   
  จะได้  จดุศนูย์กลางอยูท่ี่  (0, 0) 
    จดุยอดอยูท่ี่ (–3, 0) และ (3, 0) 
    โฟกสัอยู่ท่ี (–5, 0) และ (5, 0) 
    จดุปลายแกนสงัยคุอยูท่ี่ (0, 4) และ (0, –4) 

    เส้นก ากบัคือ  b 4
y = ± x = ± x

a 3
 

    ความยาวลาตสัเรกตมั      22 2 42b 32

a 3 3
   หนว่ย 

   
    เขียนกราฟได้ดงันี ้
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

 

F (–5, 0) F ( 5, 0) 

4
y = x

3
4

y = x
3



B (0,4) 

B (0,–4) 

A (–3,0) A (3,0) 
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ตัวอย่ำงที่ 2   จงหาสมการของไฮเพอร์โบลาท่ีมีจดุ  (–2, 0) และ (2, 0)  เป็นจดุยอด    
   และโฟกสัอยู่ท่ี  (–3, 0) และ (3, 0)  แล้วเขียนกราฟ 

วิธีท ำ   จากท่ีก าหนดให้ a = 2  และ c = 3  และ จดุยอดอยู่บนแกน X   

  สมการมาตรฐานของไฮเพอร์โบลานีคื้อ  
2 2

2 2

x y
– = 1

a b
 

  จาก     a2 + b2 =  c2 แทน  a = 2  และ c = 3   
  จะได้  22 + b2 =  32 
           b2 =  32  –  22  =  5 

  ดงันัน้ สมการของไฮเพอร์โบลา  คือ  
2 2x y
– = 1

4 5
 

   เขียนกราฟได้ดงันี ้
     
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 

 

F  F  

 

F (-3,0) F ( 3, 0) 
A (-2,0) A (2, 0) 

5
y x

4
  

B  0, 5  

B  0, 5  

5
y x

4
   

www.kr
oo

ba
nn

ok
.co

m



               Hyperbola 

 

 

15 

 

แบบฝึกทกัษะ ชุดที่ 1 
 

1. ให้บอกแกนตำมขวำง  จุดศูนย์กลำง  จุดยอด  โฟกัส  จุดปลำยแกนสังยุค และสมกำร

เส้นก ำกับของไฮเพอร์โบลำต่อไปนี ้พร้อมทัง้เขียนกรำฟ 
 

1. 1  
2 2x y

1
16 25

       

.................................................................  

.................................................................  

แกนตามขวาง คือ.......................................  

จดุศนูย์กลาง .............................................  

จดุยอด......................................................  

โฟกสั.........................................................  

จดุปลายแกนสงัยคุ.....................................  

สมการเส้นก ากบั........................................  

 

1. 2  
2

2 y
x 1

4
       

.................................................................  

.................................................................  

แกนตามขวาง คือ.......................................  

จดุศนูย์กลาง .............................................  

จดุยอด......................................................  

โฟกสั.........................................................  

จดุปลายแกนสงัยคุ.....................................  

สมการเส้นก ากบั........................................  

 

 

 

แบบฝึกทกัษะ ชุดที่ 1  
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1.3  2 29x 16 y 144   

.................................................................  

.................................................................  

แกนตามขวาง คือ.......................................  

จดุศนูย์กลาง .............................................  

จดุยอด......................................................  

โฟกสั.........................................................  

จดุปลายแกนสงัยคุ.....................................  

สมการเส้นก ากบั........................................ 

 

1.4   2 264x 36y 2304   

.................................................................  

.................................................................  

แกนตามขวาง คือ.......................................  

จดุศนูย์กลาง .............................................  

จดุยอด......................................................  

โฟกสั.........................................................  

จดุปลายแกนสงัยคุ.....................................  

สมการเส้นก ากบั........................................ 
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2. จงสร้ำงสมกำรมำตรฐำนของไฮเพอร์โบลำต่อไปนี ้

 2.1 จดุศนูย์กลาง คือ  จดุก าเนิด  แกนตามขวางคือ แกน X ยาว  14 หนว่ย  

จดุปลายแกนสงัยคุ คือจดุ  (0,-5) 

 …………………………………………………………………………………… 

 2.2 จดุศนูย์กลาง คือ  (0,0)  แกนตามขวางคือ แกน X  ยาว  12 หนว่ย                          

แกนสงัยคุยาว 8 หนว่ย 

 …………………………………………………………………………………… 

 2.3 จดุศนูย์กลาง คือ  (0,0)  แกนตามขวางคือ แกน X  ยาว  12 หนว่ย                                  

โฟกสัจดุหนึง่อยูท่ี่ (-10,0 )

 …………………………………………………………………………………… 

 2.4 จดุศนูย์กลาง คือ  (0,0) แกนตามขวางคือ แกน X แกนสงัยคุยาว 24 หนว่ย                

โฟกสัอยู่ท่ี  (-15, 0) และ (15,0) 

 …………………………………………………………………………………… 

 2.5 จดุศนูย์กลาง คือ  (0,0)  แกนตามขวางคือ แกน X   ยาว 24  หนว่ย                                     

โฟกสัอยู่ท่ี  (-13, 0) และ (13,0) 

 …………………………………………………………………………………… 

 2.6 จดุศนูย์กลาง คือ  (0,0)  แกนตามขวางคือ แกน X  ยาว  10 หนว่ย                          

แกนสงัยคุยาว 4  หนว่ย

 …………………………………………………………………………………… 

 

 

 

 
 

 
 
 
 

 

ตัง้ใจท าแบบฝึกทกัษะ 

นะจ๊ะ 
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เม่ือเรียนแบบฝึกทกัษะชดุนีจ้บแล้ว เพ่ือนๆจะต้อง 

1. บอกความสมัพนัธ์ซึง่มีกราฟเป็นไฮเพอร์โบลา 
มีจดุศนูย์กลางอยูท่ี่จดุ (0,0)                          
และแกนตามขวางอยูบ่นแกน  y ได้ 

2. เขียนกราฟและบอกส่วนประกอบตา่งๆของ
ไฮเพอร์โบลาท่ีมีจดุศนูย์กลางอยูท่ี่จดุ (0,0)                     
และแกนตามขวางอยูบ่นแกน  y ได้ 
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  ไฮเพอร์โบลำท่ีมีจุดศูนย์กลำงท่ี (0, 0) แกนตำมขวำงอยู่บนแกน y  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

     
     
 
1. จดุศนูย์กลางอยูท่ี่ C(0, 0) 
2. แกนตามขวางอยูบ่นแกน y 
3. จดุโฟกสัอยูท่ี่ F (0, c) และ F (0, -c) 
4. จดุยอดอยูท่ี่ A (0, a) และ A (0, –a) ซึง่ความยาวแกนตามขวาง คือ AA= 2a 
5. จดุปลายแกนสงัยคุอยูท่ี่ B (b,0) และ B (–b,0) ซึง่ความยาวแกนสงัยคุ คือBB= 2b 

6. สมการเส้นก ากบั(asymptotes) คือ a
y = ± x

b
 

7. ลาตสัเรกตมัยาวเทา่กบั  
22 b

a
 หนว่ย 

 
 
 
 
 

 
 

 

สมการไฮเพอร์โบลา  คือ      
2 2

2 2

y x
– = 1

a b
   เม่ือ 2 2 2c = a b  
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  ตัวอย่ำงที่ 1   จากสมการ   16y2 –  9x2 = 144   จงหาจดุศนูย์กลาง จดุยอด จดุโฟกสั                                    
    จดุปลายแกนสงัยคุ  สมการเส้นก ากบั  ความยาวลาตสัเรกตมั พร้อมทัง้เขียนกราฟ 
วิธีท ำ  เขียนสมการไฮเพอร์โบลาให้อยูใ่นรูมาตรฐาน  ได้ดงันี ้

    
2 2y x
– = 1

9 16
 

  จะได้วา่  a2 =  9  และ b2 =  16  นัน่คือ  a = 3 , b = 4 
  ดงันัน้ไฮเพอร์โบลามีแกนตามขวางอยู่บนแกน  y 
  จาก     c2 =  a2 + b2 

                   2 2c = a + b   =  9 16 5   
  จะได้  จดุยอดอยูท่ี่ (0, –3) และ (0, 3) 
    โฟกสัอยู่ท่ี (0, – 5) และ (0, 5) 

    เส้นก ากบัคือ  a 3
y = ± x = ± x

b 4
 

    ความยาวลาตสัเรกตมั      22 2 42b 32

a 3 3
   หนว่ย 

    เขียนกราฟได้ดงันี ้
 
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 

F (0,-5) 

F ( 0, 5) 
3

y = x
4

3
y = x

4


B (4,0) B (- 4,0) 

A (0,3) 

A (0,-3) 
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ตัวอย่ำงที่ 2   จงหาสมการของไฮเพอร์โบลาท่ีมีจดุ  (0, –2) และ (0, 2)  เป็นจดุยอด    
   และเส้นก ากบั y = ± x   แล้วเขียนกราฟ 

วิธีท ำ   จากท่ีก าหนดให้ จะได้วา่ จดุยอดอยู่บนแกน y  และ  a = 2 

   แทนคา่  a    ในสมการเส้นก ากบั คือ  a
y = ± x

b
เพ่ือหา  b 

  จะได้  2
1

b
  

     b = 2        

  สมการมาตรฐานของไฮเพอร์โบลานีคื้อ  
2 2

2 2

y x
- = 1

a b
 

  ดงันัน้ สมการของไฮเพอร์โบลา  คือ  
2 2y x
– = 1

4 4
 

  หาคา่  c จาก      c2  =  a2 + b2    =  22 + 22   =   8 
  จะได้  8c    ดงัโฟกสัอยูท่ี่ จดุ (0, – 8 ) และ (0, 8 ) 

   เขียนกราฟได้ดงันี ้
 
    
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ข้อสังเกต ไฮเพอร์โบลา  
2 2y x
– = 1

4 4
  มีเส้นก ากบั y = ± x   ตัง้ฉากกนั  

  เรียกไฮเพอร์โบลาใดๆ ท่ีมีเส้นก ากบัตัง้ฉากกนัว่า  ไฮเพอร์โบลำมุมฉำก 
  (rectangular  hyperbola) 
 

 

F (0, 8 ) 

F (0, 8 ) 

y x

 

y x   

B (2,0) B (-2,0) 
A (0,2) 

A (0,-2) 
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แบบฝึกทกัษะ ชุดที่ 2 
 
 

1. ให้บอกแกนตำมขวำง  จุดศูนย์กลำง  จุดยอด  โฟกัส  จุดปลำยแกนสังยุค และสมกำร

เส้นก ำกับของไฮเพอร์โบลำต่อไปนี ้พร้อมทัง้เขียนกรำฟ 

1. 1  
2 2y x

1
4 16

       

.................................................................  

.................................................................  

แกนตามขวาง คือ.......................................  

จดุศนูย์กลาง .............................................  

จดุยอด......................................................  

โฟกสั.........................................................  

จดุปลายแกนสงัยคุ.....................................  

สมการเส้นก ากบั........................................ 

 
 

1. 2  
2 2y x

1
100 36

       

.................................................................  

.................................................................  

แกนตามขวาง คือ.......................................  

จดุศนูย์กลาง .............................................  

จดุยอด......................................................  

โฟกสั.........................................................  

จดุปลายแกนสงัยคุ.....................................  

สมการเส้นก ากบั........................................  
 

 

 

 

 

 

แบบฝึกทกัษะ ชุดที่ 2 2  
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1.3   2 225y 9x 225   

.................................................................  

.................................................................  

แกนตามขวาง คือ.......................................  

จดุศนูย์กลาง .............................................  

จดุยอด......................................................  

โฟกสั.........................................................  

จดุปลายแกนสงัยคุ.....................................  

สมการเส้นก ากบั........................................ 
 

 

1.4   2 236 y 49x 1764   

.................................................................  

.................................................................  

แกนตามขวาง คือ.......................................  

จดุศนูย์กลาง .............................................  

จดุยอด......................................................  

โฟกสั.........................................................  

จดุปลายแกนสงัยคุ.....................................  

สมการเส้นก ากบั........................................ 
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2. จงสร้ำงสมกำรมำตรฐำนของไฮเพอร์โบลำต่อไปนี ้

 2.1 จดุยอดคือ จดุ (0,5) , (0,-5)  แกนสงัยคุยาว  8 หนว่ย 

 …………………………………………………………………………………… 

 2.2 โฟกสัคือ  (0,8) , (0,-8)  จดุปลายแกนสงัยคุ คือจดุ  (5,0) , (-5,0)   

 …………………………………………………………………………………… 

 2.3 จดุศนูย์กลาง คือ  (0,0)  แกนตามขวางคือ แกน Y  ยาว  16 หนว่ย                                  

 โฟกสัจดุหนึง่อยูท่ี่ (0,10 )

 …………………………………………………………………………………… 

 2.4 จดุศนูย์กลาง คือ  (0,0)  แกนตามขวางคือ แกน Y   แกนสงัยคุยาว 24  หนว่ย                

 โฟกสัอยู่ท่ี  (0, 15) และ (0,-15) 

 …………………………………………………………………………………… 

 2.5 จดุศนูย์กลาง คือ  (0,0)  แกนตามขวางคือ แกน Y  ยาว  16 หนว่ย                                

  แกนสงัยคุยาว 12  หนว่ย                  

 …………………………………………………………………………………… 

 2.6 จดุศนูย์กลาง คือ  (0,0)  แกนตามขวางคือ แกน Y   แกนสงัยคุยาว 24  หนว่ย                

 โฟกสัอยู่ท่ี  (0, 13) และ (0,-13) 

 …………………………………………………………………………………… 

 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

ท าเสร็จแล้วท้ายเลม่            

มีเฉลยนะจ๊ะ 
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เม่ือเรียนแบบฝึกทกัษะชดุนีจ้บแล้ว เพ่ือนๆจะต้อง 

1. บอกความสมัพนัธ์ซึง่มีกราฟเป็น
ไฮเพอร์โบลา มีจดุศนูย์กลางอยูท่ี่จดุ (h,k)                          
และแกนตามขวางขนานแกน  x ได้ 

2. เขียนกราฟและบอกส่วนประกอบตา่งๆของ
ไฮเพอร์โบลาท่ีมีจดุศนูย์กลางอยูท่ี่จดุ (h,k)                     
และแกนตามขวางขนานแกน  x ได้ 
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ไฮเพอร์โบลำท่ีมีจุดศูนย์กลำงท่ี (0, 0) แกนตำมขวำงขนำนแกน X  ( y = k ) 
 
   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 1. แกนตามขวางขนานกบัแกน X อยู่บนเส้นตรง y = k  
 2. จดุศนูย์กลางท่ีจดุ C(h, k)  
 3. จดุโฟกสัอยูท่ี่จดุ F (h + c, k) และF (h – c, k)  
 4. จดุยอดอยูท่ี่จดุ A (h + a, k) และ A (h – a, k)  
 5. จดุปลายแกนสงัยคุอยูท่ี่จดุ B ( h, k + b) และ B (h, k – b)  

 6. สมการเส้นก ากบั(asymptotes) คือ   y – k  =  b
±

a
(x – h)   

 7. ลาตสัเรกตมัยาวเทา่กบั 
22 b

a
หนว่ย  

 

สมการไฮเพอร์โบลา  คือ         
2 2

2 2

x – h y – k
– = 1

a b
      เม่ือ 2 2 2c = a b  
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   ตัวอย่ำงที่ 1   จงหาสมการและเขียนกราฟของไฮเพอร์โบลาท่ีมีจดุศนูย์กลางอยูท่ี่ ( -1, -1)                             
   แกนตามขวางขนานแกน X  ยาว 8 หนว่ย   และแกนสงัยคุยาว 6  หนว่ย 

 วิธีท ำ   จากโจทย์ก าหนดให้แกนตามขวางยาว 8 หนว่ย  จะได้วา่ a = 4 
  และแกนสงัยคุยาว 6  หนว่ย จะได้วา่ b = 3  ดงันัน้  c = 16 +9 = 5  

  ดงันัน้สมการของไฮเพอร์โบลา คือ      
2 2

2 2

x +1 y 1
 – = 1

4 3


 

            
2 2

x +1 y 1
 – = 1

16 9


 

      9(x+1)2  –  16(y+1)2   =   144 
    9( x2 + 2x +  1 )  –  16( y2 + 2y + 1 )   =   144 
    9 x2 + 18x +  9   –  16 y2 –  32y –  16  =   144 
      9 x2 –  16 y2 + 18x –  32y +  9  – 16 –  144   =  0  
                       9 x2 –  16 y2 + 18x –  32y – 151   =  0  
  เขียนกราฟได้ดงันี ้
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

y  y  

x  

x  

 
3

y 1 x 1
4

   
3

y 1 x 1
4

   

 

B (-1,2) 

B (-1,-4) 

F (4,-1) F (-6,-1) 
A (3,-1) 

A (-5,-1) 
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    ตัวอย่ำงที่ 2         จากสมการไฮเพอร์โบลา 16x2–   9y2 + 128x  + 90y – 113  = 0                            
      จงหาจดุศนูย์กลาง จดุยอด จดุโฟกสั จดุปลายแกนสงัยคุ  สมการเส้นก ากบั  
      ความยาวลาตสัเรกตมั   พร้อมทัง้เขียนกราฟ 
วิธีท ำ        เขียนสมการไฮเพอร์โบลาให้อยูใ่นรูปมาตรฐาน  ดงันี ้

                    16x2 + 128x  –  9y2 + 90y      =   113 
                   16( x2 + 8x )  –  9(y2 – 10y )   =   113 
  16( x2 + 8x + 16 )  –  9(y2 – 10y + 25 )   =   113 + 256 - 225 
                         16( x + 4 )2  –  9(y – 5 )2   =   144 

            
2 2

x+ 4 y – 5
 – = 1

9 16
 

 ไฮเพอร์โบลามีแกนตามขวางขนานแกน x   จดุศนูย์กลางอยูท่ี่ (h,k)  = (- 4, 5) 
 จะได้วา่  a2 =  9  และ b2 =  16  นัน่คือ  a = 3 , b = 4 

  หาคา่  c จาก   c2  =  a2 + b2    =  32 + 42  = 25    จะได้  c = 5              
  จดุยอดอยูท่ี่จดุ          A (h + a, k) = (–4+3, 5) =(–1, 5) 

     และ A (h – a, k) = (–4–3, 5) =(–7, 5) 
   จดุปลายแกนสงัยคุอยูท่ี่จดุ     B ( h, k+ b) = (–4, 5+4) =(–4, 9) 
      และ B (h, k– b) = (–4, 5–4) =(–4, 1)  
   จดุโฟกสัอยูท่ี่จดุ  F (h + c, k) = (–4+5, 5) =  (1, 5) 
     และ F (h – c, k) = (–4–5, 5) =(–9, 5) 

   สมการเส้นก ากบั         y – 5  =  4
±

3
(x +4)   

 
 

 
  

 

A
 

A  

 

y  y  

x  

x  

B  

B  

F=(–9, 5) F (1, 5) 
 (- 4, 5) 

 
4

y 5 x 4
3

     
4

y 5 x 4
3

   
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แบบฝึกทกัษะ ชุดที่ 3 
 

1. ให้บอกแกนตำมขวำง  จุดศูนย์กลำง  จุดยอด  โฟกัส  จุดปลำยแกนสังยุค และสมกำร

เส้นก ำกับของไฮเพอร์โบลำต่อไปนี ้พร้อมทัง้เขียนกรำฟ 

1. 1     
2 2

x 3 y 6
1

100 144

 
       

.................................................................  

.................................................................  

แกนตามขวาง คือ....................................... จดุศนูย์กลาง ............................................. 

จดุยอด...................................................... โฟกสั......................................................... 

จดุปลายแกนสงัยคุ..................................... สมการเส้นก ากบั........................................

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

แบบฝึกทกัษะ ชุดที่ 3   
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1. 2     
2 2

x 3 y 3
1

9 16

 
       

.................................................................  

.................................................................  

แกนตามขวาง คือ....................................... จดุศนูย์กลาง ............................................. 

จดุยอด...................................................... โฟกสั......................................................... 

จดุปลายแกนสงัยคุ..................................... สมการเส้นก ากบั........................................ 
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1.3      
2 2

9 x 8 25 y 1 225     

.................................................................  

.................................................................  

แกนตามขวาง คือ....................................... จดุศนูย์กลาง ............................................. 

จดุยอด...................................................... โฟกสั......................................................... 

จดุปลายแกนสงัยคุ..................................... สมการเส้นก ากบั........................................ 
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1.4      
2 2

9 x 8 25 y 1 225     

.................................................................  

.................................................................  

แกนตามขวาง คือ....................................... จดุศนูย์กลาง ............................................. 

จดุยอด...................................................... โฟกสั......................................................... 

จดุปลายแกนสงัยคุ..................................... สมการเส้นก ากบั........................................ 
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2. จงสร้ำงสมกำรมำตรฐำนของไฮเพอร์โบลำต่อไปนี ้

 

 2.1  จดุโฟกสั  (-8,14) และ (-8,4)   และมีแกนตามขวางยาว 8 หนว่ย 

 ……………………………………………………………………………………… 

 2.2 จดุศนูย์กลาง (8,3) และแกนตามขวางขนานแกน X   ยาว 6หนว่ย                                

 และแกนสงัยคุยาว 8 หนว่ย 

 …………………………………………………………………………………… 

 2.3  จดุศนูย์กลาง (3,3) และแกนตามขวางขนานแกน X   ยาว 4 หนว่ย                                                     

 และแกนสงัยคุยาว 6 หนว่ย 

 …………………………………………………………………………………… 

 2.4 จดุศนูย์กลาง คือ  (1,-5)  แกนตามขวางขนานแกน X  ยาว 10 หนว่ย                    

  แกนสงัยคุยาว 6  หนว่ย                  

 …………………………………………………………………………………… 

 2.5 จดุศนูย์กลาง คือ  (5,-1)  แกนตามขวางขนานแกน X   แกนสงัยคุยาว 12  หนว่ย                

 โฟกสัอยู่ท่ี  (-5, -1) และ (15,-1) 

 …………………………………………………………………………………… 

 2.6 แกนตามขวางขนานแกน X แกนสงัยคุยาว 8  หนว่ย โฟกสัอยูท่ี่  (-1, -2)                                 

 และ (-9,-2) 

 …………………………………………………………………………………… 
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เม่ือเรียนแบบฝึกทกัษะชดุนีจ้บแล้ว เพ่ือนๆจะต้อง 

1. บอกความสมัพนัธ์ซึง่มีกราฟเป็น
ไฮเพอร์โบลา มีจดุศนูย์กลางอยูท่ี่จดุ (h,k) และ
แกนตามขวางขนานแกน  yได้ 

2. เขียนกราฟและบอกส่วนประกอบตา่งๆของ
ไฮเพอร์โบลาท่ีมีจดุศนูย์กลางอยูท่ี่จดุ (h,k)                     
และแกนตามขวางขนานแกน  y ได้ 
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ไฮเพอร์โบลำท่ีมีจุดศูนย์กลำงท่ี (0, 0) แกนตำมขวำงขนำนแกน y  ( x = h ) 
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
   
 
 1. แกนตามขวางขนานกบัแกน X อยู่บนเส้นตรง x = h  
 2. จดุศนูย์กลางท่ีจดุ C(h, k)  
 3. จดุโฟกสัอยูท่ี่จดุ F (h, k+ c) และF (h, k– c)  
 4. จดุยอดอยูท่ี่จดุ A (h, k+ a) และ A (h, k– a)  
 5. จดุปลายแกนสงัยคุอยูท่ี่จดุ B ( h+ b, k) และ B (h– b, k)  

 6. สมการเส้นก ากบั(asymptotes) คือ   y – k  =  a
±

b
(x – h)   

 7. ลาตสัเรกตมัยาวเทา่กบั 
22 b

a
หนว่ย  

 
 

 

สมการไฮเพอร์โบลา  คือ         
2 2

2 2

y– k x– h
– = 1

a b
 เม่ือ 2 2 2c = a b  
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    ตัวอย่ำงที่ 1   จงหาสมการมาตรฐานและเขียนกราฟของไฮเพอร์โบลาท่ีมีจดุศนูย์กลางอยูท่ี่ ( 2, 3)                             
             แกนตามขวางขนานแกน Y  ยาว 6  หนว่ย   และแกนสงัยคุยาว 8  หนว่ย 

  วิธีท ำ   จากโจทย์ก าหนดให้แกนตามขวางยาว 6 หนว่ย  จะได้วา่  a = 3 
   และแกนสงัยคุยาว ค  หนว่ย จะได้วา่  b = 4  ดงันัน้  c = 9 +16 = 5  

   ดงันัน้สมการของไฮเพอร์โบลา คือ      
2 2

2 2

y 2 x 3
 – = 1

3 4

 
 

   จดุโฟกสัอยูท่ี่จดุ  F (h, k+ c) = (2,3+5) = (2,8) 
      และ F (h, k– c) = (2,3 – 5) = (2, –2) 
   จดุยอดอยูท่ี่จดุ   A (h, k+ a) = (2,3+3) = (2,6) 
     และ  A (h, k– a) = (2,3 – 3) = (2,  0) 
   จดุปลายแกนสงัยคุอยูท่ี่จดุ  B ( h+ b, k) = (2+4,3) = (6,3) 
      และ   B (h– b, k)  = (2–4,3) = (–2,3) 

 สมการเส้นก ากบั(asymptotes) คือ   y – 3  =  3
±

4
(x – 2)   

   เขียนกราฟได้ดงันี ้
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

Y  Y

X

X  

 
3

y 3 x 2
4

    
 

3
y 3 x 2

4
     

F (2,8) 

F (2,-2) 

B (6,3) B (-2,3) 
A (2,6) 

A (2,0) 
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  ตัวอย่ำงที่ 2    จากสมการไฮเพอร์โบลา 9y2 – 25x2 – 72y  – 100x   = 181    จงหาจดุศนูย์กลาง 
     จดุยอด จดุโฟกสั จดุปลายแกนสงัยคุ  สมการเส้นก ากบั   ความยาวลาตสัเรกตมั         

     พร้อมทัง้เขียนกราฟ 
วิธีท ำ       เขียนสมการไฮเพอร์โบลาให้อยูใ่นรูมาตรฐาน  ดงันี ้
                       9y2 – 25x2 – 72y  – 100x   = 181 

                   9( y2 – 8y )  –  25(x2 + 4x )   =   181 
     9( y2 – 8y + 16 )  –  25(x2 + 4x+ 4 )   =   181 +144 – 144 
                       9( y – 4 )2  –  25(x +2 )2   =   144 

            
2 2

y – 4 x+2
 – = 1

25 9
 

 ไฮเพอร์โบลามีแกนตามขวางขนานแกน y   จดุศนูย์กลางอยูท่ี่ (h,k)  = (– 2, 4) 
 จะได้วา่  a2 =  25  และ b2 =  9  นัน่คือ  a = 5 , b = 3 

  หาคา่  c จาก   c2  =  a2 + b2    =  25 + 9  = 34    จะได้  c = 34  
  จดุยอดอยูท่ี่จดุ          A (h, k+ a) = (–2, 4+5) =(–2, 9) 

     และ A (h, k– a) = (–2,4–5) =(–2, –1) 
   จดุปลายแกนสงัยคุอยูท่ี่จดุ     B ( h+b, k) = (– 2+3, 4) =(1, 4) 
      และ B (h – b, k) = (– 2–3, 4) =(–5, 4)  
   จดุโฟกสัอยูท่ี่จดุ  F (h, k+ c) = (– 2, 4+ 34 )และ F (h, k– c) = (– 2, 4 – 34 )  

   สมการเส้นก ากบั         y – 5  =  5
±

3
(x + 2)   

 

 
    

 

 

 

 

 

  

y y  

x

 

x  

 

A (–2,9) 

A (–2, –1) 

B (1, 4) B (–5, 4) 

F (– 2, 4+ 34 ) 

F (– 2, 4– 34 ) 

 
5

y 5 x 2
3

     
5

y 5 x 2
3

     
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แบบฝึกทกัษะ ชุดที่ 4 
 

1. ให้บอกแกนตำมขวำง  จุดศูนย์กลำง  จุดยอด  โฟกัส  จุดปลำยแกนสังยุค และสมกำร

เส้นก ำกับของไฮเพอร์โบลำต่อไปนี ้พร้อมทัง้เขียนกรำฟ 
 

1. 1     
2 2

y + 2 x 1
1

36 64


       

.  ………………………………………………………….…..    

   ……………………………………………………………..              

แกนตามขวางขนานแกน............................. จดุศนูย์กลาง ............................................. 

จดุยอด...................................................... โฟกสั………………………………………...  

จดุปลายแกนสงัยคุ.... ................................ สมการเส้นก ากบั........................................ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

แบบฝึกทกัษะ ชุดที่ 4  
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1. 2   
2

2 x 1
y 1

4


       

.  ………………………………………………………….…..    

   ……………………………………………………………..              

แกนตามขวางขนานแกน............................. จดุศนูย์กลาง ............................................. 

จดุยอด...................................................... โฟกสั………………………………………...  

จดุปลายแกนสงัยคุ.... ................................ สมการเส้นก ากบั........................................ 
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1.3      
2 2

9 y 3 16 x 2 144     

.  ………………………………………………………….…..    

   ……………………………………………………………..              

แกนตามขวางขนานแกน............................. จดุศนูย์กลาง ............................................. 

จดุยอด...................................................... โฟกสั………………………………………...  

จดุปลายแกนสงัยคุ.... ................................ สมการเส้นก ากบั........................................ 
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1.4    
22100 y 36 x 4 3600    

.  ………………………………………………………….…..    

   ……………………………………………………………..              

แกนตามขวางขนานแกน............................. จดุศนูย์กลาง ............................................. 

จดุยอด...................................................... โฟกสั………………………………………...  

จดุปลายแกนสงัยคุ.... ................................ สมการเส้นก ากบั........................................ 
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2. จงสร้ำงสมกำรมำตรฐำนของไฮเพอร์โบลำต่อไปนี ้

 

 2.1  จดุโฟกสั  (-4,-8) และ (-14,-8)   และมีแกนตามขวางยาว 6 หนว่ย 

 ……………………………………………………………………………………… 

 2.2 จดุศนูย์กลาง (4,0) และแกนตามขวางขนานแกน Y   ยาว 4 หนว่ย                               

 และแกนสงัยคุยาว 6 หนว่ย 

 …………………………………………………………………………………… 

 2.3  จดุศนูย์กลาง (6,-4) และแกนตามขวางขนานแกน Y  ยาว  6 หนว่ย    

 และแกนสงัยคุยาว 4 หนว่ย 

 …………………………………………………………………………………… 

 2.4  จดุศนูย์กลาง (8,2) และแกนตามขวางขนานแกน Y   ยาว 4 หนว่ย                            

 และแกนสงัยคุยาว 6 หนว่ย 

 …………………………………………………………………………………… 

 2.5 จดุศนูย์กลาง คือ  (5,-1)  แกนตามขวางขนานแกน Y  แกนสงัยคุยาว 8 หนว่ย                

 โฟกสัอยู่ท่ี  ( 5, 4) และ (5,-6) 

 …………………………………………………………………………………… 

 2.6 จดุศนูย์กลาง คือ  (3,-1)  แกนตามขวางขนานแกน Y   ยาว  24  หนว่ย     

 แกนสงัยคุยาว 10  หนว่ย 

 

 
 
 
 
 
 

 

 

 
 

ท าเสร็จแล้วท้ายเลม่            
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ท าแบบทดสอบ 

หลงัเรยีนกนัดกีว่า 
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1. ความสมัพนัธ์ท่ีมีกราฟเป็นไฮเพอร์โบลา  จดุยอดอยูท่ี่จดุ (0, –5 ) และ (0, 5) และโฟกสั                   

จดุหนึง่อยูท่ี่จดุ (0, 29  )   คือข้อใด 

ก.  
2 2

, = 1
25 54

y x
x y

 
 

 
 

ข.  
2 2

, = 1
25 4

y x
x y

 
 

 
 

ค.  
2 2

, = 1
29 4

y x
x y

 
 

 
 

ง.   
2 2

, = 1
25 54

y x
x y

 
 

 
 

 

2. ความสมัพนัธ์   
2 2

x, y R×R =1
4 9

y x  
  

  
 มีกราฟเป็นไฮเพอร์โบลา ข้อใดเป็นจริง 

ก. แกนตามขวางยาว 2 หนว่ย  อยูบ่นแกน y  

ข. แกนตามขวางยาว 4 หนว่ย  อยูบ่นแกน y  

ค. แกนสงัยคุยาว 3 หนว่ย  อยู่บนแกน x  

ง. แกนสงัยคุยาว 4 หนว่ย  อยู่บนแกน x  
 

3. พิกดัของจดุยอดและโฟกสัของสมการของไฮเพอร์โบลา  16x2 +25y2 = 400  คือข้อใด 

ก. จดุยอดอยูท่ี่จดุ (0, 0)  ; โฟกสัอยูท่ี่จดุ (–5,0) และ (5,0) 

ข. จดุยอดอยูท่ี่จดุ (–4, 0) และ (4,0)  ; โฟกสัอยูท่ี่จดุ (– 7 ,0) และ ( 7 ,0) 

ค. จดุยอดอยูท่ี่จดุ (–4, 0) และ (4,0)  ; โฟกสัอยูท่ี่จดุ (0, – 7 ) และ (0, 7 ) 

ง. จดุยอดอยูท่ี่จดุ (–4, 0) และ (4,0)  ; โฟกสัอยูท่ี่จดุ (–5,0) และ (5,0) 

แบบทดสอบหลังเรียน 

วิชำคณิตศำสตร์ประยุกต์ 1   ชัน้มัธยมศึกษำปีที่ 4 

เร่ือง  ไฮเพอร์โบลำ 

 

จงเลือกค าตอบท่ีถกูต้องท่ีสดุเพียงค าตอบเดียว แล้วท าเคร่ืองหมาย     ในกระดาษค าตอบ 
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4. สมการของไฮเพอร์โบลาในข้อใดมีจดุยอดอยูท่ี่ (–2 , 0 )และ( 2 ,0 ) และโฟกสัอยูท่ี่                               

(–4 ,0 ) และ (4,0)    

ก.  3x2 – y2 – 1  =  0  

ข.  3y2 – x2 – 12 = 0 

ค.  3x2 – y2 – 12 =  0 

ง.  3y2 – x2  – 1  =  0 
 

5. ความสมัพนัธ์   
2 2x y

x, y R×R = 1
16 4

  
  

  
 มีกราฟเป็นไฮเพอร์โบลา                                             

พิกดัของจดุยอดและโฟกสั คือ ข้อใด 

ก. จดุยอดอยูท่ี่จดุ (–4, 0) และ (4, 0) ; โฟกสัอยูท่ี่จดุ (– 2 5 ,0) และ ( 2 5 ,0) 

ข. จดุยอดอยูท่ี่จดุ (–4, 0) และ (4, 0) ; โฟกสัอยูท่ี่จดุ (– 4 5 , 0) และ ( 4 5 ,0)   

ค. จดุยอดอยูท่ี่จดุ (–6, 0) และ (6, 0) ; โฟกสัอยูท่ี่จดุ (– 2 3 ,0) และ ( 2 3 ,0)   

ง. จดุยอดอยูท่ี่จดุ (–6, 0) และ (6, 0) ; โฟกสัอยูท่ี่จดุ (– 4 3 ,0) และ ( 4 3 ,0)   
 

6. สมการ   
 
   

2 2
1 3

= 1
16 9

y x 
   มีกราฟเป็นไฮเพอร์โบลา  ข้อใดเป็นจริง  

ก. จดุยอดอยูท่ี่ (3, –5) และ (3,3)  

ข. จดุยอดอยูท่ี่ (–1, 1) และ (7,1)  

ค. โฟกสัอยู่ท่ี (–2, –1) และ (8, –1)  

ง. โฟกสัอยู่ท่ี (3, –1– 7 ) และ (3, –1+ 7 )  
 

7. สมการ 9(x– 1)2 –  25(y+2)2   =  225  มีกราฟเป็นไฮเพอร์โบลา  ข้อใดถกูต้อง 

ก.  จดุศนูย์กลางอยูท่ี่ (–5 , 4)  

ข. จดุยอดอยูท่ี่ (3 , 2)  

ค.  โฟกสัจดุหนึง่อยูท่ี่ (5+ 5  , –4)  

ง.  แกนตามขวางยาว 3 หนว่ย 
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8. สมการของไฮเพอร์โบลาซึง่ผลตา่งของระยะจากจดุใดๆ บนไฮเพอร์โบลาไปยงัจดุ (–4, 3)                  

และ(4, 3)  ซึง่เป็นโฟกสั  เทา่กบั 6 หนว่ย คือข้อใด 

ก. 25x2 – 9 (y–3)2   =  225 

ข. 7y2 – 9 (x–3)2   =  63 

ค. 7x2 – 9 (y–3)2   =  63 

ง. 25y2 – 9 (x–3)2   =  225 
 

9. สมการของไฮเพอร์โบลาท่ีมีโฟกสัอยูท่ี่ (6 , 3)  (–4 , 3)  มีจดุยอดจดุหนึง่อยูท่ี่ (5 , 3)  คือข้อใด 

ก.    
2 2

1 3
= 1

16 9

x y 
  

ข.    
2 2

4 1
= 1

16 9

x y 
  

ค.    
2 2

6 3
= 1

64 36

x y 
  

ง.    
2 2

4 3
= 1

8 6

x y 
  

 

10. สมการของไฮเพอร์โบลาในข้อใดมีจดุศนูย์กลางอยูท่ี่จดุ ( 1, –2)  และจดุยอดจดุหนึง่อยูท่ี่  (1, 1)  

และจดุโฟกสัจดุหนึง่อยูท่ี่  (1, 3)   

ก.    
2 2

2 1
= 1

9 16

y x 
  

ข.    
2 2

2 1
= 1

16 25

y x 
  

ค.    
2 2

2 1
= 1

9 25

y x 
  

ง.    
2 2

2 1
= 1

9 16

y x 
  
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เฉลยแบบทดสอบก่อนเรียน 

 

ข้อ ค ำตอบ 
1 ก 
2 ข 
3 ง 
4 ค 
5 ข 
6 ก 
7 ค 
8 ก 
9 ง 
10 ค 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 

เฉลยแบบทดสอบก่อนเรียน 
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เฉลยแบบฝึกทักษะ ชุดที่ 1 

 
1. ให้บอกแกนตำมขวำง  จุดศูนย์กลำง  จุดยอด  โฟกัส  จุดปลำยแกนสังยุค และสมกำร

เส้นก ำกับของไฮเพอร์โบลำต่อไปนี ้พร้อมทัง้เขียนกรำฟ 

 
 

1. 1  
2 2

2 2

x y
1

4 5
       

แกนตามขวาง คือ..........แกน x...................  

จดุศนูย์กลาง .............(0,0)........................  

จดุยอด...........(4,0) , (–4,0).......................  

โฟกสั...    41, 0 , 41, 0 ............  

จดุปลายแกนสงัยคุ.... (0,5) , (0,–5)............  

สมการเส้นก ากบั...... 5
y x

4
   ............  

 
 

 

1. 2  
2

2 y
x 1

4
       

แกนตามขวาง คือ..........แกน x...................  

จดุศนูย์กลาง .............(0,0)........................  

จดุยอด...........(1,0) , (–1,0).......................  

โฟกสั...    5, 0 , 5, 0 ............  

จดุปลายแกนสงัยคุ.... (0,2) , (0,–2)............  

สมการเส้นก ากบั...... y 2x   ............ 
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X 
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1.3   
2 2

2 2

x y
1

4 3
       

แกนตามขวาง คือ..........แกน x...................  

จดุศนูย์กลาง .............(0,0)........................  

จดุยอด...........(4,0) , (–4,0).......................  

โฟกสั........ ...........(5,0) , (–5,0)................  

จดุปลายแกนสงัยคุ.... (0,3) , (0,–3)............  

สมการเส้นก ากบั...... 3
y x

4
   ............ 

 

 

 

1.4   
2 2

2 2

x y
1

6 8
       

แกนตามขวาง คือ..........แกน x...................  

จดุศนูย์กลาง .............(0,0)........................  

จดุยอด...........(6,0) , (–6,0)......................  

โฟกสั.........  10,0 ,  10,0 ..........  

จดุปลายแกนสงัยคุ.... (0,8) , (0,–8)........  

สมการเส้นก ากบั...... 4
y x

3
   ............ 
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2. จงสร้ำงสมกำรมำตรฐำนไฮเพอร์โบลำต่อไปนี ้

 2.1 จดุศนูย์กลาง คือ  จดุก าเนิด  แกนตามขวางคือ แกน X ยาว  14 หนว่ย  

จดุปลายแกนสงัยคุ คือจดุ  (0,-5) 

 …………………………………………………………………………………… 

 2.2 จดุศนูย์กลาง คือ  (0,0)  แกนตามขวางคือ แกน X  ยาว  12 หนว่ย                          

แกนสงัยคุยาว 8 หนว่ย 

 …………………………………………………………………………………… 

 2.3 จดุศนูย์กลาง คือ  (0,0)  แกนตามขวางคือ แกน X  ยาว  12 หนว่ย                                  

โฟกสัจดุหนึง่อยูท่ี่ (-10,0 )

 …………………………………………………………………………………… 

 2.4 จดุศนูย์กลาง คือ  (0,0)  แกนตามขวางคือ แกน X   แกนสงัยคุยาว 24  หนว่ย                

โฟกสัอยู่ท่ี  (-15, 0) และ (15,0) 

 …………………………………………………………………………………… 

 2.5 จดุศนูย์กลาง คือ  (0,0)  แกนตามขวางคือ แกน X   ยาว 24  หนว่ย                                     

โฟกสัอยู่ท่ี  (-13, 0) และ (13,0) 

 …………………………………………………………………………………… 

 2.6 จดุศนูย์กลาง คือ  (0,0)  แกนตามขวางคือ แกน X  ยาว  10 หนว่ย                          

แกนสงัยคุยาว 4  หนว่ย

 …………………………………………………………………………………… 

 

 

 

 

 

 
 

2 2x y
1

49 25
 

2 2x y
1

36 16
 

2 2x y
1

36 64
 

2 2x y
1

81 144
 

2 2x y
1

144 25
 

2 2x y
1
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เฉลยแบบฝึกทักษะ ชุดที่ 2 
 

1. ให้บอกแกนตำมขวำง  จุดศูนย์กลำง  จุดยอด  โฟกัส  จุดปลำยแกนสังยุค และสมกำร

เส้นก ำกับของไฮเพอร์โบลำต่อไปนี ้พร้อมทัง้เขียนกรำฟ 
 

1. 1  
2 2y x

1
4 16

       

       
2 2

2 2

y x
1

2 4
   

แกนตามขวาง คือ.............แกน y................ 

จดุศนูย์กลาง .............(0,0)........................ 

จดุยอด...........(0,2) , (0, –2).................. 

โฟกสั....    0, 2 5 , 0, 2 5 ..... 

จดุปลายแกนสงัยคุ.... (4,0) , (– 4,0)............ 

สมการเส้นก ากบั....... 1
y x

2
  .......... 

 

 

 

1. 2  
2 2y x

1
100 36

       

       
2 2

2 2

y x
1

10 6
   

แกนตามขวาง คือ.............แกน y................ 

จดุศนูย์กลาง .............(0,0)........................ 

จดุยอด...........(0,10) , (0, –10).................. 

โฟกสั....    0, 2 34 , 0, 2 34 ..... 

จดุปลายแกนสงัยคุ.... (6,0) , (–6,0)............ 

สมการเส้นก ากบั....... 5
y x

3
  .......... 
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1.3     2 225y 9x 225   

          
2 2

2 2

y x
1

3 5
   

แกนตามขวาง คือ.............แกน y................ 

จดุศนูย์กลาง .............(0,0)........................ 

จดุยอด...........(0,3) , (0, –3).................. 

โฟกสั....    0, 34 , 0, 34 ..... 

จดุปลายแกนสงัยคุ.... (5,0) , (–5,0)............ 

สมการเส้นก ากบั....... 3
y x

5
  .......... 

 

 
 

1.4      2 236 y 49x 1764   

          
2 2

2 2

y x
1

7 6
   

แกนตามขวาง คือ.............แกน y................ 

จดุศนูย์กลาง .............(0,0)........................ 

จดุยอด...........(0,7) , (0, –7).................. 

โฟกสั....    0, 85 , 0, 85 ..... 

จดุปลายแกนสงัยคุ.... (6,0) , (–6,0)............ 

สมการเส้นก ากบั....... 7
y x

6
  .......... 
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2. จงสร้ำงสมกำรมำตรฐำนของไฮเพอร์โบลำต่อไปนี ้

 2.1 จดุยอดคือ จดุ (0,5) , (0,-5)  แกนสงัยคุยาว  8 หนว่ย 

 …………………………………………………………………………………… 

 2.2 โฟกสัคือ  (0,8) , (0,-8)  จดุปลายแกนสงัยคุ คือจดุ  (5,0) , (-5,0)   

 …………………………………………………………………………………… 

 2.3 จดุศนูย์กลาง คือ  (0,0)  แกนตามขวางคือ แกน Y  ยาว  16 หนว่ย                                  

 โฟกสัจดุหนึง่อยูท่ี่ (0,10 )

 …………………………………………………………………………………… 

 2.4 จดุศนูย์กลาง คือ  (0,0)  แกนตามขวางคือ แกน Y   แกนสงัยคุยาว 24  หนว่ย                

 โฟกสัอยู่ท่ี  (0, 15) และ (0,-15) 

 …………………………………………………………………………………… 

 2.5 จดุศนูย์กลาง คือ  (0,0)  แกนตามขวางคือ แกน Y  ยาว  12 หนว่ย                                

  แกนสงัยคุยาว 16  หนว่ย                  

 …………………………………………………………………………………… 

 2.6 จดุศนูย์กลาง คือ  (0,0)  แกนตามขวางคือ แกน Y  แกนสงัยคุยาว 16  หนว่ย                

 โฟกสัอยู่ท่ี  (0, 10) และ (0,-10) 

 …………………………………………………………………………………… 

 

 

 

 

 
 

2 2y x
1

25 16
   

2 2y x
1

39 25
   

2 2y x
1

64 36
 

2 2y x
1

81 144
 

2 2y x
1

36 64
 

2 2y x
1

36 64
 

www.kr
oo

ba
nn

ok
.co

m



               Hyperbola 

 

 

55 

 

เฉลยแบบฝึกทักษะ ชุดที่ 3 
 

1. ให้บอกแกนตำมขวำง  จุดศูนย์กลำง  จุดยอด  โฟกัส  จุดปลำยแกนสังยุค และสมกำร

เส้นก ำกับของไฮเพอร์โบลำต่อไปนี ้พร้อมทัง้เขียนกรำฟ 
 

1. 1     
2 2

x 3 y 6
1

100 144

 
       

            
2 2

2 2

x 3 y 6
1

10 12

 
   

แกนตามขวางขนานแกน............x............... จดุศนูย์กลาง .............( –3,–6)................... 

จดุยอด...........(7, –6) , (–13, –6)................ โฟกสั    3 2 61, 6 , 3 2 61, 6       

จดุปลายแกนสงัยคุ.... (–3,6) , (–3, –18)..... สมการเส้นก ากบั...  
6

y 6 x 3
5

    ....
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1. 2     
2 2

x 1 y 3
1

9 16

 
       

            
2 2

2 2

x 1 y 3
1

3 4

 
   

แกนตามขวางขนานแกน............x............... จดุศนูย์กลาง .............( 1,–3)................... 

จดุยอด...........(4, –3) , (2, –3)................  โฟกสั ...........( –4, –3) , (6, –3)...............  

จดุปลายแกนสงัยคุ.... (1,1) , (1, –7).....  สมการเส้นก ากบั...  
4

y 3 x 1
3

    .... 
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1.3     
2 2

9 x 3 16 y 3 144     

          
2 2

x 3 y 3
1

16 9

 
      

          
2 2

2 2

x 3 y 3
1

4 3

 
            

แกนตามขวางขนานแกน............x...............      จดุศนูย์กลาง .............( –3,–3)................... 

จดุยอด...........( –8, –3) , (2, –3)................  โฟกสั ...........( –8, –3) , (2, –3)................                

จดุปลายแกนสงัยคุ.... (–3,0) , (–3, –6)..... สมการเส้นก ากบั...  
3

y 3 x 3
4

     .....
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1.4     
2 2

9 x 8 25 y 1 225     

          
2 2

x 8 y 1
1

25 9

 
      

          
2 2

2 2

x 8 y 1
1

5 3

 
            

แกนตามขวางขนานแกน............x...............      จดุศนูย์กลาง .............( 8,–1)................... 

จดุยอด...........(13, –1) , (3, –1)................  โฟกสั .    8 34, 1 , 8 34, 1     .. 

จดุปลายแกนสงัยคุ.... (8,2) , (8, –4).....  สมการเส้นก ากบั...  
3

y 1 x 8
5

     .....

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Y  Y

X  

X

www.kr
oo

ba
nn

ok
.co

m



               Hyperbola 

 

 

59 

 

2. จงสร้ำงสมกำรมำตรฐำนของไฮเพอร์โบลำต่อไปนี ้

 

 2.1  จดุโฟกสั  (-8,14) และ (-8,4)   และมีแกนตามขวางยาว 8 หนว่ย 

 ……………………………………………………………………………………… 

 2.2 จดุศนูย์กลาง (8,3) และแกนตามขวางขนานแกน X   ยาว 6หนว่ย                                

 และแกนสงัยคุยาว 8 หนว่ย 

 …………………………………………………………………………………… 

 2.3  จดุศนูย์กลาง (3,3) และแกนตามขวางขนานแกน X   ยาว 4 หนว่ย                                                     

 และแกนสงัยคุยาว 6 หนว่ย 

 …………………………………………………………………………………… 

 2.4 จดุศนูย์กลาง คือ  (1,-5)  แกนตามขวางขนานแกน X  ยาว 10 หนว่ย                    

  แกนสงัยคุยาว 6  หนว่ย                  

 …………………………………………………………………………………… 

 2.5 จดุศนูย์กลาง คือ  (5,-1)  แกนตามขวางขนานแกน X   แกนสงัยคุยาว 12  หนว่ย                

 โฟกสัอยู่ท่ี  (-5, -1) และ (15,-1) 

 …………………………………………………………………………………… 

 2.6 แกนตามขวางขนานแกน X แกนสงัยคุยาว 8  หนว่ย โฟกสัอยูท่ี่  (-1, -2)                                 

 และ (-9,-2) 

 …………………………………………………………………………………… 

 

 

 

 

 

   
2 2

x 9 y 8
1

9 16

 
   

   
2 2

x 8 y 3
1

9 16

 
   

   
2 2

x 3 y 3
1

4 9

 
   

   
2 2

x 1 y 5
1

25 9

 
 

   
2 2

x 5 y 1
1

64 36

 
 

   
2 2

x 4 y 2
1

9 16

 
   
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เฉลยแบบฝึกทักษะ ชุดที่ 4 

 
1. ให้บอกแกนตำมขวำง  จุดศูนย์กลำง  จุดยอด  โฟกัส  จุดปลำยแกนสังยุค และสมกำร

เส้นก ำกับของไฮเพอร์โบลำต่อไปนี ้พร้อมทัง้เขียนกรำฟ 
 

1. 1     
2 2

y + 2 x 1
1

36 64


       

            
2 2

2 2

y 2 x 1
1

6 8

 
            

แกนตามขวางขนานแกน....... y.................. จดุศนูย์กลาง .............(1, –2)...................... 

จดุยอด...........(1,4) , (1,–8)...................... โฟกสั............(1,8) , (1,–12)...................... 

จดุปลายแกนสงัยคุ.... (–7, –2) , (9,–2).......... สมการเส้นก ากบั...  
3

y 2 x 1
4

     ..... 
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1. 2   
2

2 x 1
y 1

4


       

          
2

2

2

x 1
y 1

2


            

แกนตามขวางขนานแกน....... y.................. จดุศนูย์กลาง .............(1, 0)......................... 

จดุยอด...........(1,1) , (1,–1)...................... โฟกสั............(1, - 5 ) , (1, 5 ).................. 

จดุปลายแกนสงัยคุ.... (–1, 0) , (3,0)............ สมการเส้นก ากบั...  
1

y x 1
4

    ........... 
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1. 3     
2 2

9 y 3 16 x 2 144         

            
2 2

2 2

y 3 x 2
1

4 3

 
            

แกนตามขวางขนานแกน....... y.................. จดุศนูย์กลาง .............( –2,3)...................... 

จดุยอด...........( –2,7) , (–2,–1)...................... โฟกสั............( –2,8) , (–2,– 2)...................... 

จดุปลายแกนสงัยคุ.... (–5, 3) , (1,3).......... สมการเส้นก ากบั...  
4

y 3 x 2
3

     ..... 
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1.4    
22100 y 36 x 4 3600    

  
22 x 4y

1
36 100


   

         
22

2 2

x 4y
1

6 10


   

แกนตามขวางขนานแกน....... y...................  จดุศนูย์กลาง .............( –4, 0)......................                

จดุยอด...........( –4,6) , (–4,–6).................... โฟกสั..    4,2 34 , 4, 2 34   ......... 

จดุปลายแกนสงัยคุ.... (6, 0) , (–14,0).......... สมการเส้นก ากบั...  
3

y x 4
5

   .......... 
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2. จงสร้ำงสมกำรมำตรฐำนของไฮเพอร์โบลำต่อไปนี ้

 

 2.1  จดุโฟกสั  (-4,-8) และ (-14,-8)   และมีแกนตามขวางยาว 6 หนว่ย 

 ……………………………………………………………………………………… 

 2.2 จดุศนูย์กลาง (4,0) และแกนตามขวางขนานแกน Y   ยาว 4 หนว่ย                               

 และแกนสงัยคุยาว 6 หนว่ย 

 …………………………………………………………………………………… 

 2.3  จดุศนูย์กลาง (6,-4) และแกนตามขวางขนานแกน Y  ยาว  6 หนว่ย    

 และแกนสงัยคุยาว 4 หนว่ย 

 …………………………………………………………………………………… 

 2.4  จดุศนูย์กลาง (8,2) และแกนตามขวางขนานแกน Y   ยาว 4 หนว่ย                            

 และแกนสงัยคุยาว 6 หนว่ย 

 …………………………………………………………………………………… 

 2.5 จดุศนูย์กลาง คือ  (5,-1)  แกนตามขวางขนานแกน Y  แกนสงัยคุยาว 8  หนว่ย                

 โฟกสัอยู่ท่ี  ( 5, 4) และ (5,-6) 

 …………………………………………………………………………………… 

 2.6 จดุศนูย์กลาง คือ  (3,-1)  แกนตามขวางขนานแกน Y   ยาว  24  หนว่ย     

 แกนสงัยคุยาว 10  หนว่ย

 …………………………………………………………………………………… 

 

 

 

 

   
2 2

y 1 x 2
1

9 16

 
   

 
22 x 4y

1
4 9


   

   
2 2

y 4 x 6
1

9 4

 
 

   
2 2

y 2 x 8
1

4 9

 
   

   
2 2

y 5 x 1
1

9 16

 
   

   
2 2

y 1 x 3
1

144 25

 
   
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เฉลยแบบทดสอบหลังเรียน 

 

ข้อ ค ำตอบ 
1 ข 
2 ข 
3 ง 
4 ค 
5 ก 
6 ก 
7 ค 
8 ค 
9 ก 
10 ง 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

เฉลยแบบทดสอบหลังเรียน 
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ตำรำงบันทกึ 
กำรท ำแบบฝึกทกัษะคณิตศำสตร์ 

เร่ือง ไฮเพอร์โบลำ 
 
 
 
 
 
 

แบบทดสอบ คะแนนเตม็ คะแนนท่ีท าได้ หมายเหต ุ

ก่อนเรียน 10   

หลงัเรียน 10   

ผลการพฒันา   
 

แบบฝึกทกัษะ คะแนนเตม็ คะแนนท่ีท าได้ หมายเหต ุ

ชดุท่ี 1 10   

ชดุท่ี 2 10   

ชดุท่ี 3 10   

ชดุท่ี 4 10   
 
 
 

 

ช่ือ........................................................................................................ 

ชัน้.....................................................เลขที่........................................... 
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แบบประเมินผลกำรท ำแบบฝึกทกัษะ 

(เล่มที่ 5 ไฮเพอร์โบลำ) 

ช่ือ............................................................................ชัน้...................เลขท่ี..................... 

 

ครัง้ท่ี วนั/เดือน/ปี 
คะแนนตามระดบั

คณุภาพ 
น า้หนกั
คะแนน 

คะแนนท่ีได้ 
(คะแนน x น า้หนกั) 

4 3 2 1 
1      5  
2      5  
3      5  
4      5  
        

รวม 20  

 

      ร้อยละของคะแนนรวม  100 .................
4

  


 

 สรุประดบัคณุภาพของผลงาน     ดีมาก  ดี         พอใช้       ต้องปรับปรุง 

 ข้อเสนอแนะ/ปัญหำที่ควรแก้ไข 

 ...................................................................................................................................................

 ............................................................................................................................................. 

      ลงช่ือ............................................ผู้ประเมิน 

  

 หมำยเหตุ 

 ระดบัดีมาก    หมายถึง    ได้คะแนนคดิเป็นร้อยละ 80 ขึน้ไป 

 ระดบัดี  หมายถึง   ได้คะแนนคิดเป็นร้อยละ 60 – 79 

 ระดบัพอใช้ หมายถึง   ได้คะแนนคิดเป็นร้อยละ 40 – 59 

 ระดบัต้องปรับปรุง    หมายถึง   ได้คะแนนคิดเป็นร้อยละต ่ากว่า 40 

        

คะแนนท่ีได้รวม 
( น า้หนกัคะแนนรวม        )  
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    เกณฑ์กำรประเมินแบบฝึกทักษะ 

คะแนน(ระดบัคณุภาพ) เกณฑ์การพิจารณา 
    4 (ดีมาก) - ท าแบบฝึกทกัษะครบถ้วน 

- ท าแบบฝึกทกัษะได้ถกูต้อง 80% ขึน้ไป ของจ านวนข้อทัง้หมด 
- แสดงล าดบัขัน้ตอนของการท าแบบฝึกหดัได้ชดัเจนและ

เหมาะสม 
    3 (ดี) - ท าแบบฝึกทกัษะครบถ้วน 

- ท าแบบฝึกทกัษะได้ถกูต้อง 70% - 79% ของจ านวนข้อทัง้หมด 
- แสดงล าดบัขัน้ตอนของการท าแบบฝึกทกัษะยงัไมเ่หมาะสม

หรือสลบัขัน้ตอนของการท าแบบฝึก 
    2 (พอใช้) - ท าแบบฝึกทกัษะไมค่รบถ้วน 

- ท าแบบฝึกทกัษะได้ถกูต้อง 60% - 69% ของจ านวนข้อทัง้หมด 
- แสดงล าดบัขัน้ตอนของการท าแบบฝึกทกัษะยงัไมเ่หมาะสม

หรือไมส่มัพนัธ์กบัโจทย์ 
    1 (ต้องปรับปรุง) - ท าแบบฝึกทกัษะไมค่รบถ้วน 

- ท าแบบฝึกทกัษะได้ถกูต้องน้อยกว่า 60% ของจ านวนข้อ
ทัง้หมด 

- แสดงล าดบัขัน้ตอนของการท าแบบฝึกไมส่มัพนัธ์กบัโจทย์
หรือไมร่ะบขุัน้ตอนของการท าแบบฝึก 
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กระดำษค ำตอบ 
แบบทดสอบก่อนเรียน 

วิชาคณิตศาสตร์ประยกุต์ 1 ชัน้มธัยมศกึษาปีท่ี 4 
 
 
 
 
 
 
 

 

ข้อ 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 

ก           

ข           

ค           

ง           
 
 
 
 
 
 
 

 

ช่ือ........................................................................................................ 

ชัน้.....................................................เลขที่........................................... 
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กระดำษค ำตอบ 
แบบทดสอบหลังเรียน 

วิชาคณิตศาสตร์ประยกุต์ 1 ชัน้มธัยมศกึษาปีท่ี 4 
 
 
 
 
 
 

 

ข้อ 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 

ก           

ข           

ค           

ง           
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

ช่ือ........................................................................................................ 

ชัน้.....................................................เลขที่........................................... 
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