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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เรื่องจ านวนเชิงซ้อน เล่มที่ 1 โดยนายวิทิต  สายกระสุน 

 
 

หน้า  ก 

ค าน า 
 

 แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เรื่อง จ านวนเชิงซ้อน  รายวิชา ค32202 คณิตศาสตร์  ส าหรบันักเรียน  
ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5   เป็นแบบฝึกทักษะที่มีวัตถุประสงค์เพ่ือจัดการเรียนรู้ที่เน้นผู้เรียนเป็นส าคัญและเพ่ือ
พัฒนาผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนของนักเรียนให้สูงขึ้น โดยเน้นทักษะกระบวนการทางคณิตศาสตร์ส าหรับ
นักเรียน เพ่ือส่งเสริมให้เกิดความรู้ความเข้าใจ การมทีักษะกระบวนการทางคณิตศาสตร์ในการแก้ปัญหา    
การให้เหตุผลประกอบการตัดสินใจ ความสมเหตุสมผลของค าตอบและสรุปผลได้อย่างถูกต้องเหมาะสม       
ทั้งยังส่งเสริมให้นักเรียนมีความรอบคอบ มีความรับผิดชอบ มีระเบียบวินัยและมีเจตคติที่ดีต่อวิชาคณิตศาสตร์  
ตลอดจนความสามารถในการเรียนรู้ที่มีประสิทธิภาพยิ่งขึ้น 
 

 ผู้จัดท าได้พัฒนา ปรับปรุงและเผยแพร่แบบฝึกทักษะ รวมทั้งสิ้นจ านวน 7 เล่ม ดังนี้  
 

 เล่มที่ 1 การสร้างจ านวนเชิงซ้อน 
 เล่มที่ 2 สมบัติเชิงพีชคณิตของจ านวนเชิงซ้อน 
 เล่มที่ 3 รากท่ีสองของจ านวนเชิงซ้อน 
 เล่มที่ 4 กราฟและค่าสัมบูรณ์ของจ านวนเชิงซ้อน 
 เล่มที่ 5 จ านวนเชิงซ้อนในรูปเชิงขั้ว 
 เล่มที่ 6 รากท่ี n ของจ านวนเชิงซ้อน 

   เล่มที่ 7 สมการพหุนาม  
 

 ผู้จัดท าหวังเป็นอย่างยิ่งว่า  แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์นี้ จะเป็นประโยชน์สูงสุดต่อการจัดกิจกรรม  
การเรียนการสอนของครูและนักเรียน  เพื่อที่จะสามารถพัฒนาคุณภาพนักเรียนตามลักษณะที่พึงประสงค์ 
สามารถน าความรู้ไปใช้ในชีวิตประจ าวันได้อย่างเหมาะสม 
 

                วิทิต  สายกระสุน 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เรื่องจ านวนเชิงซ้อน เล่มที่ 1 โดยนายวิทิต  สายกระสุน 

 
 

หน้า  ข 

 สารบัญ 
 

เร่ือง หน้า 
  

ค าน า ก 

สารบัญ ข 

ค าชี้แจงเกี่ยวกับแบบฝึกทักษะ 1 

ค าแนะน าการใช้แบบฝึกทักษะส าหรับครู 2 

ค าแนะน าการใช้แบบฝึกทักษะส าหรับนักเรียน 3 

ขั้นตอนการเรียนโดยใช้แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ 4 

แบบทดสอบย่อยก่อนเรียน 5 

กระดาษค าตอบแบบทดสอบย่อยก่อนเรียน 7 

สาระและมาตรฐานการเรียนรู้ฯ ผลการเรียนรู้ และจุดประสงค์การเรียนรู้ 8 

    ใบความรู้ที่ 1.1 หน่วยจินตภาพ (imaginary unit) 10 

      แบบฝึกทักษะ 1.1 17 

    ใบความรู้ที่ 1.2 สัญลักษณ์ของจ านวนเชิงซ้อน 19 

      แบบฝึกทักษะ 1.2 21 

    ใบความรู้ที่ 1.3 การเท่ากัน การบวกและการคูณของจ านวนเชิงซ้อน 22 

      แบบฝึกทักษะ 1.3 25 

แบบทดสอบย่อยหลังเรียน 27 
กระดาษค าตอบแบบทดสอบย่อยหลังเรียน 
บรรณานุกรม 

29 
30 

ภาคผนวก 31 

    เฉลยแบบทดสอบย่อยก่อนเรียน 32 

    เฉลยแบบฝึกทักษะ 1.1 33 

    เฉลยแบบฝึกทักษะ 1.2 36 

    เฉลยแบบฝึกทักษะ 1.3 37 

    เฉลยแบบทดสอบย่อยหลังเรียน 40 
          แบบบันทึกผลคะแนน             41 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เรื่องจ านวนเชิงซ้อน เล่มที่ 1 โดยนายวิทิต  สายกระสุน 

 
หน้า  1 

  
 
 1. เอกสารฉบับนี้เป็นแบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เรื่อง จ านวนเชิงซ้อน ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5 
มีทั้งหมด  7 เล่ม ดังนี้ 

 เล่มที่ 1 การสร้างจ านวนเชิงซ้อน 
 เล่มที่ 2 สมบัติเชิงพีชคณิตของจ านวนเชิงซ้อน 
 เล่มที่ 3 รากท่ีสองของจ านวนเชิงซ้อน 
 เล่มที่ 4 กราฟและค่าสัมบูรณ์ของจ านวนเชิงซ้อน 
 เล่มที่ 5 จ านวนเชิงซ้อนในรูปเชิงขั้ว 
 เล่มที่ 6 รากท่ี n ของจ านวนเชิงซ้อน 

   เล่มที่ 7 สมการพหุนาม  
 2. แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์เล่มนี้ จัดท าขึ้นเพ่ือใช้เป็นสื่อการจัดกิจกรรมการเรียนการ
สอน ให้ผู้เรียนได้ศึกษาท าความเข้าใจ ส าหรับนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5  
 3. แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์เล่มนี้ เป็นเล่มที่ 1 การสร้างจ านวนเชิงซ้อน ประกอบด้วย ค า
ชี้แจงเกี่ยวกับแบบฝึกทักษะกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ ค าแนะน าการใช้แบบฝึกทักษะส าหรับครู 
ค าแนะน าการใช้แบบฝึกทักษะส าหรับนักเรียน ขั้นตอนการเรียนโดยใช้แบบฝึกทักษะ แบบทดสอบย่อย
ก่อนเรียนเนื้อหา แบบฝึกทักษะและแบบทดสอบย่อยหลังเรียน 

    4. แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์เล่มนี้ ใช้เวลาเรียน 2 ชั่วโมง 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เรื่องจ านวนเชิงซ้อน เล่มที่ 1 โดยนายวิทิต  สายกระสุน 

 
หน้า  2 

 

  
  การใช้แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เรื่อง จ านวนเชิงซ้อน ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5 ครูผู้สอนควร
ศึกษารายละเอียดเกี่ยวกับการปฏิบัติตนก่อนที่จะใช้แบบฝึกทักษะ ดังนี้ 
 1. ครูต้องศึกษาแบบฝึกทักษะและอ่านเนื้อหาสาระอย่างละเอียดรอบคอบ พร้อมทั้งท า
ความเข้าใจกับเนื้อหาทุกเล่มก่อนการใช้งาน 
 2. ครูเตรียมแบบฝึกทักษะให้ครบถ้วนและเพียงพอกับจ านวนนักเรียน 
 3. ครูเตรียมเครื่องมือวัดผลและประเมินผล เพ่ือให้ทราบความก้าวหน้าของนักเรียน 
 4. ครูชี้แจงให้นักเรียนทราบล าดับขั้นตอนและวิธีการสอนโดยใช้แบบฝึกทักษะ อย่างชัดเจน 
และประโยชน์ที่ได้รับจากการสอนโดยใช้แบบฝึกทักษะ 
 5. ครูชี้แจงให้นักเรียนทราบเกี่ยวกับบทบาทของนักเรียนในการเรียนโดยใช้แบบฝึกทักษะ
ให้เข้าใจ และเน้นย้ าเรื่องความซื่อสัตย์โดยไม่ลอกเพ่ือน ไม่ให้เพ่ือนท าให้หรือไม่ดูเฉลยก่อนลงมือท าด้วย
ตนเอง 
 6. ให้นักเรียนท าแบบทดสอบย่อยก่อนเรียนเพื่อประเมินความรู้เดิมของนักเรียน 
 7. แจ้งจุดประสงค์การเรียนรู้ให้นักเรียนทราบ 
 8. ด าเนินการสอนตามกิจกรรมการเรียนรู้ที่ก าหนดไว้ในแผนการจัดการเรียนรู้ที่ 1  
 9. ให้นักเรียนศึกษาเนื้อหาและท าแบบฝึกทักษะเล่มที่ 1 แล้วเปลี่ยนกันตรวจตามเฉลย 
 10. ครูสังเกตความตั้งใจของนักเรียน ความสนใจในการเรียน การท างานร่วมกันเป็นกลุ่ม
ของนักเรียนทุกกลุ่มอย่างใกล้ชิด ถ้ากลุ่มใดมีปัญหาครูจะได้ท าการช่วยเหลือได้ทันที 
 11. เวลาในการจัดกิจกรรมการเรียนโดยใช้แบบฝึกทักษะของนักเรียนแต่ละคน แต่ละกลุ่ม
อาจไม่เท่ากัน ครูควรยืดหยุ่นตามความเหมาะสมและสถานการณ์ 
 12. ให้นักเรียนท าแบบทดสอบย่อยหลังเรียน เพ่ือประเมินความก้าวหน้าของนักเรียน 
 13. การสรุปบทเรียนควรเป็นกิจกรรมร่วมกันของนักเรียนทุกกลุ่ม หรือแต่ละกลุ่มส่ง
ตัวแทนมาร่วมอภิปรายเรื่องที่เรียนมา 
 14. ในกรณีที่นักเรียนคนใดขาดเรียน ให้นักเรียนศึกษาเป็นรายบุคคลด้วยตนเองนอกเวลา
เรียนจากแบบฝึกทักษะ 
 15. การจัดชั้นเรียนอาจจัดให้นักเรียนศึกษาเป็นรายบุคคลหรือรายกลุ่มก็ได้   

 

 

 

ค าแนะน าการใช้แบบฝึกทักษะส าหรบัคร ู
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เรื่องจ านวนเชิงซ้อน เล่มที่ 1 โดยนายวิทิต  สายกระสุน 

 
หน้า  3 

 

 การใช้แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เรื่อง จ านวนเชิงซ้อน ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5 นักเรียนควร
ปฏิบัติตามค าแนะน า ดังนี้ 
 1. อ่านค าชี้แจงเกี่ยวกับแบบฝึกทักษะ และค าแนะน าการใช้แบบฝึกทักษะส าหรับนักเรียน
ให้เข้าใจก่อนลงมือท างานหรือท าการศึกษาทุกครั้ง 
 2. ท าแบบทดสอบย่อยก่อนเรียนเพื่อประเมินความรู้เดิมของนักเรียน 
 3. ศึกษาเนื้อหาและท าแบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เล่มที่ 1  ถ้าท าแบบฝึกทักษะไม่ได้ให้
ศึกษาเนื้อหาใหม่อีกครั้ง ศึกษาตัวอย่างหรือปรึกษาครูผู้สอน 
 4. เปลี่ยนกันตรวจแบบฝึกทักษะตามเฉลยและบันทึกคะแนนที่ได้ไว้ จากนั้นร่วมกันสรุป
องค์ความรู้โดยครูคอยชี้แนะแนวทางและอธิบายเพิ่มเติม 
 5. ท าแบบทดสอบย่อยหลังเรียนเพื่อประเมินความก้าวหน้าของตนเองหลังจากศึกษาแบบ
ฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เล่มที่ 1 จบแล้ว 
 6. ในการท าแบบฝึกทักษะ แบบทดสอบย่อยก่อนเรียน-หลงัเรียน ให้นักเรียนพยายามท า
ด้วยความตั้งใจและมีความซื่อสัตย์ต่อตนเองให้มากท่ีสุด โดยไม่เปิดดูเฉลยก่อน 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ค าแนะน าการใช้แบบฝึกทักษะส าหรบันักเรียน 
ค าแนะน าการใช้แบบฝึกทักษะส าหรบัคร ู

ตั้งใจนะครับเพื่อน ๆ 
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ขั้นตอนการเรียนโดยใช้แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เล่มที่ 1 
เรื่อง  การสร้างจ านวนเชิงซ้อน 

1. อ่านค าแนะน าส าหรับนักเรียน 

2.  ท าแบบทดสอบย่อยกอ่นเรียน 

4.  ท าแบบทดสอบย่อยหลังเรียน 

   5. ศึกษาแบบฝึกทักษะเล่มต่อไป ผ่านเกณฑ์ 

        3.  ศึกษาใบความรู้และตัวอย่าง 

         -  ศึกษาเนื้อหา 
         -  ท าแบบฝึกทักษะ 
         -  ตรวจแบบฝึกทักษะ 

 
ประเมินผล 

ไม่ผ่านเกณฑ์ 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เรื่องจ านวนเชิงซ้อน เล่มที่ 1 โดยนายวิทิต  สายกระสุน 

 
หน้า  5 

แบบทดสอบย่อยก่อนเรียน  

ค าช้ีแจง   1. แบบทดสอบก่อนเรียนนี้เป็นแบบปรนัยเลือกตอบ มี 4 ตัวเลือก 
         จ านวน 10 ข้อ คะแนนเต็ม 10 คะแนน  
      2. จงเลือกค าตอบที่ถูกต้องที่สุดเพียงข้อละค าตอบเดียว แล้วท าเครื่องหมายกากบาท (×)  

        ทับตัวอักษร ก , ข , ค  หรือ  ง  ลงในกระดาษค าตอบ 
     3. เกณฑ์การให้คะแนนคือ ตอบถูกได้ 1 คะแนน  ตอบผิดได้ 0 คะแนน 

 

1. ข้อใดถูกต้อง 

 ก. √  √   √       ข. √  √     

 ค. √           ง. √      

2. ข้อใดมีค่าเท่ากับ       

 ก.            ข.     

 ค.           ง.       

3. ข้อใดไม่ถูกต้อง 

 ก.                ข.           

 ค.                 ง.           

4.                   มีค่าตรงกับข้อใด 

 ก.            ข.       

 ค.             ง.       

5.  ก าหนดให้         ข้อใดกล่าวถูกต้อง 

 ก.      ( )        ข.    ( )     

 ค.      ( )        ง.    ( )     
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หน้า  6 

6.  ข้อใดมีค่าเท่ากับ (    )  (    ) 

 ก.            ข.     

 ค.              ง.     

7.  ก าหนดให้          และ          ค่าของ            ตรงกับข้อใด 

 ก.             ข.        

 ค.              ง.        

8.  ข้อใดมีค่าเท่ากับ (   )(    ) 

 ก.               ข.         

 ค.               ง.         

9.  ก าหนดให้ (    )  (    )        ค่าของ    และ    ตรงกับข้อใด 

 ก.            และ        ข.          และ       

 ค.            และ        ง.           และ      

10.  ถ้า    และ    สอดคล้องกับสมการ (   )(    )        แล้ว     ตรงกับข้อใด 

 ก.            ข.    

 ค.            ง.      

 

 

©©©©©©©©©©©©©© 
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กระดาษค าตอบแบบทดสอบย่อยก่อนเรียน 

เร่ือง  การสร้างจ านวนเชิงซ้อน 

 

ชื่อ...............................................................................ชั้น................เลขที่...............  
 

ข้อ ก ข ค ง 
1     

2     

3     

4     

5     

6     

7     

8     

9     

10     

 

  ผลการประเมิน 

คะแนน ก่อนเรียน 
เต็ม 10 
ได้  

ร้อยละ  

 

 

 

 

ผู้ตรวจ........................................................................ 

วันที่..........เดือน..................................พ.ศ. ............... 
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มาตรฐาน  ค 1.1    เข้าใจถึงความหลากหลายของการแสดงจ านวนและการใช้จ านวนในชีวิตจริง 
มาตรฐาน  ค 1.2    เข้าใจถึงผลที่เกิดขึ้นจากการด าเนินการของจ านวนและความสัมพันธ์ระหว่าง 

      การด าเนินการต่าง ๆ และสามารถใช้การด าเนินการในการแก้ปัญหา 
มาตรฐาน  ค 1.3    ใช้การประมาณค่าในการค านวณและแก้ปัญหา 
มาตรฐาน  ค 1.4    เข้าใจระบบจ านวนและน าสมบัติเกี่ยวกับจ านวนไปใช้ 

สาระที่ 4 พีชคณิต 

มาตรฐาน  ค 4.2    ใช้นิพจน์ สมการ อสมการ กราฟ และตัวแบบเชิงคณิตศาสตร์  
  (mathematical  model)  อ่ืน ๆ แทนสถานการณ์ต่าง ๆ    
  ตลอดจนแปลความหมาย และน าไปใช้แก้ปัญหา 

 

สาระที่ 6 ทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์ 

มาตรฐาน  ค 6.1    มีความสามารถในการแก้ปัญหา  การให้เหตุผล   การสื่อสาร  การสื่อ
ความหมายทางคณิตศาสตร์และการน าเสนอ  การเชื่อมโยงความรู้ต่าง ๆ 
ทางคณิตศาสตร์และเชื่อมโยงคณิตศาสตร์กับศาสตร์อ่ืน ๆ                
และมีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์ 

สาระและมาตรฐานการเรียนรู้ตามหลักสูตร
แกนกลางการศึกษาขั้นพื้นฐาน พ.ศ.2551 

  สาระที่ 1 จ านวนและการด าเนินการ 
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จุดประสงค์การเรียนรู้ 

1. นักเรียนสามารถเขียนจ านวนให้อยู่ในรูปหน่วยจินตภาพได้ 
2. นักเรียนสามารถหาค่า ของ   n  เมื่อ  n  เป็นจ านวนเต็มบวกได้ 
3. นักเรียนสามารถบอกส่วนจริงและส่วนจินตภาพของจ านวนเชิงซ้อนได้ 
4. นักเรียนมีความเข้าใจหลักการเท่ากันของจ านวนเชิงซ้อน 
5. นักเรียนสามารถหาผลบวกและผลคูณของจ านวนเชิงซ้อนได้ 

 

  1. มีความคิดรวบยอดเกี่ยวกับจ านวนเชิงซ้อน เขียนกราฟ และหาค่าสัมบูรณ์ของจ านวนเชิงซ้อน 
  2. หารากท่ี n ของจ านวนเชิงซ้อน เมื่อ n เป็นจ านวนเต็มบวก 
  3.แก้สมการพหุนามตัวแปรเดียวที่มีสัมประสิทธิ์เป็นจ านวนเต็มและมีดีกรีไม่เกินสาม 

ผลการเรียนรู ้
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ใบความรู้ที่ 1.1 หน่วยจินตภาพ (Imaginary unit) 

จ านวนเชิงซ้อน 

จ านวนจริง จ านวนจินตภาพ 

จ านวนตรรกยะ จ านวนอตรรกยะ 

จ านวนเต็ม จ านวนตรรกยะที่ไม่ใช่จ านวนเต็ม 

จ านวนเต็มลบ จ านวนเต็มศูนย ์ จ านวนเต็มบวก 

 

 

เนื้อหาวิชาคณิตศาสตร์ที่ผ่านมา ระบบจ านวนที่ใหญ่ที่สุดคือระบบจ านวนจริง (real number 
system) ซึ่งประกอบด้วยเซตของจ านวนจริง และการด าเนินการ  ซึ่งในระบบจ านวนจริง สมการบาง
สมการ เช่น          ไม่มีจ านวนจริงใดท่ีเป็นค าตอบของสมการ เพราะจากสมการจะได้  
       ซึ่งไม่มีจ านวนจริงใด ๆ เมื่อยกก าลังสองแล้วจะเป็นจ านวนลบ เพื่อให้สามารถศึกษา
เกี่ยวกับจ านวนได้กว้างขึ้น นักคณิตศาสตร์จึงได้สร้างระบบจ านวนขึ้นโดยขยายจากเซตของจ านวนจริง
ออกไป เรียกจ านวนใหม่ที่ได้ว่า จ านวนเชิงซ้อน (Complex numbers) 

ดังนั้นระบบจ านวนที่ใหญ่ที่สุดที่นักคณิตศาสตร์ศึกษาในปัจจุบันนี้ คือ ระบบจ านวนเชิงซ้อน 
ตามโครงสร้าง ดังนี้ 
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นิยาม      เขียน  √    ด้วยสัญลักษณ์     โดยที่        
              เรียก     ว่า “หน่วยจินตภาพ” (imaginary unit) 

นิยาม    ถ้า 𝑎  เป็นจ านวนจริงบวกแล้ว  √   √ √   √    เมื่อ  >   

นั่นคือ จากสมการข้างต้น    ±  

 

จากสมการพหุนาม          เป็นสมการที่ไม่มีค าตอบในระบบจ านวนจริง                

แต่ถ้าพิจารณา          

จะได้                

ดังนั้น             ±√   

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

เช่น   √   √     ,   √   √     , 

 √        ,   √   √     ,  √        เป็นต้น 
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   ข้อควรระวัง  

   ถ้า 𝑎 และ 𝑏 เป็นจ านวนจริงบวกแล้ว  

 √  √    (  )(  ) 

  

 

 

 

 

 

 

 

เช่น    √   √ √   √   

   √   √ √      

   √  √   √  √   √      √   

   √  √   (  )(  )          เป็นต้น 

 

   

 

 

 

 

 

 

 

 

ต่อไปนี้จ านวนที่ไม่สามารถหาค่าได้ในระบบจ านวนจริง
ก็จะสามารถหาค่าได้ในระบบจ านวนเชิงซ้อน 
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การหาค่าของ      เมื่อ     เป็นจ านวนเต็มบวก 

จาก          พิจารณาค่าของ   n  ได้ดังนี้ 

          

        

                 (  )                   

                (  )(  )            

                 ( )                         

                ( )(  )              

                 ( )(  )               

                 ( )( )                  

                                                                           

นั่นคือ                                       จะได้                 และ     ตามล าดับ  แสดงว่า
ผลลัพธ์ของ   n  ได้ค่าที่แตกต่างกันเพียง 4 ค่าเท่านั้น คือ                และ     โดยแยกเป็น 4  
กลุ่ม ดังนี้ 

กลุ่มที่ 1 

เลขชี้ก าลังหารด้วย  4 

เหลือเศษ 1 

กลุ่มที่ 2 

เลขชี้ก าลังหารด้วย  4 

เหลือเศษ 2 

กลุ่มที่ 3 

เลขชี้ก าลังหารด้วย  4 

เหลือเศษ 3 

กลุ่มที่ 4 

เลขชี้ก าลังหารด้วย  4 

ลงตัว 
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สรุปได้ว่า   ส าหรับจ านวนเต็มบวก n ใด ๆ โดยขั้นตอนวิธีการหาร (Division algorithm) 
สามารถเขียน  n  ได้ในรูป                         เมื่อ    เป็นจ านวนเต็มบางจ านวน 

1.  ถ้า  n        จะได้    n                     (เม่ือ    หารด้วย 4 เหลือเศษ 1) 

2.  ถ้า  n        จะได้    n                  (เม่ือ    หารด้วย 4 เหลือเศษ 2) 

3.  ถ้า  n        จะได้    n                    (เม่ือ    หารด้วย 4 เหลือเศษ 3) 

4.  ถ้า  n            จะได้    n                        (เม่ือ    หารด้วย 4 ลงตัว) 

 

 

 

 

 

ตัวอย่าง 1 จงหาค่าต่อไปนี้ 

1.           2.                   3.            4.          

วิธีท า 1.  เนื่องจาก        หารด้วย    เหลือเศษ     

     ดังนั้น                       

2.  เนื่องจาก        หารด้วย    ลงตัว   

     ดังนั้น                       

3.  เนื่องจาก        หารด้วย    เหลือเศษ     

    ดังนั้น                        

4.  เนื่องจาก        หารด้วย    เหลือเศษ     

    ดังนั้น                        
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พิจารณาจ านวนต่อไปนี้ 

                     (  )  (  )            

                  (  )  (  )             

                               (  )  (  )          

 

 

 

 

  จากข้างต้น สรุปได้ว่า 

 n   n    n    n                 เมื่อ  n  เป็นจ านวนเต็มบวกใด ๆ 

นั่นคือ     ยกก าลังจ านวนเต็มบวกเรียงติดกัน 4 จ านวน  บวกกันได้   เสมอ 

 

ในท านองเดียวกันพิจารณาจ านวนต่อไปนี้ 

 ( )(  )(  )(  )         ( )(  )(  )( )          

(  )(  )(  )(  )        (  )(  )( )( )         

(    )(    )(    )(    )         ( )( )(  )(  )         

จากข้างต้น สรุปได้ว่า 

( n)( n  )( n  )( n  )                เมื่อ  n  เป็นจ านวนเต็มบวกใด ๆ 

นั่นคือ     ยกก าลังจ านวนเต็มบวกเรียงติดกัน 4 จ านวน  คูณกันได้     เสมอ 
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ตัวอย่าง 2  จงหาค่าของจ านวนต่อไปนี้ 

1.                             2.                                  

3.    (     )(     )(     )(     )     4.    (    )(    )(    )(    ) 

วิธีท า 1.                                    
(   ยกก าลังจ านวนเต็มบวกเรียงติดกัน 4 จ านวน  บวกกันได้   เสมอ) 

 2.                                     (  )     (  )     (  )     (  )   

                           

                       (  )        

                  

3.    (     )(     )(     )(     )          
 (   ยกก าลังจ านวนเต็มบวกเรียงติดกัน 4 จ านวน  คูณกันได้     เสมอ) 

4.    (    )(    )(    )(    )            (  )(  )(  )(  ) 

               (  )( )(  )(  ) 

                

 

 

 

 

 

 

 

 

 

พร้อมท าแบบฝึกแล้วครับ! 

www.kr
oo

ba
nn

ok
.co

m



แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เรื่องจ านวนเชิงซ้อน เล่มที่ 1 โดยนายวิทิต  สายกระสุน 

 
หน้า  17 

แบบฝึกทักษะที่ 1.1  

1. จงเขียนจ านวนต่อไปนี้ให้อยู่ในรูปหน่วยจินตภาพ 

1.1 √     

    วิธีท า  √      =  ……………………………………………………………………………… 

    =  ……………………………………………………………………………… 

1.2 √     

    วิธีท า  √      =  ……………………………………………………………………………… 

    =  ……………………………………………………………………………… 

1.3 √  √    

    วิธีท า  √  √     =  ……………………………………………………………………………… 

    =  ……………………………………………………………………………… 

    =  ……………………………………………………………………………… 

    =  ……………………………………………………………………………… 

1.4 √   √     

    วิธีท า  √   √      =  ……………………………………………………………………………… 

    =  ……………………………………………………………………………… 

    =  ……………………………………………………………………………… 

    =  ……………………………………………………………………………… 

1.5 √  √     

    วิธีท า  √  √      =  ……………………………………………………………………………… 

    =  ……………………………………………………………………………… 

    =  ……………………………………………………………………………… 

=  ……………………………………………………………………………… 
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2. จงหาค่าต่อไปนี้ 

2.1       =  ……………………………………………………………………………………………………… 

=  ……………………………………………………………………………………………………… 

2.2       =  ……………………………………………………………………………………………………… 

=  ……………………………………………………………………………………………………… 

2.3        =  ……………………………………………………………………………………………………… 

=  ……………………………………………………………………………………………………… 

2.4         =  ……………………………………………………………………………………………………… 

=  ……………………………………………………………………………………………………… 

2.5                           =  ………………………………………………………………………… 

2.6 (     )(     )(     )(     )   =  ………………………………………………………………..……… 

2.7                      =  …………………………………………………………………………… 

      =  …………………………………………………………………………… 

      =  …………………………………………………………………………… 

2.8                         =  …………………………………………………………………………… 

      =  …………………………………………………………………………… 

      =  …………………………………………………………………………… 

2.9                      =  …………………………………………………………………………… 

      =  …………………………………………………………………………… 

      =  …………………………………………………………………………… 

2.10                         =  …………………………………………………………………………… 

      =  …………………………………………………………………………… 

      =  …………………………………………………………………………… 
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ใบความรู้ที่ 1.2 สัญลักษณ์ของจ านวนเชิงซ้อน  
 

บทนิยาม     ก าหนด   เป็นจ านวนเชิงซ้อนใด ๆ และ      เป็นจ านวนจริงใด ๆ เขียนจ านวนเชิงซ้อน  
    ได้  2 แบบ   คือ             1)    (   )                     2)         
        โดย   จ านวนจริง     เรียกว่า ส่วนจริงของ   (real part) เขียนแทนด้วย   ( ) 
 จ านวนจริง     เรียกว่า ส่วนจินตภาพของ   (imaginary part) เขียนแทนด้วย   ( ) 

 

 

 

 

 

จากบทนิยาม สรุปได้ว่า 
 1.  จ านวนเชิงซ้อนสามารถเขียนได้ 2 แบบ (จริง ๆ แล้วมีอยู่ 3 แบบ ส่วนแบบที่ 3 คืออยู่
ในรูปเชิงขั้ว ซึ่งจะกล่าวในภายหลัง) คืออยู่ในรูปคู่อันดับ หรืออยู่ในรูป   ซึ่งมีความหมายเหมือนกัน คือ 
  (   )         เช่น  (   )        ,   (   )        เป็นต้น 

 2.  จาก          ถ้า      จ านวนเชิงซ้อนดังกล่าวก็คือ จ านวนจริง นั่นเอง 
แสดงว่าจ านวนจริงเป็นสับเซตของจ านวนเชิงซ้อน 

 3.  จาก          ถ้า      และ     เรียกจ านวนเชิงซ้อนนี้ว่า           
จ านวนจินตภาพแท้ (pure imaginary number)  
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ตัวอย่าง  จงบอกส่วนจริง (real part) และส่วนจินตภาพ (imaginary part) ของจ านวนเชิงซ้อน
ต่อไปนี้ 

1)            
ตอบ    ( )  คือ        และ    ( )  คือ     

2)    (    )   
ตอบ    ( )  คือ        และ    ( )  คือ     

3)            
ตอบ    ( )  คือ        และ    ( )  คือ      

4)           
ตอบ    ( )  คือ        และ    ( )  คือ    

5)            
ตอบ    ( )  คือ         และ    ( )  คือ     

6)    √      
ตอบ    ( )  คือ  √      และ    ( )  คือ    

7)           
ตอบ    ( )  คือ        และ    ( )  คือ      

8)          
ตอบ    ( )  คือ        และ    ( )  คือ    

9)          
ตอบ    ( )  คือ        และ    ( )  คือ     

10)        
ตอบ    ( )  คือ        และ    ( )  คือ    
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แบบฝึกทักษะ 1.2  

ค าชี้แจง จงบอกส่วนจริง (real part) และส่วนจินตภาพ (imaginary part) ของจ านวนเชิงซ้อนต่อไปนี้ 

1)            

ตอบ    ( )  คือ ..............     และ    ( )  คือ  …………… 

2)    (     )   

ตอบ    ( )  คือ ..............     และ    ( )  คือ  …………… 

3)            

ตอบ    ( )  คือ ..............     และ    ( )  คือ  …………… 

4)          

ตอบ    ( )  คือ ..............     และ    ( )  คือ  …………… 

5)            

ตอบ    ( )  คือ ..............     และ    ( )  คือ  …………… 

6)          

ตอบ    ( )  คือ ..............     และ    ( )  คือ  …………… 

7)    √      

ตอบ    ( )  คือ ..............     และ    ( )  คือ  …………… 

8)          

ตอบ    ( )  คือ ..............     และ    ( )  คือ  …………… 

9)        

ตอบ    ( )  คือ ..............     และ    ( )  คือ  …………… 

10)         

ตอบ    ( )  คือ ..............     และ    ( )  คือ  …………… 
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ใบความรู้ที่ 1.3 การเท่ากัน การบวกและการคูณของจ านวนเชิงซ้อน  

 

บทนิยาม  ก าหนดให้    (   )        และ    (   )       เมื่อ   และ   เป็น
จ านวนจริง 

    ก าหนดการเท่ากัน การบวกและการคูณของจ านวนเชิงซ้อน ดังนี้ 

    การเท่ากัน  

            ก็ต่อเมื่อ       และ      

    การบวก 

          (       )  (   )  (   )  

     การคูณ 

         (           )  (     )  (     )  

 

 

ตัวอย่าง 1  จงหาค่า   และ   จากเงื่อนไขต่อไปนี้ 

1.  (   )  (    )   2.              

3.      (    )         4.  (    )  (    )  (   )  (   )  

วิธีท า 1.  (   )  (    ) 

     สรุปได้ว่า        และ      

           2.              
    จะได้ว่า        นั่นคือ      

     และ            นั่นคือ      

 3.     (    )        

     จะได้ว่า        นั่นคือ      

    และ               จะได้ว่า           นั่นคือ      
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4. (    )  (    )  (   )  (   )  
     จะได้ว่า            นั่นคือ         …………………… (1) 
     และ            นั่นคือ         …………………… (2) 
(1) + (2)  ;         นั่นคือ      
  แทน        ใน  (2) 

   จะได้ว่า          นั่นคือ       

 

ตัวอย่าง 2 จงหาผลบวกของจ านวนเชิงซ้อนต่อไปนี้ 

1.  (    )  (    )  2.  (     )  (     ) 

3.   (     )  (     )  4.  (    )  (    ) 

วิธีท า 1.  (    )  (    )  (   )  (   )  

              

 2.  (     )  (     )  ((  )  (  ))  (  (  ))  

                   

 3.  (     )  (     )  ((  )  (  ))  ((  )  (  ))  

                     

 4.  (    )  (    )  (   )  (  (  ))  
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ตัวอย่าง 3 จงหาผลคูณของจ านวนเชิงซ้อนต่อไปนี้ 

1.  (    )(    )   2.  (     )(     ) 

3.   (     )(     )  4.  (    )(    ) 

วิธีท า 1.  (    )(    )  [( )( )  ( )( )]  [( )( )  ( )( )]  

               (     )  (    )  
                      

 2.  (     )(     )  [(  )(  )  ( )(  )]  [(  )(  )  ( )(  )]  

         (   (   ))  (   (  ))  

                            

 3.  (     )(     )  [(  )(  )  (  )(  )]  [(  )(  )  (  )(  )]  

         (    )  (    )  
                              

 4.  (    )(    )  [( )( )  ( )(  )]  [( )(  )  ( )( )]  

               (  (   ))  ((  )    )  
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แบบฝึกทักษะ 1.3  

ค าชี้แจง  จงแสดงวิธีหาค าตอบแต่ละข้อต่อไปนี้ 

1. จงหาค่า   และ   จากเงื่อนไขต่อไปนี้ 

1.1  (    )  (   ) 

วิธีท า
 ............................................................................................................................. ................. 

................................................................................................................. ............................. 

1.2                

วิธีท า
 ............................................................................................................................. ................. 

......................................................... ................................................................... .................. 

............................................................................................................................. ................. 

1.3     (    )         

วิธีท า
 ............................................................................................................................. ................. 

................................................................................................................ .............................. 

............................................................................................................................ .................. 

1.4  (    )  (    )  (   )  (    )  

วิธีท า
 ............................................................................................................................. ................. 

............................................................................................................................ .................. 

................................................................................................................. ............................. 

............................................................................................................................ .................... 

................................................................................. ............................................................... 
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2. จงหาผลบวกของจ านวนเชิงซ้อนต่อไปนี้ 

1.  (    )  (     ) = ………………………………………………………………………………………………………….. 

        = ………………………………………………………………………………………………………….. 

2.  (     )  (     )       = ………………………………………………………………………………………………..………… 

        = ………………………………………………………………………………………………………….. 

3.  (   √  )  (   √  )= ……………………………………………………………………………………………………..…… 

        = ………………………………………………………………………………………………………….. 

4.  (    )  (    ) = ……………………………………………………………………………………………………..…… 

        = ………………………………………………………………………………………………………….. 

 

3. จงหาผลคูณของจ านวนเชิงซ้อนต่อไปนี้ 

1.  (    )(     )  = ……………………………………………………………………………………………………..…… 

        = ………………………………………………………………………………………………………….. 

      = …………………………………………………………………………………………………………..
    

2.  (     )(     ) = ……………………………………………………………………………………………………..…… 

        = ………………………………………………………………………………………………………….. 

      = …………………………………………………………………………………………………………..
     

3.  (   √  )(   √  ) = ……………………………………………………………………………………………………..…… 

        = ………………………………………………………………………………………………………….. 

      = …………………………………………………………………………………………………………..
    

4.  (    )(    )  = ……………………………………………………………………………………………………..…… 

        = ………………………………………………………………………………………………………….. 

      = …………………………………………………………………………………………………………..
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แบบทดสอบย่อยหลังเรียน   

ค าช้ีแจง   1. แบบทดสอบหลังเรียนนี้เป็นแบบปรนัยเลือกตอบ มี  4 ตัวเลือก 
         จ านวน 10 ข้อ คะแนนเต็ม 10 คะแนน  
      2. จงเลือกค าตอบที่ถูกต้องที่สุดเพียงข้อละค าตอบเดียว แล้วท าเครื่องหมายกากบาท (×)  

        ทับตัวอักษร ก , ข , ค  หรือ  ง  ลงในกระดาษค าตอบ 
     3. เกณฑ์การให้คะแนนคือ ตอบถูกได้ 1 คะแนน  ตอบผิดได้ 0 คะแนน 

 

1. ข้อใดถูกต้อง 

 ก.  √          ข. √      

 ค.   √  √        ง. √  √   √   

2. ข้อใดมีค่าเท่ากับ       

 ก.            ข.     

 ค.           ง.      

3. ข้อใดไม่ถูกต้อง 

 ก.                ข.           

 ค.                 ง.           

4.                   มีค่าตรงกับข้อใด 

 ก.            ข.       

 ค.             ง.       

5.  ก าหนดให้         ข้อใดกล่าวถูกต้อง 

 ก.      ( )        ข.    ( )     

 ค.      ( )        ง.    ( )     
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6.  ข้อใดมีค่าเท่ากับ (    )  (    ) 

 ก.            ข.     

 ค.              ง.     

7.  ก าหนดให้          และ          ค่าของ           ตรงกับข้อใด 

 ก.             ข.       

 ค.               ง.        

8.  ข้อใดมีค่าเท่ากับ (   )(    ) 

 ก.                ข.          

 ค.             ง.          

9.  ก าหนดให้ (    )  (    )        ค่าของ    และ    ตรงกับข้อใด 

 ก.            และ          ข.           และ        

 ค.             และ         ง.          และ       

10.  ถ้า    และ    สอดคล้องกับสมการ (   )(    )        แล้ว     ตรงกับข้อใด 

 ก.            ข.      

 ค.            ง.      

 

 

©©©©©©©©©©©©©© 
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กระดาษค าตอบแบบทดสอบย่อยหลังเรียน 

เร่ือง  การสร้างจ านวนเชิงซ้อน 

 

ชื่อ...............................................................................ชั้น................เลขที่...............  
 

ข้อ ก ข ค ง 
1     

2     

3     

4     

5     

6     

7     

8     

9     

10     

 

  ผลการประเมิน 

คะแนน หลังเรียน 
เต็ม 10 
ได้  

ร้อยละ  

 

 

 

 

ผู้ตรวจ........................................................................ 

วันที่..........เดือน..................................พ.ศ. ............... 
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ภาคผนวก 

ไปตรวจแบบฝึกกันเลยคะ 
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ข้อ ค าตอบ 
1 ง 

2 ข 

3 ข 

4 ข 

5 ก 

6 ค 

7 ก 

8 ก 

9 ง 

10 ข 

 

 

 

 

 

 

 

 

เฉลยแบบทดสอบย่อยก่อนเรียน 
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1. จงเขียนจ านวนต่อไปนี้ให้อยู่ในรูปหน่วยจินตภาพ 

1.1 √     

    วิธีท า  √      =  √  √                                                                                      

=                                                    

1.2 √     

    วิธีท า  √      =  √  √                                                                                      

=   √                                                  

1.3 √  √    

    วิธีท า  √  √     =  (√ √  )(√ √  )                                                                                             

=  (√  )(√  )                                                                               

=  √                                                                                                     

=   √                                                                                                                

1.4 √   √     

    วิธีท า  √   √      =  (√  √  )(√  √  )                                                                                      

=  (  )(  )                                                                                         

=                                                                                                              

=                                                                                                                         
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1.5 √  √     

    วิธีท า  √  √      =  (√ √  )(√  √  )                                                                                       

=  ( √  )( √  )                                                                            

=                                                                                                              

=                                                                                                       
2. จงหาค่าต่อไปนี้ 

2.1       =    ( )                                                         

=                                                                

=                                                              

2.2       =    (  )                                                         

=                                                                

=                                                              

2.3        =    (  )                                                         

=                                                                

=                                                               

2.4         =    (   )                                                       

=                                                               

2.5                           =     (   ยกก าลังจ านวนเต็มบวกเรียงติดกัน 4 จ านวน   

บวกกันได้   เสมอ)                                                                                           

2.6 (     )(     )(     )(     )   =      (   ยกก าลังจ านวนเต็มบวกเรียงติดกัน 4  

จ านวน  บวกกันได้    เสมอ)                                                                     
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2.7                      =     (   ยกก าลังจ านวนเต็มบวกเรียงติดกัน 4 จ านวน   

บวกกันได้   เสมอ)                                                                                

2.8                         =  (  )  (  )                                                                                  

    =                                                                                                                    

2.9                      =    (  )    (  )                                                                  

    =                                                                                                                    

2.10                         =                                                                                          

    =                                                                                                           
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เฉลยแบบฝึกทักษะ 1.2  

ค าชี้แจง จงบอกส่วนจริง (real part) และส่วนจินตภาพ (imaginary part) ของจ านวนเชิงซ้อนต่อไปนี้ 

1)            

ตอบ    ( )  คือ               และ    ( )  คือ             .                                       

2)    (     )   

ตอบ    ( )  คือ              และ    ( )  คือ             .                                       

3)            

ตอบ    ( )  คือ              และ    ( )  คือ             .                                       

4)          

ตอบ    ( )  คือ               และ    ( )  คือ             .                                       

5)            

ตอบ    ( )  คือ             และ    ( )  คือ            .                                       

6)          

ตอบ    ( )  คือ              และ    ( )  คือ              .                                       

7)    √      

ตอบ    ( )  คือ     √       และ    ( )  คือ            .                                       

8)          

ตอบ    ( )  คือ              และ    ( )  คือ            .                                       

9)        

ตอบ    ( )  คือ              และ    ( )  คือ             .                                       

10)         

ตอบ    ( )  คือ              และ    ( )  คือ            .                                       
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เฉลยแบบฝึกทักษะ 1.3 
 

 

ค าชี้แจง  จงแสดงวิธีหาค าตอบแต่ละข้อต่อไปนี้ 

1. จงหาค่า   และ   จากเงื่อนไขต่อไปนี้ 

1.1  (    )  (   ) 

วิธีท า        จาก  (    )  (   )                                                                                                                            
. 

             สรุปได้ว่า       และ                                                                                                           
. 

1.2                

วิธีท า    จาก                                                                                                                             
. 

             จะได้ว่า         นั่นคือ                                                                                                      
. 
               และ             นั่นคือ                                                                                                      
. 

1.3     (    )         

วิธีท า    จาก     (    )                                                                                                      
. 

             จะได้ว่า         นั่นคือ                                                                                                      
. 
              และ               จะได้ว่า           นั่นคือ                           
. 

1.4  (    )  (    )  (   )  (    )  

วิธีท า    จาก  (    )  (    )  (   )  (    )                                                 
. 

             จะได้ว่า            นั่นคือ         …………………… (1)              
. 
               และ             นั่นคือ          …………………… (2)              
. 

             (1) + (2)  ;          นั่นคือ                                                                                        
. 
     แทน        ใน  (2)                                                                                                                                        
. 

             จะได้ว่า           นั่นคือ                                                                                 
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2. จงหาผลบวกของจ านวนเชิงซ้อนต่อไปนี้ 

1.  (    )  (     ) =  (   )  (    )                                                                  

        =                                                                                                        

2.  (     )  (     )       =   ((  )  (  ))  (  (  ))                                        

        =                                                                                                               

3.  (   √  )  (   √  )=  ((  )  (  ))  (( √ )  ( √ ))                      

        =        √                                                                                                   

4.  (    )  (    ) =   (    )  (    )                                                                

        =   (   )  (  (  ))                                                           

        =                                                                                                                     

3. จงหาผลคูณของจ านวนเชิงซ้อนต่อไปนี้ 

1.  (    )(     )  =   [( )( )  ( )(  )]  [( )(  )  ( )( )]              

        =  (     )  (     )                                                           

      =                                                                                                               

2.  (     )(     ) =   [(  )(  )  ( )(  )]  [(  )(  )  ( )(  )]        

        =  (  (   ))  (   (  ))                                              

      =                                                                                                          

      3.  (   √  )(   √  ) =   [(  )(  )  ( √ )( √ )]  [(  )( √ )  ( √ )(  )]          

        =  (   )  (  √  √ )                                                           

      =       √                                                                                             

 

 

www.kr
oo

ba
nn

ok
.co

m



แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เรื่องจ านวนเชิงซ้อน เล่มที่ 1 โดยนายวิทิต  สายกระสุน 

 
หน้า  39 

4.  (    )(    )  =   (    )(    )                                                                     

=   [( )( )  ( )(  )]  [( )(  )  ( )( )]              

        =  (  (  ))  ((   )   )                                                    

      =                                                                                                           
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ข้อ ค าตอบ 
1 ก 

2 ก 

3 ข 

4 ข 

5 ก 

6 ค 

7 ค 

8 ข 

9 ง 

10 ง 
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ชื่อ-สกุล ………………………………………………………………….. ชั้น ................ เลขท่ี ............ 

 แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เล่มท่ี 1 เรื่อง การสร้างจ านวนเชิงซ้อน  

 

 

 

 

 

รายการ คะแนนเต็ม เกณฑ์ 80% 
(คะแนน) คะแนนที่ได ้ ผ่านเกณฑ์ 80% ขึ้นไป 

แบบทดสอบก่อนเรียน 10    
แบบฝึกทักษะ 1.1 15 12      ผ่าน          ไม่ผ่าน 
แบบฝึกทักษะ 1.2 10 8      ผ่าน          ไม่ผ่าน 
แบบฝึกทักษะ 1.3 12 10      ผ่าน          ไม่ผ่าน 

แบบทดสอบหลังเรียน 10 8      ผ่าน          ไม่ผ่าน 
 

 

 

 

 

 

 

 

แบบบันทึกผลคะแนน 

ผ่านเกณฑ์ทุกคนนะครับ! 
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