
เล่มที่ 1 คนเก่งขออาสา 

หนังสืออ่านเพิ่มเติม ชุด การ์ตูนเสริมทักษะคณิตศาสตร์ 
เรื่องระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 

กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ ส าหรับนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 3 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

นางนิตยา บุญเลิศ 
ต าแหน่ง  ครู วิทยฐานะ ช านาญการ 

 

โรงเรียนบุแกรงวิทยาคม 
ส านักงานเขตพื้นที่การศึกษามัธยมศึกษา เขต 33 
ส านักงานคณะกรรมการการศึกษาขั้นพื้นฐาน 
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หนังสืออ่านเพิ่มเติม ชุด การ์ตูนเสริมทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 3 เล่มนี ้ไดจ้ัดท าขึ้นเพื่อใช้ประกอบการแก้ปัญหา
และพัฒนาผลสัมฤทธิ์ทางการเรียน รายวิชาคณิตศาสตร์ กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ ส าหรับ
นักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 3/1 โรงเรียนบุแกรงวิทยาคม ส านักงานเขตพื้นที่การศึกษามัธยมศึกษา 
เขต 33 ภาคเรียนที่ 1 ปีการศึกษา 2556 โดยมีเนื้อหา สาระการเรียนรู้ และตัวชี้วัด สอดคล้องตาม
หลักสูตรแกนกลางการศึกษาขั้นพื้นฐาน พ.ศ. 2551 และหลักสูตรสถานศึกษา เพื่อพัฒนาผลสัมฤทธิ์
ทางการเรียน และทักษะกระบวนทางคณิตศาสตร์เกี่ยวกับ เร่ือง ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
กลุ่มสาระการเรียนรูค้ณิตศาสตร์ ตลอดจนพฤติกรรมและคุณลักษณะอันพึงประสงค์ 8 ประการ 
ตามที่หลักสูตรก าหนดไว้อย่างมีประสิทธิภาพ 

หนังสืออ่านเพิ่มเติม ชุด การ์ตูนเสริมทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 3 ที่สร้างและพัฒนาขึ้น ทั้ง 5 เล่ม คือ เล่มที่ 1 
คนเก่งของอาสา เล่มที่ 2 ช่วยต้อมหน่อยครับ เล่มที่ 3 ตัวช่วยของโอม เล่มที่ 4 จะแก้ไงดี ? และเล่มที่ 5 
การมาแก้ปัญหา โดยใช้เวลาเรียนทั้งหมด 20 ชั่วโมง  

อนึ่ง หนังสืออ่านเพิ่มเติม ชุด การ์ตูนเสริมทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง ระบบสมการเชิงเส้นสอง
ตัวแปร กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 3 ที่สร้างและพัฒนาขึ้น ส าเร็จลุล่วงได้ 
เพราะความร่วมมือและการสนับสนุนของท่านผู้อ านวยการโรงเรียนบุแกรงวิทยาคม ส านักงานเขต
พื้นที่การศึกษามัธยมศึกษา เขต 33 และคณะครูอาจารย์ หวังเป็นอย่างยิ่งว่าจะเป็นประโยชน์สูงสุดต่อ
ครู นักเรียน และผู้สนใจได้เป็นอย่างดี 
 
 
 

นางนิตยา  บุญเลิศ 
ต าแหน่ง  ครู วิทยฐานะ ช านาญการ 
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แนวคิด 4 
สาระการเรียนรู้ 4 
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สมรรถนะส าคัญ 5 
การประเมินผลรวบยอด 5 

แบบทดสอบก่อนเรียน เร่ือง สมการเชิงเส้นสองตัวแปร 6 
คนเก่งของอาสา 8 
ใบความรู้ เร่ือง สมการเชิงเส้นสองตัวแปร 13 
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แบบทดสอบหลังเรียน เร่ือง สมการเชิงเส้นสองตัวแปร 20 
ภาคผนวก 22 
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หนังสืออ่านเพิ่มเติม ชุด “การ์ตูนเสริมทักษะคณิตศาสตร์”   1 
เรื่อง ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 

 
 

การศึกษาในปัจจุบันมีการมุ่งเน้นและให้ความส าคัญสื่อนวัตกรรมการเรียนรู้มากยิ่งขึ้น 
โดยยึดผู้เรียนส าคัญที่สุด และมุ่งพัฒนานักเรียนไทยให้เป็นทรัพยากรมนุษย์ที่สมบูรณ์ เป็นคนดี      
มีสติปัญญา มีความสุข และเห็นคุณค่าของความเป็นไทย ตลอดจนมีศักยภาพในการศึกษาต่อและ
ประกอบอาชีพอย่างยั่งยืน 

สื่อนวัตกรรมการเรียนรู้ หรืออาจเรียกว่า สื่อนวัตกรรมการเรียนการสอน หมายถึง วัสดุ 
อุปกรณ์ และรูปแบบหรือวิธีการ อาจรวมไปถึงบุคคลหรือกลุ่มบุคคล เหตุการณ์ สถานที่ ประสบการณ์ 
หรือกิจกรรมต่างๆ ที่จัดขึ้นเพื่อการเรียนรู้ที่ใช้เป็นตัวกลางถ่ายทอดข้อมูลข่าวสารไปยังผู้เรียนให้
เข้าใจเนื้อหาได้มากที่สุดตามจุดมุ่งหมาย 

หนังสืออ่านเพิ่มเติม หมายถึง หนังสือที่จัดท าขึ้นโดยมีเนื้อหาสาระส่วนหน่ึงที่เกี่ยวข้อง
ตามหลักสูตรการศึกษา และสอดแทรกเนื้อหาสาระรอบตัวอ่ืนๆ ในชีวิตประจ าวัน โดยมุ่งสร้างองค์
ความรู้เพิ่มเติมแก่นักเรียนนอกเหนือจากหนังสือหรือต าราเรียนที่กระทรวงก าหนดไว้ ซึ่งนักเรียน
สามารถเลือกอ่านได้ทั้งในหรือนอกเวลาเรียนและตามความสนใจ นอกจากนี้ยังเป็นการส่งเสริมให้
นักเรียนมีนิสัยรักการอ่าน รู้จักค้นคว้าหาความรูด้้วยตนเองและรู้จักใช้เวลาว่างให้เป็นระโยชน์และ
ฝึกทักษะทางการอ่านได้เป็นอย่างดียิ่งขึ้น 

หนังสืออ่านเพิ่มเติม ชุด การ์ตูนเสริมทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 3 เล่มนี้ ได้จัดท าขึ้นเพื่อใช้ประกอบการแก้ปัญหา
และพัฒนาผลสัมฤทธิ์ทางการเรียน รายวิชาคณิตศาสตร์ กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ ส าหรับ
นักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 3/1 โรงเรียนบุแกรงวิทยาคม ส านักงานเขตพื้นที่การศึกษามัธยมศึกษา 
เขต 33 ภาคเรียนที่ 1 ปีการศึกษา 2556 โดยมีเนื้อหา สาระการเรียนรู้ และตัวชี้วัด สอดคล้องตาม
หลักสูตรแกนกลางการศึกษาขั้นพื้นฐาน พ.ศ. 2551 และหลักสูตรสถานศึกษา เพื่อพัฒนาผลสัมฤทธิ์
ทางการเรียน และทักษะกระบวนทางคณิตศาสตร์เกี่ยวกับ เร่ือง ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
กลุ่มสาระการเรียนรูค้ณิตศาสตร์ ตลอดจนพฤติกรรมและคุณลักษณะอันพึงประสงค์ 8 ประการ 
ตามที่หลักสูตรก าหนดไว้อย่างมีประสิทธิภาพ 

หนังสืออ่านเพิ่มเติม ชุด การ์ตูนเสริมทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 3 ที่สร้างและพัฒนาขึ้น ทั้ง 5 เล่ม ดังนี้ 
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หนังสืออ่านเพิ่มเติม ชุด “การ์ตูนเสริมทักษะคณิตศาสตร์”   2 
เรื่อง ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 

เล่มที่ 1 คนเก่งของอาสา 
เล่มที่ 2 ช่วยต้อมหน่อยครับ 
เล่มที่ 3 ตัวช่วยของโอม 
เล่มที่ 4 จะแก้ไงดี ? 
เล่มที่ 5 มาแก้ปัญหา 

นักเรียนสามารถศึกษาเน้ือหาและฝึกท ากิจกรรมต่างๆ ที่ก าหนดให้ภายในหนังสือ ได้แก่ 
แบบทดสอบก่อนเรียน กิจกรรม และแบบทดสอบหลังเรียน ท าให้นักเรียนเกิดความรู้ ความเข้าใจ 
และทักษะกระบวนการทางคณิตศาสตร์ ตลอดจนช่วยส่งเสริมทักษะการคิดวิเคราะห์ คิดสังเคราะห์ 
และคิดสร้างสรรค์ได้อย่างมีประสิทธิภาพ โดยใช้เวลาเรียนทั้งหมด 20 ชั่วโมง ส าหรับหนังสืออ่าน
เพิ่มเติม ชุด การ์ตูนเสริมทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร กลุ่มสาระการเรียนรู้
คณิตศาสตร์ ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 3 เล่มนี ้คือ เล่มที่ 1 คนเก่งของอาสา มีเนื้อหาเกี่ยวกับความรู้ทั่วไป
เกี่ยวกับสมการเชิงเส้นสองตัวแปร  
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หนังสืออ่านเพิ่มเติม ชุด “การ์ตูนเสริมทักษะคณิตศาสตร์”   3 
เรื่อง ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 

 
 
 ในการศึกษาหนังสืออ่านเพิ่มเติม ชุด การ์ตูนเสริมทักษะคณิตศาสตร์ เร่ือง ระบบสมการเชิง
เส้นสองตัวแปร กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 3 เล่มนี ้เพื่อให้บรรลุเป้าหมาย
สูงสุดที่มุ่งหวัง ครูผู้สอนและนักเรียนจึงควรปฏิบัติ ดังน้ี  
 1. ศึกษาและท าความเข้าใจหนังสืออ่านเพิ่มเติมให้เข้าใจก่อนน าไปใช้งาน  
 2. ศึกษากิจกรรมต่างๆ ที่ใช้ฝึกทักษะกระบวนการทางคณิตศาสตร์ให้เข้าใจก่อนใช้งาน  
 3. แนะน าและชี้แจงให้นักเรียนรู้จัก เข้าใ จเกี่ยวกับการท ากิจกรรมการเรียนรู้โดยการใช้
หนังสืออ่านเพิ่มเติม ก่อนลงมือศึกษา 
 4. นักเรียนต้องอ่านค าชี้แจงและค าแนะน าก่อนศึกษาทุกคร้ัง 
 5. ให้นักเรียนท าแบบทดสอบก่อนเรียนทุกคร้ังก่อนศึกษา  
 6. ให้นักเรียน ศึกษาเน้ือหาประจ าหนังสืออ่านเพิ่มเติม เล่มนี้ 
 7. ให้นักเรียนได้ทบทว นความรู้จากใบความรู้ เร่ือง สมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
 8. ให้นักเรียนลงมือท ากิจกรรมต่างๆ ภายในหนังสืออ่านเพิ่มเติม เล่มนี้  ด้วยตนเอง  
 9. หากเกิดปัญหา และข้อสงสัยใดๆ ระหว่างศึกษาให้นักเรียนสามารถสอบถามและปรึกษา
ครูผู้สอนได้ทันที 
 10. ให้นักเรียนท าแบบทดสอบหลังเรียนทันทีเมื่อศึกษาเสร็จ 
 11. น านักเรียนตรวจสอบค าตอบและเฉลยจากการท ากิจกรรมและแบบทดสอบ เพื่อบันทึก
คะแนน และเปรียบเทียบผลการพัฒนา 

12. ให้นักเรียนศึกษาหนังสืออ่านเพิ่มเติม เล่มนี้ ด้วยความตั้งใจและซื่อสัตย์ไม่แอบดูเฉลย
ค าตอบก่อน 

13. แนะน าให้นักเรียนหนังสืออ่านเพิ่มเติม เล่มนี้ ด้วยความระมัดระวัง ไม่ท าลาย เช่น ฉีก 
หรือขีดเขียนใดๆ ลงในหนังสือ 

14. ให้นักเรียนรวบรวมกระดาษค าตอบและหนังสืออ่านเพิ่มเติม เล่มนี้ ส่งคืนครูผู้สอน  
15. นักเรียนต้องสรุปองค์ความรู้หลังเรียนจบด้วยแผนที่ความคิดและการบันทึกการเรียนลง

ในสมุดบันทึกส่วนตัว เพื่อส่งเสริมความรู้ ความเข้าใจ และทักษะกระบวนการทางคณิตศาสตร์ 
  

ค าแนะน าส าหรับครูและนักเรียน 
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หนังสืออ่านเพิ่มเติม ชุด การ์ตูนเสริมทักษะคณิตศาสตร์  
เล่มที่ 1 คนเก่งขออาสา 

ตัวชี้วัด 
1. เขียนกราฟของสมการเชิงเส้นสองตัวแปร (ค 4.2  ม.3/3) 
2. อ่านและแปลความหมายของกราฟของระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรและกราฟอื่นๆ  

(ค 4.2  ม.3/4) 
3. แก้ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปรและน าไปใช้แก้ไขปัญหา พร้อมทั้งตระหนักถึงความ

สมเหตุสมผลของค าตอบ (ค 4.2  ม.3/5) 
4. ใช้วิธีการที่หลากหลายแก้ปัญหา (ค 6.1  ม.3/1)  
5. ใช้ความรู้ ทักษะกระบวนการทางคณิตศาสตร์และเทคโนโลยีในการแก้ปัญหาใน

สถานการณ์ต่างๆ ได้อย่างเหมาะสม (ค 6.1  ม.3/2) 
6. ให้เหตุผลประกอบการตัดสินใจและสรุปผลได้อย่างเหมาะสม (ค 6.1  ม.3/3) 
7. ใช้ภาษาและสัญลักษณ์ทางคณิตศาสตร์ในการสื่อสาร การสื่อความหมาย และการน าเสนอ

ได้อย่างถูกต้องและชัดเจน (ค 6.1  ม.3/4) 
8. เชื่อมโยงความรู้ต่างๆ ในคณิตศาสตร์และน าความรู้ หลักการ กระบวนการทางคณิตศาสตร์

ไปเชื่อมโยงกับศาสตร์อ่ืนๆ (ค 6.1  ม.3/5) 
9. มีความคิดริเร่ิมสร้างสรรค์(ค 6.1  ม.3/6) 

 
แนวคิด 

สมการ คือ ประโยคสัญลักษณ์ที่อยู่ในรูปการเท่ากัน โดยใช้เคร่ืองหมายเท่ากับ  
ค าตอบของสมการ คือ จ านวนที่น าไปแทนในสมการแล้วท าให้สมการเป็นจริง  
สมการเชิงเส้นสองตัวแปร คือ สมการที่มีตัวแปรสองตัว เลขชี้ก าลังของตัวแปรแต่ละตัว

เป็น 1 และไม่มีการคูณกันของตัวแปร 
รูปทั่วไปของสมการเชิงเส้นสองตัวแปร คือ Ax + By + C = 0 เมื่อ A , B , C เป็นค่าคงตัว 

และ A ,B ไม่เป็นศูนย์พร้อมกันค าตอบของสมการคือ ค่า x และ y ที่ท าให้สมการเป็นจริง 
 
สาระการเรียนรู้ 
 สมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
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เรื่อง ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 

จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 - ความรู้ / ความเข้า  
 1. เขียนประโยคสัญลักษณ์จากประโยคภาษาที่ก าหนดให้ได้  

2. บอกได้ว่าประโยคสัญลักษณ์ใดเป็นสมการ 
3. บอกได้ว่าสมการใดเป็นสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 

 - ทักษะ / กระบวนการ 
 มีทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์ 

- คุณลักษณะอันพึงประสงค์ 
 - มีความรู้สนใจใฝ่รู้ 

- มีความซื่อสัตย์ 
- มีความรับผิดชอบ 
- มีความตรงต่อเวลา 
- มีระเบียบวินัย 
- มีความกล้าแสดงออก 
- มีความเอาใจใส่และให้ความร่วมมือ 
- เห็นคุณค่าของงานและการท างานเป็นกลุ่ม 

 
สมรรถนะส าคัญ 
 - ความสามารถในการสื่อสาร  
 - ความสามารถในการคิด 
 - ความสามารถในการแก้ปัญหา 
 - ความสามารถในการใช้ทักษะชีวิต 
 
การประเมินผลรวบยอด 
 - แบบทดสอบก่อนเรียน เร่ือง สมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
 - กิจกรรมที่ 1 – 4 เร่ือง สมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
 - แบบทดสอบหลังเรียน เร่ือง สมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
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เรื่อง ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 

 
 
ค าชี้แจง ให้นักเรียนกากบาท  ค าตอบที่ถูกต้องที่สุดเพียงข้อเดียวลงในกระดาษค าตอบ (10 คะแนน) 
 
1. คู่อันดับในข้อใดเป็นค าตอบของสมการ x – y = 9 
 ก. (1 , 10) ข. (-5 , 4) 
 ค. (8 , -1) ง. (7 , 2) 
 
2. ถ้า  (a , 2)  เป็นค าตอบของสมการ  2x – 3y  =  4 แล้ว  a  มีค่าเท่าไร 
 ก. -2 ข. 0 
 ค. 5 ง. 10 
 
3. ถ้า (5 , a) เป็นค าตอบของสมการ 4x – 2y = 8 จงหาค่า a 
 ก. -6 ข. 6 
 ค. -14 ง. 14 
 
4. ถ้า (a , 1) เป็นค าตอบของสมการ 2x + 3y – 7 = 0 จงหาค่า a 
 ก. 2 ข. 5 
 ค. -1 ง. -3 
 
5. สมการเชิงเส้นที่ก าหนดให้ต่อไปนี้สมการใดเป็นสมการเชิงเส้นสองตัวแปร  
 ก. xy = 5 ข. x2 + y2 = 1 
 ข. 3x – xy + y = 8 ง. 2x + 2y = 1 
 
6. ค าตอบของสมการเชิงเส้นสองตัวแปรมีจ านวนไม่จ ากัดเมื่อใด  
 ก. เส้นตรงขนานกัน ข. เส้นตรงตัดกันหนึ่งจุด 
 ค. เส้นตรงทับกัน ง. ถูกทุกข้อ 

แบบทดสอบก่อนเรียน 
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7. ค าตอบของสมการ 3x = 7 – y และ 5x = 9y + 1 เท่ากับข้อใด 
 ก. (1 , 2) ข. (2 , 1) 
 ค. (-2 , 1) ง. (2 , -1) 
 
8. จงหาค าตอบของสมการ 2x + y – 23 = 0 และ 4x – y = 19 
 ก. (7 , 6) ข. (9 , 5) 
 ค. (6 , 3) ง. (7 , 9) 
 
9. สมการในข้อใดเป็นสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 

 ก. xy = 1 ข. x - 
1

y
 = 2 

 ค. 3x – y – 1 = 0 ง. x = 3 - 
2

y
 x 

 
10. ค่าของ x และ y ในข้อใดที่ท าให้สมการ x + y = 12 และ x – y = 2 เป็นจริง 
 ก. x = 5 , y = 7 ข. x = 7 , y = 5 
 ค. x = 5 , y = -7 ง. x = -7 , y = -5 
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 เช้าวันหนึ่งแสดสดใส ณ โรงเรียนบุแกรงวิทยาคม  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

คนเก่งขออาสา 

 

เราท าเรยีบร้อยแล้วล่ะ 

...แล้วนายหละท าเสร็จแล้ว

หรือยงั “เอก” … 

อ้าว “ต้อม” มาแต่เช้าเลยนะ ท าการบ้าน 

เร่ือง สมการเชิงเส้นสองตัวแปร เสร็จหรือยัง 

ฮ่า...ฮ่า... 

เฮ้ย...! “บ่งตรง เรายังไม่เรียบร้อย

เลยงะซิ”...... นี้แหละ......ปญัหาใหญ่

ของเรา.... ฮื้ม...! นาย..... ช่วยติวให้

เราก่อนจะได้ไหม...? 

โอเค.... ได้ ๆ ยังพอมีเวลา 

ดีนะที่มาโรงเรียนกนัแต่เช้า 

ช่วยกนัท าให้เรียบร้อยก่อน

เดี่ยวจะไปช่วยกันท าเวรต่อ 

มา ๆ ลุยกันเลย..... 
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ทบทวนกันก่อนว่า “สมการ

ของความสมัพันธ์เชิงเส้นที่

แสดงความเกี่ยวข้องระหว่าง

ปริมาณสองชุด เรยีกว่า 

สมการเชิงเส้นสองตัวแปร” 

ใช่แล้วหละ... ตัวอย่างสมการเชิงเส้นสองตัวแปร คอื 

4x – y + 2 = 0  จะได ้ A = 4, B = -1, C = 2 

x + y – 1 = 0  จะได้  A = 1, B = 1, C = -1 

2x + 4 = 0  จะได้   A = 2, B = 0, C = 4 

y – 4 =  0  จะได้  A = 0, B = 1, C = -4 

ดังนั้น “สมการเชิงเส้นสองตัวแปร เป็นสมการที่

สามารถเขียนได้ในรูปทั่วไปเป็น Ax + By + C = 0 

เมื่อ x, y เป็นตัวแปร A, B และ C เป็นค่าคงตัวที่ 

A และ B ไม่เท่ากับศูนย์พร้อมกัน”  
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โอเค...! ลองดูอีกทีก่อน 

เชิงอาจารย์ต้อม..... 

 
 
 

ตัวอย่างเช่น 

  

สมการ x + y = 5 

 1. ถ้าก าหนด x, y เป็นจ านวนเต็มบวก ค าตอบ

ของสมการคือ (1, 4) , (2, 3) , (3, 2) , (4, 1) 

 2. ถ้าก าหนด x, y เป็นจ านวนเต็ม ค าตอบของ

สมการคือ ... (-1, 6) , (0, 5) , (1, 4) , (2, 3) , 

(3, 2) , (4, 1) , (5, 0), ... 

 3. ถ้าก าหนด x, y เป็นจ านวนจริง ค าตอบของ

สมการคือ ... (1, 4) , (1.5, 3.5) , (2, 3), ... 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ใจเย็น ๆ นะ 

มาลองทบทวน 

อีกสกัตวัอย่าง 
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ลองดู ตัวอย่าง  x + y = 9  

กรณีที่ 1 ถ้าก าหนดให้ x และ y แทนจ านวนเต็มบวกค าตอบ

ของสมการเชิงเส้นนี้คือ (1,8), (2,7), (3,6), (4,5), (5,4), 

(6,3), (7,2), (8,1) มีถึง 8 ค าตอบ  

กรณีที่ 2 ถ้าก าหนดให้ x และ y แทนจ านวนเต็ม ค าตอบของสมการเชิงเส้นนี้

คือ ...,(-2,11), (0,9), (3,6),.... มีค าตอบมากมายนับไม่ถ้วน 

กรณีที่ 3 ถ้าก าหนดให้ x และ y แทนจ านวนจริงใดๆ ค าตอบของสมการเชิงเส้น

นี้ คือ ...,(-3.5,12.5), (-
2

1
,9

2

1
), (0,9), (1.5,7.5),.... มีค าตอบมากมายนับไม่ถ้วน 

จากทั้ง 3 กรณี เราจะสามารถน ามาเขียนกราฟแสดงค าตอบของสมการ

เชิงเส้นสองตัวแปรได้ดังนี ้

  
 
 

 

10 

10 5 

5 

10 

10 5 

5 

10 

10 5 

5 

กรณีที่ 1 

กรณีที่ 3 

กรณีที่ 2 
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ข้อสงัเกต : คู่อันดับ (x,y) ที่เป็นค าตอบ

ของสมการเหล่านั้น เป็นพิกัดของจุดที่อยู่บน

เส้นตรงนั้นในทางกลับกนัคู่อนัดับ (x,y) ที่เป็น

พิกดัของจุดที่อยู่บนเส้นตรงนั้น ก็เป็นค าตอบ

ของสมการนั้นด้วย 

โดยทั่วไปเรยีกคู่อันดับ (x,y) ที่สอดคล้อง

กบัสมการ Ax + By + C = 0 เมื่อ A,B,C เป็น

ค่าคงตัวที่ A และ B ไม่เท่ากับศูนย์พร้อมกนั 

ว่า “ค าตอบของสมการ” และกราฟแสดงค าตอบ

ของสมการ Ax + By + C = 0 นี้ จะเป็น เส้นตรง 

Ax + By + C = 0  

โอเค...! ท าการบ้านเลย 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

โอเค...! 
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สมการเชิงเส้นสองตัวแปร คือ สมการท่ีมีตัวแปรสองตัว เลขชี้ก าลังของตัวแปร
แต่ละตัว เป็น 1 และไม่มีการคูณกันของตัวแปร เช่น 
 
  x + 2y = 1  2x + y = 0  -4x + y = 4 
 

 สมการของความสัมพันธ์เชิงเส้นท่ีแสดงความเกี่ยวข้องระหว่างปริมาณสองชุด 
เรียกว่า สมการเชิงเส้นสองตัวแปร 

 สมการเชิงเส้นสองตัวแปร เป็นสมการท่ีสามารถเขียนได้ในรูปท่ัวไปเป็น Ax + 
By + C = 0 เมื่อ x, y เป็นตัวแปร A, B และ C เป็นค่าคงตัวท่ี A และ B ไม่เท่ากับศูนย์
พร้อมกัน 

ลักษณะส าคัญของสมการเชิงเส้นสองตัวแปร  คือ มีตัวแปรสองตัวและไม่ต้องมี
การคูณกันของตัวแปร เลขชี้ก าลังของตัวแปรแต่ละตัวต้องเป็นหนึ่ง สัมประสิทธิ์ตัวใด
ตัวหนึ่งเป็นศูนย์ได้แต่สัมประสิทธิ์ของตัวแปรท้ังสองจะเป็นศูนย์พร้อมกันไม่ได้ 
ตัวอย่างสมการท่ีไม่ใช่สมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
 
  x2 + y = 4  2x – y2 =  5  2xy – 4 = -1  
 
รูปทั่วไปของสมการเชิงเส้นสองตัวแปร คือ Ax + By + C = 0 เมื่อ x, y เป็นตัวแปร และ 
A, B, C เป็นค่าคงตัว โดยท่ี A, B ไม่เป็นศูนย์พร้อมกัน เช่น 
 4x – y + 2 = 0 จะได้ A = 4,  B = -1,  C = 2 
 x + y – 1  = 0 จะได้ A = 1,  B = 1,  C = -1 
 2x + 4 = 0 จะได้  A = 2,  B = 0,  C = 4 
 y – 4 =  0 จะได้  A = 0,  B = 1,  C = -4 

ใบความรู้ เรื่อง สมการเชิงเส้นสองตัวแปร 
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เรื่อง ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 

 ค าตอบของสมการเชิงเส้นสองตัวแปร คู่อันดับท่ีอยู่ในรูป (x, y) ท่ีเป็นคู่อันดับท่ี
สอดคล้องกับสมการ Ax + By + C = 0 เมื่อ A, B และ C เป็นค่าคงท่ีตัวท่ี A และ B ไม่
เท่ากับศูนย์พร้อมกัน เรียกว่า เป็นค าตอบของสมการและกราฟแสดงค าตอบของสมการ 
Ax + By + C = 0 จะเป็นเส้นตรง Ax + By + C = 0 
 
 

ตัวอย่างเช่น 
  

สมการ x + y = 5 
 1. ถ้าก าหนด x, y เป็นจ านวนเต็มบวก ค าตอบของสมการคือ (1, 4) , (2, 3) ,          
(3, 2) , (4, 1) 
 2. ถ้าก าหนด x, y เป็นจ านวนเต็ม ค าตอบของสมการคือ ..., (-1, 6) , (0, 5) ,           
(1, 4) , (2, 3) , (3, 2) , (4, 1) , (5, 0), ... 
 3. ถ้าก าหนด x, y เป็นจ านวนจริง ค าตอบของสมการคือ ..., (1, 4) , (1.5, 3.5) ,  
(2, 3), ... 

 

เพื่อนๆ เข้าใจไหมล่ะครบั... ถ้าเข้าใจเหมือนกนัแล้ว  

เราไปฝึกท ากิจกรรมพร้อมๆ กันนะครับ...  

แต่ถ้าเพื่อนๆ คนไหนยงัสงสยัก็สามารถย้อนกลับ

ไปทบทวนได้อีกคร้ังนะครบั... ส่วนกราฟสมการ 

เชิงเส้นสองตัวแปร เราจะไปศึกษาในครั้งต่อไปครับ 
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หนังสืออ่านเพิ่มเติม ชุด “การ์ตูนเสริมทักษะคณิตศาสตร์”   15 
เรื่อง ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 

 
 
ค าชี้แจง จงเปลี่ยนประโยคต่อไปนี้เป็นประโยคสัญลักษณ์ โดยใช้ x และ y เป็นตัวแปร 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

กิจกรรมที่ 1 

1. มีนักเรียนชายและนักเรียนหญิงอยู่ในห้องนี้ 10 คน 
................................................................................................................................................... 

2. มีเงาะและส้มในจานนี้ 12 ผล 
................................................................................................................................................... 

3. ผลต่างของจ านวนเต็มสองจ านวนเท่ากับ 3 
................................................................................................................................................... 

4. ในห้องเรียนนี้มีนักกีฬาชายมากกว่านักกีฬาหญิงอยู่ 5 คน 
.................................................................................................................................................... 

5. ในตะกร้านี้มีจ านวนไข่ไก่เป็นสองเท่าของจ านวนไข่เป็ด 
................................................................................................................................................... 
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หนังสืออ่านเพิ่มเติม ชุด “การ์ตูนเสริมทักษะคณิตศาสตร์”   16 
เรื่อง ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 

 
 
ค าชี้แจง จงหาค าตอบของสมการเชิงสองตัวแปรต่อไปนี้ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

กิจกรรมที่ 2 

1. x + 2y = 1 เมื่อ x,y แทนจ านวนจริง 
................................................................................................................................................... 

2. 2y - x = 4 เมื่อ x,y แทนจ านวนนับ 
................................................................................................................................................... 

3. 2x + y = 5 เมื่อ x,y แทนจ านวนเต็มบวก 
................................................................................................................................................... 

4. 2x + 3y = 8 เมื่อ x,y แทนจ านวนจริง 
................................................................................................................................................... 

5. x - 2y = 0 เมื่อ x,y แทนจ านวนเต็ม 
................................................................................................................................................... 
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เรื่อง ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 

 
 
ค าชี้แจง จงหาค่า k ที่ท าให้คู่อันดับที่ก าหนดให้เป็นค าตอบของสมการในแต่ละข้อต่อไปนี้  

 
1. x + ky = 3 ; (1 , 2) 
................................................................................................................................................... 
................................................................................................................................................... 
................................................................................................................................................... 
................................................................................................................................................... 
................................................................................................................................................... 
................................................................................................................................................... 
 
2. kx + 2y = 7 ; (1 , 2) 
................................................................................................................................................... 
................................................................................................................................................... 
................................................................................................................................................... 
................................................................................................................................................... 
................................................................................................................................................... 
................................................................................................................................................... 
 
3. 3x + y = k ; (3 , 1) 
................................................................................................................................................... 
................................................................................................................................................... 
................................................................................................................................................... 
................................................................................................................................................... 
................................................................................................................................................... 
................................................................................................................................................... 

กิจกรรมที่ 3 
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เรื่อง ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 

4. 2.2x – 4.5y + 5k = 0 ; (0 , 0) 
................................................................................................................................................... 
................................................................................................................................................... 
................................................................................................................................................... 
................................................................................................................................................... 
................................................................................................................................................... 
................................................................................................................................................... 
 
5. kx – 8y = 0 ; (2 , -4) 
................................................................................................................................................... 
................................................................................................................................................... 
................................................................................................................................................... 
................................................................................................................................................... 
................................................................................................................................................... 
................................................................................................................................................... 
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เรื่อง ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 

 
 
ค าชี้แจง จงหาสมาชิกตัวที่หนึ่งหรือสมาชิกตัวที่สองของคู่อันดับ เพื่อให้ได้คู่อันดับที่เป็นค าตอบ

ของสมการที่ก าหนดให้ในแต่ละข้อต่อไปนี้ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

กิจกรรมที่ 4 

 
(1, ……………) ; 2x + 3y = 5 

 
(……………, -1) ; 2x - 3y = 5 

 
(……………, 2) ; x + y - 6 = 0 

 
(2, …………) ; 3x + y - 7 = 0 

 
(5, ……………) ; 2x + y = 5 
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เรื่อง ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 

 
 
ค าชี้แจง ให้นักเรียนกากบาท  ค าตอบที่ถูกต้องที่สุดเพียงข้อเดียวลงในกระดาษค าตอบ (10 คะแนน) 
 
1. คู่อันดับในข้อใดเป็นค าตอบของสมการ x – y = 9 
 ก. (-5 , 4) ข. (8 , -1)  
 ค. (1 , 10) ง. (7 , 2) 
 
2. ถ้า  (a , 2)  เป็นค าตอบของสมการ  2x – 3y  =  4 แล้ว  a  มีค่าเท่าไร 
 ก. 5 ข. 0 
 ค. 10 ง. -2 
 
3. ถ้า (5 , a) เป็นค าตอบของสมการ 4x – 2y = 8 จงหาค่า a 
 ก. 14 ข. -6 
 ค. -14 ง. 6 
 
4. ถ้า (a , 1) เป็นค าตอบของสมการ 2x + 3y – 7 = 0 จงหาค่า a 
 ก. 2 ข. 5 
 ค. -3 ง. -1 
 
5. สมการเชิงเส้นที่ก าหนดให้ต่อไปนี้สมการใดเป็นสมการเชิงเส้นสองตัวแปร  
 ก. x2 + y2 = 1 ข. 2x + 2y = 1 
 ข. xy = 5 ง. 3x – xy + y = 8 
 
6. ค าตอบของสมการเชิงเส้นสองตัวแปรมีจ านวนไม่จ ากัดเมื่อใด  
 ก. เส้นตรงทับกัน ข. เส้นตรงตัดกันหนึ่งจุด 
 ค. เส้นตรงขนานกัน ง. ถูกทุกข้อ 

แบบทดสอบหลังเรียน 
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หนังสืออ่านเพิ่มเติม ชุด “การ์ตูนเสริมทักษะคณิตศาสตร์”   21 
เรื่อง ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 

 
7. ค าตอบของสมการ 3x = 7 – y และ 5x = 9y + 1 เท่ากับข้อใด 
 ก. (-2 , 1) ข. (2 , -1) 
 ค. (1 , 2) ง. (2 , 1)  
 
8. จงหาค าตอบของสมการ 2x + y – 23 = 0 และ 4x – y = 19 
 ก. (6 , 3) ข. (9 , 5) 
 ค. (7 , 9) ง. (7 , 6) 
 
9. สมการในข้อใดเป็นสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 

 ก. 3x – y – 1 = 0 ข. x - 
1

y
 = 2 

 ค.  x = 3 - 
2

y
 x ง. xy = 1  

 
10. ค่าของ x และ y ในข้อใดที่ท าให้สมการ x + y = 12 และ x – y = 2 เป็นจริง 
 ก. x = 5 , y = -7 ข. x = -7 , y = -5 
 ค. x = 5 , y = 7 ง. x = 7 , y = 5 
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เรื่อง ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 

 
 
 
 

ภาคผนวก 
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เรื่อง ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 

 
 
ค าชี้แจง จงเปลี่ยนประโยคต่อไปนี้เป็นประโยคสัญลักษณ์ โดยใช้ x และ y เป็นตัวแปร 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

เฉลยกิจกรรมที่ 1 

1. มีนักเรียนชายและนักเรียนหญิงอยู่ในห้องนี้ 10 คน 
 x + y = 10 (x = นักเรียนชาย , y = นักเรียนหญิง) 

2. มีเงาะและส้มในจานนี้ 12 ผล 
 x + y = 12 (x = เงาะ , y = ส้ม) 

3. ผลต่างของจ านวนเต็มสองจ านวนเท่ากับ 3 
x - y = 3 

4. ในห้องเรียนนี้มีนักกีฬาชายมากกว่านักกีฬาหญิงอยู่ 5 คน 
 x - y = 5 (x = ชาย , y = หญิง) 

5. ในตะกร้านี้มีจ านวนไข่ไก่เป็นสองเท่าของจ านวนไข่เป็ด 
 X2 =  y (x = ไข่ไก่ , y = ไข่เป็ด) 
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เรื่อง ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 

 
 
ค าชี้แจง จงหาค าตอบของสมการเชิงสองตัวแปรต่อไปนี้ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

เฉลยกิจกรรมที่ 2 

1. x + 2y = 1 เมื่อ x,y แทนจ านวนจริง 

 .... , (-
2

1

 
,
4

3

 
), (0, 

2

1 ), (1,0), (
4

1

 
,
8

3

 
), .... 

2. 2y - x = 4 เมื่อ x,y แทนจ านวนนับ 
(2,3), (4,4), (6,5), (8,6), .... 

3. 2x + y = 5 เมื่อ x,y แทนจ านวนเต็มบวก 
(1,3), (2,1) 

4. 2x + 3y = 8 เมื่อ x,y แทนจ านวนจริง 

...., (-6,6
3

2

 
), (-4,5

3

1

 
), (-1,3

3

1

 
), (0,2

3

2

 
), (

2

1

 
,2

3

1

 
), .... 

5. x - 2y = 0 เมื่อ x,y แทนจ านวนเต็ม 
 .... , (-4,-5), (-2,-4), (0,-3), (2,-2), .... 
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เรื่อง ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 

 
 
ค าชี้แจง จงหาค่า k ที่ท าให้คู่อันดับที่ก าหนดให้เป็นค าตอบของสมการในแต่ละข้อต่อไปนี้  
 
1. x + ky = 3 ; (1 , 2) 
 วิธีท า  เมื่อแทนค่า x = 1 และ y = 2  
  จะได้ 1 + k2  =  3  
   k3  = 3 

   k = 
3

3  

   k = 1 
 ตอบ 1  

 
2. kx + 2y = 7 ; (1 , 2) 
 วิธีท า  เมื่อแทนค่า x = 1 และ y = 2  
  จะได้ k1 + 4  =  7  
   K5  = 7 

   k = 
7

5  

 ตอบ 
7

5  

 
3. 3x + y = k ; (3 , 1) 
 วิธีท า  เมื่อแทนค่า x = 3 และ y = 1 
  จะได้ 9 + 1  =  k 
   10  = k 
 ตอบ 10  
 
 

เฉลยกิจกรรมที่ 3 
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เรื่อง ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 

4. 2.2x – 4.5y + 5k = 0 ; (0 , 0) 
 วิธีท า  เมื่อแทนค่า x = 0 และ y = 0 
  จะได้ 2.2x – 4.5y + 5k  =  0 
   2.2 – 4.5 + 5k   =  0 
   2.7k    =  0 
   k    =  2.7 
 ตอบ 2.7  
 
5. kx – 8y = 0 ; (2 , -4) 
 วิธีท า  เมื่อแทนค่า x = 2 และ y = -4 
  จะได้ k2 – 32  = 0 
   k-30  = 0 
   k = 30 
   k = 30 
 ตอบ 30  
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เรื่อง ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 

 
 
ค าชี้แจง จงหาสมาชิกตัวที่หนึ่งหรือสมาชิกตัวที่สองของคู่อันดับ เพื่อให้ได้คู่อันดับที่เป็นค าตอบ

ของสมการที่ก าหนดให้ในแต่ละข้อต่อไปนี้ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

เฉลยกิจกรรมที่ 4 

 
(1, ….1….) ; 2x + 3y = 5 

 

 
(…1…, -1) ; 2x - 3y = 5 

 
(…4…, 2) ; x + y - 6 = 0 

 
(2, …1…) ; 3x + y - 7 = 0 

 
(5, …-5…) ; 2x + y = 5 www.kr
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เรื่อง ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 

 
 
 

ข้อ ก ข ค ง 

1     
2     
3     
4     
5     
6     
7     
8     
9     
10     

 

 
 

เฉลยแบบทดสอบก่อนเรียน 
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เรื่อง ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 

 
 
 

ข้อ ก ข ค ง 

1     
2     
3     
4     
5     
6     
7     
8     
9     
10     

 

 
 

เฉลยแบบทดสอบหลังเรียน 
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เรื่อง ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร 

 
 
กระทรวงศึกษาธิการ. แนวทางการวัดและประเมินผลการเรียนรู้ ตามหลักสูตรแกนกลางการศึกษา

ขั้นพื้นฐาน พุทธศักราช 2551. กรุงเทพฯ : ชุมนุมสหกรณ์การเกษตรแห่งประเทศไทย, 2551. 
________. มาตรฐานและตัวชี้วัด ตามกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ หลักสูตรแกนกลาง

การศึกษาขั้นพื้นฐาน พุทธศักราช 2551. กรุงเทพฯ : ชุมนุมสหกรณ์การเกษตรแห่ง
ประเทศไทย, 2551. 
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