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แบบทดสอบก่อนเรียน 

เรื่อง ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์  และค่าของฟังก์ขันตรีโกณมิติ 
 

ค าชี้แจง    

1.ให้นักเรียนเลือกค ำตอบที่ถูกต้องที่สุดเพียงข้อเดียวจำกตัวเลือก ก, ข, ค, ง   แล้วเขียนเครื่องหมำย  ใน
กระดำษค ำตอบ 
2.แบบทดสอบเป็นแบบปรนัยชนิดเลือกตอบจ ำนวน 20 ข้อ คะแนนเต็ม 20 คะแนน ใช้เวลำ 15 นำที  
............................................................................................................................. ....................................................... 
1.จุดปลำยของข้อใดมีจุดปลำยต่ำงจำกข้ออ่ืน 

 ก. 
6

25  

 ข. 
4

11
  

 ค. 
3

27
  

 ง. 
12

5  

2.ถ้ำก ำหนด 
6


   มีควำมหมำยตรงกับข้อใด 

 ก. แบ่งวงกลมหนึ่งหน่วยแบบเซ็กเตอร์ออกเป็น 12 ส่วนเท่ำๆกัน 
 ข. แบ่งวงกลมหนึ่งหน่วยแบบเซ็กเตอร์ออกเป็น 6  ส่วนเท่ำๆกัน 
 ค. แบ่งครึ่งวงกลมหนึ่งหน่วยแบบเซ็กเตอร์ออกเป็น 12 ส่วนเท่ำๆกัน 
 ง. แบ่งครึ่งวงกลมหนึ่งหน่วยแบบเซ็กเตอร์ออกเป็น 6  ส่วน 

3.แนวคิดกำรหำจุดปลำยของ 
6

25
  ตรงกับข้อใด 

 ก. 
6

4


   

 ข. 
32

9 
  

 ค. 
6

5
5


   

 ง. ใช้ได้ทุกแนวควำมคิด 
4.จุดปลำยของ 7 อยู่ตรงกับจัตุภำคใด 
 ก.  1 
 ข. 2 
 ค. 3 
 ง. 4 
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5.ควำมหมำยของวงกลมหนึ่งหน่วยคือข้อใด 
 ก.  1),( 22  yxyx  

 ข.  1),( 22  yxRRyx  

 ค.  1),( 22  yxRyx  

 ง.  1),( 22  yxRyx  

6.ในกำรวัดทิศทำงของจุดปลำยของ   สำมำรถได้ทิศทำงใดบ้ำง 
 ก.  ถ้ำ 0  จะวัดทิศทำงทวนเข็มนำฬิกำ 
 ข. ถ้ำ 0  จะวัดทิศทำงตำมเข็มนำฬิกำ 
 ค. ถ้ำ 0  จะวัดทิศทำงทวนเข็มนำฬิกำ 
 ง. มีค ำตอบมำกกว่ำ 2 ค ำตอบ 
7.เรจน์ของฟังก์ชันไซน์และฟังก์ชันโคไซน์มีควำมแตกต่ำงกันหรือไม่ 
 ก.  ไม่แตกต่ำงกัน คือ เป็นจ ำนวนจริงต้ังแต่ -1 ถึง 1 
 ข. ไม่แตกต่ำงกัน คือ เป็นจ ำนวนจริงระหว่ำง -1 ถึง 1 
 ค. แตกต่ำงกัน คือ เรจน์ของฟังก์ชันไซน์ เป็นจ ำนวนจริงต้ังแต่ -1 ถึง 1 ส่วน ฟังก์ชันโคไซน์ คือ 
จ ำนวนจริง 
 ง. แตกต่ำงกัน คือ เรจน์ของฟังก์ชันโคไซน์ เป็นจ ำนวนจริงต้ังแต่ -1 ถึง 1 ส่วน ฟังก์ชันไซน์ คือ 
จ ำนวนจริง 
8.จุดเริ่มต้นของกำรวัดทิศทำงของ   เริ่มต้นจำกจุดใด 
 ก.  (0, 1) 
 ข. (1, 0) 
 ค. (0, -1) 
 ง. (-1, 0) 
9.จำกควำมสัมพันธ์ของวงกลมหนึ่งหน่วย จะได้ควำมสัมพันธ์ของฟังก์ชันตรีโกณมิติเป็นอย่ำงไร 
 ก.  1sincos 22    
 ข. 1sincos 22    
 ค. 1sincos 22    
 ง. 1sincos 22    
10.ควำมยำวส่วนโค้งของวงกลม 1 รอบ มีควำมยำวส่วนโค้งยำวก่ีหน่วย 
 ก.   
 ข. 4  
 ค. 3  
 ง. 2  
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11.ก ำหนด 
6

11
   จงบอกทิศทำงของ  และค่ำของ sin  และ cos  

 ก.   หมุนตำมเข็มนำฬิกำ และ ค่ำของ sin  และ cos  มีค่ำเป็นจ ำนวนจริงบวก และ จริงลบ 
ตำมล ำดับ 

ข. หมุนทวนเข็มนำฬิกำ และ ค่ำของ sin  และ cos  มีค่ำเป็นจ ำนวนจริงบวก และ จริงลบ 
ตำมล ำดับ 
 ค. หมุนตำมเข็มนำฬิกำ และ ค่ำของ sin  และ cos  มีค่ำเป็นจ ำนวนจริงลบ และ จริงบวก 
ตำมล ำดับ 

ง. หมุนทวนเข็มนำฬิกำ และ ค่ำของ sin  และ cos  มีค่ำเป็นจ ำนวนจริงลบ และ จริงบวก 
ตำมล ำดับ 
12.ข้อใดที่ไม่เป็นค ำตอบของ 0sin   
 ก. 0 

 ข. 
2


 

 ค. 7  

 ง. 
4

12
 

13.ค่ำของ )970,5tan(  เท่ำกับเท่ำไร 
 ก. 1 
 ข. 3  
 ค. - 3  

 ง. 
3

1
  

14. )2sin(  n  มีค่ำตรงกับข้อใด 
 ก. sin  
 ข. cos  
 ค. sin  
 ง. cos  

15.ก ำหนด 
5

3
cos   และ 

2
0


   ค่ำของ )sin(    ตรงกับข้อใด 

 ก. 
5

4
  

 ข. 
5

3
  

 ค. 
5

4
 

 ง. 
5

3
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16.จงพิจำรณำข้อควำมต่อไปนี้ 

  A) 
2

3

54

333
sin 

   B)  
2

2

4

19
cos 

   

ข้อใดต่อไปนี้ถูก 
 ก. A   ถูก  B  ผิด 
 ข. A   ผิด  B  ถูก 
 ค. ผิดทั้งคู่ 
 ง. ถูกทั้งคู่ 
 
จำกข้อมูลต่อไปนี้ใช้ตอบค ำถำมข้อ 7 – 10 
 

 

2.6180
6

5
                                              5236.0

6

2.3562
4

3
                                              7854.0

4

4.7124
2

3
                                              5708.1

2

2.0944
3

2
                                              0472.1

3

4.7124
2

3
                                              5708.1

2

 6.28322                                              1416.3

























 

 
และใช้ตัวเลือกต่อไปนี้ตอบค ำถำมข้อ 7 – 10 
 ก.    1 
 ข. 2 
 ค. 3 
 ง. 4 
 
17. 48.0sin    จุดปลำย   อยู่ในจัตุภำคใด 
18. 52.0sin    จุดปลำย   อยู่ในจัตุภำคใด 
19. 91.0cos    จุดปลำย   อยู่ในจัตุภำคใด 
20. 85.0cos    จุดปลำย   อยู่ในจัตุภำคใด 
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ใบความรู้ท่ี 1.1 
ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ 

 
เรื่องก่อนเข้าสู่บทเรียน...... 
 ตรีโกณมิติ (Trigonometry) เป็นวิชาท่ีว่าด้วยการค านวณเก่ียวกับด้าน และพ้ืนท่ีของรูปสามเหล่ียม 
โดยท่ีชาวอียิปต์โบราณได้คิดค้นมาเพ่ือใช้ในการก่อสร้างพีระมิด ต่อมาในศตวรรษท่ี 17 มีการปฏิวัติการ
พัฒนาวิชาคณิตศาสตร์โดยท่ัวไปเกิดแนวความคิดจากการเปล่ียนคณิตศาสตร์มาเป็นการศึกษา เรื่อง การ
วิเคราะห์ฟังก์ชัน ท าให้วิชาตรีโกณมิติเปล่ียนความสนใจจากการแก้ไขเก่ียวกับรูปสามเหล่ียม ซ่ึงเก่ียวข้องกับ
มุมเท่ากัน โดยขยายวงกว้างไปเป็นการศึกษาฟังก์ชันของตัวแปรท่ีเป็นจ านวนจริงไม่ใช่เพียงฟังก์ชันของมุมอีก
ต่อไป 
 
  
(1) วงกลมหน่ึงหน่วย ในระบบแกนพิกัดฉาก  
 
วงกลมหน่ึงหน่วย คือ เซตของจุดทุกจุดในระนำบที่ห่ำงจำกจุดศูนย์กลำงที่จุดก ำเนิด เป็นระยะทำง 1 หน่วย 

และมีควำมสัมพันธ์ว่ำ   2 2( , ) | 1{ }x y R R x y     
ควำมยำวของเส้นรอบวงของวงกลมหนึ่งหน่วยมีค่ำเท่ำกับ  2)1(22 r  หน่วย 
   
 
 
 
 
 
 
 
  
 
จำกรูป   เม่ือก ำหนดจ ำนวนจริง  (ทีตำ) ให้  แล้วระยะจำกจุด (1,0)  ไปตำมควำมยำวส่วนโค้งของวงกลมหนึ่ง
หน่วย ให้ยำว  |  |  หน่วย  จะถึงจุด (x , y)    ซ่ึงอยู่บนวงกลมหนึ่งหน่วย  และมีข้อตกลงดังนี้ 
 -  ถ้ำ    >  0  จะวัดส่วนโค้งจำกจุด (1,0) ไปในทิศทำง  ทวนเข็มนำฬิกำ 
 -  ถ้ำ    <  0  จะวัดส่วนโค้งจำกจุด (1,0) ไปในทิศทำง  ตำมเข็มนำฬิกำ   
  -  ถ้ำ    =  0  แล้ว จุดปลำยส่วนโค้ง จะอยู่ที่จุด (1,0)  ซ่ึงก็คือจุดเริ่มต้นในกำรวัด 
 
 
 

< 0 

> 0 

O   

 
( x , y ) 

Y 

X 
O   

 

( x , y ) 

Y 

X 

(1 , 0 ) (1 , 0 ) 
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(2) กำรแบ่งควำมยำวส่วนโค้ง ของวงกลมหนึ่งหน่วย 

 
 ควำมยำว 1 รอบ 2               ควำมยำวครึ่งรอบ         ควำมยำว 1

4
 ของรอบ 

2


   

 
 

 ควำมยำว 3

2
 ของรอบ 3

2


         ควำมยำว 1

6
  รอบ  

3


             ควำมยำว 1

8
 ของรอบ 

4


   

 

ข้อสังเกต เก่ียวกับควำมยำวส่วนโค้งและวงกลมหนึ่งหน่วย 
1) ถ้ำควำมยำวส่วนโค้ง  หน่วยที่ก ำหนดให้ ยำวมำกกว่ำ 1 รอบ ( 2  ) ควำมยำว 
 ที่มำกกว่ำนั้นก็จะวนกลับมำเริ่มต้นวัดที่จุด (1,0) เป็นรอบต่อไปเรื่อย ๆ และจุดสิ้นสุด 
 ก็จะตกอยู่ที่จุดใดจุดหนึ่งบนส่วนโค้งของวงกลมหนึ่งหน่วย นั่นเอง 
ดังนั้น   ถ้ำ   ยำวมำกกว่ำ 1 รอบ  แล้ว   2 ; , 0 2n n I            
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 

(1 , 0 
X 

Y 

 

 

(1 , 0 
X 

Y 
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ตัวอย่างท่ี 1   จงหำว่ำ จุดปลำยส่วนโค้ง   หน่วยที่ก ำหนดให้จะตกอยู่บนส่วนโค้งในควอดรันด์ใด ของวงกลม
หนึ่งหน่วย 

(1) เม่ือ    19

3


     (2) เม่ือ     59

6


  

วิธีท ำ   19

3


  =…………………….   วิธีท ำ   59

6


  =…………………….. 

ตอบ  จุดปลำยส่วนโค้ง อยู่ใน...................   ตอบ  จุดปลำยส่วนโค้ง อยู่ใน..................... 

(3) เม่ือ    29

4
 

     (4) เม่ือ     105

2
 

  

วิธีท ำ   29

4
 

  =…………………..   วิธีท ำ   105

2
 

  =………………….. 

      =…………………….………..          =…………………….……….... 
 
ตอบ  จุดปลำยส่วนโค้ง อยู่ใน....................                      ตอบ  จุดปลำยส่วนโค้ง อยู่ใน....................... 
 
2) วงกลมหนึ่งหน่วย มีจุดศูนย์กลำงอยู่ที่จุดก ำเนิด  เป็นกรำฟของควำมสัมพันธ์ 

 2 2( , ) | 1{ }x y R R x y        จะเห็นว่ำ  1 1 , 1 1x y       
ดังนั้น  เรนจ์ ของฟังก์ชันทั้งสองคือ เซตของจ ำนวนจริง ต้ังแต่ –1 ถึง 1  โดยที่ โดเมนคือ R 
 
ฟังก์ชันไซน์และฟังก์ชันโคไซน์ (Sine and Cosine Function) 
 ส ำหรับกำรหำค่ำของ sin และ cos ของมุมซ่ึงเป็นค่ำอัตรำส่วนของควำมยำวด้ำนในรูปสำมเหลี่ยมมุมฉำก 
ซ่ึงในส่วนนี้เรำจะพิจำรณำค่ำของ sin , cos ในลักษณะของฟังก์ชัน 
 
ก ำหนดให้ 𝜃 เป็นจ ำนวนจริงใดๆ ที่แทนควำมยำวส่วนโค้ง 
ของวงกลมหนึ่งหน่วยที่วัดจำกจุด A(1,0) ในทิศทำงทวนเข็มนำฬิกำ 
ไปยังจุด B(x, y) บนเส้นรอบวงของวงกลม ดังนั้น มุม AOB  
ซ่ึงรองรับส่วนโค้งนี้จะมีขนำด 𝜃 ด้วยลำก BC ต้ังฉำกกับ OA ที่จุด C 
 

ใน BOC  ,   y
y

OB

BC


1
sin    x

x

OB

OC


1
cos  

 
 
 
 
 
 
 
นั้นคือ   cosx   และ  siny  
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เนื่องจำก (x , y) คือ พิกัดบนเส้นรอบวงของวงกลมหนึ่งหน่วย  หำกเรำทรำบพิกัดของจ ำนวนจริงใดๆ ที่แทนควำม
ยำวของส่วนโค้งของวงกลม ( )  

ตัวอย่าง จงหำค่ำของ sin   และ cos  เม่ือก ำหนด   แทนจ ำนวนจริง 
2

3
-  ,

2
  ,0


 

แนวคิด 

     

จ ำนวนจริง 0 อยู่ที่พิกัด (x , y) = (1, 0)   จ ำนวนจริง 
2


 อยู่ที่พิกัด (x , y) = (0, 1) 

ดังนั้น  0y0sin  ,10cos  x    ดังนั้น  1y
2

sin  ,0
2

cos 


x  

 

 

จ ำนวนจริง 
2

3
  อยู่ที่พิกัด (x , y) = (0, 1) 

ดังนั้น  1y
2

3
sin  ,0

2

3
cos 




















x  

จำกตัวอย่ำงที่กล่ำวมำ จะเห็นว่ำค่ำ   จะสัมพันธ์กับพิกัด (x, y) ไม่ว่ำ   จะเป็นมุมหรือเป็นจ ำนวนจริงใดๆ ที่
แทนควำมยำวส่วนโค้งของวงกลมในวงกลมหนึ่งหนึ่ง และจะเห็นว่ำ   ค่ำใดค่ำหนึ่งจะสัมพันธ์กับพิกัด (x , y) ได้
พิกัดเดียว 
 
กำรพิจำรณำเครื่องหมำย ค่ำของ sin   และ cos  ในแต่ละจัตุภำค มีหลักกำรในกำรพิจำรณำ  
เครื่องหมำยของ cos เหมือน x  และ  เครื่องหมำยของ sin เหมือน y 
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แบบฝึกทักษะท่ี 1.1.1 
 

ก ำหนด )(P เป็นจุดปลำยส่วนโค้งบนวงกลมหนึ่งหน่วยยำว θ หน่วย  เม่ือ θ เป็นจ ำนวนจริงใดๆจงหำพิกัด

ในแต่ละข้อ 

1.P(0) มีพิกัดอยู่ที่……………………………………….   2.P 






 

2
 มีพิกัดอยู่ที่…………………………………… 

3.  P  มีพิกัดอยู่ที่ ………………………………………  4. 






 

2

3
P   มีพิกัดอยู่ที่ ………………………………… 

5.  2P  มีพิกัดอยู่ที่……………………………………….  6. 









2
P


 มีพิกัดอยู่ที่ …………………………………. 

7. 









2

3
P


มีพิกัดอยู่ที่………………………………………. 8.  3P  มีพิกัดอยู่ที่…………………………………… 

9.  10P มีพิกัดอยู่ที่……………………………………….  10.  6P  มีพิกัดอยู่ที่…………………………………. 
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แบบฝึกทักษะท่ี 1.1.2 

 
ก ำหนด )(P เป็นจุดปลำยส่วนโค้งบนวงกลมหนึ่งหน่วยยำว  หน่วย  เม่ือ  เป็นจ ำนวนจริงใดๆจงหำว่ำ 

)(P อยู่ในจัตุภำคใด  หรือ อยู่บนแกน X หรือ แกน Y 
 
1.P(0)  มีพิกัดอยู่ที่……………………………………….     

2.P 






 

2
 มีพิกัดอยู่ที่…………………………………… 

3.  P   มีพิกัดอยู่ที่ ………………………………………    

4. 






 

8
P มีพิกัดอยู่ที่ ………………………………………. 

5. 






 

8

17
P มีพิกัดอยู่ที่……………………………………….   

6. 









3

4
P


 มีพิกัดอยู่ที่………………………………………. 

7. 









7

101
P


มีพิกัดอยู่ที่……………………………………….   

8. 








5

27
P


 มีพิกัดอยู่ที่………………………………………. 

9. 









9

111
P


มีพิกัดอยู่ที่……………………………………….   

10. 






 

11

2010
P


มีพิกัดอยู่ที่………………………………… 
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ใบความรู้ท่ี 1.2 
ค่าของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ 

 

ค่าของฟังก์ชันตรีโกณมิติของจ านวนจริง 





2,
2

3
,,

2
,0  

 
 
         
ฟังก์ชัน 

0 
2


   

2

3
 2  

2


    

2

3
  2  

sin 
 

0 1        

cos 
 

1 0        

 

ค่าของฟังก์ชันตรีโกณมิติของจ านวนจริง 
4

7
,

4

5
,

4

3
,

4


 

       

       จำกรูป P(x,y) เป็นจุดปลำยส่วนโค้งที่ยำว 
4


หน่วย 

       วัดจำกจุด (1, 0) และจุดก่ึงกลำงของส่วนโค้ง AB  
        จะได้คอร์ด PA ยำวเท่ำกับคอร์ด PB 
 
 
 
 
 

ดังนั้นพิกัดของจุด P(x ,y) คือ 








2

1
,

2

1
P หรือ 











2

2
,

2

2
P  ส่วนจุดอ่ืนๆ หำได้จำกภำพสะท้อนของจุด P 
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ฟังก์ชัน 4


 

4

3
 

4

5
 

4

7
 

4


  

4

3
  

4

5
  

4

7
  

sin 
 2

2
 

2

2
       

cos 
 2

2
 

2

2
        

 

ค่ำของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจ ำนวนจริง 
4

)12(
,...,

4

7
,

4

5
,

4

3  n
และ 

4

)12(
,...,

4

7
,

4

5
,

4

3  


n
เม่ือ n เป็นจ ำนวนเต็มบวก 

 

ค่าของฟังก์ชันตรีโกณมิติของจ านวนจริง 
6

11
,

6

7
,

6

5
,

6


 

       

       จำกรูป P(x,y) เป็นจุดปลำยส่วนโค้งที่ยำว 
6


หน่วย 

       วัดจำกจุด (1, 0) และจุดก่ึงกลำงของส่วนโค้ง AB  
        จะได้คอร์ด PA ยำวเท่ำกับคอร์ด PB 
 
 
 
 

ดังนั้นพิกัดของจุด P(x,y) คือ 








2

1
,

2

3
P  ส่วนจุดอ่ืนๆ หำได้จำกภำพสะท้อนของจุด P 
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ฟังก์ชัน 6


 

6

5
 

6

7
 

6

11
 

6


  

6

5
  

6

7
  

6

11
  

sin 
 2

1
 

2

1
   

2

1
     

cos 
 2

3    
2

3     
2

3  

 

ค่ำของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจ ำนวนจริง 
6

7
2,

6

5
2,

6
2








  nnn และ

6

11
2


 n  เม่ือ n เป็น

จ ำนวนเต็มบวก 
 

ค่าของฟังก์ชันตรีโกณมิติของจ านวนจริง 
3

5
,

3

4
,

3

2
,

3


 

       

       จำกรูป P(x,y) เป็นจุดปลำยส่วนโค้งที่ยำว 
6


หน่วย 

       วัดจำกจุด (1, 0) และจุดก่ึงกลำงของส่วนโค้ง AB  
        จะได้คอร์ด PA ยำวเท่ำกับคอร์ด PB 
 
 
 
 
 

ดังนั้นพิกัดของจุด P(x,y) คือ 








2

3
,

2

1
P  ส่วนจุดอ่ืนๆ หำได้จำกภำพสะท้อนของจุด P 

 
 



 
 

14 

 

 
 

         
ฟังก์ชัน 3


 

3

2
 

3

4
 

3

5
 

3


  

3

2
  

3

4
  

3

5
  

sin 
 2

3  
2

3   
2

3
   

2

3
   

2

3  

cos 
 2

1
  

2

1
   

2

1
   

2

1
 

 

ค่ำของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจ ำนวนจริง 
3

4
2,

3

2
2,

3
2








  nnn และ

3

5
2


 n  เม่ือ n เป็น

จ ำนวนเต็มบวก 
 
 

ค่าของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจ านวนจริง 

 
         ให้จุด (x,y) และจุด (x,-y) ซ่ึงเรำสำมำรถอธิบำยได้ว่ำ  

          cosx    siny  

         )cos( x    )sin(  y  

       ดังนั้น     sin)sin(   

           cos)cos(   

  

(x ,y) 

(x,-y) 

θ 

-θ 

X 

Y 
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  ถ้ำ  2  และหำร   ด้วย 2  แล้ว เรำจะรู้ว่ำค ำตอบของผลกำรหำร คือ n และ เศษคือ 
(alpha)  นั่นคือ    n2  เม่ือ  In และ  20  . 

  วัดควำมยำวสวนโค้งของวงกลมหนึ่งหน่วย จำกจุด (1,0)  ถึง   หน่วย และ วัดโดย   

 กรณีที่ 1  sin)2sin( n     cos)2cos( n  

ตัวอย่าง  จงหำค ำตอบ 

1. 









4

33
sin

  

วิธีท ำ 









4

33
sin

  = 









4

33
sin

   ใช้สมบัติ  sin)sin(   

     = 









4
8sin


     sin)2sin( n  

    = 









4
sin

  

     = 
2

2
    Ans. 

2. 









3

19
cos

  

วิธีท ำ  









3

19
cos

  = 








3

19
cos

   ใช้สมบัติ   cos)cos(   

     = 









3
6cos


      cos)2cos( n  

    = 








3
cos


 

     = 
2

1
   Ans. 

  วัดควำมยำวสวนโค้งของวงกลมหนึ่งหน่วย จำกจุด (1,0)  ถึง   หน่วย และ วัดโดย  . 
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กรณีที่  2   sin)2sin( n    cos)2cos( n  

ตัวอย่าง  จงหำค ำตอบ 

1. 








6

79
sin

  

วิธีท ำ  








6

79
sin

  = 









6
10sin


   ใช้สมบัติ   s in)2s in ( n  

     = 









6
sin

  

     = 
2

1
   Ans 

2. 








3

11
cos

  

วิธีท ำ 








3

11
cos

   = 









3
4cos


   ใช้สมบัติ  cos)2cos( n  

     = 








3
cos

      

     = 
2

1
   Ans 

  วัดควำมยำวสวนโค้งของวงกลมหนึ่งหน่วย จำกจุด (-1,0) กับ   หน่วย และ วัดโดย . 

กรณีที่ 3  sin))12sin(( n    cos))12cos(( n  

  หมำยเหตุ:  เม่ือ  ,...3,2,1n  
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ตัวอย่าง  จงหำค ำตอบ 

1. 








4

29
sin

  

วิธีท ำ  








4

29
sin

  = 









4
7sin


   ใช้สมบัติ   s in))12sin ( ( n  

     = 









4
sin

  

     = 
2

2
   Ans. 

2. 








6

31
cos

  

วิธีท ำ  








6

31
cos

  = 









6
5cos


   ใช้สมบัติ     cos))12cos(( n  

     = 









6
cos

  

     = 
2

3
   Ans. 

 วัดควำมยำวสวนโค้งของวงกลมหนึ่งหน่วย จำกจุด (-1,0) กับ   หน่วย และ วัดโดย   

กรณีที่ 4  sin))12sin(( n    cos))12cos(( n  

  หมำยเหตุ:  เม่ือ  ,...3,2,1n  

ตัวอย่าง  จงหำค ำตอบ 

1. 








4

27
sin


 

วิธีท ำ  








4

27
sin


 = 










4
7sin


   ใช้สมบัติ      sin))12sin(( n  
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     = 








4
sin

  

     = 
2

2   Ans. 

2. 








6

29
cos

  

วิธีท ำ  








6

29
cos

  = 









6
5cos


   ใช้สมบัติ    cos))12cos(( n  

     = 









6
cos

  

     = 
2

3
   Ans. 
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แบบฝึกทักษะท่ี 1.2.1 
 

1.จงหำค่ำ sin  และ cos  เม่ือ  เป็นจ ำนวนจริง โดยก ำหนด )(P   ให้ในแต่ละข้อ 
 

 sin  cos  
P(0)   

P 






 

2
 

  








 

2

3
P  

  








 

2

3
P  

  








 

2

37
P  

  








 

2

71
P  

  








 

2

71
P  

  








 

2

85
P  

  

  3P    
 4P    
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แบบฝึกทักษะท่ี 1.2.1 

 
1.จงหำผลลัพธ์ในแต่ละข้อ 
1. )sin(2sinsin     ................................................................... 
      ................................................................... 
      ................................................................... 
2. )cos(3coscos     ................................................................... 
      ................................................................... 
      ................................................................... 

3. )2cos()cos(
2

sin0sin 


   ................................................................... 

      ................................................................... 
      ................................................................... 

4. 





 222222 cos
2

cos0cossin
2

sin0sin  

.............................................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................................. 
 
2.ใช้วงกลมหนึ่งหน่วยที่ก ำหนดให้ตอบค ำถำมในแต่ละข้อต่อไปนี้ 

 
รูปที่ก ำหนดให้ใช้ตอบค ำถำมข้อ  1 – 10 

 1. 
6
5

sin


 =……………………………………………………………. 

 2. 
6
7

cos


 =……………………………………………………………. 

 3. 
6
11

sin


 =……………………………………………………………. 

 4. 
6
13

cos


 =……………………………………………………………. 
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 5. 






 

6

sin  =…………………………………………………………….     

 6. 






 

6

5
cos =…………………………………………………………….  

 7. 






 

6

11
sin =……………………………………………………………. 

 8. 






 

6

31
cos  =…………………………………………………………….  

 9. 






 

6

31
sin =……………………………………………………………. 

 10. 






 

6

107
cos =…………………………………………………………….  

 
รูปที่ก ำหนดให้ใช้ตอบค ำถำมข้อ  11 – 20 

 11. 
3
2

sin


 =……………………………………………………………. 

 12. 
3
4

cos


 =……………………………………………………………. 

 13. 
3
7

sin


 =……………………………………………………………. 

 14. 






 

3

cos =……………………………………………………………. 

 15. 






 

3

2
sin =…………………………………………………………….     

 16. 






 

3

4
cos =…………………………………………………………….  
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 17. 






 

3

7
sin =……………………………………………………………. 

 18. 






 

3

35
cos =…………………………………………………………….  

 19. 






 

3

35
sin =……………………………………………………………. 

 20. 






 

3

500
cos =…………………………………………………………….  

3.ก ำหนดให้  
2

0


  และ  6.0sin   จงหำค่ำในแต่ละข้อต่อไปนี้ 

 1. cos    =……………………………………………………………. 
 2. )sin(     =……………………………………………………………. 
 3. )cos(     =……………………………………………………………. 
 4. )cos(     =……………………………………………………………. 
 5. )sin(     =……………………………………………………………. 
 6. )2sin(    =……………………………………………………………. 
 7. )2cos(    =……………………………………………………………. 
 8. )sin(     =……………………………………………………………. 
 9. )100cos(    =……………………………………………………………. 
 10. )59sin(    =……………………………………………………………. 
 
4.จงเขียนค่ำของฟังก์ชันโคไซน์และไซน์ของจ ำนวนจริงในแต่ละข้อให้อยู่ในรูปค่ำของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของ

จ ำนวนจริงที่มีค่ำต้ังแต่ 0 ถึง 
2


(ก ำหนด π = 3.14) 

 1. 4cos    =……………………………………………………………. 
 2. 6sin     =……………………………………………………………. 
 3. 8cos    =……………………………………………………………. 
 4. 12cos    =……………………………………………………………. 
 5. 20sin    =……………………………………………………………. 
 6. )43.0sin    =……………………………………………………………. 
 7. )5cos(    =……………………………………………………………. 
 8. )24.7sin(    =……………………………………………………………. 
 9. )6.15cos(    =……………………………………………………………. 
 10. )67.49sin(   =……………………………………………………………. 
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5.จงหำผลลัพธ์ในแต่ละข้อ 
 1.  2coscos0cos  =……………………………………………………………. 
     =……………………………………………………………. 
     =……………………………………………………………. 

 2. 






 








2

3
sin
2

sin)cos(
2

3
sin30coscos 22      

      =……………………………………………………………. 
     =……………………………………………………………. 
     =……………………………………………………………. 

 3. 






 








 








 








 


2

5
cos

4

5
sin

3

5
cos

6

11
sin 22      

      =……………………………………………………………. 
     =……………………………………………………………. 
     =……………………………………………………………. 

 4. 






 








 







 

4

47
sin

6

43
cos

3

8
sin      

      =……………………………………………………………. 
     =……………………………………………………………. 
     =……………………………………………………………. 

 5. 






 








 








 








 


4

11
sin

4

29
sin

3

29
sin

6

71
cos      

      =……………………………………………………………. 
     =……………………………………………………………. 
     =……………………………………………………………. 

 6. 
2
3

sin
5

sincos
5

cos 22 






     

      =……………………………………………………………. 
     =……………………………………………………………. 
     =……………………………………………………………. 
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แบบทดสอบหลังเรียน 
เรื่อง ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์  และค่าของฟังก์ขันตรีโกณมิติ 

 
ค าชี้แจง    

1.ให้นักเรียนเลือกค ำตอบที่ถูกต้องที่สุดเพียงข้อเดียวจำกตัวเลือก ก, ข, ค, ง   แล้วเขียนเครื่องหมำย  ใน
กระดำษค ำตอบ 
2.แบบทดสอบเป็นแบบปรนัยชนิดเลือกตอบจ ำนวน 20 ข้อ คะแนนเต็ม 20 คะแนน ใช้เวลำ 15 นำที  
............................................................................................................................. ....................................................... 
1.จุดปลำยของข้อใดมีจุดปลำยต่ำงจำกข้ออ่ืน 

 ก. 
6

25  

 ข. 
4

11
  

 ค. 
3

27
  

 ง. 
12

5  

2.ถ้ำก ำหนด 
6


   มีควำมหมำยตรงกับข้อใด 

 ก. แบ่งวงกลมหนึ่งหน่วยแบบเซ็กเตอร์ออกเป็น 12 ส่วนเท่ำๆกัน 
 ข. แบ่งวงกลมหนึ่งหน่วยแบบเซ็กเตอร์ออกเป็น 6  ส่วนเท่ำๆกัน 
 ค. แบ่งครึ่งวงกลมหนึ่งหน่วยแบบเซ็กเตอร์ออกเป็น 12 ส่วนเท่ำๆกัน 
 ง. แบ่งครึ่งวงกลมหนึ่งหน่วยแบบเซ็กเตอร์ออกเป็น 6  ส่วน 

3.แนวคิดกำรหำจุดปลำยของ 
6

25
  ตรงกับข้อใด 

 ก. 
6

4


   

 ข. 
32

9 
  

 ค. 
6

5
5


   

 ง. ใช้ได้ทุกแนวควำมคิด 
4.จุดปลำยของ 7 อยู่ตรงกับจัตุภำคใด 
 ก.  1 
 ข. 2 
 ค. 3 
 ง. 4 
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5.ควำมหมำยของวงกลมหนึ่งหน่วยคือข้อใด 
 ก.  1),( 22  yxyx  

 ข.  1),( 22  yxRRyx  

 ค.  1),( 22  yxRyx  

 ง.  1),( 22  yxRyx  

6.ในกำรวัดทิศทำงของจุดปลำยของ   สำมำรถได้ทิศทำงใดบ้ำง 
 ก.  ถ้ำ 0  จะวัดทิศทำงทวนเข็มนำฬิกำ 
 ข. ถ้ำ 0  จะวัดทิศทำงตำมเข็มนำฬิกำ 
 ค. ถ้ำ 0  จะวัดทิศทำงทวนเข็มนำฬิกำ 
 ง. มีค ำตอบมำกกว่ำ 2 ค ำตอบ 
7.เรจน์ของฟังก์ชันไซน์และฟังก์ชันโคไซน์มีควำมแตกต่ำงกันหรือไม่ 
 ก.  ไม่แตกต่ำงกัน คือ เป็นจ ำนวนจริงต้ังแต่ -1 ถึง 1 
 ข. ไม่แตกต่ำงกัน คือ เป็นจ ำนวนจริงระหว่ำง -1 ถึง 1 
 ค. แตกต่ำงกัน คือ เรจน์ของฟังก์ชันไซน์ เป็นจ ำนวนจริงต้ังแต่ -1 ถึง 1 ส่วน ฟังก์ชันโคไซน์ คือ 
จ ำนวนจริง 
 ง. แตกต่ำงกัน คือ เรจน์ของฟังก์ชันโคไซน์ เป็นจ ำนวนจริงต้ังแต่ -1 ถึง 1 ส่วน ฟังก์ชันไซน์ คือ 
จ ำนวนจริง 
8.จุดเริ่มต้นของกำรวัดทิศทำงของ   เริ่มต้นจำกจุดใด 
 ก.  (0, 1) 
 ข. (1, 0) 
 ค. (0, -1) 
 ง. (-1, 0) 
9.จำกควำมสัมพันธ์ของวงกลมหนึ่งหน่วย จะได้ควำมสัมพันธ์ของฟังก์ชันตรีโกณมิติเป็นอย่ำงไร 
 ก.  1sincos 22    
 ข. 1sincos 22    
 ค. 1sincos 22    
 ง. 1sincos 22    
10.ควำมยำวส่วนโค้งของวงกลม 1 รอบ มีควำมยำวส่วนโค้งยำวก่ีหน่วย 
 ก.   
 ข. 4  
 ค. 3  
 ง. 2  
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11.ก ำหนด 
6

11
   จงบอกทิศทำงของ  และค่ำของ sin  และ cos  

 ก.   หมุนตำมเข็มนำฬิกำ และ ค่ำของ sin  และ cos  มีค่ำเป็นจ ำนวนจริงบวก และ จริงลบ 
ตำมล ำดับ 

ข. หมุนทวนเข็มนำฬิกำ และ ค่ำของ sin  และ cos  มีค่ำเป็นจ ำนวนจริงบวก และ จริงลบ 
ตำมล ำดับ 
 ค. หมุนตำมเข็มนำฬิกำ และ ค่ำของ sin  และ cos  มีค่ำเป็นจ ำนวนจริงลบ และ จริงบวก 
ตำมล ำดับ 

ง. หมุนทวนเข็มนำฬิกำ และ ค่ำของ sin  และ cos  มีค่ำเป็นจ ำนวนจริงลบ และ จริงบวก 
ตำมล ำดับ 
12.ข้อใดที่ไม่เป็นค ำตอบของ 0sin   
 ก. 0 

 ข. 
2


 

 ค. 7  

 ง. 
4

12
 

13.ค่ำของ )970,5tan(  เท่ำกับเท่ำไร 
 ก. 1 
 ข. 3  
 ค. - 3  

 ง. 
3

1
  

14. )2sin(  n  มีค่ำตรงกับข้อใด 
 ก. sin  
 ข. cos  
 ค. sin  
 ง. cos  

15.ก ำหนด 
5

3
cos   และ 

2
0


   ค่ำของ )sin(    ตรงกับข้อใด 

 ก. 
5

4
  

 ข. 
5

3
  

 ค. 
5

4
 

 ง. 
5

3
 



 
 

27 

 
16.จงพิจำรณำข้อควำมต่อไปนี้ 

  A) 
2

3

54

333
sin 

   B)  
2

2

4

19
cos 

   

ข้อใดต่อไปนี้ถูก 
 ก. A   ถูก  B  ผิด 
 ข. A   ผิด  B  ถูก 
 ค. ผิดทั้งคู่ 
 ง. ถูกทั้งคู่ 
 
จำกข้อมูลต่อไปนี้ใช้ตอบค ำถำมข้อ 7 – 10 
 

 

2.6180
6

5
                                              5236.0

6

2.3562
4

3
                                              7854.0

4

4.7124
2

3
                                              5708.1

2

2.0944
3

2
                                              0472.1

3

4.7124
2

3
                                              5708.1

2

 6.28322                                              1416.3

























 

 
และใช้ตัวเลือกต่อไปนี้ตอบค ำถำมข้อ 7 – 10 
 ก.    1 
 ข. 2 
 ค. 3 
 ง. 4 
 
17. 48.0sin    จุดปลำย   อยู่ในจัตุภำคใด 
18. 52.0sin    จุดปลำย   อยู่ในจัตุภำคใด 
19. 91.0cos    จุดปลำย   อยู่ในจัตุภำคใด 
20. 85.0cos    จุดปลำย   อยู่ในจัตุภำคใด 
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ภาคผนวก 

 
เฉลยแบบทดสอบก่อนเรียน หลังเรียน 

 
1. ค  2. ก  3. ง  4. ง  5. ค 
 6. ก   7. ก   8. ข   9. ง  10. ง 
11. ง  12. ข  13. ง  14. ค  15. ก 
16. ข  17. ก  18. ง  19. ก  20. ง 

 

แบบฝึกทักษะท่ี 1.1.1 
   1.(1,0)  2.(0,1)  3.(-1,0)  4.(0,-1)  5.(1,0) 
   6.(0,-1)  7.(0,1)  8.(-1,0)  9. (1,0)  10.(1,0) 
 

แบบฝึกทักษะท่ี 1.1.2 
   1.บนแกน X 2.บนแกน Y 3.บนแกน X 4.จัตุภำคที่ 1 5.จัตุภำคที่ 4 
   6.จัตุภำคที่ 2 7.จัตุภำคที่ 4 8.จัตุภำคที่ 3 9.จัตุภำคที่ 4 10.จัตุภำคที่ 3 
 

แบบฝึกทักษะท่ี 1.2.1 
 sin  cos  

P(0) 0 1 

P 






 

2
 1 0 








 

2

3
P  -1 0 








 

2

3
P  1 0 








 

2

37
P  1 0 








 

2

71
P  -1 0 








 

2

71
P  1 0 








 

2

85
P  1 0 

  3P  0 -1 
 4P  0 1 
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แบบฝึกทักษะท่ี 1.2.1 

 
(1) 

 1. 0  2. -1   3. 3  4.  3 
 

(2) 

 1. 
2

3
  2. 

2

1
   3. 

2

3
  4.  

2

1
  5. 

2

3
  6. 

2

1
 

 7. 
2

3
  8. 

2

1
   9. 

2

3
  10. 

2

1
  11. 

2

1
  12. 

2

1
  

 13. 
2

3
 14. 

2

1
  15. 

2

3
  16. 

2

1
  17. 

2

3
  18. 

2

1
 

 19. 
2

3
 20. 

2

1
  

 
(3) 

 จำก  6.0sin    จะได้ว่ำ  1sincos 22    

      22 sin1cos   
       22 6.01cos   

      8.0cos    เนื่องจำก  
2

0


  ท ำให้ 8.0cos   

  1. 0.8  2. 0.6  3. -0.8  4. 0.8  5. -0.6 
   6. -0.6  7. 0.8  8. 0.6  9. 0.8  10. 0.6 
 

(4) 
  1. – cos0.86 2. – sin2.86 3. cos1.72 4. cos0.44 5. sin1.16 
   6. – sin0.43 7. – cos1.86 8. – sin0.96 9. cos3.04 10. sin2.57 
 

(5) 
 

 1. 1  2. 5  3. 
2

1
  4.  

2

2
  5. 0  6.  - 1 
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