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เรื่อง จ านวนเชิงซ้อน 
           (Complex numbers)  

ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5 
 
 

ชุดที่ 2  จ านวนเชิงซ้อน 
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   แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ 

   หน่วยที่ 1  จ านวนเชิงซ้อน 
ชุดที่ 2  เรื่อง จ านวนเชิงซ้อน 

 
 

 
 

ค าช้ีแจงส าหรับนักเรียน 
 

 
 

1. แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์  ชุดที่ 2  เรื่อง จ านวนเชิงซ้อนประกอบด้วย  3  ส่วน  
คือ  

1.1  ใบความรู้ท่ี 2  จ านวน  1  ชุด  เป็นส่วนท่ีเป็นเนื้อหาสาระ  เรื่อง  
จ านวนเชิงซ้อน  โดยให้นักเรียนศึกษาภายในกลุ่ม  ครูผู้สอนเป็นท่ีปรึกษา  เมื่อนักเรียน      
มีปัญหา 

1.2  แบบฝึกทักษะท่ี 2  จ านวน  1  ชุด  เป็นส่วนก าหนดกิจกรรมให้นักเรียน 
ได้ปฏิบัติภายในกลุ่มเพื่อน าไปสู่จุดประสงค์ท่ีตั้งไว้  (เป็นผลงานกลุ่ม) 

1.3  แบบทดสอบ  ชุดท่ี 2  จ านวน  1  ชุด  เป็นส่วนท่ีนักเรียนได้ประเมิน 
ความรูค้วามสามารถของตนเองหลังจากใช้แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ 
 2. นักเรียนควรมีวินัยในการท าแบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์  
 
 
 

ผลการเรียนรู้ 
 
 
 
 
 
 

 

   มีความคิดรวบยอดเกี่ยวกับจ านวนเชิงซ้อน   
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จุดประสงค์การเรียนรู้  
 
  

ด้านความรู้ 
 

สามารถบอกความหมายของจ านวนเชิงซ้อน  พร้อมท้ังบอกส่วนจริง       
ส่วนจินตภาพ  และบอกได้ว่าจ านวนท่ีก าหนดให้เป็นจ านวนชนิดใด 

  

ด้านทักษะกระบวนการทางคณิตศาสตร์  
 

นักเรียนสามารถใช้ภาษา  และสัญลักษณ์ทางคณิตศาสตร์  ในการสื่อสาร     
สื่อความหมายและน าเสนอเกี่ยวกับจ านวนเชิงซ้อนได้อย่างถูกต้องชัดเจน 

 
ด้านคุณลักษณะอันพึงประสงค์ 
 

  1.  มีระเบียบวินัย 
2.  มีความรับผิดชอบ 

 

 
 

การวัดและประเมินผลการเรียน 
 
 

 
ด้านความรู้  
 

 
 

ด้านทักษะกระบวนการทางคณิตศาสตร์  
 

 
 

ด้านคุณลักษณะอันพึงประสงค์ 
 

ประเมินจากแบบทดสอบ ชุดที่ 2 

ประเมินจากแบบฝึกทักษะท่ี 2 

ประเมินจากการท างาน
กลุ่ม 
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ใบความรู้ที่ 2 
เร่ือง  จ านวนเชิงซ้อน 

 

 
 

จ านวนเชิงซ้อน 
 
 

 

  บทนิยาม จ านวนเชิงซ้อน คือ  คู่อันดับ  a, b  เมื่อ a  และ b  เป็นจ านวนจริง 
    และก าหนดการเท่ากัน  การบวก  และการคูณของจ านวนเชิงซ้อน   
    ดังนี้ ส าหรบัจ านวนเชิงซ้อน   a, b   และ   c,d   
     1.  การเท่ากัน     a,b c,d  ก็ต่อเมื่อ  a c   และ  b d     
     2.  การบวก      a,b c,d a c,b d          
     3.  การคูณ      a,b c,d ac bd,ad bc     
     อาจแทน     a, b c,d  ด้วย    a,b c,d   ก็ได้ 
    เซตของจ านวนเชิงซ้อนเขียนแทนด้วยสัญลักษณ ์C  
 
 

พิจารณาจ านวนเชิงซ้อน        0,1 0,1 0 1,0 0 1,0       
จะได ้           

2
0,1 1,0     

จากนิยาม   1,0   คือ  จ านวนจริง  1      
เขียนแทนจ านวนเชิงซ้อน    0,1   ด้วยสัญลักษณ์  i   จะได้ว่า  2i 1   
 
ส าหรับจ านวนเชิงซ้อน   a, b   ใด ๆ  จะได้ว่า 

        a,b a,0 0,b   
          a,0 b,0 0,1   
     a bi   
 
 ฉะนั้น  จ านวนเชิงซ้อน   a, b   สามารถเขียนแทนได้ด้วยสัญลักษณ์  a bi  
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ตัวอย่างที่ 1        จงเขียนจ านวนเชิงซ้อนต่อไปนี้   ให้อยู่ในรปูของ a bi    
 

วิธีท า  

จ านวนเชิงซ้อนในรูป   a, b  จ านวนเชิงซ้อนในรูป  a bi  

 1, 2  1 2i  
 2, 4  2 4i   
 3, 1   3 1 i   หรือ  3 i  

 0,5  0 5i   หรือ  5i  

 2,0  2 0i   หรือ  2  

 6,0  6 0i    หรือ  6  
 
 
 
 บทนิยาม   ส าหรับจ านวนเชิงซ้อน   z a, b   เมื่อ  a  และ  b  เป็นจ านวนจริง 
            เรียก  a   ว่า  ส่วนจริง (real part)  ของ z    
            และเขียนแทนด้วย   Re z  
       เรียก  b   ว่า  ส่วนจินตภาพ (imaginary part)  
            และเขียนแทนด้วย  Im z  
 
 
 จากบทนิยามนี้  อาจกล่าวได้ว่า  ส าหรับจ านวนเชิงซ้อน   z a, b    
 

 
 
 1. ถ้า  a 0  แต่ b 0  จึงอยู่ในรูป   a,0   หรือ  a  เรียกว่า จ ำนวนจริง 
 2. ถ้า  a 0  แต่ b 0  จึงอยู่ในรูป   0, b   หรือ  bi  เรียกว่า จ ำนวนจินตภำพแท้   
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ตัวอย่างที่ 2        จงเขียนบอกส่วนจริง   และส่วนจินตภาพของจ านวนเชิงซ้อนต่อไปนี้   
 

วิธีท า  

จ านวนเชิงซ้อน ส่วนจริง ส่วนจินตภาพ 

 1, 2  
1  2  

 3, 1  3  1  
 0,5  0  5  
 2,0  

2  0  
 6,0  6  0  

 

 
ตัวอย่างที่ 3       จงเขียนบอก  Re z ,  Im z  และบอกชนิดของ z  เมื่อก าหนด z  ดังต่อไปนี้    
 

วิธีท า  

z   Re z   Im z  ชนิดของ z  

z 5 3i   5  3  จ านวนเชิงซ้อน 

z 2   2  0  จ านวนจริง 

z i  0  1  จ านวนจินตภาพแท้ 

z 3 0i   3  0  จ านวนจริง 

z 4i   0  4  จ านวนจินตภาพแท้ 

z 3 2i   3  2  จ านวนเชิงซ้อน 
 

 
ตัวอย่างที่ 4        จงเขียนจ านวนเชิงซ้อนต่อไปนี้   ให้อยู่ในรูปของ a bi    
 

วิธีท า  1)  4 16   2 16 1    2 4i   
  2)  27 25    3 3 25 1     3 3 5i    
  3)  2 5   2 1 5     2 i 5    5 2 i   
  4)  9 4    9 1 4 1     3i 2i    i  
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แบบฝึกทักษะที่ 2 

เรื่อง  จ านวนเชิงซ้อน 
 

 
   ค าช้ีแจง    ให้นักเรียนแต่ละกลุ่มช่วยกันแสดงวิธีการหาค าตอบในแต่ละข้อต่อไปนี้ 

1.  จงเขียนจ านวนเชิงซ้อนต่อไปนี้   ให้อยู่ในรูปของ a bi   พร้อมท้ังบอกส่วนจริง  และ
ส่วนจินตภาพ 

ข้อ 
จ านวนเชิงซ้อน 
ในรูป   a, b  

จ านวนเชิงซ้อน 
ในรูป  a bi  

ส่วนจริง ส่วนจินตภาพ 

ตัวอย่ำง    2,1  2 i   2  1 

1.1)    4,1     

1.2)    3,6     

1.3)  0, 1     

1.4)  8,0     

1.5)  5, 1      

1.6)    7,0     

1.7)    0, 13     

1.8)    3, 3     
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2.  จงเขียนบอก  Re z  ,  Im z   และท าเครื่องหมาย  √  ลงในตารางท่ีตรงกับชนิดของ z    
     เมื่อก าหนด z   ดังต่อไปนี้    

ข้อ z   Re z   Im z  จ านวน
เชิงซ้อน 

จ านวน
จริง 

จ านวน 
จินตภาพแท้ 

ตัวอย่ำง 
z 1 3i   

z 7i  
1  
0  

3  
7  

√ 
√ 
 

 
 

 
√ 
 

2.1) z 2 i         

2.2) z i        

2.3) z 3i 5        

2.4) z 7       

2.5) z 15i       

2.6) z 2 2i         

2.7) z 6 0i        

2.8) z 0 5i        

 

3.  จงเขียนจ านวนเชิงซ้อนต่อไปนี้   ให้อยู่ในรูปของ a bi    

3.1)  7 49       ……………………………………………………………………………… 

3.2)  81 12        ……………………………………………………………………………… 

3.3)  20 3       ……………………………………………………………………………… 

3.4)  36 100        ………………………………………………………………………………
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แบบทดสอบ ชดุที่ 2 
 

วิชาคณิตศาสตรเ์พ่ิมเติม  (ค32211)        ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5 
ชุดที่ 2  เร่ือง  จ านวนเชิงซ้อน      เวลา  10  นาท ี

  

ค าช้ีแจง    1.  แบบทดสอบนี้เป็นแบบปรนัย  4  ตัวเลือก  จ านวน  8  ข้อ   
          คะแนนเต็ม  4  คะแนน  ใช้เวลาในการท าข้อสอบ  10  นาที 

      2.  ให้นักเรียนท าแบบทดสอบเป็นรายบุคคลเพื่อประเมินความรู้ของตนเอง 
      3.  เกณฑ์การให้คะแนน  คือ  ตอบถูกได้  0.5  คะแนน,  ตอบผิดได้  0  คะแนน 
 

 
ค าสั่ง     จงเลือกค าตอบที่ถูกท่ีสุดเพียงค าตอบเดียว  แล้วท าเครื่องหมายกากบาท (x)   
   ทับชอ่งท่ีตรงกับตัวอักษร  ก,  ข,  ค  หรือ  ง   
 

 

1.  ก าหนดให้   z a bi   ข้อใดต่อไปนี้  

     ไม่ถูกต้อง 

 ก.  z   เป็นจ านวนจริง  เมื่อ b 0  
 ข.  a  เป็นส่วนจริง 
 ค.  b  เป็นส่วนจินตภาพ 
 ง.   z a, b  

 
2.  ก าหนดให้   z 5 7i   ข้อใดต่อไปนี้  

    ไม่ถูกต้อง 

  ก.  z   เป็นจ านวนเชิงซ้อน 
  ข.   z 5, 7   
  ค.   Re z 5  
  ง.   Im z 7i   
 
 

 

 
3.  ค่าของ  3 4 5 20i i i . . . i     
     ตรงกับข้อใดต่อไปนี ้

ก.  1 i  
ข.  1 i  
ค.  1 i   
ง.  1 i   

 

4.  ข้อใดผิด 
  ก. ( 2,0)    2i   
  ข.  (21,9)    21 9i   
  ค.  ( 2,0)    2   
  ง.  ( 9,3)   3 3i    
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5.  ก าหนด  z 3 i    ข้อใดต่อไปนี้ 
     ไม่ถูกต้อง 
  ก.  ส่วนจริง  คือ  3  
  ข.  ส่วนจินตภาพ  คือ 1  
  ค.   z 1, 3   
  ง.  z  เป็นจ านวนเชิงซ้อน 
 

6.  64 200   มีค่าตรงกบัข้อใด  

ก.  10 2 8i  
ข.  10 2 8i  
ค.  8 10 2 i  
ง.  8 10 2 i  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

7.  1 18    ในรูปของ a bi   มีค่าตรง
กับ 
     ข้อใด 

  ก.  1 3 2 i   
  ข.  1 3 2 i  
  ค.  1 2 3 i  
  ง.  1 2 3 i   
 
8.  2 4i   มีค่าตรงกับข้อใด 

  ก.  4 4i  
  ข.  4 4i     
  ค.  4 16i   
  ง.    4 16 i    
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กระดาษค าตอบแบบทดสอบ ชุดที่ 2 
 

วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเติม  (ค32211)        ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5 
ชุดที่ 2  เรื่อง  จ านวนเชิงซ้อน     เวลา  10  นาท ี

 

 
ชื่อ  ...............................................................  ชั้น ..................  เลขที่ ............... 

 
 
ค าสั่ง     จงเลือกค าตอบท่ีถูกที่สุดเพียงค าตอบเดียว  แล้วท าเครื่องหมายกากบาท (x)   
   ทับช่องท่ีตรงกับตัวอักษร  ก,  ข,  ค  หรือ  ง   
 
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

ข้อ ก ข ค ง 

1     

2     

3     

4     

5     

6     

7     

8     

คะแนนเต็ม คะแนนที่ท าได้ 

4 
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เฉลยแบบฝึกทักษะที่ 2 
เรื่อง  จ านวนจินตภาพ 

 
 

   ค าชี้แจง    ให้นักเรียนแต่ละกลุ่มช่วยกันแสดงวิธีการหาค าตอบในแต่ละข้อต่อไปนี้ 

1.  จงเขียนจ านวนเชิงซ้อนต่อไปนี้   ให้อยู่ในรูปของ a bi   พร้อมท้ังบอกส่วนจริง  และ 
     ส่วนจินตภาพ 

ข้อ 
จ านวนเชิงซ้อน 
ในรูป   a, b  

จ านวนเชิงซ้อน 
ในรูป  a bi  

ส่วนจริง ส่วนจินตภาพ 

ตัวอย่ำง    2,1  2 i   2  1 

1.1)    4,1  4 i  4  1 

1.2)    3,6  3 6i   3  6  

1.3)  0, 1  i  0  1  

1.4)  8,0  8  8  0  

1.5)  5, 1   5 i   5  1  

1.6)    7,0  7  7  0  

1.7)    0, 13  13 i  0  13  

1.8)    3, 3  3 3i  3  3  
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2.  จงเขียนบอก  Re z  ,  Im z   และท าเครื่องหมาย  √  ลงในตารางท่ีตรงกับชนิดของ z    
     เมื่อก าหนด z   ดังต่อไปนี้    
 

ข้อ z   Re z   Im z  จ านวน
เชิงซ้อน 

จ านวน
จริง 

จ านวน 
จินตภาพ

แท้ 
ตัวอย่ำง 

z 1 3i   

z 7i  

1  

0  

3  

7  

√ 
√ 
 

 
 

 
√ 
 2.1) z 2 i    2  1  √   

2.2) z i   0  1  √  √ 

2.3) z 3i 5   5  3  √   

2.4) z 7  7  0  √ √  

2.5) z 15i  0  15  √  √ 

2.6) z 2 2i    2  2  √   

2.7) z 6 0i   6  0  √ √  

2.8) z 0 5i   0  5  √  √ 

 

3.  จงเขียนจ านวนเชิงซ้อนต่อไปนี้   ให้อยู่ในรูปของ a bi    

3.1)  7 49      7 49 1        7 7i   

3.2)  81 12       81 12 1         9 2 3 i    

 3.3)  20 3      20 1 3        2 5 i 3      3 2 5 i  

 3.4)  36 100       36 1 100 1       6i 10i     4i  
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เฉลยแบบทดสอบ ชดุที่ 2 
 

วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเติม  (ค32211)        ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5 
ชุดที่ 2  เรื่อง  จ านวนเชิงซ้อน      เวลา  10  นาท ี

 

 
ชื่อ  ...............................................................  ชั้น ..................  เลขที่ ............... 

 
 

ค าสั่ง     จงเลือกค าตอบท่ีถูกที่สุดเพียงค าตอบเดียว  แล้วท าเครื่องหมายกากบาท (x)   
    ทับช่องท่ีตรงกับตัวอักษร  ก,  ข,  ค  หรือ  ง   
 

 
 
 
 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ข้อ ก ข ค ง 

1 x    

2    x 

3  x   

4 x    

5   x  

6   x  

7  x   

8    x 
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