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ค ำน ำ 
 การศึกษาคณิตศาสตร์ส าหรับหลักสูตรการศึกษาขั้นพื้นฐาน พุทธศักราช 2551 เป็นการศึกษาเพื่อ
ปวงชนที่เปิดโอกาสให้เยาวชนทุกคนได้เรียนรู้คณิตศาสตร์อย่างต่อเนื่องและตลอดชีวิตตามศักยภาพทั้งนี้
เพื่อให้เยาวชนเป็นผู้มีความรู้ความสามารถทางคณิตศาสตร์ที่พอเพียง สามารถน าความรู้ทักษะและ
กระบวนการทาคณิตศาสตร์ที่จ าเป็นไปพัฒนาคุณภาพชีวิตให้ดียิ่งขึ้น รวมทั้งสามารถน าไปเป็นเคร่ืองมือ
ในการเรียนรู้ต่างๆ และเป็นพื้นฐานในการศึกษาต่อ ดังนั้นจึงเป้นความรับผิดชอบของสถานศึกษาที่ต้อง
จัดสาระการเรียนรู้ที่เหมาะสมกับผู้เรียนแต่ละคน ทั้งนี้เพื่อให้บรรลุตามมาตรฐานการเรียนรู้ที่ก าหนดไว้ 
ซึ่งการเรียนการสอนคณิตศาสตร์ย่อมจะมีปัญหา และไม่ผ่านจุดประสงค์การเรียนรู้ เน่ืองจากความ
แตกต่างระหว่างบุคคล และสภาพท้องถิ่น ครูผู้สอนจึงจ าเป็นต้องหาทางแก้ไข เพื่อให้นักเรียนได้มีโอกาส
เรียนรู้ตามความสามารถของตนเอง 
 แบบฝึกเสริมทักษะนี้ จัดท าขึ้นเพื่อเสริมความรู้ความเข้าใจ และฝึกทักษะให้แก่นักเรียน นักเรียน
จะได้ฝึกฝนเพิ่มเติมเพื่อให้เกิดทักษะ และเป็นการกระตุ้นให้ผู้เรียนมีทัศนคติที่ดีต่อการเรียนคณิตศาสตร์ 
 ในการจ าท าแบบฝึกเสริมทักษะได้ส าเร็จลุล่วงไปด้วยดีนี้ ได้รับการสนับสนุนส่งเสริมจาก
ผู้อ านวยการโรงเรียนเมืองพญาแลวิทยา คณะครูโรงเรียนเมืองพญาแลวิทยาทุกท่าน และขอขอบพระคุณ
ทุกท่านที่ได้น าแบบฝึกเสริมทักษะคณิตศาสตร์ เร่ืองเมทริกซ์ ไปท าการทดลองใช้พร้อมทั้งให้
ข้อเสนอแนะและค าแนะน าจนท าให้แบบฝึกเสริมทักษะคณิตศาสตร์ เร่ืองเมทริกซ์ ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 4 
ชุดนี้ส าเร็จสมบูรณ์ 
 ผู้จัดท าหวังเป็นอย่างยิ่งว่าจะเป็นประโยชน์ ต่อการเรียนการสอนคณิตศาสตร์ซึ่งช่วยยกระดับ
คุณภาพการศึกษาในชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 4 ให้มีประสิทธิภาพยิ่งขึ้น 
 
          ดุลย์  สีมา 
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สารบัญ 

 
 
 
              
 
 

 
 
 
 
 
 

 หน้ำ 
แผนกำรจัดกิจกรรมกำรเรียนรู้ แบบฝึกเสริมทักษะ เล่มที่ 1 ก 
สำระและมำตรฐำนกำร ข 
ผลกำรเรียนรู้ที่คำดหวัง ข 
จุดประสงค์กำรเรียนรู้ ข 
สำระส ำคัญ ค 
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ค ำชี้แจง 
  

แบบฝึกทักษะคณิตศำสตร์ กลุ่มสำระกำรเรียนรู้คณิตศำสตร์ ชั้นมัธยมศึกษำปี 
ที่ 4 หน่วยที่ 1  ระบบสมกำรเชิงเส้น เล่มนี้ ได้จัดท ำขึ้นเพื่อพัฒนำทักษะกระบวนกำรทำงคณิตศำสตร์ตำม
หลักสูตรกำรศึกษำขั้นพื้นฐำน พุทธศักรำช 2551 โดยด ำเนินกำรพัฒนำทักษะกระบวนกำรทำง
คณิตศำสตร์ตำมผลกำรเรียนรู้ที่คำดหวังและจุดประสงค์กำรเรียนรู้ ซึ่งประกอบด้วยแบบฝึกหัดทั้งหมด 
จ ำนวน 2 หน่วย  ดังนี้ 

แบบฝึกทักษะที่ 1  ระบบสมกำรเชิงเส้น 2 ตัวแปร  
แบบฝึกทักษะที่ 2  ระบบสมกำรเชิงเส้น 3 ตัวแปร 
 

ขั้นตอนกำรใช้แบบฝึก 
1.  ให้นักเรียนอ่ำนค ำชี้แจงกำรใช้แบบฝึกเสริมทักษะ 

2.  ให้นักเรียนศึกษำวำงแผนจัดกิจกรรมกำรเรียนรู้ มำตรฐำนกำรเรียนรู้ช่วงชั้น ผลกำรเรียนรู้ที่

คำดหวัง จุดประสงค์กำรเรียนรู้และสำระส ำคัญ 

3.  ให้นักเรียนท ำแบทดสอบก่อนเรียน จ ำนวน 15 ข้อ 

4.  ให้นักเรียนศึกษำสำระกำรเรียนรู้ ตัวอย่ำงและท ำแบบฝึกเรียนตำมสำระกำรเรียนรู้จนจบทั้ง

เล่ม 

5.  นักเรียนท ำแบบทดสอบหลังเรียน จ ำนวน 15 ข้อ 

6.  ผู้สอนด ำเนินกำรเปรียบเทียบประสิทธิภำพและผลสัมฤทธิ์ทำงกำรเรียนเพื่อประกอบกำร

รำยงำนผล  กำรเรียนรู้และรำยงำนผลให้นักเรียนทรำบถึงพัฒนำกำรของตนเอง 

และใช้เป็นข้อมูลในกำรพัฒนำตนเองต่อไป 
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                             ขั้นตอนกำรเรียนรู้ แบบฝึกเสริมทักษะ เร่ือง เมทริกซ์  
                           หน่วยท่ี 1 ระบบสมกำรเชิงเส้น 

                                          
                                                         
                                                                    
 
                                                    
                                                      
 

 

                                                     
                                                    
                                                   
                                                   

 

 

                                                    
 

                                                                                                              
                                      
 

 

                                                      
 

 

                                                                        
 

 

                                                                                                                                                                                                              
 

             
 

 

 

อ่ำนค ำชี้แจงกำรใช้แบบฝึกทักษะ
และขั้นตอนกำรใช้แบบฝึก 

ศึกษำแบบฝึกเสริมทักษะ โดยปฏิบัติ ดังน้ี 
1.ศึกษำมำตรฐำนกำรเรียนรู้ 
2.ศึกษำมำตรฐำนกำรเรียนรู้ช่วงชั้น 
3.ศึกษำผลกำรเรียนรู้ที่คำดหวัง 
4. ศึกษำจุดประสงค์กำรเรียนรู้ 
5. ศึกษำสำระส ำคัญ 

ท ำแบบทดสอบก่อนเรียน 

ศึกษำสำระกำรเรียนรู้ในแต่ละหน่วย 

ท ำแบบฝึกทักษะ 

ปรึกษำครผูู้สอน ไม่ผ่ำนเกณฑ ์

ท ำแบบทดสอบหลังเรียน 

ศึกษำแบบฝึกทักษะเล่มที่  2  ต่อไป 

    ประเมินผล 

ผ่ำนเกณฑ ์www.kr
oo

ba
nn

ok
.co

m



 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

     
 

 

สำระและมำตรฐำนกำร
เรียนรู้ 

สำระท่ี 4  :  พีชคณิต 
มำตรฐำน ค 4.1:  อธิบำยและวิเครำะห์แบบรูปแบบ (pattern) ควำมสัมพันธ์และฟังก์ชนัต่ำงๆ 

ผลกำรเรียนรู้ท่ีคำดหวัง 

1.  มีควำมคิดรวบยอดเกี่ยวกับเมทริกซ์และกำรด ำเนินกำรของเมทริกซ์  
2.  หำดีเทอร์มิแนนต์ของเมทริกซ์ n  n เมื่อ n เป็นจ ำนวนเต็มที่ไม่เกินสี่ได้ 
3.  วิเครำะห์และหำค ำตอบระบบสมกำรเชิงเส้นได้ 

จุดประสงค์กำรเรียนรู้ 

1.  หำค ำตอบของสมกำรเชิงเส้นสองตัวแปรได้ 
2.  หำค ำตอบของสมกำรเชิงเส้นสำมตัวแปรได้ 
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ระบบสมการเหมือนที่เรียนตอน ม.3  เลยนะ    
ง่าย ๆ เอง 

ถ้าว่าง่าย  ลองท าแบบทดสอบก่อนเรียน
ดูซิ 
ว่าง่ายอย่างที่พูดหรือเปล่า 
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ค ำชี้แจง     
1. แบบทดสอบก่อนเรียน แบบฝึกทักษะ เร่ือง  เมทริกซ์ เล่ม 1 ใช้ทบสอบความรู้ของ    

นักเรียนก่อนเรียนหน่วยที่ 1 ระบบสมการเชิงเส้น มีจ านวนทั้งหมด 15 ข้อ 
2.   การตอบแบบทดสอบ ให้นักเรียนท าเคร่ืองหมาย X ลงในช่อง           ใต้ตัวเลข 1 , 2 ,3 ,       
       4 หรือ 5 ที่เป็นค าตอบที่ถูกที่สุดเพียงข้อเดียว   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

แบบทดสอบก่อนเรียน 

เล่มที่ 1ระบบสมการเชิงเส้น 

1. ถ้า (3,a) เป็นค าตอบของสมการ  2x - y = 
2   จงหาค่า a 
1)    0                  
2)    3   
3)  -3   
4)    4   
5)  -4 

2.  ถ้า x และ y แทนจ านวนเต็มบวก แล้ว        
x + y = 10 จะมีค าตอบทั้งสิ้นกี่ค าตอบ 

1)     9    
2)   10   
3)   11   
4)   มีมากมายนับไม่ถ้วน  
5)  ไม่มีค าตอบ 

3.  ระบบสมการใดไม่มีค าตอบ 
1)     x + y = 5 ;   2x - y = 5  
2)   2x + y =  5 ;    x  - y = 5 
3)   4x - 2y = 10 ;    x + y =   3  
4)    -x + y = 15 ;   2x - y = 5 
5)     x  -  y = 5 ;   2x + y = 5 
 

4. ระบบสมการในข้อใดมีค าตอบมากมาย  

ไม่จ ากัดในรูป 






 

2

1
,
x

x  

1)    x - 2y = 1     ;    x - 2y  = 1   
2)  3x + 4y = -3     ;    x + 2y = 1 
3)  2x - 4y  = 2     ;  x  + 2y  = 1 
4)      x -2y = 1     ;    x - 2y  = 1 
5)   2x - 2y = 2       ;  2x - 4y  = 4 
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5. ค าตอบของระบบสมการ x + y = 2 และ           
     2x  -   3y = 1 คือข้อใด 

1)     (0,0)    
2)     (-1 ,0)  
3)     (1,1)   

4)   








3

1
,

3

5   

5)  








5

3
,

5

7   

 

6.   ค าตอบของระบบสมการ 0
23


yx   หรือ    

       8x + 9y = 7 คือข้อใด 

1)  








4

1
,

2

1   

2)  








4

1
,

3

1   

3)  








2

1
,

3

1   

4)  








3

1
,

2

1   

5)  








3

1
,

4

1  

 
7. ค าตอบของระบบสมการ 3x - y = 2.4  และ      
    0.6x + 0.4y = 0  คือข้อใด 

1)   (-0.3,  0.6)   
2)   (0.4, -0.6)   
3)   (-0.5,  0.6)         
4)   ( 0.6 , 0.3)   
5)   (0.5,  -0.6) 
 
 

 
 

 

  8. ค าตอบของระบบสมการ 4(x-2y) - (5x+3y) =  
      30  และ  3(3x+7y)+[-2(x+9y)] = 12  คือข้อใด 

1)    (3,3)   
2)    (3, -3)  
3)    (2 , 3)    
4)    (-3, 2)  
5)    (2, -3) 
 

     9. ข้อใดเป็นค าตอบของระบบสมการ 

      y = 5
2

1
x  และ 2(x-3) = y + 4 

1)    (8,8)   
2)    (8, -10)  
3)    (-8,-10)   
4)    (10, 10)  
5)    (10, -10) 
 

    10. กราฟของสมการในข้อใดขนานกับแกน x   
          และตัดแกน y ที่จุด (0,3) 

1)   x  - 3 = 0    
2)   x + 3 =  0   
3)   x = -3 
4)   y  -  3  = 0    
5)   y + 3 = 0 
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11.  ค าตอบระบบสมการ  x + y + z = 10   
           , 3x + z = 13 และ 2x + y - z = 9  
           มีค่าเท่ากับข้อใด 

 1)     ( 
7

16
,

7

29
,

7

25 )  

 2)     (
7

29
,

7

16
,

7

25
 )    

              3)     (
7

29
,

7

16
,

7

15
 ) 

 4)     (
8

25
,

8

15
,

8

5
 )   

 5)      (
8

5
,

8

25
,

8

15
 ) 

 
     12.   ค่า y  จากระบบสมการ x + y = 3    
             y + z = 1 , x + z = 4  มีค่าเท่ากับข้อใด 
 1)    4   
             2)    3   

3)   2   
4)   1   
5)   0  
 

      13.  ค่า  z  จากระบบสมการ  4x+ 3y+ 2z = 5               
             , -x + 2y  + z = 1  , 3x - y  - z = 6                 
             มีค่าเท่ากับข้อใด 

  1)     
4

5
    

 2)    
4

1
    

3)    
4

27
    

4)        
8

1    

5)       
8

13     
 

 

  14.  ผลบวกของค าตอบระบบสมการ                       
             x - 3y  - 3z  = -2  , 2x + y - z = 5  
            และ 3x  - 2y + 2z  = -3  มีค่าเท่ากับข้อใด 
 1)    0    
             2)     2   
             3)     4   
             4)     5   
             5)     9 
 

15. ผลบวกของค าตอบระบบสมการ                               
            2x - 4y - z  = 4  ,  3x - 3y + 2z  = 2  และ      
            x  + 2y + 3z  =-1     มีค่าเท่ากับข้อใด 
 1)    -4    

2)    -2   
3)     0   
4)     2   
5)     4 
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นึกว่าง่ายอย่างที่คิด  ตัวแปร 3 ตัวไม่เคยเห็นเลย 

มันท ายังไงนะ    นึกไม่ออกเลย 

ไม่เป็นไรจ๊ะ  ค่อย ๆ ศึกษา แล้วจะท าได้เอง  
ตอนนี้ไปรื้อฟื้นความจ ากับการแก้ระบบ
สมการ 2 ตัวแปร  ในหน่วยที่ 1  ก่อน
ดีกว่า   
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หน่วยที่ 1    

 

 
สมกำรเชิงเส้นสองตัวแปร 
 สมกำรเชิงเส้น 2 ตัวแปร คือ สมกำรที่อยู่ในรูปทั่วไป ดังนี้ 
    Ax + By + C =  0  
 เมื่อ A, B, C เป็นค่ำคงตัวที่ A, B ไม่เป็นศูนย์พร้อมกัน 
  x   และ y เป็นตัวแปร มีดีกรีสูงสุด = 1 และไม่มีกำรคูณกันของตัวแปร 
 ค ำตอบของสมกำรเชิงเส้นสองตัวแปร ที่มี x และ y เป็นตัวแปร คือจ ำนวนที่แทน x และ y ใน
สมกำรแล้วได้สมกำรที่เป็นจริง ซึ่งนิยมเขียนในรูปของคู่อันดับเสมอ เช่น 

 สมกำร  x + 2y = 0    ค ำตอบ คือ ... , (0,0) , ( 1 , 
2

1 ) , ( 2,-1) , ...     

 หรืออำจจะกล่ำวได้ว่ำค ำตอบของสมกำรเชิงเส้นสองตัวแปรจะมีมำกมำยนับไม่ถ้วน ดังนั้น
ค ำตอบของสมกำรเชิงเส้นสองตัวแปรจึงนิยมแสดงด้วยกรำฟ 
 
ระบบสมกำรเชิงเส้นสองตัวแปร 
 ให้ a, b, c, d, e และ f เป็นจ ำนวนจริงใด ๆ ที่ a, b  ไม่เป็นศูนย์พร้อมกัน และ c, d  ไม่เป็นศูนย์
พร้อมกัน  เรียก             ax + by = e 
  cx + dy = f 
 ว่ำสมกำรเชิงเส้นสองตัวแปร 

ค ำตอบของระบบสมกำรเชิงเส้นสองตัวแปร คือ ค่ำของ x และ y มีท ำให้สมกำรทั้งคู่เป็นจริง 
 
 กำรแก้ระบบสมกำรเชิงเส้นมีวิธีกำร 3 วิธี 

1. โดยกำรใช้กรำฟ 

2. โดยกำรก ำจัดตัวแปรตัวใดตัวแปรหนึ่ง 

3. โดยกำรแทนค่ำตัวแปรหนึ่งในรูปของอีกตัวแปรหนึ่ง 

 

 

 

 

ระบบสมการเชิงเส้นสองตัวแปร           
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กำรแก้ระบบสมกำรเชิงเส้นโดยก ำจัดตัวแปรตัวใดตัวหนึ่ง 
 กำรแก้ระบบสมกำรเชิงเส้นวิธีนี้จะใช้กำรบวกหรือกำรลบ ดังนี้ 

1. ใช้สมบัติกำรบวก ถ้ำ a, b, c และ d เป็นจ ำนวนจริงใด ๆ โดยที่ 

       a = b   ----------------------------  

       c = d  ---------------------------- 

-          a – c = b – d 

และกำรจะเลือกใช้สมบัติกำรบวกหรือกำรลบ ให้พิจำรณำจำกวิธีกำรแก้ระบบสมกำรต่อไปนี้ 
1. ถ้ำต้องกำรก ำจัดตัวแปรใด ให้ใช้สมบัติกำรคูณ ท ำสัมประสิทธิ์ขงตัวแปรที่ต้องกำรก ำจัดนั้น

ให้เท่ำกัน หรือให้เป็นจ ำนวนตรงข้ำมกัน 

2. ถ้ำสัมประสิทธิ์ของตัวแปรที่ต้องกำรก ำจัดเท่ำกัน ให้ใช้สมบัติกำรลบ จะท ำให้ตัวแปรนั้น

หำยไป 

3. ถ้ำสัมประสิทธิ์ของตัวแปรที่ต้องกำรก ำจัดเป็นจ ำนวนตรงข้ำมกัน ให้ใช้สมบัติกำรบวกจะท ำ

ให้ตัวแปรนั้นหำยไป 

4. ใช้สมบัติกำรเท่ำกัน หำค่ำตัวแปรที่เหลือ 

5. น ำค่ำตัวแปรทีได้จำกข้อ 4 แทนค่ำในสมกำรแรกที่โจทย์ก ำหนดสมกำรใดสมกำรหนึ่งจะได้

ค่ำของตัวแปรอีกตัวหนึ่ง 

ตัวอย่ำงที่ 1 แก้ระบบสมกำร x + y = 8, -x + 2y = 1 
วิธีท ำ      x + y = 8  ----------------------   ( 1 ) 
   -x + 2y = 1  ----------------------   ( 2 ) 
 ( 1 ) + ( 2 )                 3y = 9 
             y = 3 
 แทนค่ำ          y = 3     ใน    (1) จะได ้
      x + 3 = 8 
           x  =  8 – 3  =  5 
 ดังนั้น ค ำตอบของระบบสมกำรคือ (5, 3) 
 
 
 

1 

2 

1 2 
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ตัวอย่ำงท่ี 2 แก้ระบบสมกำร 3x + 4y  = 18 , x – 2y  = -4 
วิธีท ำ   3x + 4y  = 18   ---------------------- ( 1 ) 
     x – 2y  = -4   ----------------------- ( 2 ) 
          ( 2 )  × 3  3x – 6y  = -12   ------------------------( 3 ) 
          ( 1 )  –  ( 3)        10y  = 30 
             y  = 3 
 แทนค่ำ          y = 3     ใน    ( 2 ) จะได ้
   x – 2(3) = -4 
             x  = -4 + 6  =  2 

ดังนั้น ค ำตอบของระบบสมกำรคือ (2, 3) 
 
ตัวอย่ำงที่ 3 แก้ระบบสมกำร 2x – 3y  = 5 , -6x + 9y  = -12 
วิธีท ำ   2x – 3y  =  5   --------------------  ( 1 ) 
              -6x + 9y  = -12   --------------------  ( 2 ) 
 (1 )  × 3              6x – 9y  = 15   --------------------   ( 3 ) 
 (2)  + (3)            0  =  3 ซึ่งไม่จริง 
 ดังนั้นระบบสมกำรน้ีไม่มีค ำตอบ 
 
ตัวอย่ำงที่ 4 แก้ระบบสมกำร y  =  4x – 3 , 3y – 12x  =  -9 
วิธีท ำ                                         y  =  4x – 3  -------------------- ( 1 ) 
             3y – 12x  = -9   --------------------  ( 2 ) 
          จำก  ( 1 )                 y – 4x  = -3   ---------------------  ( 3 ) 
        

  
( 3 )  × 3              3y – 12x  = -9   ---------------------  ( 4) 

 จะเห็นได้ว่ำสมกำรที่  ( 2 )  กับ ( 4)  เป็นสมกำรเดียวกัน แสดงว่ำ  ( 2 )  และ  ( 4 )  เป็นสมกำรที่
สมมูลกัน 
 ดังนั้นค ำตอบของสมกำรจะมีมำกมำยไม่มีจ ำกัดรูป (x , 4x - 3) 
 
  
 
 
 

www.kr
oo

ba
nn

ok
.co

m



 
กำรแก้ระบบสมกำรแทนค่ำ 
 กำรแก้ระบบสมโดยกำรแทนค่ำ ใช้วิธีกำรแทนค่ำตัวแปรตัวใดตัวหนึ่งจำกสมกำรหนึ่งในอีกสำม
สมกำร โดยพิจำรณำจำกตัวอย่ำงต่อไปนี้ 
ตัวอย่ำงที่ 5 แก้ระบบสมกำร x + y = 8, x – y = 2 
วิธีท ำ   x + y = 8  --------------------- ( 1 ) 
   x – y = 2  --------------------- ( 2 )  
 จำก ( 2)        x  =  y + 2  ---------------------  ( 3 ) 
 แทนค่ำ x  จำก (3) ใน  ( 1 )  
      (y + 2) + y  =  8 
       2y  =  6 
        y  =  3 
 แทนค่ำ  y = 3 ใน  ( 3 )  
   x  = 3 + 2  =  5 
 ดังนั้นค ำตอบของระบบสมกำรคือ (5, 3) 
 
ตัวอย่ำงท่ี 6   x – 3y  =  5 

          -2x + 6y  =  -10 
วิธีท ำ ให้   x – 3y   = 5   --------------------- ( 1 ) 
                       -2x + 6y    = - 10   --------------------- ( 2 ) 
จำก ( 1 )  จะได้ x  =  ........................  --------------------- ( 3 )  
แทนค่ำ   x  ใน ( 2 )  จะได้  

.............................  =   -10  

.............................  = -10  
เน่ืองจำกสมกำร ( 1 )  และ ( 2 )  คือสมกำรเดียวกัน  แสดงว่ำ  สมมูลกัน  จึงหำค ำตอบของ ระบบ

สมกำรน้ีจำกสมกำรใด สมกำรหนึ่งได้ดังนี้ 
จำก                          x – 3y   =   5 
       x  – 5   =  3y 

       y
x




3

5  

 ค ำตอบของระบบสมกำรน้ีมีมำกมำยในรูป ( x , 
3

5x )  ตอบ 
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ระบบสมการเชิงเส้น 2 ตัวแปร          

จงหำค ำตอบของระบบสมกำรต่อไปนี้ 
1. 5x + y  = -2  

2x + 3y = 7 
วิธีท ำ     ให้    5x + y      =  -2     --------------------- ( 1 ) 
  2x + 3y    =  7    --------------------- ( 2 ) 
จำก ( 1 )  จะได้              y  =  ……………………… --------------------- ( 3 ) 
แทนค่ำ  y   ใน (  2 )  จะได้  

…………………… =  7 
…………………… = 7 
…………………… = 13 

   x        = …………………......... 
แทนค่ำ  x ใน ( 3 )  จะได้  
  y                 =  …………………… 
  y                 =  …………………… 
ค ำตอบของระบบสมกำร  คือ .................................     ตอบ   
2.             4x + y = 5 , 2x – 3y = 13 
วิธีท ำ         4x + y  =  5   ---------------------  ( 1 )  
       2x – 3y  =13   --------------------- ( 2 ) 
 จำก ( 1 )              y   = -4x + 5   
 แทนค่ำ y  ลงใน  ( 2 )  

 2x – 3(………….)  = 13 
 ………………..….  = 13 
             14x  =  …………. 
                x   = ………….  
 แทนค่ำ x = ………….. ใน  y 
                 y  = …………………. 
                                              = ............................ 
 ดันน้ันค ำตอบคือ ………………………….   ตอบ 

 

  แบบฝกึทักษะที ่1  
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 3. จงแก้ระบบสมกำร 
3x + 5y = 33   ----------------- (1) 
4x  - 3y = 15   ----------------- (2) 

 
 วิธีท ำ ในที่นี้ต้องกำรก ำจัดตัวแปร y ดังต่อไปนี้ 

( 1 ) × 3           ……………………………  -----------------  (3) 
( 2 ) × 5           ……………………………  -----------------  (4) 

              ( 3 ) + (4)            29x = ........ 
  ดังนั้น                x = …….  -----------------  (5) 
  น ำ x ที่ได้ใน (5) ไปแทนในสมกำร (1) จะได ้
          3(……) + 5y  = …….. 
             …….. + 5y = …….. 
             5y  = …….. 
  ดังนั้น                y = ……. 
 ดังนั้นค ำตอบของระบบสมกำรคือ ……………….. 
 

4. จงแก้ระบบสมกำร 
2x + 3y = 1.6 --------------- (1) 
-3x + 4y =4.1 --------------- (2) 

 วิธีท ำ ในที่นี้จะก ำจัดตัวแปร x ดังนี ้
  (1) × 3   …………………………….  ------------ (3) 
  (2) ×  2  …………………………….  ------------ (4) 
  (3) + (4)  …………………………………………………………. 
    …………………………………………………………. 
   ดังนั้น y  = ……………..  -------------- (5) 
  น ำค่ำ y ใน (5) ไปแทนในสมกำร (1) จะได้ 
   2x + 3 (……)  = ………. 
  ………………………………………………………………………….. 
  ………………………………………………………………………….. 
    ดังนั้น x = ……… 
  ดังนั้น ค ำตอบของสมกำรคือ ........................................... 
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5. จงแก้ระบบสมกำร 
0.2x – 0.3y = 0.5  -------------- (1) 
0.5x – 0.5y = 0.7  -------------- (2) 

 วิธีท ำ เพื่อควำมสะดวก เรำจะใช้หลักกำรคูณท ำให้ค่ำคงตัวเป็นจ ำนวนเต็ม ดังนี้ 
  (1) × 10  ……………………………  --------------- (3) 
  (2) ×10  ……………………………  --------------- (4) 
  ต่อไปจะก ำจัดตัวแปร x  ดังนี้ 
  (3) × 5  ……………………………  --------------- (5) 
  (4) × 2  ……………………………  --------------- (6) 
  (5) - (6)  …………………………………………………………….. 
    ……………………………………………………………. 
    ดังนั้น x = 1 
  แทนค่ำ x = 1 ในสมกำร (3) จะได ้
  ………………………………………………………………………………... 
  ………………………………………………………………………………… 
 ดังนั้นค ำตอบของสมกำรคือ ................................................................... 
 
 

  

ระบบสมการเชิงเส้น 2 ตัวแปร          

 1.   จงแก้ระบบสมกำร   3x  - 4y = 18    และ   4x + 5y = - 7 
วิธีท ำ.................................................................................................................................................... 
.............................................................................................................................................................. 
............................................................................................................................................................... 
................................................................................................................................................................ 
............................................................................................................................................................... 
................................................................................................................................................................ 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................ 

  แบบฝกึเสริมทักษะที่ 1.1  
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2.   จงแก้ระบบสมกำร   3x  + 2y = 4    และ    x  -  3y = - 17 
วิธีท ำ.................................................................................................................................................... 
.............................................................................................................................................................. 
............................................................................................................................................................... 
................................................................................................................................................................ 
............................................................................................................................................................... 
................................................................................................................................................................ 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................ 
3.   จงแก้ระบบสมกำร   2x  + 2y = 10    และ    x  +  4y =  20 
วิธีท ำ.................................................................................................................................................... 
.............................................................................................................................................................. 
............................................................................................................................................................... 
................................................................................................................................................................ 
............................................................................................................................................................... 
................................................................................................................................................................ 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................ 

4.   จงแก้ระบบสมกำร   x  -  
3

2 y =  5    และ   -3x  +  2y =  -15 

วิธีท ำ.................................................................................................................................................... 
.............................................................................................................................................................. 
............................................................................................................................................................... 
................................................................................................................................................................ 
............................................................................................................................................................... 
................................................................................................................................................................ 
................................................................................................................................................................. 
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5.   จงแก้ระบบสมกำร   x  =  y - 8    และ   2x  +  3y =  9 
วิธีท ำ.................................................................................................................................................... 
.............................................................................................................................................................. 
............................................................................................................................................................... 
................................................................................................................................................................ 
............................................................................................................................................................... 
................................................................................................................................................................ 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................ 
 
 
 
 
 
 

ระบบสมการเชิงเส้น 2 ตัวแปร  
     1.   จงแก้ระบบสมกำร   x  + 3y  =   8    และ    x  -  2y  =  3 
วิธีท ำ.................................................................................................................................................... 
.............................................................................................................................................................. 
............................................................................................................................................................... 
................................................................................................................................................................ 
............................................................................................................................................................... 
................................................................................................................................................................ 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
........................................................................................................................................................ 

 

 

  แบบฝกึเสริมทักษะที่ 1.2  
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     2.   จงแก้ระบบสมกำร   x  -  y  =   -4    และ    2x  +  3y  =  22 
วิธีท ำ.................................................................................................................................................... 
.............................................................................................................................................................. 
............................................................................................................................................................... 
................................................................................................................................................................ 
............................................................................................................................................................... 
................................................................................................................................................................ 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................... 
.............................................................................................................................................................. 
............................................................................................................................................................... 
................................................................................................................................................................ 
............................................................................................................................................................... 
................................................................................................................................................................ 
................................................................................................................................................................. 
     3.   จงแก้ระบบสมกำร   3x + 5y = 33     และ    4x – 3y = 15    
วิธีท ำ.............................................................................................................................................................. 
............................................................................................................................................................... 
................................................................................................................................................................ 
............................................................................................................................................................... 
................................................................................................................................................................ 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................ 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
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       4.   จงแก้ระบบสมกำร    2x -  y  = 9       และ   3x – 4y = -24      
วิธีท ำ.................................................................................................................................................... 
.............................................................................................................................................................. 
............................................................................................................................................................... 
................................................................................................................................................................ 
............................................................................................................................................................... 
................................................................................................................................................................ 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
     5.   จงแก้ระบบสมกำร   2x + 3y  = 1.6    และ  -3x + 4y  = -4.1      
วิธีท ำ.................................................................................................................................................... 
.............................................................................................................................................................. 
............................................................................................................................................................... 
................................................................................................................................................................ 
............................................................................................................................................................... 
................................................................................................................................................................ 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
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เด็ก ๆ  ทบทวนระบบ
สมการ 2 ตัวแปรเป็นอย่าง
ไงบ้าง 

ชัวร์ ครับ  การหาค าตอบของระบบสมการ 2ตัวแปร  สามารถ
หาได้ 3 วิธี  คือ  การวาดกราฟ ซึ่งผมเรียนตอน ม.3 แล้ว  
การแทนค่า  และการก าจัดตัวแปร ครับ 

เราจะศึกษาในหน่วยที่ 2  
กับการแก้ระบบสมการ 3 ตัวแปรกัน
เลย 

ไปเริ่มกันเลย 
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หน่วยที่ 2   

 

     

  บทนิยำม     
 ให้   a1 , a2 , a3 , . . . , an  เป็นจ ำนวนจริงใด  ที่  a1 , a2 , a3 , . . . , an   ไม่เป็น 0  พร้อมกัน 
เรียก  a1x1 + a2x2 + a3x3 + . . . +anxn = c   ว่ำ สมกำรเชิงเส้น n ตัวแปร  
 โดยท่ี  x1 , x2 , x3 , . . . , xn   เป็นตัวแปร และ n ≥ 2 
 
ตัวอย่ำงระบบสมกำรเชิงเส้นสำมตัวแปร 
   x + 2y + z = 5 
  2x – y + z  = 4 
  3x + y + 4z = 1  
  บทนิยำม     
 ระบบสมกำรเชิงเส้นท่ีมี  x1 , x2 , x3 , . . . , xn   เป็นตัวแปร  หมำยถึง ชุดของสมกำรเชิงเส้น 
ท่ีประกอบด้วยสมกำรเชิงเส้นท่ีมี  x1 , x2 , x3 , . . . , xn   เป็นตัวแปร  จ ำนวน m  สมกำรโดยท่ี m ≥ 2 
 ค ำตอบของระบบสมกำรนี้คือ ค่ำของ x1 , x2 , x3 , . . . , xn   ท่ีท ำให้ สมกำรท้ัง m สมกำรเป็นจริง 
 

ระบบสมกำรเชิงเส้นที่มี  x1 , x2 , x3 , . . . , xn   เป็นตัวแปร  ประกอบด้วยสมกำรเชิงเส้นที่มี  x1 , 
x2 , x3 , . . . , xn   เป็นตัวแปร  จ ำนวน m  สมกำรโดยที่ m ≥ 2   มีรูปแบบดังนี้ 
      a11x1 + a12x2 + a13x3 + … + a1nxn = c1 

    a21x1 + a22x2 + a23x3 + … + a2nxn = c2 

   . 
   . 
   .  

am1x1 + am2x2 + am3x3 + … + amnxn = cm 

สมกำร        ai1x1 + ai2x2 + ai3x3 + … + ainxn = ci 

ทุก  i = 1 , 2 , 3 , ... , m 
    ai1x1 , ai2x2 , ai3x3 , … , ainxn  , ci   เป็นจ ำนวนจริงใด ๆ โดยที่  ai1x1 , ai2x2 , ai3x3 , … , 
ainxn   ไม่เป็นศูนย์พร้อมกัน  
สมกำรเชิงเส้นสองตัวแปรนิยมให้ x , y        แทนตัวแปร ค ำตอบของระบบสมกำรคือ ( x , y)  
สมกำรเชิงเส้นสองตัวแปรนิยมให้ x , y , z   แทนตัวแปร ค ำตอบของระบบสมกำรคือ ( x , y , z) 

ระบบสมการเชิงเส้นหลายตัวแปร          
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สมกำรเชิงเส้นสองตัวแปรนิยมให้ x , y , z , t  แทนตัวแปร ค ำตอบของระบบสมกำรคือ ( x ,y, z ,t ) 
สมกำรเชิงเส้นสองตัวแปรนิยมให้ x1 , x2 , x3 , . . . , xn   แทนตัวแปร ค ำตอบของระบบสมกำร คือ  (x1 , x2  
, x3 , . . . , xn ) 
 
ตัวอย่ำงที่ 1   จงแก้ระบบสมกำร 
  x + 2y + z = 5     ………………………………………( 1 ) 
  2x – y + z  = 4   ………………………………………( 2 ) 
  3x + y + 4z = 1  ……………………………………….(3 ) 
วิธีท ำ  1.  เลือกก ำจัด ตัวแปรใด ตัวแปรหนึ่ง  โดยท ำสัมประสิทธิ์ให้เท่ำกัน   

   เลือกก ำจัดตัวแปร  y  ท ำ y  ให้เป็น  0 โดยน ำ  2 คูณ สมกำรที่ ( 2)  แล้วบวกสมกำรที่ 1  
( 2 ) ×  2   4x – 2y + 2z =  8 …………………………………………( 4 ) 
( 4 ) + (1 ) 5x         + 3z       = 13 …………………………………………( 5 ) 
   2. ท ำสัมประสิทธิ์ของ  y  ให้เป็น 0 โดยน ำสมกำรที่ (2) บวกสมกำรที่  ( 3) 
(2)   + (3)            5x         + 5z       =  5 ……………………………………………( 6) 
 3.  สมกำรที่ (5 ) และ ( 6)  เหลือตัวแปร เพียง 2 ตัว  เลือกก ำจัด ตัวแปร x เพรำะ มีสัมประสิทธิ์
เท่ำกัน   น ำ  สมกำรที่  (6 ) ลบสมกำรที่ ( 5)  
( 6 ) – ( 5 )    2z         =  - 8 
     z          =   -4 
แทนค่ำ z  ใน ( 5)  ;     5x  + 3(-4)    =  13 
          5x     =   25 
            x    =   5 

4.  น ำค่ำ x และ z   แทนในสมกำรที่ ( 1) หรือ ( 2) หรือ ( 3) เพื่อหำค่ำของ y  ในที่นี้แทนใน
สมกำรที่  (3 )  จะได้   3(5) +  y  + 4(-4)  = 1  

                                  y     =  2 
ดังนั้น  ค ำตอบของระบบสมกำร คือ ( 5 , 2 ,-4)    ตอบ  
 

ตัวอย่ำงที่ 2     จงแก้ระบบสมกำร  x + y +  z  =  1  …………………..( 1 ) 
     x – 3y – z  = 1  …………………..( 2 ) 
               2x + 3y + z  = 5   …………………..( 3 ) 
วิธีท ำ   เลือกก ำจัดตัวแปร  ..............   โดย 
(  1 ) +  ( 2 )        2x  - 2 y = ………… 
          x – y    = ………… ……………………..( 4 ) 
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( 2 ) + ( 3 )               3x   = ………….. 
                x   =  ………….. 
แทนค่ำ  x  ใน ( 4 ) ;        2  -  y   = …………… 
                y   = …………… 
แทนค่ำ x และ  y   ลงในสมกำรที่ ( 1 )  จะได้        z  =  …………… 

  ดังนั้น  ค ำตอบของระบบสมกำร คือ …………………….  ตอบ 
ตัวอย่ำงที่ 3    จงแก้ระบบสมกำร 
   2x  +  y – z   = -3  ……………………( 1 ) 
            3x – z  = -5   ……………………( 2 ) 
   8x – y – 4z   = -17  …………………….( 3) 
วิธีท ำ   เลือกก ำจัดตัวแปร  ..............   โดย 
จำก (.....)  ปรับสมกำรใหม่ได้   z   =  …………………………………. 
ค่ำ z = ……………………………  ใน  (...........)  จะได้ 
 .........................................       = …………. 
    y  -  x         = ………….   .................................... ( 4)  
แทนค่ำ z = ………………………… ใน (.........)  จะได้  
 ...............................................   = …………. 
  …………………….   = …………. …………………………(5 ) 
( 4 ) + ( 5)   จะได้  ................  = …………….. 
                X   =  ……………. 
แทนค่ำ x  = ………..   ลงใน  (  ......... )  จะได ้
     3 ( ........)  -  z = …….. 
            z = ……… 
แทนค่ำ x = ………   และ  z = ………..  ใน ( 1 )  จะได้ 
          2(.......)   +   y  - 2    =   -3 
    Y          =   …………… 

  ดังนั้น  ค ำตอบของระบบสมกำร คือ …………………….  ตอบ 
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  ระบบสมการเชิงเส้นหลายตัวแปร 

 
จงแก้ระบบสมกำรต่อไปนี้ 

1.  x + y + z  =  1   ………………………………………….( 1 ) 
x – 3y – z  =  1   ………………………………………….( 2 ) 

            2x + 3y + z  = 5   ………………………………………….( 3 ) 
วิธีท ำ       ( 1 ) + ( 2 )   2x – 2y = ……………. 
      x -  y  = ……………. 

( 2 ) + ( 3)         3x   = ……………. 
            x   = ……………. 

แทนค่ำ  x  ใน ( 4 )  จะได้  2 – y   = ……………… 
            y    =……………… 

จำก  ( 1)   จะได้          z   = ....................... 
ดังนั้น  ค ำตอบของระบบสมกำร คือ ........................   ตอบ       
   

2.            x + 3y + z  = 1       ……………………………………………(1 ) 
  2x – y – Z  = 6   ……………………………………………( 2) 
 5x + y + z   =  1   …………………………………………... ( 3) 
วิธีท ำ  (1) +(2)   3x + 2y   = 7   ………………….... ( 4 ) 
( 2) +  (3) ……………………………………. 
  ……………………………………. 
แทนค่ำ x ใน ( 4 )  3 ( 1)  + 2   =  7 
  .......................................................... 
  .......................................................... 
แทนค่ำ  x และ  y  ใน (1 ) จะได้ .............................................. 
ดังนั้น  ค ำตอบของระบบสมกำร  คือ .........................................   ตอบ 
 
 
 
 

แบบฝึกทักษะที ่2  
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3.   x + y + z    =  1   ……………………………………………( 1 ) 
 x + 2y – z  = - 3    ……………………………………………( 2) 
            2x + 5y + z  = 5   …………………………………………….( 3 ) 
วิธีท ำ 
(1 ) + ( 2) ............................................................... ...........................................(4) 
(2)  + ( 3) .............................................................. ...........................................(5) 
(4) × 7   ................................................................ ..................................................(6) 
(5) ×3   ………………………………………… ………………………………..(7) 
(6) – (7)  ............................................................. 
    x = …………………..  
แทนค่ำ  x    ใน  (4) ……………………………………… 
   ……………………………………… 
      y  =……………….. 
แทนค่ำ x และ y  ใน  ( 1)   จะได้     z  = ………………. 
ดังนั้น  ค ำตอบของระบบสมกำร  คือ .........................................   ตอบ 
 
4.    x – y – z   = 0      ……………..(1) 
 x – 2y +3z = 2      …………….(2) 
         -2x + 3y + 2z = 2        ……………..(3) 
วิธีท ำ 
(1) × 3  จะได ้  ...................................................  ........................(4) 
(2) + (4)   ...................................................  ........................(5) 
(1) ×2   ..................................................  ........................(6) 
(3) + (6)   ................................................... 
แทนค่ำ y ใน (5)  ................................................... 
   ................................................... 
แทนค่ำ x และ y ใน ( 1) จะได้ ...................................... 
ดังนั้น  ค ำตอบของระบบสมกำร  คือ ......................................   ตอบ   
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5.  -x + y + 2z  =  2      ………………….(1) 
   2x – y + z  =  5      …………………(2) 
            -4x – y + 3z =  2      ………………….(3) 
(1 ) + ( 2) ...............................................................  .............................(4) 
(1)  + ( 3) ..............................................................  ..............................(5) 
(5) หำรด้วย - 5 ..............................................................  ..............................(6) 
(4 ) – (6) ............................................................... 
    z  = ………………….. 
แทนค่ำ  z  ใน ( 4) ................................................... 
    x  = ………………… 
แทนค่ำ x  และ z ใน (1) จะได้ y  = ………………….  
ดังนั้น  ค ำตอบของระบบสมกำร  คือ ......................................   ตอบ  
  
  
 

  ระบบสมการเชิงเส้นหลายตัวแปร 

ค ำชี้แจง    จงหำค ำตอบของระบบสมกำรต่อไปนี้ 
1.       3x + 3y – z = 1    ……………………………..(1) 
 5x -4y + z  = 7    ……………………………..(2) 
 2x + y  - z  = 0    ……………………………..(3) 
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………… 

แบบฝึกเสริมทักษะที่ 2.1  
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2.       2x + y + 2z =  3    ……………………………..(1) 

   x +  y -  z  = 
2

1
    ……………………………..(2) 

  3x + 2y  - 2z  =  -2   ……………………………..(3) 
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………… 
3.       3x - y + 2z = 1    ……………………………..(1) 
      - x -4y  = 2    ……………………………..(2) 
      2x  -  z  = 5    ……………………………..(3) 
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………… 
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4.       4x -  y  +3z =  1    ……………………………..(1) 
    x + y - z  = 2    ……………………………..(2) 
            6x +  y  + z  = 4    ……………………………..(3) 
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………… 
 
5.           x - y + 2z  = 3     ……………………………..(1) 
               -3x +3y -3z  = 2    ……………………………..(2) 
             -2x – 3y + 6z  = 5    ……………………………..(3) 
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………. 
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ระบบสมการเชิงเส้นหลายตัวแปร 

ค ำชี้แจง    จงหำค ำตอบของระบบสมกำรต่อไปนี้ 
1.        x +   y + z = 6    ……………………………..(1) 
  x -  y + z  = 2    ……………………………..(2) 
  x + y  - z  = 0    ……………………………..(3) 
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………… 
2.         x +2y  - z  =  3    ……………………………..(1) 
    3x +  y   =  6    ……………………………..(2) 
  2x +   y     =  1    ……………………………..(3) 
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………… 

แบบฝึกเสริมทักษะที่ 2.2  
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3.             2x  - 3y + z  =  8    ……………………………..(1) 
     - x  + 3y + 2z   =  -4    ……………………………..(2) 
      3x  - y +  2z  =  9    ……………………………..(3) 
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………… 
 
4.       x -  y  + 2z =  -3    ……………………………..(1) 
        y - 3z  =   5    ……………………………..(2) 
            x +  4y  - 8z  = 17    ……………………………..(3) 
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………. 
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5.          x + y            =  2    ……………………………..(1) 
                 x + 3y  + z   =  5    ……………………………..(2) 
                3x + y -  z     =  3    ……………………………..(3) 
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………. 
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ก็ไม่เห็นยากเลย  เพียงแค่ก าจัดที่ละตัว โดยเริ่มจาก 2 สมการก่อน  ก าจัด
ตัวที่ 1 และเหลือ อีก 2 ตัว กท็ าเหมือนกับหน่วยที่ หน่ึง   แต่ใครยังงงอยู่ 

ก็กับไปทบทวน อีกครั้งก่อนนะครับ   

แต่ถา้ใครพร้อมแล้วก็  เตรียมสอบหลังเรียน เพื่อทดสอบ
ว่ารู้จริงป๊ะ 

รอคุณครูแจกกระดาษค าตอบและค าถามนะค่ะ 

แล้วพบกันในเล่มที่ 2  จะไดรู้้ซักที่ เมทริกซ์เน๊ีย 
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ค ำชี้แจง     
2. แบบทดสอบหลังเรียน แบบฝึกทักษะ เร่ือง  เมทริกซ์ เล่ม 1 ระบบสมการ ใช้ทบสอบความรู้

ของนักเรียนหลังเรียนเล่มที่ 1 ระบบสมการเชิงเส้น มีจ านวนทั้งหมด 15 ข้อ 
2.   การตอบแบบทดสอบ ให้นักเรียนท าเคร่ืองหมาย X ลงในช่อง           ใต้ตัวเลข 1 , 2 ,3 ,       
       4 หรือ 5 ที่เป็นค าตอบที่ถูกที่สุดเพียงข้อเดียว   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

1. ค าตอบของระบบสมการ 4(x-2y) - (5x+3y) =  
      30  และ  3(3x+7y)+[-2(x+9y)] = 12  คือข้อใด 

1)    (-3, 2)  
2)    (3, -3)  
3)    (2, -3)    
4)    (2 , 3)  
5)    (3,3)  
 

2. ค าตอบของระบบสมการ x + y = 2 และ           
     2x  -   3y = 1 คือข้อใด 

1)     (1,1)  
2)     (0,0)    

3)    








3

1
,

3

5    

4)   








5

3
,

5

7   

5)    (-1 ,0) 
  

 

3. กราฟของสมการในข้อใดขนานกับแกน x   
          และตัดแกน y ที่จุด (0,3) 

1)   y + 3 = 0     
2)   y  -  3  = 0    
3)   x + 3 =  0  
4)   x = -3    
5)   x  - 3 = 0  
 

4.  ผลบวกของค าตอบระบบสมการ                               
     2x - 4y - z  = 4  ,  3x - 3y + 2z  = 2  และ      
      x  + 2y + 3z  = -1  มีค่าเท่ากับข้อใด 
 1)     4    

2)      2   
3)      0   
4)     -2   
5)     -4 

 

แบบทดสอบหลังเรียน 

เล่มที่ 1ระบบสมการเชิงเส้น 
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5.  ค าตอบระบบสมการ  x + y + z = 10   
     , 3x + z = 13 และ 2x + y - z = 9  
     มีค่าเท่ากับข้อใด 

 1)    (
8

25
,

8

15
,

8

5
 )  

 2)    (
7

29
,

7

16
,

7

15
 )   

              3)    (
8

5
,

8

25
,

8

15
 )  

 4)     ( 
7

16
,

7

29
,

7

25 )  

 5)     (
7

29
,

7

16
,

7

25
 ) 

 
6. ถ้า x และ y แทนจ านวนเต็มบวก แล้ว 
    x + y = 10 จะมีค าตอบทั้งสิ้นกี่ค าตอบ 

1)   11    
2)   10   
3)   9   
4)   มีมากมายนับไม่ถ้วน  
5)  ไม่มีค าตอบ 
 

7. ระบบสมการในข้อใดมีค าตอบมากมาย  ไม่

จ ากัดในรูป 






 

2

1
,
x

x  

1)    2x - 2y = 2       ;  2x - 4y  =  
2)      x -2y = 1     ;    x - 2y  = 1 
3)  3x + 4y = -3      ;    x + 2y = 1 
4)   2x - 4y = 2     ;  x  + 2y  = 1 
5)   4x - 2y = 1     ;    x - 2y  = 1  
 

 
 

8.   ค่า y  จากระบบสมการ x + y = 3    
             y + z = 1 , x + z = 4  มีค่าเท่ากับข้อใด 
 1)    0   
             2)     1  

3)     2   
4)     3   
5)     4 
 

9. ค าตอบของระบบสมการ 3x - y = 2.4  และ      
    0.6x + 0.4y = 0  คือข้อใด 

1)   ( 0.6 , 0.3)   
2)   (-0.5,  0.6)    
3)   (-0.3,  0.6)        
4)   (0.5,  -0.6)   
5)   (0.4, -0.6) 

 

10.   ค าตอบของระบบสมการ 0
23


yx   หรือ    

       8x + 9y = 7 คือข้อใด 

1)  








4

1
,

3

1   

2)  








2

1
,

3

1   

3)   








3

1
,

2

1  

      4)   








3

1
,

4

1  

 5)  








4

1
,

2

1  
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ผมมักจะเลือก คนที่ “ขี้เกียจ” (แต่มีควำมรับผิดชอบ)               “I will always chose a lazy person 
ให้เขำได้ท ำงำน ที่ยำกๆเสมอ        to do a difficult job, because, 
เพรำะเขำมักจะหำหนทำงที่ “ง่ำย” ที่สุดเพื่อท ำให้งำนส ำเร็จ      he will find and easy way to do it. 
(Bill Gates) 
 

 
    11.  ค่า  z  จากระบบสมการ  4x+ 3y+ 2z = 5               
             , -x + 2y  + z = 1  , 3x - y  - z = 6                 
             มีค่าเท่ากับข้อใด 

  1)     
4

5
    

 2)    
4

1
    

3)    
4

27
    

4)        
8

1    

5)       
8

13     

12.  ระบบสมการใดไม่มีค าตอบ 
1)     x + y = 5 ;   2x - y = 5  
2)   2x + y =  5 ;    x  - y = 5 
3)   4x - 2y = 10 ;    x + y =   3  
4)    -x + y = 15 ;   2x - y = 5 
5)     x  -  y = 5 ;   2x + y = 5 
 

 

 

  13. ถ้า (3,a) เป็นค าตอบของสมการ  2x - y = 
2   จงหาค่า a 

1)    -4                  
2)    -3   
3)     0   
4)     3   
5)     4 

 
14. ข้อใดเป็นค าตอบของระบบสมการ 

      y = 5
2

1
x  และ 2(x-3) = y + 4 

1)    (8, -10) 
2)    (10, -10)  
3)    (8,8)   
4)    (10, 10)  
5)    (-8,-10) 
 

 15.  ผลบวกของค าตอบระบบสมการ                       
             x - 3y  - 3z  = -2  , 2x + y - z = 5  
            และ 3x  - 2y + 2z  = -3  มีค่าเท่ากับข้อใด 
 1)    9   
             2)     5   
             3)     4   
             4)     2   
             5)     0 
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