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                                                                                       นางศิริวรรณ  ชัยมะณี      
                                                                            ต าแหน่งครู  วทิยฐานะช านาญการ 
                                                                ส านักงานเขตพืน้ทีก่ารศึกษามธัยมศึกษา  เขต 18 
                              ส านักงานคณะกรรมการการศึกษาขั้นพืน้ฐาน  กระทรวงศึกษาธิการ 

 
 
 
 

                                                         เร่ือง   ค่าอตัราส่วนตรีโกณมติิของมุมจากตาราง   

                                    ชุดการเรียนคณติศาสตร์ 
      ร่วมกบัเทคนิคการเรียนแบบ STAD  เร่ือง อัตราส่วนตรีโกณมิติ   
      เพือ่ส่งเสริมทักษะการแก้ปัญหาทางคณติศาสตร์   
      ของนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปีที่ 5 
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ชุดการเรียนน้ี  เป็นส่วนหน่ึงของชุดการเรียนคณิตศาสตร์ร่วมกบัเทคนิคการเรียน  

แบบ STAD   เร่ือง อตัราส่วนตรีโกณมิติ    เพื่อส่งเสริมทกัษะการแกปั้ญหาทางคณิตศาสตร์   
ของนกัเรียนชั้นมธัยมศึกษาปีท่ี 5   ซ่ึงมีจ  านวนทั้งหมด 7  ชุด  ซ่ึงชุดการเรียนน้ี  เป็นชุดท่ี 4    
เร่ือง  ค่าอตัราส่วนตรีโกณมิติของมุมจากตาราง 

 

ชุดการเรียนน้ี   เป็นชุดการเรียนคณิตศาสตร์ท่ีใชร่้วมกบัเทคนิคการเรียนแบบ STAD   
ซ่ึงเป็นรูปแบบหน่ึงของการจดัการเรียนรู้แบบร่วมมือ  ซ่ึงอาศยักระบวนการกลุ่ม    ท่ีมุ่งพฒันา 
ทั้งเจตคติและค่านิยมในตวัของนกัเรียน  มีการน าเสนอและแลกเปล่ียนความคิดเห็นและแนวคิด 
ท่ีหลากหลายระหวา่งสมาชิกในกลุ่ม พฒันาพฤติกรรมการแกปั้ญหา การคิดวเิคราะห์และการคิด 
อยา่งมีเหตุผล รวมทั้งพฒันาคุณลกัษณะของนกัเรียนให้รู้จกัตนเองและเพิ่มคุณค่าของตนเอง  
โดยครูเป็นเพียงผูก้ระตุน้และสร้างบรรยากาศในการเรียนและยงัเป็นชุดการเรียนท่ีส่งเสริมทกัษะ
การแกปั้ญหาทางคณิตศาสตร์  ท าใหน้กัเรียนสามารถแกปั้ญหาไดดี้    ซ่ึงกระบวนการแกปั้ญหา   
มีบทบาทส าคญัในการพฒันาคณิตศาสตร์  เพราะค าตอบของปัญหาท่ีไดจ้ากกระบวนการแกปั้ญหา
จะท าใหเ้กิดขอ้คน้พบใหม่และเป็นวธีิการท่ีสามารถน าไปประยกุตใ์ชก้บัปัญหาอ่ืนๆได ้  
 

 ผูจ้ดัท าหวงัเป็นอยา่งยิง่วา่ ชุดการเรียนน้ีจะเป็นประโยชน์ต่อการจดักิจกรรมการเรียนรู้ 
ซ่ึงส่งผลใหน้กัเรียนมีทกัษะในการแกปั้ญหาทางคณิตศาสตร์เพิ่มข้ึน   มีผลสัมฤทธ์ิทางการเรียน
สูงข้ึน  ตลอดจนมีความสุขในการเรียนวชิาคณิตศาสตร์  
 
                                                                                   ศิริวรรณ      ชยัมะณี 

                                                                                   
 
 
 
 
 

ค ำน ำ 
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เร่ือง หน้ำ 
ค าน า 1 
สารบญั 2 
ค าช้ีแจงเก่ียวกบัชุดการเรียนคณิตศาสตร์ 4 
ค าช้ีแจงในการใชชุ้ดการเรียนคณิตศาสตร์ส าหรับครู 6 
ค าช้ีแจงในการใชชุ้ดการเรียนคณิตศาสตร์ส าหรับนกัเรียน 9 
แผนผงัการจดัชั้นเรียน 12 
ค าแนะน าในการใชชุ้ดการเรียนท่ี  4 – 1  

 ใบกิจกรรมท่ี  4.1  
 ใบความรู้ท่ี  4.1  
 แบบฝึกทกัษะท่ี  4.1   

13 

ค าแนะน าในการใชชุ้ดการเรียนท่ี  4 – 2  
 ใบความรู้ท่ี  4.2  
 แบบฝึกทกัษะท่ี  4.2   

23 

ตารางแสดงค่าโดยประมาณของไซน์   โคไซน์และแทนเจนตข์องมุม 

      ท่ีมีขนาดอยูร่ะหวา่ง 0  และ 90  
37 

แบบทดสอบยอ่ยประจ าชุดการเรียน  ชุดท่ี 4 38 
แบบบนัทึกคะแนนแบบฝึกทกัษะ/ใบกิจกรรม  ชุดท่ี 4 46 
แบบบนัทึกคะแนนทดสอบยอ่ยประจ าชุดการเรียน  ชุดท่ี 4 49 
แบบบนัทึกคะแนนพฒันา  ชุดท่ี 4 52 

 
 
 
 
 
 

สำรบญั  
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เร่ือง หน้ำ 
ภาคผนวก 

 เฉลยใบกิจกรรมท่ี  4.1  
 เฉลยแบบฝึกทกัษะท่ี  4.1 – 4.2    
 เฉลยแบบทดสอบยอ่ยประจ าชุดการเรียน  ชุดท่ี 4  

54 

บรรณานุกรม 73 
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

สำรบญั (ต่อ) 
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1. ชุดการเรียนน้ี  เป็นส่วนหน่ึงของชุดการเรียนคณิตศาสตร์ร่วมกบัเทคนิคการเรียน  
แบบ STAD   เร่ือง อตัราส่วนตรีโกณมิติ    เพื่อส่งเสริมทกัษะการแกปั้ญหาทางคณิตศาสตร์   
ของนกัเรียนชั้นมธัยมศึกษาปีท่ี 5   ซ่ึงมีจ  านวนทั้งหมด  7  ชุด  ดงัน้ี 
 

    ชุดที ่ 1   อตัราส่วนตรีโกณมิติของไซน์ โคไซน์และแทนเจนตข์องมุมแหลม 
                                   ของรูปสามเหล่ียมมุมฉาก            

    ชุดที ่ 2   อตัราส่วนตรีโกณมิติของโคซีแคนต ์ซีแคนตแ์ละโคแทนเจนต ์
                                   ของมุมแหลมของรูปสามเหล่ียมมุมฉาก 

    ชุดที ่ 3   30อตัราส่วนตรีโกณมิติของมุม 45,   60และ              
    ชุดที ่ 4   ค่าอตัราส่วนตรีโกณมิติของมุมจากตาราง                       
    ชุดที ่ 5   ความสัมพนัธ์ของดา้นและมุมในรูปสามเหล่ียมมุมฉาก    
    ชุดที ่ 6   บทประยกุตข์องอตัราส่วนตรีโกณมิติ                      

                     ชุดที ่ 7                        บทประยกุตข์องอตัราส่วนตรีโกณมิติ (ต่อ)
 
 

2. ชุดการเรียนน้ี  จดัท าข้ึนเพื่อเป็นส่ือในการจดักิจกรรมการเรียนรู้หน่วยการเรียนท่ี  2  
เร่ือง  อตัราส่วนตรีโกณมิติ  รายวชิาคณิตศาสตร์พื้นฐาน  ค32101  ส าหรับนกัเรียนชั้นมธัยมศึกษา 
ปีท่ี 5 โดยใชร่้วมกบัเทคนิคการเรียนแบบ STAD   ซ่ึงมีรูปแบบขั้นตอนการจดักิจกรรมการเรียนรู้  
ดงัน้ี        
 

    ขั้นที ่ 1    ขั้นน าเสนอบทเรียนต่อทั้งชั้น 
    ขั้นที ่ 2    ขั้นการศึกษากลุ่มยอ่ย   
    ขั้นที ่ 3    ขั้นการทดสอบยอ่ย 
    ขั้นที ่ 4    ขั้นการคิดคะแนนพฒันาตนเองและของกลุ่ม 
 ขั้นที ่ 5    ขั้นการยกยอ่งกลุ่มท่ีประสบผลส าเร็จ   
 

ค ำช้ีแจงเกีย่วกบัชุดกำรเรียนคณติศำสตร์  
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และยงัเป็นส่ือท่ีส่งเสริมทกัษะการแกปั้ญหาทางคณิตศาสตร์  ซ่ึงมีวธีิด าเนินการแกปั้ญหา 
ตามกระบวนการ 4  ขั้น  ดงัน้ี 
 
 

 ขั้นที่  1   ขั้นท ำควำมเข้ำใจปัญหำ  
 ขั้นที่  2   ขั้นวำงแผนแก้ปัญหำ  
 ขั้นที่  3   ขั้นด ำเนินกำรตำมแผน 

    ขั้นที่  4   ขั้นตรวจสอบ
 
             3. ชุดการเรียนคณิตศาสตร์ชุดน้ี  เป็นชุดท่ี 4  เร่ือง  ค่าอตัราส่วนตรีโกณมิติของมุม 
จากตาราง  มี  2  ส่วน คือ 

      

 
 
 

 
 
 
 

4. ชุดการเรียนชุดน้ี  ใชเ้วลาเรียน  2 ชัว่โมง 
 
 
 
 
 
 
 

ค ำช้ีแจงเกีย่วกบัชุดกำรเรียนคณติศำสตร์ (ต่อ) 
 

ส่วนที ่ 1  ประกอบดว้ยใบความรู้  ใบกิจกรรม / แบบฝึกทกัษะ  
                    เร่ือง  ค่าอตัราส่วนตรีโกณมิติของมุมจากตาราง 
   ส่วนที ่ 2  ประกอบดว้ยแบบทดสอบยอ่ยประจ าชุดการเรียน  ชุดท่ี 1  มี  2  ตอน คือ 
                    ตอนที ่ 1  เป็นแบบเลือกตอบ  4 ตวัเลือก จ านวน  5  ขอ้  ขอ้ละ   1  คะแนน    
                    ตอนที ่ 2  เป็นแบบแสดงวธีิท า                จ  านวน  2  ขอ้  ขอ้ละ 10   คะแนน   
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การใชชุ้ดการเรียนคณิตศาสตร์ชุดน้ี  ครูผูส้อนมีบทบาทส าคญัเป็นอยา่งยิง่ในการจดั

กิจกรรมการเรียนรู้  เพื่อใหบ้รรลุวตัถุประสงคท่ี์ตั้งไว ้ ครูผูส้อนควรศึกษารายละเอียดต่างๆ  
ทั้งดา้นเน้ือหา  กิจกรรมและกระบวนการจดัการเรียนรู้  รวมทั้งการปฏิบติัตนก่อนใชชุ้ดการเรียน  
ดงัน้ี 

1.  ศึกษาเทคนิคการเรียนแบบ  STAD  ทกัษะการแกปั้ญหาทางคณิตศาสตร์  แผนการ 
จดัการเรียนรู้  การวดัผลและประเมินผล   ค  าช้ีแจงเก่ียวกบัชุดการเรียนคณิตศาสตร์ 

2.  ครูเตรียมเคร่ืองมือวดัผลและประเมินผล  เพื่อใหท้ราบความกา้วหนา้ของนกัเรียน 
3.  จดัส่ือ/อุปกรณ์ท่ีใชใ้นการจดักิจกรรมการเรียนรู้ใหพ้ร้อม  สอดคลอ้งกบัแผน 

การจดัการเรียนรู้   พร้อมทั้งจดัเตรียมสถานท่ี  แผนผงัการจดัชั้นเรียนและเตรียมการสอนล่วงหนา้  
4.  ครูช้ีแจงให้นกัเรียนทราบล าดบัขั้นตอนและวธีิการเรียนโดยใชชุ้ดการเรียนฉบบัน้ี 

และประโยชน์ท่ีไดรั้บจากการใชชุ้ดการเรียน 
5.  ครูช้ีแจงให้นกัเรียนทราบเก่ียวกบับทบาทของนกัเรียนในการใชชุ้ดการเรียน 

อยา่งชดัเจน   
6.  ใหน้กัเรียนท าแบบทดสอบวดัผลสัมฤทธ์ิก่อนเรียน 
7.  จดันกัเรียนเขา้กลุ่มยอ่ยแบบคละความสามารถดา้นผลสัมฤทธ์ิทางการเรียน 

กลุ่มละ 4 – 5 คน  แบบคละความสามารถ (เก่ง 1 คน ปานกลาง 2 – 3  คน อ่อน 1 คน)   
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ค ำช้ีแจงในกำรใช้ชุดกำรเรียนคณิตศำสตร์ส ำหรับครู  
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8.  ด าเนินการจดัการเรียนรู้โดยใชเ้ทคนิคการเรียนแบบ STAD  และวธีิด าเนินการ

แกปั้ญหาตามกระบวนการ 4 ขั้น ท่ีส่งเสริมทกัษะการแกปั้ญหาทางคณิตศาสตร์ของนกัเรียน   
ดงัน้ี        

    ขั้นที ่1    ขั้นน ำเสนอบทเรียนต่อทั้งช้ัน 
 ครูแจง้จุดประสงคก์ารเรียนรู้  คะแนนฐาน  บอกเกณฑแ์ละรางวลั   
 ครูทบทวนความรู้เดิมและน าเสนอประเด็นความรู้ใหม่ 
 

    ขั้นที ่2    ข้ันกำรศึกษำกลุ่มย่อย   
 ครูใหน้กัเรียนนัง่ประจ ากลุ่มของตนเอง  ตามกลุ่มเดิมท่ีแบ่งไว ้ 
 มอบหมายใหแ้ต่ละกลุ่มศึกษาเอกสารใบความรู้  ท าแบบฝึกทกัษะ/ใบกิจกรรม 

(2 ชุด ต่อ 1 กลุ่ม)  ในชุดการเรียน  ตรวจค าตอบจากเฉลยท่ีอยูใ่นส่วนภาคผนวก  แลว้บนัทึก
คะแนนลงในแบบบนัทึกคะแนนแบบฝึกทกัษะ/ใบกิจกรรม    ซ่ึงด าเนินการแกปั้ญหา 
ตามกระบวนการ 4 ขั้น  ดงัน้ี 
 
 

 ขั้นที่  1   ขั้นท ำควำมเข้ำใจปัญหำ  
 ขั้นที่  2   ขั้นวำงแผนแก้ปัญหำ  
 ขั้นที่  3   ขั้นด ำเนินกำรตำมแผน 

    ขั้นที่  4   ขั้นตรวจสอบ
 

 แต่ละกลุ่มตรวจแบบฝึกทกัษะ/ใบกิจกรรมจากเฉลยท่ีอยูใ่นส่วนภาคผนวก 
ตรวจตามเกณฑท่ี์ระบุไว ้ ครูร่วมอภิปรายกบันกัเรียนเก่ียวกบัวธีิการท่ีกลุ่มใชใ้นการแกปั้ญหา 
แต่ละขอ้  อาจน าเสนอวธีิการแกปั้ญหาท่ีแตกต่างจากนกัเรียน  เพื่อใหน้กัเรียนเห็นวา่ปัญหา 
บางปัญหามีวธีิการมีวธีิคิดไดม้ากกวา่ 1 วธีิ  
 
 
 

ค ำช้ีแจงในกำรใช้ชุดกำรเรียนคณิตศำสตร์ส ำหรับครู (ต่อ) 
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    ขั้นที ่3    ขั้นกำรทดสอบย่อย 
 ใหน้กัเรียนแต่ละคนท าแบบทดสอบยอ่ยประจ าชุดการเรียน 
 

    ขั้นที ่4    ข้ันกำรคิดคะแนนพฒันำตนเองและของกลุ่ม 
 ครูตรวจใหค้ะแนนทดสอบยอ่ยประจ าชุดการเรียน  ตามเกณฑก์ารใหค้ะแนน 

ท่ีก าหนดไว ้ แลว้แจง้คะแนนท่ีไดใ้หน้กัเรียนทราบ   แต่ละกลุ่มบนัทึกคะแนนลงในแบบบนัทึก
คะแนนทดสอบยอ่ยประจ าชุดการเรียน 

 แต่ละกลุ่มช่วยกนัคิดคะแนนพฒันาของสมาชิกแต่ละคน  คะแนนพฒันาเฉล่ีย 
ของกลุ่มและก าหนดระดบัพฒันาของกลุ่มลงใบแบบบนัทึกคะแนนพฒันา   โดยครูตรวจสอบ 
ความถูกตอ้งอีกคร้ัง 
 

     ขั้นที ่5   ข้ันกำรยกย่องกลุ่มทีป่ระสบผลส ำเร็จ 
 ครูประกาศระดบัพฒันาของกลุ่มและยกยอ่งกลุ่มท่ีประสบความส าเร็จ เพื่อเป็น 

การรองรับผลงานและเสริมแรงกลุ่มท่ีไดรั้บรางวลั   
 ครูและนกัเรียนร่วมกนัสรุปเน้ือหาเร่ืองท่ีเรียน 
 ถา้นกัเรียนไม่ผา่นเกณฑท่ี์ระบุไวใ้นส่วนขั้นตอนใด   ใหค้รูหาเวลาเรียนให้นกัเรียน 

เรียนซ่อมเสริมโดยการศึกษากิจกรรมนั้นใหม่  ใชร้ะบบเพื่อนช่วยเพื่อนหรือครูอธิบายเพิ่มเติม     
9.  ครูประเมินทกัษะ/กระบวนการทางคณิตศาสตร์และพฤติกรรมการท างานกลุ่ม 

แต่ละกลุ่ม 
             10. ใหน้กัเรียนท าแบบทดสอบวดัผลสัมฤทธ์ิหลงัเรียนและท าแบบสอบถามความพึงพอใจ 
ท่ีมีต่อการเรียนโดยใชชุ้ดการเรียนคณิตศาสตร์ 

 
 

 
 
 

ค ำช้ีแจงในกำรใช้ชุดกำรเรียนคณิตศำสตร์ส ำหรับครู (ต่อ) 
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การใชชุ้ดการเรียนคณิตศาสตร์ชุดน้ี  ครูผูส้อนมีบทบาทส าคญัเป็นอยา่งยิง่ในการจดั

กิจกรรมการเรียนรู้  ส าหรับนกัเรียนควรปฏิบติัตามค าแนะน า  ดงัน้ี 
1.  อ่านค าช้ีแจงเก่ียวกบัชุดการเรียนคณิตศาสตร์   ค  าแนะน าส าหรับนกัเรียนในการใช ้

ชุดการเรียนคณิตศาสตร์ ใหเ้ขา้ใจก่อนลงมือปฏิบติักิจกรรม 
2.  นกัเรียนเขา้กลุ่มยอ่ยตามท่ีครูแจง้  
3.  แต่ละกลุ่มเลือกหวัหนา้กลุ่มและเลขานุการกลุ่ม แลว้แบ่งหนา้ท่ีความรับผดิชอบ 

ภายในกลุ่ม  โดยเนน้ความร่วมมือกนัและช่วยเหลือกนัดา้นการเรียน ดงัน้ี 
 

               หัวหน้ำกลุ่ม     มีหนา้ท่ี
 

 
  รับ – ส่ง ซองบรรจุเอกสารชุดการเรียนคณิตศาสตร์ 
  เป็นผูอ่้านบตัรค าช้ีแจง  เฉลยแบบฝึกทกัษะ/ใบกิจกรรมให้สมาชิกฟัง 
  ควบคุมการปฏิบติักิจกรรมในกลุ่มใหเ้ป็นไปดว้ยความเรียบร้อย   
 เป็นผูติ้ดต่อประสานงานกบัครู    

 

 
 

                                             เลขำนุกำรกลุ่ม    มีหนา้ท่ี
 
 

    จดบนัทึกค าตอบลงในแบบฝึกทกัษะ/ใบกิจกรรม 
    จดบนัทึกคะแนนลงในแบบบนัทึกคะแนนแบบฝึกทกัษะ/ใบกิจกรรม   

     แบบบนัทึกคะแนนทดสอบยอ่ยประจ าชุดการเรียนและแบบคิดคะแนนพฒันา   
 
 

  

ค ำช้ีแจงในกำรใช้ชุดกำรเรียนคณิตศำสตร์ส ำหรับนักเรียน 
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              สมำชิกในกลุ่ม   มีหนา้ท่ี
 

 
  ศึกษาใบความรู้  ร่วมอภิปราย  สรุปผลการปฏิบติักิจกรรม ในการท า 

         แบบฝึกทกัษะ/ใบกิจกรรม 
  ช่วยเก็บรวบรวมส่ือการเรียนบรรจุใส่ซองใหเ้รียบร้อย   

 
 4.  หวัหนา้กลุ่มแต่ละกลุ่มรับซองบรรจุเอกสารจากครู ( 2 ชุด ต่อ 1 กลุ่ม )  แต่ละกลุ่ม  

ศึกษาเอกสารใบความรู้  ท าแบบฝึกทกัษะ/ใบกิจกรรม  สมาชิกในกลุ่มช่วยเหลือซ่ึงกนัและกนั  
ร่วมกนัศึกษา  ปฏิบติักิจกรรมตามขั้นตอน  ตามเวลาท่ีก าหนดให้อยา่งเคร่งครัด   

5.  หวัหนา้กลุ่มอ่านเฉลยแบบฝึกทกัษะ/ใบกิจกรรมท่ีอยูใ่นส่วนภาคผนวก  สมาชิกในกลุ่ม 
ร่วมกนัตรวจตามเกณฑท่ี์ระบุไวแ้ละรวมคะแนนท่ีได ้  เลขานุการกลุ่มจดบนัทึกคะแนนลงใน 
แบบบนัทึกคะแนนแบบฝึกทกัษะ/ใบกิจกรรม    

6.  นกัเรียนแต่ละคนท าแบบทดสอบยอ่ยประจ าชุดการเรียนดว้ยตนเอง  ครูตรวจ
แบบทดสอบยอ่ยประจ าชุดการเรียนและแจง้คะแนนใหท้ราบ   เลขานุการกลุ่มแต่ละกลุ่มจดบนัทึก
คะแนนท่ีครูแจง้  ลงในแบบบนัทึกคะแนนทดสอบยอ่ยประจ าชุดการเรียน   
             7.  หวัหนา้กลุ่มอ่านหลกัเกณฑก์ารคิดคะแนนพฒันา  แลว้ใหส้มาชิกในกลุ่มช่วยกนัคิด
คะแนนพฒันา    
 
 
 
 
 
 
 
 

ค ำช้ีแจงในกำรใช้ชุดกำรเรียนคณิตศำสตร์ส ำหรับนักเรียน (ต่อ) 
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           8. น าคะแนนพฒันาของสมาชิกแต่ละคนไปหาคะแนนพฒันาเฉล่ียของกลุ่ม  ซ่ึงไดจ้าก
ค่าเฉล่ียของคะแนนพฒันาของสมาชิกทุกคนในกลุ่ม   เลขานุการกลุ่มจดบนัทึกคะแนนท่ีค านวณได ้
ลงในแบบบนัทึกคะแนนพฒันา   
           9. เปรียบเทียบคะแนนพฒันาเฉล่ียของกลุ่มท่ีไดก้บัเกณฑก์ารตดัสินกลุ่มท่ีไดรั้บการยกยอ่ง
หรือยอมรับ   เพื่อก าหนดระดบัพฒันาของกลุ่ม  เลขานุการกลุ่มจดบนัทึกระดบัพฒันาของกลุ่มท่ีได้
ลงในแบบบนัทึกคะแนนพฒันา   
          10. แต่ละกลุ่มเก็บเอกสารชุดการเรียนคณิตศาสตร์ดงักล่าว  เขา้ซองใหถู้กตอ้งครบถว้น
สมบูรณ์  แลว้ใหห้วัหนา้กลุ่มน าส่งครู 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ค ำช้ีแจงในกำรใช้ชุดกำรเรียนคณิตศำสตร์ส ำหรับนักเรียน (ต่อ) 
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ส าหรับนกัเรียน 30 คน แบ่งเป็นกลุ่มๆ ละ 4 – 5 คน  แบบคละความสามารถ 

ดา้นผลสัมฤทธ์ิทางการเรียน  เก่ง ปานกลางและอ่อน   
 
 

 
                                               

         
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

     กระดำนด ำ 

โต๊ะวำงส่ือ/อุปกรณ์กำรเรียน 

ป้ำยนิเทศ ป้ำยนิเทศ 

โต๊ะครู 
กลุ่มที่ 1 กลุ่มที่ 7 

กลุ่มที่ 2 กลุ่มที่ 6 

กลุ่มที่ 3 กลุ่มที่ 5 กลุ่มที่ 4 

แผนผงักำรจัดช้ันเรียน 
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              1.  การหาค่าอตัราส่วนตรีโกณมิติของมุมจากตาราง 
 
 
 
 
 
 

1.  หาค่าอตัราส่วนตรีโกณมิติของมุมจากตารางได ้
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

สำระส ำคัญ  : 
 

จุดประสงค์กำรเรียนรู้  :  นกัเรียนสามารถ  
 

ค ำแนะน ำในกำรใช้ชุดกำรเรียนคณิตศำสตร์  ชุดที่  4 – 1  

เร่ือง  ค่ำอตัรำส่วนตรีโกณมติิของมุมจำกตำรำง 
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1. แต่ละกลุ่มท ากิจกรรมในใบกิจกรรมท่ี 4.1   โดยมีเลขานุการกลุ่มท าหนา้ท่ีจดบนัทึก
ค าตอบลงในใบกิจกรรมดงักล่าว     

2. หวัหนา้กลุ่มอ่านเฉลยใบกิจกรรมท่ี 4.1  ท่ีอยูใ่นส่วนภาคผนวก  สมาชิกในกลุ่มร่วมกนั
ตรวจตามเกณฑท่ี์ระบุไวแ้ละรวมคะแนนท่ีได ้  เลขานุการกลุ่มจดบนัทึกคะแนนลงในแบบบนัทึก
คะแนนแบบฝึกทกัษะ/ใบกิจกรรม  ชุดท่ี  4   

 3. แต่ละกลุ่มร่วมกนัศึกษาเน้ือหาจากใบความรู้ท่ี 4.1  ช่วยกนัท าแบบฝึกทกัษะท่ี 4.1   
แลว้ตรวจสอบค าตอบจากเฉลยแบบฝึกทกัษะท่ี 4.1  ท่ีอยูใ่นส่วนภาคผนวก  เลขานุการกลุ่ม 
จดบนัทึกคะแนนท่ีได ้
              4. แต่ละกลุ่มเก็บเอกสารชุดการเรียนคณิตศาสตร์ดงักล่าว  เขา้ซองใหถู้กตอ้งครบถว้น
สมบูรณ์  แลว้ใหห้วัหนา้ห้องน าส่งครู 
 
 
 
 
 

1.  ใบกิจกรรมท่ี 4.1 
2.  ใบความรู้ท่ี 4.1 
3.  แบบฝึกทกัษะท่ี 4.1  
4.  เอกสารตารางแสดงค่าโดยประมาณของไซน์  โคไซน์และแทนเจนตข์องมุม 

            ท่ีมีขนาดอยูร่ะหวา่ง 0  และ 90  
5.  แบบบนัทึกคะแนนแบบฝึกทกัษะ/ใบกิจกรรม ชุดท่ี 4   
6.  เฉลยใบกิจกรรมท่ี 4.1 

              7. เฉลยแบบฝึกทกัษะท่ี 4.1  
 
 
 
 
 

ส่ือ / อุปกรณ์ทีใ่ช้  :     
 

กจิกรรมกำรเรียนรู้ :  
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ค ำช้ีแจง จงหาค่าอตัราส่วนตรีโกณมิติของมุมและค่าโดยประมาณของอตัราส่วนตรีโกณมิติ   
                ของมุมต่อไปน้ี  (ตอบในรูปทศนิยม 3 ต าแหน่ง)     
                ก าหนดให ้ 2 1.414 , 3 1.732      
 

ที่ อตัรำส่วนตรีโกณมิติของมุม 
ค่ำอตัรำส่วน

ตรีโกณมิติของมุม 
ค่ำโดยประมำณอตัรำส่วน

ตรีโกณมิติของมุม 

1. sin 30    

2. cos 30  3
2  0.866  

3. tan 30    

4. sin 45    

5. cos 45    

6. tan 45    

7. sin 60    

8. cos 60    

9. tan 60    

 

ใบกจิกรรมที ่4.1     

 เร่ือง  ค่ำประมำณอตัรำส่วนตรีโกณมิติของมุม  ,  และ  



ชุดการเรียนคณิตศาสตร ์ เร่ือง  อตัราสว่นตรีโกณมิติ :  ชุดที ่4                                      หนา้ 16 

 
     

 
 
 
 
 
 

              วธีิการอ่านค่าอตัราส่วนตรีโกณมิติของมุม  จากตารางแสดงค่าโดยประมาณของไซน์  
โคไซน์และแทนเจนตข์องมุมท่ีมีขนาดอยูร่ะหวา่ง 0  และ 90  ท าดงัน้ี 

 

1. หวัตารางดา้นบนแสดงอตัราส่วนตรีโกณมิติของไซน์  โคไซน์และแทนเจนต ์
ของมุม A   ส่วนหวัตารางดา้นซา้ยแสดงขนาดของมุม A  ในหน่วยองศา 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  
 
 

ใบควำมรู้ที ่4.1     
เร่ือง  กำรหำค่ำอตัรำส่วนตรีโกณมิติของมุมจำกตำรำง 

 

หัวตำรำงด้ำนซ้ำยแสดงขนำด 
ของมมุในหน่วยองศำ 

 

 

แทนเจนตข์องมุม A 
ไซน์ของมุม A 

โคไซน์ของมุม A 
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2.  พิจารณาท่ีหวัตารางดา้นบนวา่ตอ้งการหาค่าอตัราส่วนตรีโกณมิติใด  แลว้ลากลงมา 

ตามหวัตารางดา้นซา้ยมือให้ตรงกบัขนาดของมุมท่ีตอ้งการหาค่า 
 
 

 
 
 
 
 
 
3. อ่านค่าอตัราส่วนตรีโกณมิติท่ีตรงกบัขนาดของมุมในหน่วยองศา  ท่ีตอ้งการหาค่าซ่ึง 

อยูใ่นรูปทศนิยม 3 ต าแหน่ง   ในกรณีท่ีไม่มีตวัเลข 0 หนา้จุดทศนิยม  เวลาอ่านค่าใหเ้ติมตวัเลข 0 
หนา้จุดทศนิยม เช่น   .052  เป็น 0.052   

 
  จากตาราง  ค่า tan 3    0.052 

 
4. ในตารางแสดงเฉพาะค่าอตัราส่วนตรีโกณมิติของไซน์  โคไซน์และแทนเจนตข์องมุม A 

เท่านั้น  ส่วนค่าอตัราส่วนตรีโกณมิติของโคซีแคนต ์ ซีแคนตแ์ละโคแทนเจนตข์องมุม A   
สามารถหาค่าไดโ้ดยใชบ้ทนิยามของอตัราส่วนตรีโกณมิติดงักล่าว  
 

  จากตาราง  ค่า cot3  =  1
tan 3

  

                                    =  1
0.052   

                                     19.231 
 
 
 
 

 
 
 

ค่า tan3  

 cot A  =  
1

tan A
เม่ือ tan A 0  
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ตัวอย่ำงที ่1 จงหาค่าอตัราส่วนตรีโกณมิติของมุมต่อไปน้ี  จากตารางแสดงค่าโดยประมาณ   
                     ของไซน์  โคไซน์และแทนเจนตข์องมุม  (ตอบในรูปทศนิยม 3 ต าแหน่ง)  
 1.  sin 6  

 2.  cos 13  

 3.  tan 60  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 1.  sin 6       0.105 วธีิท ำ

 2.  cos 13     0.974 

 3.  tan 60     1.732 

 
 

ศึกษำตัวอย่ำงก่อน 

 ค่า tan 60  
ค่า cos 13  

ค่า sin 6  
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ตัวอย่ำงที ่2 จงหาค่าอตัราส่วนตรีโกณมิติของมุมต่อไปน้ี  จากตารางแสดงค่าโดยประมาณ   
                     ของไซน์  โคไซน์และแทนเจนตข์องมุม  (ตอบในรูปทศนิยม 3 ต าแหน่ง)  
                            1.  cosec 3  

 2.  sec 46  

 3.  cot 59  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 1.  cosec 3     =   1
sin 3

 วธีิท ำ

                                         =   1
0.052  

                                           19.231 
 2.  sec 46       =   1

cos 46
 

      =  1
0.695  

                                          1.439  
 3.  cot 59     =  1

tan 59
 

     =   1
1.664  

                                          0.601 
 
 

 
 
ค่า sin 3  

 
 
ค่า cos 46  

ค่า tan 59  
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ตัวอย่ำงที ่3 จงหาขนาดมุม A เม่ือก าหนดค่าของอตัราส่วนตรีโกณมิติต่อไปน้ีให้   
  1.  sin A       0.139 

 2.  cos A      0.682 

 3.  tan A      1.483 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 1.  sin A       0.139    ดงันั้น  Â   =    8  วธีิท ำ

 2.  cos A      0.682    ดงันั้น  Â   =  47  

 3.  tan A      1.483    ดงันั้น  Â   =  56  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ค่า cos 47  

ค่า tan 56  ค่า sin 8  
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ตอนที ่1   

 
 
 
 
 
 
 
ค ำช้ีแจง แบบฝึกหดัมี 2  ตอน  ดงัน้ี    
 
               จงหาค่าโดยประมาณอตัราส่วนตรีโกณมิติของมุมต่อไปน้ี   
               จากตารางโดยตอบในรูปทศนิยม  3 ต าแหน่ง 
 

ข้อ อตัรำส่วนตรีโกณมิติ 
ค่ำโดยประมำณอตัรำส่วนตรีโกณมิติ 

ของมุมจำกตำรำง 

1. cos 81  0.156 

2. sin 5   

3. cos 29   

4. tan 23   

5. sec 37   

6. cot 16   

7. cosec 22  
1

0.375  

 
 
 
 
 
 
 

แบบฝึกทกัษะที ่4.1     
เร่ือง  กำรหำค่ำอตัรำส่วนตรีโกณมิติของมุมจำกตำรำง 
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ตอนที ่2
 

               จงหาขนาดของมุมต่อไปน้ีในหน่วยองศา  เม่ือก าหนดค่าโดยประมาณอตัราส่วน 
               ตรีโกณมิติของมุมจากตารางให้ 
                

ข้อ อตัรำส่วนตรีโกณมิติ 
ค่ำโดยประมำณอตัรำส่วนตรีโกณมิติ 

ของมุมจำกตำรำง 

1. cos  52  0.616 
2. tan  ………. 0.488 

3. sin  ………. 0.530 

4. tan  ………. 6.314 

5. cos  ………. 0.940 

6. sin  ………. 0.906 

7. cot  36  
1

0.727  

8. cosec  ………. 
1

0.921
 

9. sec  ………. 
1

0.423
 

10. cosec  ………. 
1

0.191
 

11. cot  ………. 
1

28.636
 

12. sec  ………. 
1

0.326
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 



ชุดการเรียนคณิตศาสตร ์ เร่ือง  อตัราสว่นตรีโกณมิติ :  ชุดที ่4                                      หนา้ 23 

 
          
 
 
 

  
 

 
 
 
 
 
 

              1. การน าค่าอตัราส่วนตรีโกณมิติของมุมจากตารางไปใช ้
              2. การด าเนินการแกปั้ญหาตามกระบวนการ 4 ขั้นคือ  ขั้นท าความเขา้ใจปัญหา    
ขั้นวางแผนแกปั้ญหา  ขั้นด าเนินการตามแผนและขั้นตรวจสอบ 
 
 
 
 
 
 

1.  น าค่าอตัราส่วนตรีโกณมิติของมุมจากตารางไปใชไ้ด ้
              2.  ด าเนินการแกปั้ญหาตามกระบวนการ 4 ขั้นได ้  
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ค ำแนะน ำในกำรใช้ชุดกำรเรียนคณิตศำสตร์  ชุดที่  4 – 2  

เร่ือง  ค่ำอตัรำส่วนตรีโกณมติิของมุมจำกตำรำง 

สำระส ำคัญ  : 
 

จุดประสงค์กำรเรียนรู้  :  นกัเรียนสามารถ  
 

http://4.bp.blogspot.com/-pMs5N71xk7c/UiXzctLUJhI/AAAAAAAAI-Y/4rPEXamq4bA/s1600/ct003.gif
http://3.bp.blogspot.com/-GMtdCdzavLE/UiXzce4V4UI/AAAAAAAAI-E/LCCOOgTszNQ/s1600/ct002.gif
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 1.  แต่ละกลุ่มร่วมกนัศึกษาเน้ือหาจากใบความรู้ท่ี 4.2 ซ่ึงด าเนินการแกปั้ญหาตาม
กระบวนการ 4 ขั้น 
 2. แต่ละกลุ่มช่วยกนัท าแบบฝึกทกัษะท่ี 4.2โดยมีเลขานุการกลุ่มท าหนา้ท่ีจดบนัทึก 
ค าตอบลงในแบบฝึกทกัษะดงักล่าว     

3. หวัหนา้กลุ่มอ่านเฉลยแบบฝึกทกัษะท่ี 4.2 ท่ีอยูใ่นส่วนภาคผนวก  สมาชิกในกลุ่ม
ร่วมกนัตรวจตามเกณฑท่ี์ระบุไวแ้ละรวมคะแนนท่ีได ้  เลขานุการกลุ่มจดบนัทึกคะแนนลงใน 
แบบบนัทึกคะแนนแบบฝึกทกัษะ/ใบกิจกรรม  ชุดท่ี  4    
             4. แต่ละกลุ่มเก็บเอกสารชุดการเรียนคณิตศาสตร์ดงักล่าว  เขา้ซองใหถู้กตอ้งครบถว้น
สมบูรณ์  แลว้ใหห้วัหนา้ห้องน าส่งครู 
             5. แต่ละคนท าแบบทดสอบยอ่ยประจ าชุดการเรียน  ชุดท่ี 4  ดว้ยตนเอง  ครูตรวจและ 
แจง้คะแนนให้แต่ละกลุ่มทราบ   โดยมีเลขานุการกลุ่มแต่ละกลุ่มจดบนัทึกคะแนนท่ีครูแจง้ 
ลงในแบบบนัทึกคะแนนทดสอบยอ่ยประจ าชุดการเรียน ชุดท่ี 4 
            6. หวัหนา้กลุ่มอ่านหลกัเกณฑก์ารคิดคะแนนพฒันา  แลว้ใหส้มาชิกในกลุ่มช่วยกนั 
คิดคะแนนพฒันา  โดยน าคะแนนท่ีแต่ละคนท าแบบทดสอบยอ่ยประจ าชุดการเรียน  ชุดท่ี  4  
ไปคิดเป็นร้อยละ  แลว้น าไปเปรียบเทียบกบัคะแนนฐาน (ท่ีไดจ้ากคะแนนทดสอบยอ่ยประจ า 
ชุดการเรียน ชุดท่ี 3) 
            7. น าคะแนนพฒันาของสมาชิกแต่ละคนไปหาคะแนนพฒันาเฉล่ียของกลุ่ม  ซ่ึงไดจ้าก
ค่าเฉล่ียของคะแนนพฒันาของสมาชิกทุกคนในกลุ่ม  เลขานุการกลุ่มจดบนัทึกคะแนนท่ีค านวณได ้
ลงในแบบบนัทึกคะแนนพฒันา  ชุดท่ี 4 
            8. เปรียบเทียบคะแนนพฒันาเฉล่ียของกลุ่มท่ีไดก้บัเกณฑก์ารตดัสินกลุ่มท่ีไดรั้บการยกยอ่ง
หรือยอมรับ  เพื่อก าหนดระดบัพฒันาของกลุ่ม   เลขานุการกลุ่มจดบนัทึกระดบัพฒันาของกลุ่มท่ีได้
ลงในแบบบนัทึกคะแนนพฒันา  ชุดท่ี 4 
 
 
 
 
 

กจิกรรมกำรเรียนรู้ :  
 

http://4.bp.blogspot.com/-gU30wWFYIFM/UiXzdPakUSI/AAAAAAAAI-U/WA4dySbjItM/s1600/ct004.gif
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1. ใบความรู้ท่ี 4.2 
2.  แบบฝึกทกัษะท่ี 4.2  
3. ตารางแสดงค่าโดยประมาณของไซน์  โคไซน์และแทนเจนตข์องมุมท่ีมีขนาด 

           อยูร่ะหวา่ง 0  และ 90  
       4.  แบบทดสอบยอ่ยประจ าชุดการเรียน ชุดท่ี  4 

5.  แบบบนัทึกคะแนนแบบฝึกทกัษะ/ใบกิจกรรม ชุดท่ี 4 
6.  แบบบนัทึกคะแนนทดสอบยอ่ยประจ าชุดการเรียน ชุดท่ี 4 
7.  แบบคิดคะแนนพฒันา  ชุดท่ี 4               

              8.  เฉลยแบบฝึกทกัษะท่ี 4.2  
       9.  เฉลยแบบทดสอบยอ่ยประจ าชุดการเรียน ชุดท่ี  4 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ส่ือ / อุปกรณ์ทีใ่ช้  :     
 

http://3.bp.blogspot.com/-eAWz5WBYh-s/UiXzevJOP2I/AAAAAAAAI_E/LeEZeiZMxbk/s1600/ct010.gif
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ตัวอย่ำงที ่1 จงหาค่าของ sin 32.8  โดยใชต้ารางแสดงค่าโดยประมาณของไซน์  โคไซน์และ        

                     แทนเจนตข์องมุมท่ีมีขนาดอยูร่ะหวา่ง 0  และ90 (ตอบในรูปทศนิยม 3 ต าแหน่ง) 
 

วธีิท ำ 

ขั้นที ่1  ขั้นท ำควำมเข้ำใจปัญหำ 

ส่ิงทีโ่จทย์ก ำหนดให้ : 
1.  ตารางแสดงค่าโดยประมาณของไซน์   
    โคไซน์และแทนเจนตข์องมุมท่ีมีขนาด 
     อยูร่ะหวา่ง 0  และ 90  

ส่ิงทีโ่จทย์ถำม : 
1.  ค่า sin 32.8  

 

ขั้นที ่2  ขั้นวำงแผนแก้ปัญหำ 

ด ำเนินกำร  ตามขั้นตอนดงัน้ี 
1. พิจารณาวา่ค่าอตัราส่วนตรีโกณมิติ  
    ดงักล่าว  อยูร่ะหวา่งค่าใดบา้งในตาราง 
2. หาค่า  sin 32.8  

    จากการเทียบสัดส่วนโดยใชแ้ผนภาพ 
 

 
 

 
 
 
 

ใบควำมรู้ที ่4.2     
เร่ือง  กำรน ำค่ำอตัรำส่วนตรีโกณมิติของมุมจำกตำรำงไปใช้ 

 

ศึกษำตัวอย่ำงก่อน 
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x – 0.530 0.8 1 0.015 

ขั้นที ่3  ขั้นด ำเนินกำรตำมแผน 

1.  พิจารณาวา่ค่าอตัราส่วนตรีโกณมิติดงักล่าว   อยูร่ะหวา่งค่าใดบา้งในตาราง 
     จากตาราง sin 32.8    มีค่าอยูร่ะหวา่ง sin 32  กบั sin 33  

     ค่าของ  sin 32    0.530     

     และ      sin 33    0.545     

2.  หาค่า  sin 32.8 จากการเทียบสัดส่วนโดยใชแ้ผนภาพ 

     ให ้ sin 32.8 =   x 

        มุม (หน่วยองศำ)                                   ค่ำของมุม           
    

              32    0.530   
32.8        x 
33    0.545   

   
 

  33 32
0.545 0.530


  =   32.8 32

x 0.530


  

  1
0.015              =   0.8

x 0.530  

  x 0.530         =   0.012  
   x                  =   0.542  
  sin 32.8          0.542  

  ค าตอบท่ีได ้คือ sin 32.8 ประมาณ 0.542     

ขั้นที ่4  ขั้นตรวจสอบ 

ตรวจสอบค ำตอบ    
    โดยใชว้ธีิตรวจสอบค่าท่ีไดจ้ากการค านวณกบัค่าอตัราส่วนตรีโกณมิติของมุม 
    ท่ีใกลเ้คียงกนัในตาราง  ดงัน้ี  
    ค่าของ sin 32.8 ท่ีไดจ้ากการค านวณเท่ากบั 0.542   

    มีค่าอยูร่ะหวา่งค่า  0.530  และ 0.545  จริง 
    ดงันั้น   ค่าท่ีไดส้อดคลอ้งกบัวธีิท่ีใชต้รวจสอบ  
 

 
 

ขนำดของมุมทีต่่ำงกนั 
ค่ำของมุมทีต่่ำงกนั 
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A – 53  – 0 .002 
1 – 0 .014 

ตัวอย่ำงที ่2 ให ้ABC  เป็นรูปสามเหล่ียมมุมฉาก  ท่ีมีมุม C  เป็นมุมฉาก   
                     จงหาขนาดของมุม A   โดยใชต้ารางแสดงค่าโดยประมาณของไซน์  โคไซน์และ      
                     แทนเจนตข์องมุมท่ีมีขนาดอยูร่ะหวา่ง 0  และ 90 (ตอบในรูปทศนิยม 3 ต าแหน่ง) 
                     เม่ือก าหนด cos A  =  0.6       
                                    

วธีิท ำ 

ขั้นที ่1  ขั้นท ำควำมเข้ำใจปัญหำ 

ส่ิงทีโ่จทย์ก ำหนดให้ : 
1.  ABC  เป็นรูปสามเหล่ียมมุมฉาก   
     ท่ีมีมุม C  เป็นมุมฉาก   
2. cos A  =  0.6  

ส่ิงทีโ่จทย์ถำม : 
1.  ขนาดของมุม A   
 

ขั้นที ่2  ขั้นวำงแผนแก้ปัญหำ 

ด ำเนินกำร  ตามขั้นตอนดงัน้ี 
1.  พิจารณาวา่ค่าอตัราส่วนตรีโกณมิติ 
     ดงักล่าว  อยูร่ะหวา่งค่าใดบา้งในตาราง 
2.  หาขนาดของมุม A   
     จากการเทียบสัดส่วนโดยใชแ้ผนภาพ 

 
 

ขั้นที ่3  ขั้นด ำเนินกำรตำมแผน 

1.  พิจารณาวา่ค่าอตัราส่วนตรีโกณมิติ  ดงักล่าวอยูร่ะหวา่งค่าใดบา้งในตาราง 
     จากตาราง cos A  =  0.600  มีค่าอยูร่ะหวา่ง cos53  กบั cos54  

     ค่าของ  cos53      
 
0.602       

     และ      cos54       0.588  
2.  หาขนาดของมุม A  จากการเทียบสัดส่วนโดยใชแ้ผนภาพ 
     
 

    มุม (หน่วยองศำ)             ค่ำของมุม 
             53    0.602   

A    0.600 
54    0.588  
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ขั้นที ่3  ขั้นด ำเนินกำรตำมแผน (ต่อ) 
 

  54 53
0.588 0.602


  =   A 53

0.600 0.602

  

  1
0.014           =   A 53

0.002


  

  0.002
0.014

           =   A 53  

  0.143               =   A 53  
   A                 =   53.143  
    Â                 53.14      
    ค าตอบท่ีได ้ Â  ประมาณ 53.14      

ขั้นที ่4  ขั้นตรวจสอบ 
ตรวจสอบค ำตอบ    
    โดยใชว้ธีิตรวจสอบขนาดของมุมท่ีไดจ้ากการค านวณกบัขนาดของมุมท่ีใกลเ้คียงกนั 
     ในตาราง  ดงัน้ี  
     ค่าของมุม A ท่ีไดจ้ากการค านวณเท่ากบั 53.14  
     ซ่ึงมีค่าอยูร่ะหวา่งมุม 53 และ 54 จริง  
     ดงันั้น   ค่าท่ีไดส้อดคลอ้งกบัวธีิท่ีใชต้รวจสอบ  
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

ขนำดของมุมทีต่่ำงกนั 
ค่ำของมุมทีต่่ำงกนั 

 



ชุดการเรียนคณิตศาสตร ์ เร่ือง  อตัราสว่นตรีโกณมิติ :  ชุดที ่4                                      หนา้ 30 

 
ตัวอย่ำงที ่3 จากรูปท่ีก าหนดให ้ จงหาขนาดของมุม A   โดยใชต้ารางแสดงค่าโดยประมาณ   
                    ของไซน ์ โคไซน์และ แทนเจนตข์องมุมท่ีมีขนาดอยูร่ะหวา่ง 0  และ 90  
                    (ตอบในรูปทศนิยม 2 ต าแหน่ง) 
 
 
 
 
 
 
วธีิท ำ 

ขั้นที ่1  ขั้นท ำควำมเข้ำใจปัญหำ 

ส่ิงทีโ่จทย์ก ำหนดให้ : 
1.   ABC  เป็นสามเหล่ียมมุมฉากท่ีมีมุม C   
      เป็นมุมฉาก  
2. BC  ยาว  9 หน่วยและ AC ยาว  4 หน่วย 

ส่ิงทีโ่จทย์ถำม : 
1.  ขนาดของมุม A   
 

ขั้นที ่2  ขั้นวำงแผนแก้ปัญหำ 

ด ำเนินกำร  ตามขั้นตอนดงัน้ี 
1. พิจารณาดา้นและมุมหลกัท่ีก าหนดให้ 
 

 
2. หาขนาดมุม A 
    โดยใชบ้ทนิยามของอตัราส่วนตรีโกณมิติ      
    และการเทียบสัดส่วนโดยใชแ้ผนภาพ 

ขั้นที ่3  ขั้นด ำเนินกำรตำมแผน 

1.  พิจารณาดา้นและมุมหลกัท่ีก าหนดให้   

     มุมหลกัท่ีก าหนดใหคื้อ  มุม A 
     ดา้นท่ีก าหนดให้คือ  BC  และ AC   
2.  หาขนาดมุม A  ดงัน้ี 
     จำกกำรใช้บทนิยำมของอัตรำส่วนตรีโกณมิติ     

      tan A  =  BC
AC  

                 =  9
4      

                 =  2.25    

A C 

B 

4 

9 
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0.004 A – 66 
1 0.11 

ขั้นที ่3  ขั้นด ำเนินกำรตำมแผน (ต่อ) 
      
      จำกกำรเทยีบสัดส่วน  โดยใช้แผนภำพ 
      จากตาราง tan A = 2.25  มีค่าอยูร่ะหวา่ง tan 66  กบั tan 67  

      ค่าของ  tan 66      2.246       

      และ      tan 67      2.356  
    มุม (หน่วยองศำ)             ค่ำของมุม 
             66    2.246   

x    2.250 
                                        67    2.356 
       

    67 66
2.356 2.246


  =   A 66

2.250 2.246

  

    1
0.11                 =   A 66

0.004
  

    A 66              =   0.004
0.11  

    A 66              =   0.036  
     A                      =   66.036  

      Â                    66.04      
     ค าตอบท่ีได ้ Â  ประมาณ 66.04    

ขั้นที ่4  ขั้นตรวจสอบ 
ตรวจสอบค ำตอบ    
    โดยใชว้ธีิตรวจสอบขนาดของมุมท่ีไดจ้ากการค านวณกบัค่าอตัราส่วนตรีโกณมิติของมุม 
     ท่ีใกลเ้คียงกนัในตาราง  ดงัน้ี  
     ค่าของมุม A ท่ีไดจ้ากการค านวณเท่ากบั 66.04  
     ซ่ึงมีค่าขนาดของมุมอยูร่ะหวา่งมุม 66 และ 67 จริง  
     ดงันั้น   ค่าท่ีไดส้อดคลอ้งกบัวธีิท่ีใชต้รวจสอบ  
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ค ำช้ีแจง ใหใ้ชต้ารางแสดงค่าโดยประมาณของไซน์  โคไซน์และแทนเจนตข์องมุม    
                 ท่ีมีขนาดอยูร่ะหวา่ง 0  และ 90 หาค่าต่อไปน้ี   
                 โดยแสดงวธีิการแกปั้ญหาตามกระบวนการ 4 ขั้น 
 

1. หาค่า sin 51.6   (ตอบในรูปทศนิยม 3 ต าแหน่ง)   

วธีิท ำ 

   ขั้นที ่1  ขั้นท ำควำมเข้ำใจปัญหำ 

ส่ิงทีโ่จทย์ก ำหนดให้ : 
…………..………………………………… 
…………..…………………………………     

ส่ิงทีโ่จทย์ถำม : 
…………..………………………………… 
…………..…………………………………     

ขั้นที ่2  ขั้นวำงแผนแก้ปัญหำ 

ด ำเนินกำร  ตามขั้นตอนดงัน้ี 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 

 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 

ขั้นที ่3  ขั้นด ำเนินกำรตำมแผน 

…………..………………………………………………..………………………………… 
…………..………………………………………………..………………………………… 
…………..………………………………………………..………………………………… 
…………..………………………………………………..………………………………… 
…………..………………………………………………..………………………………… 
…………..………………………………………………..………………………………… 
…………..………………………………………………..………………………………… 
…………..………………………………………………..………………………………… 

 

แบบฝึกทกัษะที ่4.2     
เร่ือง  กำรน ำค่ำอตัรำส่วนตรีโกณมิติของมุมจำกตำรำงไปใช้ 

 



ชุดการเรียนคณิตศาสตร ์ เร่ือง  อตัราสว่นตรีโกณมิติ :  ชุดที ่4                                      หนา้ 33 

 

                                                ขั้นที ่4  ขั้นตรวจสอบ 

ตรวจสอบค ำตอบ  
…………..………………………………………………..………………………………… 
…………..………………………………………………..………………………………… 
…………..………………………………………………..………………………………… 
…………..………………………………………………..………………………………… 
…………..………………………………………………..………………………………… 
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2. หาขนาดของมุม A  (ตอบเป็นทศนิยม  2  ต าแหน่ง)   เม่ือ sin A  =  0.2    
 

วธีิท ำ 

   ขั้นที ่1  ขั้นท ำควำมเข้ำใจปัญหำ 

ส่ิงทีโ่จทย์ก ำหนดให้ : 
…………..………………………………… 
…………..…………………………………     

ส่ิงทีโ่จทย์ถำม : 
…………..………………………………… 
…………..…………………………………     

ขั้นที ่2  ขั้นวำงแผนแก้ปัญหำ 

ด ำเนินกำร  ตามขั้นตอนดงัน้ี 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 

 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 

ขั้นที ่3  ขั้นด ำเนินกำรตำมแผน 

…………..………………………………………………..………………………………… 
…………..………………………………………………..………………………………… 
…………..………………………………………………..………………………………… 
…………..………………………………………………..………………………………… 
…………..………………………………………………..………………………………… 
…………..………………………………………………..………………………………… 
…………..………………………………………………..………………………………… 
…………..………………………………………………..………………………………… 
…………..………………………………………………..………………………………… 

                                                ขั้นที ่4  ขั้นตรวจสอบ 

ตรวจสอบค ำตอบ  
…………..………………………………………………..………………………………… 
…………..………………………………………………..………………………………… 
…………..………………………………………………..………………………………… 
…………..………………………………………………..………………………………… 
…………..………………………………………………..………………………………… 
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3. หาขนาดของมุม A  (ตอบเป็นทศนิยม 2 ต าแหน่ง)  เม่ือก าหนดรูปสามแหล่ียม ABC ดงัรูป   
 
 
 
 
 
 

วธีิท ำ 

   ขั้นที ่1  ขั้นท ำควำมเข้ำใจปัญหำ 

ส่ิงทีโ่จทย์ก ำหนดให้ : 
…………..………………………………… 
…………..…………………………………     

ส่ิงทีโ่จทย์ถำม : 
…………..………………………………… 
…………..…………………………………     

ขั้นที ่2  ขั้นวำงแผนแก้ปัญหำ 

ด ำเนินกำร  ตามขั้นตอนดงัน้ี 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 

 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 

ขั้นที ่3  ขั้นด ำเนินกำรตำมแผน 

…………..………………………………………………..………………………………… 
…………..………………………………………………..………………………………… 
…………..………………………………………………..………………………………… 
…………..………………………………………………..………………………………… 
…………..………………………………………………..………………………………… 
…………..………………………………………………..………………………………… 
…………..………………………………………………..………………………………… 
…………..………………………………………………..………………………………… 
…………..………………………………………………..………………………………… 
…………..………………………………………………..………………………………… 
…………..………………………………………………..………………………………… 
…………..………………………………………………..………………………………… 

 

B C 

A 

2 
5 
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                                                ขั้นที ่4  ขั้นตรวจสอบ 

ตรวจสอบค ำตอบ  
…………..………………………………………………..………………………………… 
…………..………………………………………………..………………………………… 
…………..………………………………………………..………………………………… 
…………..………………………………………………..………………………………… 
…………..………………………………………………..………………………………… 
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ตำรำงแสดงค่ำโดยประมำณของไซน์  โคไซน์และแทนเจนต์ 
 0ของมุมทีม่ขีนำดอยู่ระหว่ำง   90  และ
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1.  แบบทดสอบฉบบัน้ี  เป็นแบบทดสอบยอ่ยประจ าชุดการเรียน  ชุดท่ี 4 

                      เร่ือง  ค่าอตัราส่วนตรีโกณมิติของมุมจากตาราง    
                     ใชเ้วลาในการท า  20 นาที   มีจ  านวน 2  ตอน  ดงัน้ี                      
                      ตอนที ่ 1  เป็นแบบเลือกตอบ 4 ตวัเลือก จ านวน   5  ขอ้    ขอ้ละ    1  คะแนน    
                      ตอนที ่ 2  เป็นแบบแสดงวธีิท า                จ  านวน  2  ขอ้    ขอ้ละ  10  คะแนน    

2. ใหน้กัเรียนอ่านค าสั่งใหเ้ขา้ใจ  ก่อนลงมือท าขอ้สอบ 
3.  ทดหรือแสดงวธีิคิดลงในขอ้สอบได ้ 
4. หา้มน าเคร่ืองคิดเลขหรืออุปกรณ์ส่ือสารใดๆ  เขา้ในหอ้งสอบเด็ดขาด  

 5. เขียนช่ือ –นามสกุล  ระดบัชั้น   เลขท่ี  กลุ่มท่ีลงในช่องวา่งใหถู้กตอ้งสมบูรณ์ 
 

 

 
 
     

 
 
 
 
 
 

 
 
 
 

แบบทดสอบย่อยประจ ำชุดกำรเรียน  ชุดที ่ 4 
เร่ือง  ค่ำอตัรำส่วนตรีโกณมิติของมุมจำกตำรำง 

 

ค ำช้ีแจง  : 
 

 

      ช่ือ –นามสกุล ....................................................................................................................  
      ระดบัชั้น ม. 5/ ..............   เลขท่ี ..........                                                  กลุ่มท่ี  ................ 
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ตอนที ่1  
 

                ใหน้กัเรียนท าเคร่ืองหมาย            ลอ้มรอบตวัเลือกท่ีเป็นค าตอบท่ีถูกท่ีสุด         
                เพียงค าตอบเดียว 
 

 
                จงใช้ตำรำงค่ำโดยประมำณของอตัรำส่วนตรีโกณมิติต่อไปนี ้ ตอบค ำถำมข้อ  1 – 3   
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

1.  มีค่าเท่าใด  

     ก.         ข.    
     ค.        ง.    
 

2.  มีค่าเท่าใด  

     ก.   1
0.766     ข.   1

0.643  

     ค.   1
0.866     ง.   1

0.500  

 
 
 
 
 
 

cos 61

0.875 0.777
0.629 0.485

cosec 50
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3.5 

4 

C B 

A 

3.  จากรูป ˆBAC  มีขนาดก่ีองศา  
 
 
 
 
 

     ก.       ข.    

     ค.       ง.     
 
                 จงใช้ตำรำงค่ำโดยประมำณของอตัรำส่วนตรีโกณมิติต่อไปนี ้ ตอบค ำถำมข้อ  4 – 5 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

4.  ก าหนดรูปสามเหล่ียมมุมฉาก ABC  ดงัรูป  แลว้ sin 76 มีค่าเท่าใด  

 
 

 
 
 

     ก.   0.970       ข.   0.998    
     ค.   0.242       ง.   0.249    
 

58 59

60 61

5 

C 

B 

A 

76
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80

5.  ก าหนดรูปสามเหล่ียมมุมฉาก ABC  ดงัรูป  เม่ือ B̂  =
 
80 แลว้ดา้น  BC ยาวเท่าใด  

 
 

 
 
 
     ก.   0.27   หน่วย    ข.   0.87   หน่วย 
     ค.   1.27   หน่วย    ง.   5.07   หน่วย 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

C 

B 

A 

5 
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ตอนที ่2   
 

                      แสดงวธีิการแกปั้ญหาตามกระบวนการ 4 ขั้นจง    ลงในกระดาษค าตอบ
 

1.  โดยการใชต้ารางหาอตัราส่วนตรีโกณมิติของมุมขนาดต่างๆ ท่ีก าหนดใหต่้อไปน้ี   
 

  sin  cos  

72  0.951 0.309 

73  0.956 0.292 

74  0.961 0.276 

75  0.966 0.259 
 

      มุมภายในท่ีมีขนาดเล็กท่ีสุดของรูปสามเหล่ียมท่ีมีดา้นทั้งสามยาว 7 , 24  และ 25 หน่วย  
      มีขนาดใกลเ้คียงกบัขอ้ใดมากท่ีสุด 

1. 15  
2. 16  
3. 17  
4. 18  

 
กระดำษค ำตอบ  ตอนที ่2  ข้อที ่ 1.         
วธีิท ำ

   ขั้นที ่1  ขั้นท ำควำมเข้ำใจปัญหำ 

ส่ิงทีโ่จทย์ก ำหนดให้ : 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..…………………………………     

ส่ิงทีโ่จทย์ถำม : 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..…………………………………     

ขั้นที ่2  ขั้นวำงแผนแก้ปัญหำ 

ด ำเนินกำร  ตามขั้นตอนดงัน้ี 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 

 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..……………………………… 
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ขั้นที ่3  ขั้นด ำเนินกำรตำมแผน 

…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..…………………………………    
…………..………………………………… 
…………..…………………………………   
…………..………………………………… 

…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..…………………………………    
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..…………………………………  
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 

                                                ขั้นที ่4  ขั้นตรวจสอบ 

ตรวจสอบค ำตอบ  
…………..………………………………………………..………………………………… 
…………..………………………………………………..………………………………… 
…………..………………………………………………..………………………………… 
…………..………………………………………………..………………………………… 
…………..………………………………………………..………………………………… 
…………..………………………………………………..………………………………… 
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2.  ก าหนดใหต้าราง A  ตาราง B และตาราง C เป็นตารางหาอตัราส่วนตรีโกณมิติของมุม 
    ขนาดต่างๆ ดงัน้ี   
 

ตาราง A  ตาราง B  ตาราง C 

  sin     cos     tan  

40  0.643  40  0.766  40  0.839 

41  0.656  41  0.755  41  0.869 

42  0.669  42  0.743  42  0.900 
 

      ถา้รูปสามเหล่ียม ABC มีมุม B เป็นมุมฉาก  มุม C มีขนาด 41 และส่วนสูง BX ยาว 1 หน่วย 
 
 
 
 
      แลว้ ความยาวของส่วนของเส้นตรง AX เป็นดงัขอ้ใด  

1. ปรากฏอยูใ่นตาราง A 
2. ปรากฏอยูใ่นตาราง B 
3. ปรากฏอยูใ่นตาราง C 
4. ไมป่รากฏอยูใ่นตาราง A , B และ C 

 
กระดำษค ำตอบ  ตอนที ่2  ข้อที ่ 2.         
วธีิท ำ    

   ขั้นที ่1  ขั้นท ำควำมเข้ำใจปัญหำ 

ส่ิงทีโ่จทย์ก ำหนดให้ : 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..…………………………………     

ส่ิงทีโ่จทย์ถำม : 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..…………………………………     

 
 
 

A C X 

B 
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ขั้นที ่2  ขั้นวำงแผนแก้ปัญหำ 

ด ำเนินกำร  ตามขั้นตอนดงัน้ี 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 

 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 

ขั้นที ่3  ขั้นด ำเนินกำรตำมแผน 

…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..…………………………………    
…………..………………………………… 
…………..…………………………………   
…………..………………………………… 

…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..…………………………………    
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..………………………………… 
…………..…………………………………  
…………..………………………………… 

                                                ขั้นที ่4  ขั้นตรวจสอบ 

ตรวจสอบค ำตอบ  
…………..………………………………………………..………………………………… 
…………..………………………………………………..………………………………… 
…………..………………………………………………..………………………………… 
…………..………………………………………………..………………………………… 
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เร่ือง   .................................................................................................................................. ...........        
กลุ่มท่ี .........   ชั้น ม.5/ ........                                 วนั/เดือน/ปี ท่ีประเมิน  .................................. 
 

ค ำช้ีแจง ใหเ้ติมขอ้ความ/ตวัเลขลงในช่องตามความเป็นจริง   

ที่ ช่ือ – นำมสกลุ เลขที ่

 

 
 

 
 

ที่ รำยกำร 
คะแนน
เตม็ 

คะแนน 
ที่ได้ 

คิดเป็น 
ร้อยละ 

     

    
    
    
    
    

รวมคะแนนทั้งหมด    

สรุปผลกำรประเมนิ 

ผ่ำน 
เกณฑ์ 

ไม่ผ่ำน
เกณฑ์ 

  

ผลรวมของคะแนนท่ีไดจ้ากการท าแบบฝึกทกัษะ/ใบกิจกรรม 
                                     ตั้งแต่ร้อยละ 70 ข้ึนไปถือวา่ ผา่นเกณฑ ์

แบบบันทกึคะแนนแบบฝึกทักษะ/ใบกจิกรรม   ชุดที ่ 4 

เกณฑ์กำรผ่ำน  : 
 

http://www.google.co.th/url?sa=i&rct=j&q=&esrc=s&frm=1&source=images&cd=&cad=rja&uact=8&docid=7H66QhHCzSOL3M&tbnid=dH3XfH_s79syNM:&ved=0CAUQjRw&url=http://krukaemathja.wordpress.com/&ei=OXPcU86_L8WSuASR6oHoDg&psig=AFQjCNEy2-CLMxpqTilVwZrGSZqbp6dGWw&ust=1407042561430165
http://4.bp.blogspot.com/-pMs5N71xk7c/UiXzctLUJhI/AAAAAAAAI-Y/4rPEXamq4bA/s1600/ct003.gif
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เกณฑ์กำรประเมิน  : 
 

 
 
                                            แบบฝึกทกัษะ/ใบกิจกรรมมี  2  แบบ คือ 
 

แบบเลือกตอบหรือเติมค าตอบ  ตรวจสอบค าตอบไดจ้ากเฉลย  1.   
     เกณฑก์ารใหค้ะแนน :  ขอ้ละ 1  คะแนน 
                                           ตอบถูกตอ้งสมบูรณ์ได ้ 1  คะแนน   
                                           ตอบผดิ  ไม่ตอบหรือตอบเกิน 1 ตวัเลือก ให ้ 0  คะแนน 

แบบแสดงวธีิท า   ตรวจสอบค าตอบไดจ้ากเฉลย  2.   
     เกณฑก์ารใหค้ะแนน :  ขอ้ละ 10  คะแนน  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

http://3.bp.blogspot.com/-GMtdCdzavLE/UiXzce4V4UI/AAAAAAAAI-E/LCCOOgTszNQ/s1600/ct002.gif
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          รำยกำรประเมนิ คะแนน ทักษะกำรแก้ปัญหำทำงคณิตศำสตร์ที่ปรำกฏให้เห็น 

1. ขั้นท าความเขา้ใจปัญหา 
    1.1 โจทยต์อ้งการ 
           หาอะไร 

 
1 

 
- บอกรายละเอียดเก่ียวกบัส่ิงท่ีโจทยต์อ้งการหาไดถ้กูตอ้ง 

0 - ไม่บอกรายละเอียดเก่ียวกบัส่ิงท่ีโจทยต์อ้งการหา 
   หรือบอกรายละเอียดไดแ้ต่ไม่ถกูตอ้ง   

   1.2 โจทยก์ าหนดขอ้มูล 
          อะไรใหบ้า้ง 

2 
1 

-  บอกรายละเอียดเก่ียวกบัส่ิงท่ีโจทยก์ าหนดใหถู้กตอ้ง  ครบถว้น 
-  บอกรายละเอียดเก่ียวกบัส่ิงท่ีโจทยก์ าหนดใหถู้กตอ้ง   
    แต่ไม่ครบตามท่ีโจทยก์ าหนด 

0 -  ไม่บอกรายละเอียดเก่ียวกบัส่ิงท่ีโจทยก์ าหนดให ้
    หรือบอกรายละเอียดไดแ้ต่ไม่ถกูตอ้ง   

 2. ขั้นวางแผนแกปั้ญหา 2 -  มีการวางแผนแกปั้ญหาท่ีสามารถแกปั้ญหาไดถ้กูตอ้งเหมาะสม    
   และสอดคลอ้งกบัปัญหา 

1 -  มีการวางแผนแกปั้ญหาท่ีสามารถแกปั้ญหาไดถ้กูตอ้ง 
   แต่ยงัไม่เหมาะสม 

0 -  มีการวางแผนแกปั้ญหาไม่ถูกตอ้งเหมาะสม 
   หรือไม่สามารถวางแผนแกปั้ญหาได ้

 3. ขั้นด าเนินการตามแผน 3 - แสดงวิธีการแกปั้ญหาท่ีสมัพนัธ์กนัอยา่งมีเหตุผล   
   ถกูตอ้งครบถว้นสมบูรณ์  ไดค้  าตอบถกูตอ้ง 

2 - แสดงวิธีการแกปั้ญหาท่ีสมัพนัธ์กนัอยา่งมีเหตุผล   
  ถกูตอ้งเป็นส่วนใหญ่  ค านวณผิดพลาดบางส่วน 

1 
 

0 

- แสดงวิธีการแกปั้ญหาท่ีสมัพนัธ์กนัอยา่งมีเหตุผล   
  ถกูตอ้งเป็นบางส่วน  ค านวณผิดพลาดบางส่วน 
- ไม่แสดงวิธีการแกปั้ญหาหรือแสดงวิธีการแกปั้ญหาไม่ถูกตอ้ง 

 4.ขั้นตรวจสอบ 2 - ไม่แสดงวิธีการแกปั้ญหาหรือแสดงวิธีการแกปั้ญหาไม่ถูกตอ้ง 
1 -  แสดงวิธีการตรวจสอบค าตอบไดแ้ต่ยงัไม่ชดัเจน 
0 -  ไม่แสดงวิธีการตรวจสอบค าตอบ 

   หรือตรวจสอบค าตอบไม่ถูกตอ้ง 
 

ตัวบ่งช้ีและเกณฑ์กำรให้คะแนนแบบฝึกทกัษะ / ใบกจิกรรม (แบบแสดงวธีิท ำ) : 
 

http://3.bp.blogspot.com/-eAWz5WBYh-s/UiXzevJOP2I/AAAAAAAAI_E/LeEZeiZMxbk/s1600/ct010.gif
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เร่ือง   ................................................................................................................ ..................................... 
กลุ่มท่ี .........   ชั้น ม.5/ ........                                        วนั/เดือน/ปี ท่ีประเมิน  .................................. 
 
ค ำช้ีแจง ใหเ้ติมตวัเลขลงในช่องตรงตามความเป็นจริง   
 

ที่ ช่ือ – นำมสกลุ เลขที ่

   

   

   

   

   

ที ่
คะแนนเตม็ 
ทั้งหมด 

คะแนนทีไ่ด้ คะแนนจำกแบบทดสอบย่อย
ประจ ำชุดกำรเรียน  ชุดที ่4 

(คดิเป็นร้อยละ) 

สรุปผล 
กำรประเมนิ 

ตอนที ่1 ตอนที ่2 ทั้งหมด 
ผ่ำน
เกณฑ์ 

ไม่ผ่ำน
เกณฑ์ 

        

        

        

        

        
 

หมำยเหตุ  ตอนท่ี  1  คะแนนเตม็      5  คะแนน 
                  ตอนท่ี  2  คะแนนเตม็   20   คะแนน 

 
 

ผลรวมของคะแนนท่ีไดจ้ากการท าแบบทดสอบยอ่ยประจ าชุดการเรียน                                      
                                     ตั้งแต่ร้อยละ 70  ข้ึนไปถือวา่ผา่นเกณฑ ์

แบบบันทกึคะแนนทดสอบย่อยประจ ำชุดกำรเรียน  ชุดที ่ 4 

เกณฑ์กำรผ่ำน  : 
 

http://www.google.co.th/url?sa=i&rct=j&q=&esrc=s&frm=1&source=images&cd=&cad=rja&uact=8&docid=7H66QhHCzSOL3M&tbnid=dH3XfH_s79syNM:&ved=0CAUQjRw&url=http://krukaemathja.wordpress.com/&ei=OXPcU86_L8WSuASR6oHoDg&psig=AFQjCNEy2-CLMxpqTilVwZrGSZqbp6dGWw&ust=1407042561430165
http://4.bp.blogspot.com/-pMs5N71xk7c/UiXzctLUJhI/AAAAAAAAI-Y/4rPEXamq4bA/s1600/ct003.gif
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เกณฑ์กำรประเมิน  : 
 

 
 
                                            แบบทดสอบยอ่ยประจ าชุดการเรียนมี  2 ตอน คือ 
 
1.  เป็นแบบเลือกตอบหรือเติมค าตอบ  ตรวจสอบค าตอบไดจ้ากเฉลย  ตอนท่ี 1   
     เกณฑก์ารใหค้ะแนน :  ขอ้ละ 1  คะแนน 
                                           ตอบถูกตอ้งสมบูรณ์ได ้ 1  คะแนน   
                                           ตอบผดิ  ไม่ตอบหรือตอบเกิน 1 ตวัเลือก ให ้ 0  คะแนน 
2.  เป็นแบบแสดงวิธีท า   ตรวจสอบค าตอบไดจ้ากเฉลย  ตอนท่ี 2   
     เกณฑก์ารใหค้ะแนน :  ขอ้ละ 10  คะแนน 

http://3.bp.blogspot.com/-GMtdCdzavLE/UiXzce4V4UI/AAAAAAAAI-E/LCCOOgTszNQ/s1600/ct002.gif
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          รำยกำรประเมนิ คะแนน ทักษะกำรแก้ปัญหำทำงคณิตศำสตร์ที่ปรำกฏให้เห็น 

1. ขั้นท าความเขา้ใจปัญหา 
    1.1 โจทยต์อ้งการ 
           หาอะไร 

 
1 

 
- บอกรายละเอียดเก่ียวกบัส่ิงท่ีโจทยต์อ้งการหาไดถ้กูตอ้ง 

0 - ไม่บอกรายละเอียดเก่ียวกบัส่ิงท่ีโจทยต์อ้งการหา 
   หรือบอกรายละเอียดไดแ้ต่ไม่ถกูตอ้ง   

   1.2 โจทยก์ าหนดขอ้มูล 
          อะไรใหบ้า้ง 

2 
1 

-  บอกรายละเอียดเก่ียวกบัส่ิงท่ีโจทยก์ าหนดใหถู้กตอ้ง  ครบถว้น 
-  บอกรายละเอียดเก่ียวกบัส่ิงท่ีโจทยก์ าหนดใหถู้กตอ้ง   
    แต่ไม่ครบตามท่ีโจทยก์ าหนด 

0 -  ไม่บอกรายละเอียดเก่ียวกบัส่ิงท่ีโจทยก์ าหนดให ้
    หรือบอกรายละเอียดไดแ้ต่ไม่ถกูตอ้ง   

 2. ขั้นวางแผนแกปั้ญหา 2 -  มีการวางแผนแกปั้ญหาท่ีสามารถแกปั้ญหาไดถ้กูตอ้งเหมาะสม    
   และสอดคลอ้งกบัปัญหา 

1 -  มีการวางแผนแกปั้ญหาท่ีสามารถแกปั้ญหาไดถ้กูตอ้ง 
   แต่ยงัไม่เหมาะสม 

0 -  มีการวางแผนแกปั้ญหาไม่ถูกตอ้งเหมาะสม 
   หรือไม่สามารถวางแผนแกปั้ญหาได ้

 3. ขั้นด าเนินการตามแผน 3 - แสดงวิธีการแกปั้ญหาท่ีสมัพนัธ์กนัอยา่งมีเหตุผล   
   ถกูตอ้งครบถว้นสมบูรณ์  ไดค้  าตอบถกูตอ้ง 

2 - แสดงวิธีการแกปั้ญหาท่ีสมัพนัธ์กนัอยา่งมีเหตุผล   
  ถกูตอ้งเป็นส่วนใหญ่  ค านวณผิดพลาดบางส่วน 

1 
 

0 

- แสดงวิธีการแกปั้ญหาท่ีสมัพนัธ์กนัอยา่งมีเหตุผล   
  ถกูตอ้งเป็นบางส่วน  ค านวณผิดพลาดบางส่วน 
- ไม่แสดงวิธีการแกปั้ญหาหรือแสดงวิธีการแกปั้ญหาไม่ถูกตอ้ง 

 4.ขั้นตรวจสอบ 2 - ไม่แสดงวิธีการแกปั้ญหาหรือแสดงวิธีการแกปั้ญหาไม่ถูกตอ้ง 
1 -  แสดงวธีิการตรวจสอบค าตอบไดแ้ต่ยงัไม่ชดัเจน 
0 -  ไม่แสดงวิธีการตรวจสอบค าตอบ 

   หรือตรวจสอบค าตอบไม่ถูกตอ้ง 
 

ตวับ่งช้ีและเกณฑ์กำรให้คะแนนแบบทดสอบย่อยประจ ำชุดกำรเรียน (ตอนที่ 2 แบบแสดงวิธีท ำ) : 

http://3.bp.blogspot.com/-eAWz5WBYh-s/UiXzevJOP2I/AAAAAAAAI_E/LeEZeiZMxbk/s1600/ct010.gif
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เร่ือง   .................................................................................................................................. ......... 
กลุ่มท่ี .........   ชั้น ม.5/ ........                                 วนั/เดือน/ปี ท่ีประเมิน  .................................. 
 
ค ำช้ีแจง ใหเ้ติมตวัเลขลงในช่องตรงตามความเป็นจริง   

 

ที่ ช่ือ – นำมสกลุ เลขที ่

   

   

   

   

   

ที ่

คะแนนฐำน 
(ได้จำกคะแนน 
แบบทดสอบย่อย 

ประจ ำชุดกำรเรียน ชุดที ่3) 

คะแนนจำก
แบบทดสอบย่อย 
ประจ ำชุดกำรเรียน 

(ชุดที ่4) 

ผลต่ำงของ 
คะแนนฐำนกบัคะแนน 
จำกแบบทดสอบย่อย 
ประจ ำชุดกำรเรียน 

คะแนน
พฒันำ 

     
     
     
     
     

ผลรวมคะแนนพฒันำ  

คะแนนพฒันำเฉลีย่ของกลุ่ม    

ระดบัของกลุ่ม  

 
 
 

แบบบันทกึคะแนนพฒันำ  ชุดที ่ 4 

http://www.google.co.th/url?sa=i&rct=j&q=&esrc=s&frm=1&source=images&cd=&cad=rja&uact=8&docid=7H66QhHCzSOL3M&tbnid=dH3XfH_s79syNM:&ved=0CAUQjRw&url=http://krukaemathja.wordpress.com/&ei=OXPcU86_L8WSuASR6oHoDg&psig=AFQjCNEy2-CLMxpqTilVwZrGSZqbp6dGWw&ust=1407042561430165
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เกณฑ์กำรตัดสินกลุ่มทีไ่ด้รับกำรยกย่องหรือยอมรับ 
 

 
 
 
 คะแนนพฒันำ หมายถึงคะแนนท่ีไดจ้ากการน าผลต่างของคะแนนฐานกบัคะแนน   
จากแบบทดสอบยอ่ยประจ าชุดการเรียนท่ีคิดเป็นร้อยละเทียบกบัเกณฑ ์ ดงัน้ี 
  

ผลต่ำงของคะแนนที่ได้จำกคะแนนฐำน 
กบัคะแนนจำกแบบทดสอบย่อยประจ ำชุดกำรเรียน 

คะแนนพฒันำ 

         ต ่ากวา่คะแนนฐานมากกวา่         10  คะแนน   0 
         ต ่ากวา่คะแนนฐานระหว่าง   1 – 10  คะแนน 10 
         สูงกวา่คะแนนฐานระหว่าง   1 – 10  คะแนน 20 
         สูงกวา่คะแนนฐานมากกวา่         10  คะแนน 30 
         ไดค้ะแนนเตม็ไม่วา่คะแนนฐานจะไดเ้ท่าใด 30 

 
 
 
 
 
 

 น าคะแนนพฒันาของสมาชิกแต่ละคนในกลุ่มมารวมกนัแลว้หาค่าเฉล่ีย    
คะแนนท่ีไดจ้ะเป็นคะแนนพฒันาเฉล่ียของกลุ่ม  แลว้น าไปเปรียบเทียบกบัเกณฑก์ารตดัสิน 
กลุ่มท่ีไดรั้บการยกยอ่งหรือยอมรับ   เพื่อก าหนดระดบัพฒันาของกลุ่ม  ดงัน้ี 

  

คะแนนพฒันำเฉลีย่ของกลุ่ม ระดบัพฒันำของกลุ่ม 

15 – 19   คะแนน               เก่ง   
20 – 24   คะแนน เก่งมาก   
25 – 30   คะแนน  ยอดเยี่ยม 

 
  
 
 
 
 

 

เกณฑ์กำรคิดคะแนนพฒันำ 

http://3.bp.blogspot.com/-GMtdCdzavLE/UiXzce4V4UI/AAAAAAAAI-E/LCCOOgTszNQ/s1600/ct002.gif
http://4.bp.blogspot.com/-pMs5N71xk7c/UiXzctLUJhI/AAAAAAAAI-Y/4rPEXamq4bA/s1600/ct003.gif
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ภำคผนวก 
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ค ำช้ีแจง จงหาค่าอตัราส่วนตรีโกณมิติของมุมและค่าโดยประมาณของอตัราส่วนตรีโกณมิติ   
                ของมุมต่อไปน้ี  (ตอบในรูปทศนิยม 3 ต าแหน่ง)     
                ก าหนดให ้ 2 1.414 , 3 1.732      
 

ที่ อตัรำส่วนตรีโกณมิติของมุม 
ค่ำอตัรำส่วน

ตรีโกณมิติของมุม 
ค่ำโดยประมำณอตัรำส่วน

ตรีโกณมิติของมุม 

1. sin 30  1
2  0.500  

2. cos 30  3
2  0.866  

3. tan 30  1
3  หรือ 3

3  0.577  

4. sin 45  1
2  หรือ 2

2  0.707  

5. cos 45  1
2  หรือ 2

2  0.707  

6. tan 45  1  1.000  

7. sin 60  3
2  0.866  

8. cos 60  1
2  0.500  

9. tan 60  3  1.732  

 
 
 
 

เฉลยใบกจิกรรมที ่4.1     

เร่ือง  ค่ำประมำณอตัรำส่วนตรีโกณมิติของมุม , และ  
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ตอนที ่1   

     
 
 
 
 
 
 
ค ำช้ีแจง แบบฝึกหดัมี 2  ตอน  ดงัน้ี    
 
               จงหาค่าโดยประมาณอตัราส่วนตรีโกณมิติของมุมต่อไปน้ี   
               จากตารางโดยตอบในรูปทศนิยม  3 ต าแหน่ง 
 

ข้อ อตัรำส่วนตรีโกณมิติ 
ค่ำโดยประมำณอตัรำส่วนตรีโกณมิติ 

ของมุมจำกตำรำง 

1. cos 81  0.156 

2. sin 5  0.087 

3. cos 29  0.875 

4. tan 23  0.424 

5. sec 37  
1

0.799  

6. cot 16  
1

0.287  

7. cosec 22  
1

0.375  

 
 
 
 
 
 
 

เฉลยแบบฝึกทกัษะที ่4.1     
เร่ือง  ค่ำอตัรำส่วนตรีโกณมิติของมุมจำกตำรำง 
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ตอนที ่2  
 

               จงหาขนาดของมุมต่อไปน้ีในหน่วยองศา  เม่ือก าหนดค่าโดยประมาณอตัราส่วน 
               ตรีโกณมิติของมุมจากตารางให้ 
 

ข้อ อตัรำส่วนตรีโกณมิติ 
ค่ำโดยประมำณอตัรำส่วนตรีโกณมิติ 

ของมุมจำกตำรำง 

1. cos  52  0.616 

2. tan  26  0.488 

3. sin  32  0.530 

4. tan  81  6.314 

5. cos  20  0.940 

6. sin  65  0.906 

7. cot  36  
1

0.727  

8. cosec  67  
1

0.921
 

9. sec  65  
1

0.423
 

10. cosec  11  
1

0.191
 

11. cot  88  
1

28.636
 

12. sec  71  
1

0.326
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ค ำช้ีแจง ใหใ้ชต้ารางแสดงค่าโดยประมาณของไซน์  โคไซน์และแทนเจนตข์องมุม    
                 ท่ีมีขนาดอยูร่ะหวา่ง 0  และ 90 หาค่าต่อไปน้ี   
                 โดยแสดงวธีิการแกปั้ญหาตามกระบวนการ 4 ขั้น 
 

1. หาค่า sin 51.6   (ตอบในรูปทศนิยม 3 ต าแหน่ง)   

วธีิท ำ 

ขั้นที ่1  ขั้นท ำควำมเข้ำใจปัญหำ 

ส่ิงทีโ่จทย์ก ำหนดให้ : 
1.  ตารางแสดงค่าโดยประมาณของไซน์   
    โคไซน์และแทนเจนตข์องมุมท่ีมีขนาด 
     อยูร่ะหวา่ง 0  และ 90  

ส่ิงทีโ่จทย์ถำม : 
1.  หาค่า sin 51.6  

 

ขั้นที ่2  ขั้นวำงแผนแก้ปัญหำ 

ด ำเนินกำร  ตามขั้นตอนดงัน้ี 
1. พิจารณาวา่ค่าอตัราส่วนตรีโกณมิติ  
    ดงักล่าว  อยูร่ะหวา่งค่าใดบา้งในตาราง 
2. หาค่า  sin 51.6  

    จากการเทียบสัดส่วนโดยใชแ้ผนภาพ 

 
 

ขั้นที ่3  ขั้นด ำเนินกำรตำมแผน 

1.  พิจารณาวา่ค่าอตัราส่วนตรีโกณมิติ  ดงักล่าวอยูร่ะหวา่งค่าใดบา้งในตาราง 
     จากตาราง sin 51.6  มีค่าอยูร่ะหวา่ง sin 51 กบั sin 52  

     ค่าของ  sin 51       0.777  

     และ  sin 52      0.788  

 
 

เฉลยแบบฝึกทกัษะที ่4.2     
เร่ือง  กำรน ำค่ำอตัรำส่วนตรีโกณมิติของมุมจำกตำรำงไปใช้ 
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ขั้นที ่3  ขั้นด ำเนินกำรตำมแผน(ต่อ) 

2.  หาค่า  sin 51.6 จากการเทียบสัดส่วนโดยใชแ้ผนภาพ 
 

                          มุม(หน่วยองศำ)    ค่ำของมุม 
 

  51                        0.777 
  51.6                                       x 
  52                        0.788 
     หาค่า  sin 51.6  

     ให ้ sin 51.6 =   x 

     52 51
0.788 0.777


  =  51.6 51

x 0.777


  

   1
0.011                =   0.6

x 0.777  

   x 0.777           =    0.0066   
     x                     0.7836  
    sin 51.6             0.7836  

    ค าตอบท่ีได ้คือ sin 51.6   0.784                           

ขั้นที ่4  ขั้นตรวจสอบ 

ตรวจสอบค ำตอบ    
    โดยใชว้ธีิตรวจสอบค่าท่ีไดจ้ากการค านวณกบัค่าอตัราส่วนตรีโกณมิติของมุม 
    ท่ีใกลเ้คียงกนัในตาราง  ดงัน้ี  
    ค่าของ sin 51.6 ท่ีไดจ้ากการค านวณเท่ากบั 0.784    

    ซ่ึงมีค่าอยูร่ะหวา่ง  0.777  และ 0.788 จริง 
    ดงันั้น   ค่าท่ีไดส้อดคลอ้งกบัวธีิท่ีใชต้รวจสอบ  
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2. หาขนาดของมุม A  (ตอบเป็นทศนิยม  2  ต าแหน่ง)   เม่ือ sin A  =  0.2    

วธีิท ำ 

ขั้นที ่1  ขั้นท ำควำมเข้ำใจปัญหำ 

ส่ิงทีโ่จทย์ก ำหนดให้ : 
1.  ตารางแสดงค่าโดยประมาณของไซน์   
    โคไซน์และแทนเจนตข์องมุมท่ีมีขนาด 
     อยูร่ะหวา่ง 0  และ 90  

ส่ิงทีโ่จทย์ถำม : 
1.  ขนาดของมุม A  
 

ขั้นที ่2  ขั้นวำงแผนแก้ปัญหำ 

ด ำเนินกำร  ตามขั้นตอนดงัน้ี 
1.  พิจารณาวา่ค่าอตัราส่วนตรีโกณมิติ 
     ดงักล่าว  อยูร่ะหวา่งค่าใดบา้งในตาราง 
2.  หาขนาดของมุม A   
     จากการเทียบสัดส่วนโดยใชแ้ผนภาพ 

 
 

ขั้นที ่3  ขั้นด ำเนินกำรตำมแผน 

1.  พิจารณาวา่ค่าอตัราส่วนตรีโกณมิติ  ดงักล่าวอยูร่ะหวา่งค่าใดบา้งในตาราง 
     จากตาราง sin A  =  0.200  มีค่าอยูร่ะหวา่ง sin 11   กบั sin 12  

     ค่าของ  sin 11     0.191 

     และ sin 12     0.208 

2.  หาขนาดของมุม A  จากการเทียบสัดส่วนโดยใชแ้ผนภาพ 
 

                          มุม(หน่วยองศำ)    ค่ำของมุม 
 

  11                         0.191 
   A                                     0.200 
  12                         0.208 
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ขั้นที ่3  ขั้นด ำเนินกำรตำมแผน(ต่อ) 

    หาขนาดมุม A 

  12 11
0.208 0.191


  =  A 11

0.200 0.191

  

   1
0.017             =   A 11

0.009
  

   A 11             =   0.009
0.017  

   A 11             =   0.529  

     A                     11.529  
    ค าตอบท่ีได ้ Â  ประมาณ 11.53      

ขั้นที ่4  ขั้นตรวจสอบ 

ตรวจสอบค ำตอบ    
   โดยใชว้ธีิตรวจสอบขาดของมุมท่ีไดจ้ากการค านวณกบัค่าอตัราส่วนตรีโกณมิติของมุม 
   ท่ีใกลเ้คียงกนัในตาราง  ดงัน้ี  
   ค่าของมุม A ท่ีไดจ้ากการค านวณเท่ากบั 11.53  
   ซ่ึงมีค่าขนาดของมุมอยูร่ะหวา่งมุม 11 และ12 จริง  
   ดงันั้น   ค่าท่ีไดส้อดคลอ้งกบัวธีิท่ีใชต้รวจสอบ  
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3. หาขนาดของมุม A  (ตอบเป็นทศนิยม 2 ต าแหน่ง)  เม่ือก าหนดรูปสามแหล่ียม ABC   
    ดงัรูป   
 
 
 
 
 
วธีิท ำ 

ขั้นที ่1  ขั้นท ำควำมเข้ำใจปัญหำ 

ส่ิงทีโ่จทย์ก ำหนดให้ : 
1.  ABC  เป็นสามเหล่ียมมุมฉาก  
     ท่ีมีมุม C  เป็นมุมฉาก  
2. AC  ยาว  2 หน่วย  และ AB ยาว  5 หน่วย 

ส่ิงทีโ่จทย์ถำม : 
1.  ขนาดของมุม A  
 

ขั้นที ่2  ขั้นวำงแผนแก้ปัญหำ 

ด ำเนินกำร  ตามขั้นตอนดงัน้ี 
1. พิจารณาดา้นและมุมหลกัท่ีก าหนดให้ 
 

 
2. หาขนาดมุม A 
   โดยใชบ้ทนิยามของอตัราส่วนตรีโกณมิติ 
    และการเทียบสัดส่วนโดยใชแ้ผนภาพ 

ขั้นที ่3  ขั้นด ำเนินกำรตำมแผน 

1.  พิจารณาดา้นและมุมหลกัท่ีก าหนดให้   

     มุมหลกัท่ีก าหนดใหคื้อ  มุม A 
     ดา้นท่ีก าหนดให้คือ  AC   และ AB  
  

2.  หาขนาดมุม A  ดงัน้ี 
     จากบทนิยามของอตัราส่วนตรีโกณมิติ            

     cos A    =  AC
AB  

                  =  2
5      

                  =   0.4    
 

 
 
 
 
 

B C 

A 

2 
5 
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ขั้นที ่3  ขั้นด ำเนินกำรตำมแผน(ต่อ) 

     จากกการเทียบสัดส่วนโดยใชแ้ผนภาพ 
     จากตาราง cos A =  0.4  มีค่าอยูร่ะหวา่ง cos66  กบั cos67  

     ค่าของ  cos66     0.407      

     และ      cos67     0.391 
    มุม (หน่วยองศำ)             ค่ำของมุม 
            66                0.407   

x                0.400 
                                        67                0.391 
    หาขนาดมุม A 

   67 66
0.391 0.407


  =  A 66

0.400 0.407

  

   1
0.016         =  A 66

0.007


  

  
0.007
0.016



          =   A 66  

   A 66            =   0.4375  

     A                      66.44  
    ค าตอบท่ีได ้ Â  ประมาณ 66.44                                           

ขั้นที ่4  ขั้นตรวจสอบ 

ตรวจสอบค ำตอบ    
    โดยใชว้ธีิตรวจสอบค่าท่ีไดจ้ากการค านวณกบัค่าอตัราส่วนตรีโกณมิติของมุม 
    ท่ีใกลเ้คียงกนัในตาราง  ดงัน้ี  
    ค่าของมุม A ท่ีไดจ้ากการค านวณเท่ากบั 66.44  
    ซ่ึงมีค่าขนาดของมุมอยูร่ะหวา่งมุม 66 และ 67 จริง  
    ดงันั้น   ค่าท่ีไดส้อดคลอ้งกบัวธีิท่ีใชต้รวจสอบ  
 

 
 
 
 




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ตอนที ่1  

 
 
 
 
 
 

 

                ใหน้กัเรียนท าเคร่ืองหมาย            ลอ้มรอบตวัเลือกท่ีเป็นค าตอบท่ีถูกท่ีสุด         
                เพียงค าตอบเดียว 

 

                จงใช้ตำรำงค่ำโดยประมำณของอตัรำส่วนตรีโกณมิติต่อไปนี ้ ตอบค ำถำมข้อ  1 –   3 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

 

1.  มีค่าเท่าใด  

     ก.         ข.    
     ค.        ง.    
 
 
 
 

cos 61

0.875 0.777
0.629 0.485

เฉลยทดสอบย่อยประจ ำชุดกำรเรียน ชุดที ่ 4 
เร่ือง  ค่ำอตัรำส่วนตรีโกณมิติของมุมจำกตำรำง 
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3.5 

4 

C B 

A 

2.  มีค่าเท่าใด  

     ก.   1
0.766     ข.   1

0.643  

     ค.   1
0.866     ง.   1

0.500  
 

3.  จากรูป ˆBAC  มีขนาดก่ีองศา  
 
 
 
 
 

     ก.       ข.    

     ค.          ง.     
 

 
                 จงใช้ตำรำงค่ำโดยประมำณของอตัรำส่วนตรีโกณมิติต่อไปนี ้ ตอบค ำถำมข้อ  4 – 5 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

 
 
 
 

cosec 50

58 59

60 61
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80

4.  ก าหนดรูปสามเหล่ียมมุมฉาก ABC  ดงัรูป  แลว้ sin 76 มีค่าเท่าใด  

 
 

 
 
 
     ก.   0.970       ข.   0.998    
     ค.   0.242       ง.   0.249    
 

5.  ก าหนดรูปสามเหล่ียมมุมฉาก ABC  ดงัรูป  เม่ือ B̂  =
 
80 แลว้ดา้น  BC ยาวเท่าใด  

 
 

 
 
 
     ก.   0.27   หน่วย    ข.   0.87   หน่วย 
     ค.   1.27   หน่วย    ง.   5.07   หน่วย 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

C 

B 

A 

5 

5 

C 

B 

A 

76
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ตอนที ่2   
 

                      แสดงวธีิการแกปั้ญหาตามกระบวนการ 4 ขั้นจง    ลงในกระดาษค าตอบ
 

1.  โดยการใชต้ารางหาอตัราส่วนตรีโกณมิติของมุมขนาดต่างๆ ท่ีก าหนดใหต่้อไปน้ี   
 

  sin  cos  

72  0.951 0.309 

73  0.956 0.292 

74  0.961 0.276 

75  0.966 0.259 
 

      มุมภายในท่ีมีขนาดเล็กท่ีสุดของรูปสามเหล่ียมท่ีมีดา้นทั้งสามยาว 7 , 24  และ 25 หน่วย  
      มีขนาดใกลเ้คียงกบัขอ้ใดมากท่ีสุด  

5. 15  
6. 16  
7. 17  
8. 18  

 
กระดำษค ำตอบ  ตอนที ่2  ข้อที ่ 1.         
วธีิท ำ    

ขั้นที ่1  ขั้นท ำควำมเข้ำใจปัญหำ 

ส่ิงทีโ่จทย์ก ำหนดให้ : 
1. ตารางแสดงค่าอตัราส่วนตรีโกณมิติ 
   ของไซน์และโคไซน์ของมุม 72 ถึง 75  
2. รูปสามเหล่ียมท่ีมีดา้นทั้งสาม 
    ยาว 7 , 24  และ 25 หน่วย   
     

ส่ิงทีโ่จทย์ถำม : 
1.  หาขนาดของมุมท่ีเล็กท่ีสุดของ 
     รูปสามเหล่ียมท่ีมีดา้นทั้งสาม  
     ยาว 7 , 24   และ 25 หน่วย            

 
 
 
 
 



ชุดการเรียนคณิตศาสตร ์ เร่ือง  อตัราสว่นตรีโกณมิติ :  ชุดที ่4                                      หนา้ 68 

 
ขั้นที ่2  ขั้นวำงแผนแก้ปัญหำ 

ด ำเนินกำร  ตามขั้นตอนดงัน้ี 
1. เขียนรูปสามเหล่ียมท่ีมีดา้นทั้งสาม 
    ยาว  7 , 24  และ 25 หน่วย       

 
2. หาขนาดของมุมท่ีเล็กท่ีสุดของ 
     รูปสามเหล่ียมท่ีมีดา้นทั้งสาม 
     ยาว 7 , 24   และ 25 หน่วย            

ขั้นที ่3  ขั้นด ำเนินกำรตำมแผน 

1. เขียนรูปสามเหล่ียมท่ีมีดา้นทั้งสาม 
    ยาว 7 , 24  และ 25 หน่วย       
    เน่ืองจาก ความยาวดา้นทั้งสามของรูป 
    สามเหล่ียมท่ีก าหนดให ้เป็นความสัมพนัธ์ 
    ของความยาวดา้นของรูปสามเหล่ียม 
    มุมฉาก 
      225   =  2 224 7  
    เขียนรูปสามเหล่ียมท่ีมีมุมC เป็นมุมฉาก 
 
 
 
 
 
 
 
 

2. หาขนาดของมุมท่ีเล็กท่ีสุดของ 
     รูปสามเหล่ียมท่ีมีดา้นทั้งสาม  
     ยาว  7 , 24   และ 25 หน่วย            
     มุมท่ีมีขนาดเล็กท่ีสุดจะอยูต่รงขา้ม 
     ดา้นท่ีสั้นท่ีสุด (ดา้นท่ียาว 7 หน่วย) 
     จะไดว้า่มุม A มีขนาดเล็กท่ีสุด 
    จากบทนิยามของอตัราส่วนตรีโกณมิติ    

     จะได ้    sin B   =  24
25  

                              =  0.96  
    (  ค่าดงักล่าวใกลเ้คียงกบัค่า sin 74  

     มากท่ีสุด ) 
                    B̂      =  74  
               Â     =  180 (90 74 )   
     (  ผลบวกของมุมภายใน 
      ของรูปสามเหล่ียมใดๆ  เท่ากบั 180 ) 
      นัน่คือ   Â     =  16  
     ค าตอบท่ีได ้คือ มุมท่ีเล็กท่ีสุด 
      เท่ากบั   
      ตรงกบัตวัเลือกขอ้ 2.    
 

 
 
 
 

16

7 

24 

B C 

A 

25 
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ขั้นที ่4  ขั้นตรวจสอบ 

ตรวจสอบค ำตอบ  โดยใชว้ธีิตรวจสอบค่าท่ีไดจ้ากการเปิดตารางแสดงค่าโดยประมาณ 
    ของไซน์  โคไซน์และแทนเจนตข์องมุมท่ีมีขนาดอยูร่ะหวา่ง 0 และ 90    ดงัน้ี 
    แทนค่า   =    ลงในสมการ 

    sin16   =  7
25        

     0.28     =   0.28    เป็นจริง 
     ดงันั้น  ค่าท่ีไดส้อดคลอ้งกบัวธีิท่ีใชต้รวจสอบ   
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Â 16
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2.  ก าหนดใหต้าราง A  ตาราง B และตาราง C เป็นตารางหาอตัราส่วนตรีโกณมิติของมุม 
    ขนาดต่างๆ ดงัน้ี   

ตาราง A  ตาราง B  ตาราง C 

  sin     cos     tan  

40  0.643  40  0.766  40  0.839 

41  0.656  41  0.755  41  0.869 

42  0.669  42  0.743  42  0.900 
     ถา้รูปสามเหล่ียม ABC มีมุม B เป็นมุมฉาก  มุม C มีขนาด 41 และส่วนสูง BX ยาว 1 หน่วย 
 
 
 
 
      แลว้ ความยาวของส่วนของเส้นตรง AX เป็นดงัขอ้ใด 

5. ปรากฏอยูใ่นตาราง A 
6. ปรากฏอยูใ่นตาราง B 
7. ปรากฏอยูใ่นตาราง C 
8. ไมป่รากฏอยูใ่นตาราง A , B และ C 

กระดำษค ำตอบ  ตอนที ่2  ข้อที่  2.         
วธีิท ำ    

ขั้นที ่1  ขั้นท ำควำมเข้ำใจปัญหำ 

ส่ิงทีโ่จทย์ก ำหนดให้ : 
1. ตารางแสดงค่าอตัราส่วนตรีโกณมิติ 
    ของไซน์ โคไซน์และแทนเจนตข์องมุม  
   41 ถึง 42  
2. รูปสามเหล่ียม ABC มีมุม B เป็นมุมฉาก     
    มุม C มีขนาด 41  
    และส่วนสูง BX ยาว 1 หน่วย 

ส่ิงทีโ่จทย์ถำม : 
1.  หาความยาวของส่วนของเส้นตรง AX 

 
 

A C X 

B 
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ขั้นที ่2  ขั้นวำงแผนแก้ปัญหำ 

ด ำเนินกำร  ตามขั้นตอนดงัน้ี 
1. เขียนรูปสามเหล่ียม ABC ท่ีมีมุม B  
    เป็นมุมฉาก  มุม C มีขนาด 41  
    และส่วนสูง BX  ยาว 1 หน่วย 
2. หาความยาวของส่วนของเส้นตรง AX 

 
 

ขั้นที ่3  ขั้นด ำเนินกำรตำมแผน 

1. เขียนรูปสามเหล่ียม ABC ท่ีมีมุม B  
    เป็นมุมฉาก  มุม C มีขนาด 41  
    และส่วนสูง BX  ยาว 1 หน่วย 
 
 
 
 
 
   จากทฤษฎีบท  ผลบวกของมุมภายในของ 
   รูปสามเหล่ียมใดๆ  เท่ากบั  
   จะไดว้า่  ˆBAX   =  180 (90 41 )   
                             =  49  

 

2. หาความยาวของส่วนของเส้นตรง AX 
    พิจารณารูปสามเหล่ียมมุมฉาก ABX  
    ท่ีมี ˆAXB  เป็นมุมฉาก 
 
 
 
 
 
   จากทฤษฎีบท  ผลบวกของมุมภายในของ 
   รูปสามเหล่ียมใดๆ  เท่ากบั  
   จะไดว้า่  ˆABX     =  180 (90 49 )   
                               =  41  
 

    จากบทนิยามของอตัราส่วนตรีโกณมิติ    

    จะได ้    ˆtan ABX   =  AX
BX  

                  tan 41      =  AX
1  

                   0.869       =  AX  
  ค าตอบท่ีได ้คือ ความยาวของส่วน 
   ของเส้นตรง AX  เท่ากบั 0.869 หน่วย 
   ตรงกบัตวัเลือกขอ้ 3. 
 

 
 

180 180



 

1 

A C X 

B 

 

1 

A C X 

B 

49  

41  



ชุดการเรียนคณิตศาสตร ์ เร่ือง  อตัราสว่นตรีโกณมิติ :  ชุดที ่4                                      หนา้ 72 

 

ขั้นที ่4  ขั้นตรวจสอบ 

ตรวจสอบค ำตอบ  โดยใชว้ธีิตรวจสอบค่าท่ีไดจ้ากการเปิดตารางแสดงค่าโดยประมาณ 
     ของไซน์  โคไซน์และแทนเจนตข์องมุมท่ีมีขนาดอยูร่ะหวา่ง 0 และ 90    ดงัน้ี 
      แทนค่า  AX   =  0.869  ลงในสมการ 

     ˆtan BAX  =    BX
AX  

     tan 49    =    1
0.869  

      1.15       =     1.15     เป็นจริง 
     ดงันั้น  ค่าท่ีไดส้อดคลอ้งกบัวธีิท่ีใชต้รวจสอบ   
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โรงพิมพ ์สกสค. ลาดพร้าว.    
 อาจารยเ์อกชยั  ครุฑวมิาน. คณิตศาสตร์ O – NET ม.ปลาย ฉบบัศึกษาดว้ยตนเอง. 
กรุงเทพมหานคร: ส านกัพิมพ ์Science Center. 
 อาจารยเ์จริญ  ภูภทัรพงศแ์ละอาจารยศ์รีลดัดา  ภูภทัรพงศ.์ คณิตศาสตร์พื้นฐานเขม้ ม.5 
เล่ม 1. กรุงเทพมหานคร: ส านกัพิมพ ์Science Center. 
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