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เร่ือง 

พี่หมูกะหนูอุม 
จะพาเพื่อนๆ
ทําอะไรคะ 

เราจะมาทํา
ความรูจักกับ
คําวา ความ
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หมูกับอุมเปนเพื่อนบานกัน  รูจักกันต้ังแตเด็ก  ชอบไปโรงเรียนพรอมกัน มีการบานอะไรก็จะปรึกษากันเสมอ เปรียบเสมือน
วาเปนพี่นองพอแมเดียวกัน  อุมเปนเด็กชางคิดชางสงสัย สวนหมูเปนผูใหญเกินวัย   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

วันนี้เปนวันคลายวันเกิดของพี่หมู หนูอุมก็เลยแตชุดสวยจะชวนพี่หมูฉลองวันเกิด 
แตเอ!  พี่หมูทําอะไรอยูนะ ไปดูดีกวา 

พี่หมูทําอะไรอยูคะ ทําไมแตงตัวแบบนั้นละคะ 

พี่กําลังแตงตัวใหเหมือนกับตัวละครในทีวีอยูครับ  นองอุมดูสิ 
คลายรึเปลา 

คลายกันจะ…… 
แตเอ! พี่หมูคะ คําวาคลาย หมายความวาอยางไรคะ 
นองอุมเขาใจวา คลายกันก็คือมีรูปรางเหมือนกันนะคะ  
ถูกหรือเปลาคะ 

พอดีเลย พี่เรียนเรื่องนี้มา พี่จะตอบละนะ 
ส่ิงของตางๆคลายกันก็ตอเม่ือส่ิงของเหลานั้นมีรูปรางเหมือนกัน  จะลองยกตัวอยางนะ 
เชน  ดอกกุหลาบสองดอกนี้คลายกันนะครับเพราะมีรูปรางเหมือนกันแตตางกันท่ีขนาดเทานั้นเอง 
ดังนั้นขนาดเล็กใหญไมใชส่ิงที่จะสรุปวาคลายหรือไมคลาย เรายึดรูปรางที่เหมือนกันเทานั้นนะครับ 
 เขาใจรึยังละครับ  
พี่ใหดอกกุหลาบนองอุม หนึ่งดอก เอาไวปกแจกันท่ีหองนะครับ 

 

เผย
แพ
ร่บ
นเว

็บไ
ซต
์

ww
w.k
roo
ban
nok

.co
m



บทเรียนการตูนเรื่องความคลาย    ประกอบการจัดการเรียนรูรายวิชาคณิตศาสตรพื้นฐาน ค33101     ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 3 
โดย อ.มชุณี  ศรีอุบล 

3 

วันใหมหลังกลับจากโรงเรียน 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

พี่หมูคะวันนี้นองอุมแตงชุดคลายกับเด็กญ่ีปุน
ไหมคะ 

คลายจะสวยดวย วาแตเราแตงตัวสวยจะไป
ไหนครับ 

นองกลับจากงานแสดงละครการกุศลท่ีโรงเรียนคะ เขาจัด
นิทรรศการเกี่ยวกับคณิตศาสตรดวยนะคะ 
เม่ือวานนองเรียนรูเรื่องความคลายจากพี่ไป ไดใช
ประโยชนเชียวละ  เพราะเขามีมุมใหเด็กตอบคําถามเพื่อรับ
รางวัลดวยคะ  นองไดลูกบอลเปนรางวัลคะ นองใหพี่เปน
การขอบคุณ คะ 

ขอบคุณครับแตไมเปนไร นั่นคือรางวัลของนองพี่ภูมิใจท่ีนองเรียนรูไดเร็วและจําไดดี วันนี้พี่จะ
สอนใหนองวิเคราะหรูปเรขาคณิตวาคลายกันจะดูจากอะไร ดูตัวอยางนะครับ 
 
 
 

 
 
    รูปท่ีคลายกัน     รูปทรงท่ีคลายกัน 

ในรูปที่คลายกัน จะไดวา 
                        1.        มุมที่สมนัยกันมีขนาดเทากัน 
                        2.        อัตราสวนของความยาวของดานที่สมนัยกันเทากัน 
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สําหรับรูปท่ีคลายกันจะเขียนช่ือของรูปเรียงตามลําดับอักษรของมุมท่ีสมนัยกันเสมอ  เพ่ือใหงายตอการ

คํานวณ  และจะใชสัญลักษณ       แทนคําวา  คลายกับ   
 ตัวอยาง    ส่ีเหล่ียมคางหมู  ABCD      คลายกับ     ส่ีเหล่ียมคางหมู PQRS      เขียนไดวา 

       ABCD            PQRS 
 
                                                                                                                                                                               
                                                                 P                                                               Q 
 A                                            B                      
 
  D                                           C                S                                                           R 

                                                                                                                                           
 

      รูปส่ีเหลี่ยมคางหมู ABCD  คลายกับ  ส่ีเหลี่ยม  PQRS   เขียนไดวา   ABCD   PQRS                                                                                                    
 
                         A           10 cm            B 
                               110            70  
             24 cm                                                                             P        5 cm      Q 
                                                                                     12 cm     110       70 

                         70           110                                               70      110 

                D                              C                                        S                       R 
 
          จากรูป        อักษรท่ีสมนัยกัน คือ     AP    ,    BQ   ,   CR   ,   DS 
                             มุมท่ีเทากันคือ       มุม  A  =   มุม  P     =     110 

                                                                มุม B   =   มุม  Q    =     70 
                                                                มุม C   =   มุม  R    =     110 
                                                                มุม  D  =   มุม  S    =      70 
                       
                          อัตราสวนของดานท่ีสมนัยกันท่ีเทากัน    คือ 
 
                                        

2
1


SP
DA

RS
CD

QR
BC

PQ
AB  
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D 

E F 

       
                                  รูปที่คลายกันไมจําเปนตองเขียนไปทางเดียวกันก็ได  รูป  PQRS   ABCD  อาจจะ 
                                     เขียนรูปในลักษณะอ่ืนก็ได   แตมันก็คงคลายกันอยูใชหรือเปลาคะ 
           
 

ใชครับ แหม! นองอุมเกงจังฟงพี่พูดแปปเดียวก็สรุปสาระสําคัญไดแลว  แตมีอีก 
อยางท่ีจะพลาดไมไดนะครับ 
คือ ในการเขียนสัญลักษณแสดงความคลายกัน  
โดยท่ัวไปจะเขียนเรียงไปเปนคูท่ีสมนัยกัน  เชน  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
             มุม A สมนัยกับ มุม E      มุม B สมนัยกับ มุม D      มุม C สมนัยกับ มุม F 
                                   ดังนั้นเม่ือเราเขียนแสดงความสัมพันธกัน ควรเขียนเปน  EDFC  ~  
   
                                     จะเรียนเปนคูสัมพันธกันซึ่งเวลาเราวิเคราะหคูท่ีสมนัยกันก็งาย 
                                             และเขาใจตรงกันดวยนะครับ 
               วันนี้พี่หมูเตรียมแบบทดสอบใหนองอุมทําดวยละ ลองทําดูนะครับ  
  
 
 
 
           ไดเลยคะ ถานองทําถูกทุกขอ พี่หมูจะใหอะไรเปนรางวัลคะ  
 
 
     พี่มีดอกไมสวยๆจากนิวซีแลนดใหเปนรางวัลครับ 
 
 
 
                                ง้ันหนูอุมขอตัวไปเสื้อผา ไปชวยงานบานคุณแมกอน 
                                          และก็จะทําแบบทดสอบมาสงพี่วันพรุงนี้นะคะ 
                                          อยาลืมเตรียมรางวัลไวละ                                                                 ครับผม 
 
 
  
 

A B 

C 

40 

50 50 

40 
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ระหวางท่ีหนูอุมทํางายบานชวยคุณแม เพื่อนๆท่ีอานมาถึงตรงนี้แลว ใหทําแบบทดสอบท่ี 1 เพื่อสะสมคะแนนเก็บ ไปแลก
รางวัลกับคุณครูมชุณี นะคะ  
  
 
 
 
  คําส่ัง    จงจับคูของรูปสามเหล่ียมท่ีคลายกันจากสามเหล่ียมในแตละขอตอไปนี ้
  1.                                                                                 Q                                Y 
                                                                                  45 

                       A                                     P   60                                 X    60        

                      
                                         35                                                                                          35 
                                                C                                         R                                             Z 
…………………………………………………………………………………………………………………. 
   2.                N 
                   2cm               4cm                                                             Z 
                           M                                 O            8cm 
                                                                                                 4cm                                          U 
                                                          Y                                          X    12cm 
                                                                                                                                  4cm 
                                                                                   T                         9cm                S 
…………………………………………………………………………………………………………………. 
 
  3.                                             R                                                                    X 
                                                                                                 F 
                           30                    70 

          P                                               Q 
                                                     D       30                            90   E         V  80            70  W 
 
 
…………………………………………………………………………………………………………………. 
 
 

แบบทดสอบที่ 1  เร่ืองรูปที่คลายกัน 

60  

B 

3cm 

6cm 
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  4.                      N 
                                                              Q                                       Y 
                                      5cm                    67                     10cm      67 

                                                                                          13cm                                      26cm 
                            90                                                                       X                                   Z 
                          M      4cm          O      P                                                 R 
 
…………………………………………………………………………………………………………………. 
 
5.                                                                   A 
                                                        3cm                                  4cm 
                               P                        B              5cm                       C        S 
                  6cm                           8cm                                           3cm                          5cm 
                 Q               10cm                   R                               T                       10cm                 U 
 
 
…………………………………………………………………………………………………………………. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

หนูอุมทํางานบานเสร็จแลวนะคะ ตอนนี้
กําลังจะทําการบานและจะทําแบบทดสอบ
ท่ีพี่หมูใหดวย  
เพื่อนๆละคะทําแบบทดสอบไดกี่ขอคะ 
พรุงนี้อยาลืมใหคุณครูตรวจนะคะ 
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เชาวันใหมเปนวันเสาร 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

แมคะวันนี้หนูอุมจะไปเรียนพิเศษกับพี่หมูนะคะ 

ไมรอทานขาวกอนหรือจะ 
เด่ียวไมมีแรงคิดนะ 
อาหารเชาเปนอาหารบํารุงสมองดวยนะตอง
ทานทุกเชานะจะไดปลอดโปรง 

คะแม 

พี่หมูคะนองเอางานมาใหตรวจคะ 

มาแลวเหรอ พี่เตรียมรางวัลท่ีเหมาะกับนองไว
แลววาแตเราจะทําถูกหรือเปลา 

ตรวจเลยคะพี่หมู 

ถูกหรือเปลาคะ โอโฮ! ถูกหมดเลย เกงจัง นี่
คือรางวัลของนองอุมจะ 
หมีนอยเหมาะกับนองมากเลย
นะ พี่ให 

ขอบคุณคะ วันนี้พี่หมูจะสอนเรื่องอะไรใหนองอีกคะ 

เรื่องความคลายเหมือนเดิมเพราะมันยังมีอีกเยอะเลย  พี่อยากใหนองลองตอบ
คําถามขอนี้ดูนะ 
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                             กําหนดใหรูปสามเหลี่ยม   2  รูปคลายกัน  จงหาวา 

1. มุมใดท่ีสมนัยกัน 
2. คํานวณอัตราสวนของดานท่ีสมนัยกัน 

 
 
                                                20.6cm 
                                  E                                                    C 
                   14.1cm                                                                                                                      W 
                                                                 33.5cm                        134cm 
            D    135                                        Y                                                                                40cm 
            10cm                                                               

                         63                                                           82.4cm                121           56.4cm 
                      F                                                                                             V               
 
 
 
   1. จากโจทย กําหนดใหรูป CEDF~ YVAW 

             มุมท่ีสมนัยกันไดแก  มุม C กับมุมY จะได YC ˆˆ   ซึ่ง 41ˆ Y ดังนั้น 41ˆ C   
    มุม E กับมุมV จะได 121ˆˆ VE   

    มุม D กับมุมA จะได AD ˆˆ   ซึ่ง 135ˆ D ดังนั้น 135ˆ A  
 มุม F กับมุม W จะได WF ˆˆ   ซึ่ง 63ˆ F ดังนั้น 63ˆ W  

 
   2. ดานท่ีสมนัยกันไดแก CE กับ YV ,  ED กับ VA  ,  DF กับ AW  ,  FC กับ WY     
   ดังนั้นอัตราสวนดานท่ีสมนัยกัน ไดแก  

   
4
1

4.82
6.20


YV
CE                             

4
1

4.56
1.14


VA
ED  

   
4
1

40
10


AW
DF                                  

4
1

134
5.33


WY
CF  

 
 
   ตรงตามเงื่อนไขของการคลายกันเลย  มุมที่สมนัยกันเทากันเปนคู สามคู  

อัตราสวนความยาวดานที่สมนัยกันทุกคูเปนอัตราสวนเดียวกัน  
นองอุมสรุปถูกตองใชไหมคะ  

 

41 

121 

A 
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 1) ใหอัตราสวนความยาวของดานคูท่ีสมนัยกันของรูป  ค และรูป ง  เทากับ 3 : 1 
   จงสรางรูป ง 
    
 
 
    
 
 
 
   จะไดรูป ง มีขนาด................................ จากรูป ค 
  2) ใหอัตราสวนความยาวของเสนผานศูนยกลางของรูป จ และรูป ฉ เทากับ 2 : 3 
   จงสรางรูป ฉ 
    
 
 
 
 
 
 
   จะไดรูป ฉ มีขนาด................................ จากรูป จ 
  3) ใหอัตราสวนความยาวของดานคูท่ีสมนัยกนัของรูป ช และรูป ซ เทากับ 2 : 5 
   จงสรางรูป ซ 
   
 
 
 
 
 
   จะไดรูป ซ มีขนาด................................ จากรูป ช 
  
 

รูป ง รูป ค 
3 

2.7 

. 14 

รูป จ รูป ฉ 

1 

รูป ซ รูป ช 

แบบทดสอบที่ 2  เร่ืองรูปที่คลายกัน 
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  4) ใหอัตราสวนความยาวของดานคูท่ีสมนัยกันของรูป ฒ และรูป ณ เทากับ 4 : 3 
   จงสรางรูป ณ 
    
 
 
 
 
 
   จะไดรูป ณ มีขนาด................................ จากรูป ฒ 
  
 
 

    
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

รูป ณ 
รูป ฒ 

4 

3 

ลองทําแบบทดสอบท่ี2 สงคุณครู 
เพื่อตรวจสอบความเขาใจนะครับ 

นองอุมทําแลวจะถูกทุกขอเลย 

วันนี้ตอนบายไปเท่ียวทะเลกัน เก็บเปลือก
หอยท่ีคลายๆกันเอาไวประดิดประดอยนะ 

โอเค แปลวา ตกลง 
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บายวันเสาร 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

วันนี้พี่เลี้ยงไอศกรีมนะ เพราะวานองทํา
แบบทดสอบถูกทุกขอเลย  ถือวาเปนรางวัล 
แตอยาลืมนะครับทําอะไรอยาคิดหวังแตรางวัลตอบ
แทน ถาไมมีรางวัลก็ไมทําเลย ถือวาไมถูกตองนะ  
ฝกไวประโยชนก็อยูท่ีตัวเราเองนะครับ 

จริงจะ นองทํานองก็เกงคะ 

เด๋ียวเราเดินเก็บหอยกันนะคะ 
ครับ เก็บเอาแตพอควรนะครับ 

กลับกันเถอะคะ เด๋ียวแมเปนหวง    จะกลับไปชวยงานบานดวย 
พรุงนี้จะสอนเรื่องอะไรคะ  

รูปสามเหลี่ยมท่ีคลายกันครับ 
เจอกันวันพรุงนี้นะ 

เผย
แพ
ร่บ
นเว

็บไ
ซต
์

ww
w.k
roo
ban
nok

.co
m



บทเรียนการตูนเรื่องความคลาย    ประกอบการจัดการเรียนรูรายวิชาคณิตศาสตรพื้นฐาน ค33101     ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 3 
โดย อ.มชุณี  ศรีอุบล 

13 

เชาวันอาทิตย 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

วันนี้หนูอุมทํางานบานชวย
แมเสร็จแลวคะ วันนี้พรอมท่ี
จะเรียนแลว 

วันนี้เราจะเรียนเร่ืองรูปสามเหล่ียมที่
คลายกัน ครับ 

สามเหลี่ยมคลาย คือรูปสามเหลี่ยมท่ีมีรูปราง
เหมือนกันหรือเปลาคะ  

ครับ  คําวาเหมือนในท่ีนี้ มุมท้ังสามมุม
จะตองเทากันเปนคูๆสามคู รูป
สามเหลี่ยมท้ังสองนั้นจึงจะคลายกัน 

สรุป ก็คือ รูปสามเหล่ียม ทั้งสองรูปคลายกัน 
ก็ตอเม่ือ ขนาดของมุมคูที่สมนัยกันเทากันเปนคูๆ 
สามคู 

ถูกตองแลวครับ 

           สามเหล่ียมคลาย  เปนรูปคลายที่มีลักษณะพิเศษ  คือไมจําเปนตอง
ทราบขนาดของมุมทั้งหมดและดานทั้งหมดของสามเหล่ียม 2 รูป  เพื่อเช็คดูวา
สามเหล่ียมทั้งสองนั้นคลายกันหรือไม 
              แตเราสามารถดูไดจาก การเทากันทุกประการของรูปสามเหล่ียม 
ซ่ึงรูปสามเหล่ียมสองรูปที่มีความสัมพันธกันแบบ ด.ม.ด , ด.ด.ด , ฉ.ด.ด 
และ ม.ด.ม  ลวนแตเปนรูปสามเหล่ียมคลายทั้งนั้น 

จริงดวยคะ   รูปสามเหล่ียมดานเทามุมภายในแตละ
มุมก็กาง 60 องศา จะวาดรูปเล็กรูปใหญ ก็มีมุม
ขนาดเทาเดิม  ดังนั้นรูปสามเหล่ียมดานเทาจึงเปน
รูปสามเหล่ียมที่คลายกัน 

ลองทําแบบทดสอบท่ี 3 ครับ 
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1. รูปส่ีเหล่ียมจตัุรัสสองรูใดๆคลายกันหรือไมเพราะอะไร 
………………………………………………………………………………………………………………… 
2. รูปส่ีเหล่ียมผืนผาสองรูปคลายกันหรือไมเพราะอะไร 
………………………………………………………………………………………………………………… 
3. รูปสามเหล่ียมดานเทาสองรูปใดๆคลายกันหรือไมเพราะอะไร 
………………………………………………………………………………………………………………… 
4. รูปสามเหล่ียมหนาจั่วสองรูปใดๆคลายกันหรือไมเพราะอะไร 
………………………………………………………………………………………………………………… 
5. รูปสามเหล่ียมมุมฉากสองรูปใดๆคลายกันหรือไมเพราะอะไร 
………………………………………………………………………………………………………………… 
6. รูปสามเหล่ียมสองรูปใดๆท่ีมีมุมเทากัน สองคูและดานท่ีอยูระหวางมุมคูท่ีเทากันมีขนาดเทากันแลว

สามเหล่ียมท้ังสองคลายกันหรือไม 
………………………………………………………………………………………………………………… 
7. รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีมีความสัมพันธกันแบบ ดาน มุม ดาน คลายกันหรือไม  
………………………………………………………………………………………………………………… 
8. รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีเทากันทุกประการเปนรูปสามเหล่ียมท่ีคลายกันหรือไม  จงอธิบายเหตุผลดวย 
………………………………………………………………………………………………………………… 
9. รูปสามเหล่ียมท่ีคลายกันจะเทากันทุกประการหรือไม 
10. กําหนดให  AB //  DE      ABC    และ EDC  คลายกันหรือไม จงใหเหตุผล 
 
                                                          A          B 
 
                                                                   C 
 
                                                        D            E 
 
 
………………………………………………………………………………………………………………… 
 

แบบทดสอบที่ 3 เร่ืองรูปสามเหลี่ยมที่คลายกัน 
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เชาวันจันทร ที่โรงเรียนเซนจอรน 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

สวัสดีจา โตโต ทําไมทําหนายุงอยางนั้นละ เปนอะไร 
หรือปลา 

ก็ ฉันทําการบานคณิตไมไดนะสิ  วันนั้นไมไดต้ังใจฟงท่ี
ครูสอน มัวแตฟงไอ โจ พูดเรื่องตกปลา  

ฉันชวยดูใหไหม  เพราะฉันใหพี่หมูชวยติวใหชวง
วันหยุดนะ 

ขอบใจจา  คือวา ครูใหฉันหาเงื่อนไขที่ทําใหรูป
สามเหล่ียมสองรูปคลายกัน ชวยฉันหนอยนะ  

พอดีเลย  พี่หมูสรุปใหวันกอนนี้เอง 
จากบทนิยาม  รูปสามเหล่ียมสองรูปคลายกันก็ตอเม่ือ รูปสามเหล่ียมสองรูปนั้นมีขนาดของมุม
เทากันเปนคูๆสามคู  
เพราะฉะนั้นเงื่อนไขที่จะทําใหรูปสามเหล่ียมสองรูปคลายกัน คือ ตองมีขนาดของมุมเทากันเปน
คูๆสามคู  
แตยังมีอีกกรณีคือ ถารูปสามเหล่ียมสองรูปใดเทากันทุกประการแลวสามเหล่ียมสองรูปนั้นจะ
คลายกัน  

หมายความวา รูปสามเหล่ียมที่มีความสัมพันธกันแบบ ด.ม.ด , 
ม.ด.ม , ฉ.ด.ด  และ  ด.ด.ด  ก็เปนรูปสามเหล่ียมที่คลายกันนะสิ 

 เกงจัง ทีนี้โตโตคงมีงานสงแลวสิ 

มีอีกขอจะ  ชวยทําใหดูได
ไหม 
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1.   กําหนดให    AB  //  DE       ดังรูป       ถา  CE  =  8  หนวย     AC   =  6  หนวย       และ    
      CD = 12 หนวย  จงหาวา  BC   ยาวเทาไร 
 
                                                                                                   D 
                                                                                 12 
                                                      A    6        C          8              E 
 
                                                B 
วิธีทํา  เราตองแสดงใหไดวา EDCABC  ~  
การท่ีรูปสามเหลี่ยมสองรูปจะคลายกัน นั้น  มุมเทากันเปนคูๆ สามคู  หรือรูปสามเหลี่ยมท้ังสองตองเทากันทุกประการ 
แตจากการพิจารณารูปไมเทากันทุกประการแนนอน  ดังนั้นตองแสดงวามุมเทากันเปนคูๆสามคู 
1.  AB  //  DE       มี AEBD,  เปนเสนตัด  เพราะ กําหนดให  
2.  EADB ˆˆ,ˆˆ    จากขอ 1 มุมแยงจะมีขนาดเทากัน  
3.  DCEBCA ˆˆ    เปนมุมตรงขามกัน 

4.   ดังนั้น  EDCABC  ~   เพราะ มุมเทากันเปนคูๆสามคู 

5.  
DC
BC

EC
AC

    จากขอ 4 อัตราสวนความยาวดานท่ีสมนัยกันจะเทากัน 

6.   
128

6 BC
  

      12
8
6
BC  

       9BC  
 
 
ตอบ  9BC  
 
 
 
 
 
 

ไดจะ 
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1. จากรูป  AB // CD   และดานตางๆ  ของรูปมีความยาวดังท่ีกําหนดให   
จงหาความยาวของ   CE    
        
                                             A          4 cm              B 
                                            2cm          E            2.7cm 
 
                                               C      2cm      D 
วิธีทํา    ตองแสดงวา DCEABE  ~   
         1.   AB // CD   มี BCAD,    เปนเสนตัด     เพราะกําหนดให 
 2.   CBDA ˆˆ,ˆˆ      จากขอ 1 มุมแยงมีขนาดเทากัน 
 3.   CEDBEA ˆˆ      มุมตรงขามมีขนาดเทากัน 
                4.   ดังนั้น  DCEABE  ~    จากขอ 2-3  มุมเทากันเปนคูๆสามคู 

 5.   
CE
BE

DC
AB

     จากขอ 4 อัตราสวนความยาวดานท่ีสมนัยกันจะเทากัน 

 

 6.    
CE

7.2
2
4
   จากขอ 5 

            
4

27.2 
CE  

         35.1CE  
 
 
ตอบ  35.1CE  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

เขาใจแลวละ  ฉันจะทําขอนี้เองนะแลวชวยตรวจ
ใหหนอยละกัน 

ถูกหรือเปลาครับ 

ถูกแลวจะ    เพื่อนๆลองทําแบบทดสอบท่ี 4 
 สงคุณครูมชุณีนะคะ 
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1.  กําหนดให   AB //  DE    จงหาวา    ABC  กับ   EDC  คลายกันหรือไม 
  

                                A                                                  B 
 
                                                               C 

                                               D                      E 
 
 

2.กําหนดให   BC   //   DE    จงหาวา    ABC  และ     ADE   คลายกันหรือไม 
 
                                                                          D 
                                                                                    B                                                      
 
 
                                                 E           C                                    
 
 

3   กําหนดให   TSPRQP ˆˆ    จงหาวา  PQR    และ  PST  คลายกันหรือไม 
                                                                       
                                                                   P 
 
 
                                                   Q                              R 
                                                                               
                                              S                                      T 
 
 
 
 

แบบทดสอบที่ 4 รูปสามเหล่ียมที่คลายกัน 
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เย็นวันจันทร  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

หนูอุม วันนี้โตโต เขามาหา  และฝากขอบคุณท่ีชวยใหเขาไดรับคําชมจาก
คุณครู  เพราะวาทําแบบฝกหัดถูกหมด  เขาเอาตุกตามาใหดวยนะอยูบน
โตะจา 

คะแม  หนูทํางานบานเสร็จแลวนะคะ  
หนูขอไปบานพี่หมูนะคะ พี่หมูเขาจะเลี้ยงไอศกรีมคะ 
แลวจะกลับมาทําการบานนะคะ  

อยากลับเย็นนักนะ มันอันตราย 
คะแม 

หวัดดี หนูอุม วันนี้เหนื่อยไหม 

วันนี้ไมเหนื่อยเพราะจะมีคนเลี้ยงไอศกรีม 

ไปกันเถอะเด่ียวเย็นกอน 
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ตัวอยาง  ให PQR  XYZ    ดังรูป  ถา    PQ    QR   =   2    3   และ  YZ   ยาว  12  เซนติเมตร 
      จงหาความยาวของ  XY                                                  X 
                          P                                                         
 
 
             Q                                       R                    Y                                                           Z 
วิธีทํา  จากโจทยท้ังสองรูปคลายกัน ดังนั้น  

YZ
QR

Xy
PQ

  

          
12
32


XY

 

              
3
122

XY  

        8XY  
ตอบ  8XY  
 
 
 
 

หนูอุมรูไหมวาสมบัติของรูปสามเหลี่ยม
ท่ีคลายกัน คืออะไร 

รูปสามเหล่ียมสองรูปที่คลายกันแลว 
อัตราสวนดานคูที่สมนัยกันจะเปน
อัตราสวนเดียวกัน คะ 

เกงจัง 

ลองทําแบบฝกหัดซิ  ถาถูกพี่จะหารางวัลให 

ถูกไหมคะ 
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1    กําหนดให    ABC   =   CED    และ   AB  =   16  เซนติเมตร   AC   = 18  เซนติเมตร  
และ CD   =  36   เซนติเมตร    จงหาวา   ED   ยาวเทาไร 
                                          
                                                                      E 
 
 
 
                                           18 
                                  A                    C                 36                          D 
                                          16        B 
                                                       
 
 

2.  จากรูป     EF  //  BC   และ  AF  :  EF   =  3  :  4  ถา  BC  =  24   เซนติเมตร    
     AC    ยาวกี่เซนติเมตร 
                                                              A 
 
 
                                       E                                                         F 
 
                              B                                                                              C 

 
 
 
 

เพื่อนๆลองทําแบบทดสอบท่ี 5 
สงครูนะครับ สวนผมจะพานองอุมไปสงท่ีบาน  โชคดีนะครับ 

แบบทดสอบที่ 5 สมบัติของรูปสามเหล่ียมที่คลายกัน 

………………………………
……………………………....
………………………………
……………………………....
………………………………
……………………………....
………………………………
……………………………....
………………………………
……………………………....
………………………………
……………………………....
………………………………
……………………………....
………………………………
……………………………....
. 

………………………………
……………………………....
………………………………
……………………………....
………………………………
……………………………....
………………………………
……………………………....
………………………………
……………………………....
………………………………
……………………………....
………………………………
……………………………....
………………………………
……………………………....
. 
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เย็นวันอังคาร  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

หวัดดีนองอุม  วันนี้
เหนื่อยไหม  

เหนื่อยมากเลย คะ วันนี้
กิจกรรมเยอะคะ ขอเปลี่ยน
ชุดแปป นะคะ 

พี่หมูคะ การแกปญหาเกี่ยวกับ
ความคลาย นองยังไมเกงเลย  สอน
ใหมทีนะ นองจะเลือกโจทยให 

ไดเลยครับ  

1. จากขอความท่ีวา  "  รูปสามเหลี่ยมหนาจั่วท่ีมีมุมยอดเปนมุม
ฉาก  จะเปนสามเหลี่ยม คลายกัน  "   จริงหรือไม   คะ 

 

นองอุมดูรูปสองรูปนี้นะครับ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
สองรูปนี้เปนสามเหล่ียมหนาจั่วมีมุมยอดเปนมุมฉาก ดังนั้นมุมที่ฐานตอง
เทากันคือ 45 องศา  จะเห็นวามุมทั้งสามคูเทากันเปนคูๆ สามคู ดังนั้นรูปทั้ง
สองนี้ จึงคลายกัน ครับ  

45   

45   

    45   

   45   

 เพื่อนๆลองทําแบบทดสอบที่ 6 
นะครับ 
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1. รูปสามเหล่ียมมุมฉากทุกรูปเปนสามเหล่ียมคลายจริงหรือไม  จงใหเหตุผล 

………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………… 

2. รูปสามเหล่ียมดานเทาทุกรูปคลายกันหรือไม  เพราะเหตุใด 

………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………… 

3. จงหาคาของตัวแปร เม่ือกําหนดใหรูปท้ังสองคลายกัน 
 
                                    4 
                                                            X                   X   =……………………………………. 
                              12            8                       y         ………………………………………… 
                                                            6                    ………………………………………… 
                                                                                  …………………………………………. 
                                                                              Y   =…………………………………. 
                                                                                  …………………………………………. 

                                                                           …………………………………………. 
                                                                            …………………………………………. 

 
 
 

แบบทดสอบที่ 6 สมบัติของรูปสามเหล่ียมที่คลายกัน 
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4.        
           8                  16                   9                     a =……………………………………… 
                                                                a           ………………………………………….. 
                12                         b                       ………………………………………….. 
                                                                             ………………………………………….. 
                                                                           b  =…………………………………….. 
                                                                             ………………………………………….. 
                                                                             ………………………………………….. 
                                                                             ………………………………………….. 
                                                                            …………………………………………… 
 

  5.                                         x 
                              2a                                          x =……………………………………… 
                                                                            …………………………………………… 
                                                      3b                  …………………………………………… 
                                 7.5b                                    a =……………………………………… 
                                                                           …………………………………………… 
                                                                            …………………………………………… 
                                                                           b =……………………………………… 
                                                                            …………………………………………… 
                                                                           ………………………………………….. 

 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 

เผย
แพ
ร่บ
นเว

็บไ
ซต
์

ww
w.k
roo
ban
nok

.co
m



บทเรียนการตูนเรื่องความคลาย    ประกอบการจัดการเรียนรูรายวิชาคณิตศาสตรพื้นฐาน ค33101     ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 3 
โดย อ.มชุณี  ศรีอุบล 

25 

 
6. จากรูป  ถาไมใชวิธีวัด จะหาความยาวของ  DE    ไดหรือไม  เม่ือกําหนดให  AB = 16  หนวย  AB  =  16  
หนวย   AC  =  20  หนวย   และ  CD  =  10  หนวย 
 
                                                                 B 
                                                16 
                                  A                           20                          C           10              D 
 
 
                                                                                                                  E 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
7.    จากรูป  จงหาวา DE   ยาวเทาไร  เม่ือกําหนดให CEDCBA ˆˆ    มี  AB  =  12  หนวย  AC  =  18  หนวย   
CD  =  9   หนวย 
                                                                    B 
 
                                            12 
                                 A                                                                       9                  
                                                    18                                     C                               D 
                                                                                                         E 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
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  8.   จากรูป  กําหนดให   AB   ขนานกับ    ED   จงหาวา  CD   ยาวเทาไร    เม่ือกําหนดให           
        AB   =  10   หนวย     AC  =   15    หนวย   และ   DE   =  8   หนวย 
                                                                   B 
 
                                             10 
                                 A                                                                                      
                                                         15                               C                                D 
                                                                                                        E          8 
 
 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

งานท่ีผมใหไปยากหรือเปลา …........ 
เพื่อนๆทําไดอยูแลว  สูๆนะครับ เผย
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เชาวันพุธช่ัวโมงเรียนของคุณครูมชุณี  มีครูลูนีม่าเปนครูพิเศษสอนเร่ืองการนําความรูเร่ืองความคลายไปใช 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

สวัสดีคะนักเรียน วันนี้ครูจะแนะนําให
นักเรียนไดรูจักกับครูพิเศษจะมาสอนเรา
วันนี ้ คือ คุณครูลูนี่ จา 

สวัสดีครับ วันนี้เราจะมาเรียนเกี่ยวกับ
ความคลายกับการนําไปใช 

เราเรียนเรื่องความคลายไปเพื่ออะไร
ครับ 

เพื่อใชหาความยาวของสิ่งของท่ี
คลายกันคะ 

ถูกเหมือนกันครับ 
แตถาผมอยากทราบ
ความสูงของเสาไฟฟา
ตนหนึ่ง ผมใชเรื่อง
ความคลายมาใชหาได
ไหมครับ งง!~

จัง 
นี่แหละครับประโยชนของความคลายเราสามารถหา
ความสูงของเสาไฟฟา ตนมะพราว หรือความสูงของ
สิ่งของตางท่ีเราไมสามารถจะใชสายวัดหรือไมเมตรไป
วัดจริงๆได 

การหาความสูงและความกวางของส่ิงตางๆ 
จะใชอัตราสวนระหวางความยาวของดาน 
เปนหลักในการคํานวณ    เชน     ตองการหา
ความสูงของตนไม     ความสูงของตึก    
ความกวางของแมน้ํา      ความสูงของเสา
ไฟฟา  ความสูงของเสาโทรทัศน   เปนตน 
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      ตัวอยาง 1 จากรูป  จงหาความสูงของตนไม   ( DE   เปนความสูงของตนไม  ) 
                                                                                                         
                                      D 
 
                                                                     B 
 

                                                              15  ซม. 

                                                       
                                               E                        C           30  ซม.                A 

                                                                      20  เมตร 
 
               ตองการหาความสูงของตนไม 
                   จากรูป   สามเหล่ียม  ABC  คลายกับสามเหล่ียม  ADE   เม่ือทราบความยาวของดานของ
สามเหล่ียม  ABC  และ  ทราบความยาวของ  AE  ซ่ึงเราสามารถวัดได  ก็คํานวณหาความสูงของตนไมนี้ได 
                   จากรูป   AC    =   30  ซม.   ,    BC    =     15    ซม.       ,    AE    =    20   เมตร 
                   จากสมบัติของรูปสามเหล่ียมท่ีคลายกัน       จะได 
 
                                                          

AE
AC

DE
BC

  

 
20

3.015.0


DE
 

                        
                 DE3.0   =    2015.0   
                        DE 10  

                                 ดังนั้น    ตนไมสูง       10     เมตร                                   ตอบ 
 

 

ผมจะยกตัวอยางสัก 2 ขอ  
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ตัวอยาง 2    ชายผูหนึง่ตองการหาระยะทางระหวางจุด  P  และจุด  Q  ซ่ึงอยูคนละขางของแองน้ําแหง
หนึ่ง  เขาจึงสราง    ST  ขนานกับ  PT   และ  QS   ใหตัดกันท่ีจุด  R   ดังรูป  จากนั้นวัดระยะ  ST  ,RS  
และ QR  ไดยาว   22   ,    20.3   และ   60.9   เมตร  ตามลําดับ  ชายผูนี้หาระยะ  PQ  ไดยาวเทาใด 
 

                                                        แองน้ํา 
                                  P                                                                   Q 
 
                                                                    R      60.9 
                                                      20.3 
                                                   S               22               T           

 
วิธีทํา   จากโจทย    จะไดวา   PQR     TSR 
             เพราะ          STRQPR ˆˆ      (  มุมแยงท่ีเกิดจากเสนตัดเสนขนานมีขนาดเทากัน  ) 
                                TSRPQR ˆˆ   (  มุมแยงท่ีเกิดจากเสนตัดเสนขนานมีขนาดเทากัน  ) 
                                SRTQRP ˆˆ   (  เสนตรงสองเสนตัดกันมุมตรงขามมีขนาดเทากัน  ) 
             ดังนั้น                 

SR
QR

TS
PQ

  
             แทนคา     TS   =  22     ,     QR  =   60.9      ,       SR   =   20.3 
             ดังนั้น                 

3.20
9.60

22


PQ  

                                    PQ    =     66 
             นั่นคือ   ชายผูนี้หาระยะ PQ ไดยาว         66         เมตร                 ตอบ 
 
 ทีนี้ใหนองๆทําแบบทดสอบที่ 7 สงนะครับ 
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1.   ชายคนหนึ่งยืนอยูใกลเสาธงตนหนึ่ง  เห็นเงาของตัวเองและเงาของเสาธง  จึงใหเพื่อนชวยวัดความยาวของเงา   
ปรากฏวาเงาของตัวเองยาว  2  เมตร  เงาของเสาธงยาว  15  เมตร  ชายคนนี้สูง  164  เซนติเมตร  เสาธงสูงเทาไร 
 
 
                                                                          x 
                                                                                                     164cm 
 
 
                                15m                                                                       2m 

 
2.   ไมเมตรอันหนึ่งปกภายใตเงาของเสาตนหนึ่ง  ซึ่งจุดปลายของเงาท้ังเสาและไมเมตรอยูตรงกัน  ถาเงาของไมเมตร
แบะเสาเทากับ  160  เซนติเมตร  และ  280  เซนติเมตรตามลําดับ  จงหาความสูงของเสา 
 
 
 
 
 
                                                   ไมเมตร              เสา 
                                                       160 
                                                                       280 
 

    3.   สุวรรณีไปเท่ียวริมแมน้ําสายหนึ่งและอยากทราบวาแมน้ําสายนี้กวางกี่เมตร  จึงใชหลักแลตนไมท่ีอยูอีกฝงหนึ่ง สราง
สามเหลี่ยม  NOP  และสรางสามเหลี่ยม  LMN   ใหคลายสามเหลี่ยม NOP  สุวรรณีขามแมน้ําไปวัดความยาวของ  OP   
ไมได จึงวัด  NQ   ไดยาว  50  เมตร  วัดดานของสามเหลี่ยม LMN   ได   LM   เทากับ   13  เมตร   และวัด  MN   เทากับ  
7  เมตร   
 
                                                               O                                                    P 
 
                         แมน้ํา 
 
                                                           N                                                      Q 
                                                                7 m                 50 m 
                                           L    13 m    M 

แบบทดสอบที่  7 การนําไปใช 
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4. จากรูป     ลําคลองนี้กวางเทาไร 
 
                                             P                                                 E 
 
                             ลําคลอง 
                                             C                                                 F 
                                                   4m               20m 
                           A       5m         B 
 

 

5.  บันไดยาว   4   เมตร  พาดอยูกับผนังตึก  เม่ือชางทาสีขึ้นบันไดไปได   
5
2   ของ บันได เขาทําแปรง

ทาสีตก  ถาจุดท่ีแปรงทาสีตกลงมาถูกพ้ืนดินหางจากผนังตึก 1.2  เมตร  จงหาวาเชิงบันไดอยูหางจากผนัง
ตึกประมาณเทาไร 

 
 

6. ชายคนหนึ่งยืนอยูหางจากเสาไฟฟาท่ีสูง   9   เมตร  เปนระยะทาง  10.4  เมตร  เขาสังเกตเห็นเงาของ
ตัวเองซ่ึงเกิดจากดวงไฟฟาปลายเสาทอดไปยาว  2.6  เมตร  จงหาความสูงของชายคนนี ้
 
 
 
                                      9                        X 
                                                           
                                                      10.4              2.6 
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7.  สมบัติเงยหนาขึ้นไปมองเห็นบอลลูนอยูตรงแนวเดียวกับยอดไมพอดี  ถาสมบัติสูง  1.6  เมตร อยูหาง
จากตนไม  2  เมตร และตนไมสูง  4.6  เมตร  ถาระยะระหวางสมบัติกับแนวดิ่งของบอลลูนหางกัน  100 
เมตร  บอลลูนจะอยูหางจากพ้ืนดินกี่เมตร 

 
 

8.  จากรูป  จงหาความกวางของแมน้ํา  ถา  AC  =  60  เมตร   AF  =   5  เมตร   และ EF  =  15   เมตร 
 
 
                                      B                                                                D 
 
 
                                      A                                                                 C 
 
                     E                 F 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
     
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

นักเรียนคะแบบทดสอบ 8ขอนี้ ให
นักเรียนทําเปนการบานนะคะ แลว
นํามาสงพรุงนี้  คนท่ีทําถูกหมด จะมี
รางวัลให  เผย
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บายวันเสาร  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

วันนี้พี่ทําตามสัญญาพา
มาเท่ียวแลวนะ 

นองทําแบบทดสอบท่ี 7 ของคุณครูมชุณี  ถูก
ทุกขอ เหมาะท่ีจะไดรับรางวัลอันทรงเกียรติ 
นะคะ   อีกอยางคุณครูใหตุกตาเปนรางวัลคะ 

เพื่อนๆนองๆครับอานจบแลวอยาลืม
ทบทวนตํารา และดูนองอุมเปนแบบอยาง
นะครับ  ความขยัน ความต้ังใจ เอาใจใส 
และแบงเวลาใหเปน 

ความสําเร็จก็จะอยูแคเอื้อม ถาเราต้ังใจจริงๆ 

เราสองคนลากอนนะครับ/
คะ  โปรดติดตามตอน
ตอไป  Season 2 Bye  bye 

The end 
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