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เร่ือง 

พี่หมูกะหนูอุม 
จะพาเพื่อนๆ
ทําอะไรคะ 

เราจะมาทํา
ความรูจักกับ
คําวา ความ
คลายกันครับ 
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หมูกับอุมเปนเพื่อนบานกัน  รูจักกันต้ังแตเด็ก  ชอบไปโรงเรียนพรอมกัน มีการบานอะไรก็จะปรึกษากันเสมอ เปรียบเสมือน
วาเปนพี่นองพอแมเดียวกัน  อุมเปนเด็กชางคิดชางสงสัย สวนหมูเปนผูใหญเกินวัย   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

วันนี้เปนวันคลายวันเกิดของพี่หมู หนูอุมก็เลยแตชุดสวยจะชวนพี่หมูฉลองวันเกิด 
แตเอ!  พี่หมูทําอะไรอยูนะ ไปดูดีกวา 

พี่หมูทําอะไรอยูคะ ทําไมแตงตัวแบบนั้นละคะ 

พี่กําลังแตงตัวใหเหมือนกับตัวละครในทีวีอยูครับ  นองอุมดูสิ 
คลายรึเปลา 

คลายกันจะ…… 
แตเอ! พี่หมูคะ คําวาคลาย หมายความวาอยางไรคะ 
นองอุมเขาใจวา คลายกันก็คือมีรูปรางเหมือนกันนะคะ  
ถูกหรือเปลาคะ 

พอดีเลย พี่เรียนเรื่องนี้มา พี่จะตอบละนะ 
ส่ิงของตางๆคลายกันก็ตอเม่ือส่ิงของเหลานั้นมีรูปรางเหมือนกัน  จะลองยกตัวอยางนะ 
เชน  ดอกกุหลาบสองดอกนี้คลายกันนะครับเพราะมีรูปรางเหมือนกันแตตางกันท่ีขนาดเทานั้นเอง 
ดังนั้นขนาดเล็กใหญไมใชส่ิงที่จะสรุปวาคลายหรือไมคลาย เรายึดรูปรางที่เหมือนกันเทานั้นนะครับ 
 เขาใจรึยังละครับ  
พี่ใหดอกกุหลาบนองอุม หนึ่งดอก เอาไวปกแจกันท่ีหองนะครับ 

 

เผย
แพ
ร่บ
นเว

็บไ
ซต
์

ww
w.k
roo
ban
nok

.co
m



บทเรียนการตูนเรื่องความคลาย    ประกอบการจัดการเรียนรูรายวิชาคณิตศาสตรพื้นฐาน ค33101     ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 3 
โดย อ.มชุณี  ศรีอุบล 

3 

วันใหมหลังกลับจากโรงเรียน 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

พี่หมูคะวันนี้นองอุมแตงชุดคลายกับเด็กญ่ีปุน
ไหมคะ 

คลายจะสวยดวย วาแตเราแตงตัวสวยจะไป
ไหนครับ 

นองกลับจากงานแสดงละครการกุศลท่ีโรงเรียนคะ เขาจัด
นิทรรศการเกี่ยวกับคณิตศาสตรดวยนะคะ 
เม่ือวานนองเรียนรูเรื่องความคลายจากพี่ไป ไดใช
ประโยชนเชียวละ  เพราะเขามีมุมใหเด็กตอบคําถามเพื่อรับ
รางวัลดวยคะ  นองไดลูกบอลเปนรางวัลคะ นองใหพี่เปน
การขอบคุณ คะ 

ขอบคุณครับแตไมเปนไร นั่นคือรางวัลของนองพี่ภูมิใจท่ีนองเรียนรูไดเร็วและจําไดดี วันนี้พี่จะ
สอนใหนองวิเคราะหรูปเรขาคณิตวาคลายกันจะดูจากอะไร ดูตัวอยางนะครับ 
 
 
 

 
 
    รูปท่ีคลายกัน     รูปทรงท่ีคลายกัน 

ในรูปที่คลายกัน จะไดวา 
                        1.        มุมที่สมนัยกันมีขนาดเทากัน 
                        2.        อัตราสวนของความยาวของดานที่สมนัยกันเทากัน 
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สําหรับรูปท่ีคลายกันจะเขียนช่ือของรูปเรียงตามลําดับอักษรของมุมท่ีสมนัยกันเสมอ  เพ่ือใหงายตอการ

คํานวณ  และจะใชสัญลักษณ       แทนคําวา  คลายกับ   
 ตัวอยาง    ส่ีเหล่ียมคางหมู  ABCD      คลายกับ     ส่ีเหล่ียมคางหมู PQRS      เขียนไดวา 

       ABCD            PQRS 
 
                                                                                                                                                                               
                                                                 P                                                               Q 
 A                                            B                      
 
  D                                           C                S                                                           R 

                                                                                                                                           
 

      รูปส่ีเหลี่ยมคางหมู ABCD  คลายกับ  ส่ีเหลี่ยม  PQRS   เขียนไดวา  � ABCD   �PQRS                                                                                                    
 
                         A           10 cm            B 
                               110            70  
             24 cm                                                                             P        5 cm      Q 
                                                                                     12 cm     110       70 

                         70           110                                               70      110 

                D                              C                                        S                       R 
 
          จากรูป        อักษรท่ีสมนัยกัน คือ     AP    ,    BQ   ,   CR   ,   DS 
                             มุมท่ีเทากันคือ       มุม  A  =   มุม  P     =     110 

                                                                มุม B   =   มุม  Q    =     70 
                                                                มุม C   =   มุม  R    =     110 
                                                                มุม  D  =   มุม  S    =      70 
                       
                          อัตราสวนของดานท่ีสมนัยกันท่ีเทากัน    คือ 
 
                                        

2
1


SP
DA

RS
CD

QR
BC

PQ
AB  
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D 

E F 

       
                                  รูปที่คลายกันไมจําเปนตองเขียนไปทางเดียวกันก็ได  รูป� PQRS   �ABCD  อาจจะ 
                                     เขียนรูปในลักษณะอ่ืนก็ได   แตมันก็คงคลายกันอยูใชหรือเปลาคะ 
           
 

ใชครับ แหม! นองอุมเกงจังฟงพี่พูดแปปเดียวก็สรุปสาระสําคัญไดแลว  แตมีอีก 
อยางท่ีจะพลาดไมไดนะครับ 
คือ ในการเขียนสัญลักษณแสดงความคลายกัน  
โดยท่ัวไปจะเขียนเรียงไปเปนคูท่ีสมนัยกัน  เชน  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
             มุม A สมนัยกับ มุม E      มุม B สมนัยกับ มุม D      มุม C สมนัยกับ มุม F 
                                   ดังนั้นเม่ือเราเขียนแสดงความสัมพันธกัน ควรเขียนเปน  EDFC  ~  
   
                                     จะเรียนเปนคูสัมพันธกันซึ่งเวลาเราวิเคราะหคูท่ีสมนัยกันก็งาย 
                                             และเขาใจตรงกันดวยนะครับ 
               วันนี้พี่หมูเตรียมแบบทดสอบใหนองอุมทําดวยละ ลองทําดูนะครับ  
  
 
 
 
           ไดเลยคะ ถานองทําถูกทุกขอ พี่หมูจะใหอะไรเปนรางวัลคะ  
 
 
     พี่มีดอกไมสวยๆจากนิวซีแลนดใหเปนรางวัลครับ 
 
 
 
                                ง้ันหนูอุมขอตัวไปเสื้อผา ไปชวยงานบานคุณแมกอน 
                                          และก็จะทําแบบทดสอบมาสงพี่วันพรุงนี้นะคะ 
                                          อยาลืมเตรียมรางวัลไวละ                                                                 ครับผม 
 
 
  
 

A B 

C 

40 

50 50 

40 
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ระหวางท่ีหนูอุมทํางายบานชวยคุณแม เพื่อนๆท่ีอานมาถึงตรงนี้แลว ใหทําแบบทดสอบท่ี 1 เพื่อสะสมคะแนนเก็บ ไปแลก
รางวัลกับคุณครูมชุณี นะคะ  
  
 
 
 
  คําส่ัง    จงจับคูของรูปสามเหล่ียมท่ีคลายกันจากสามเหล่ียมในแตละขอตอไปนี ้
  1.                                                                                 Q                                Y 
                                                                                  45 

                       A                                     P   60                                 X    60        

                      
                                         35                                                                                          35 
                                                C                                         R                                             Z 
…………………………………………………………………………………………………………………. 
   2.                N 
                   2cm               4cm                                                             Z 
                           M                                 O            8cm 
                                                                                                 4cm                                          U 
                                                          Y                                          X    12cm 
                                                                                                                                  4cm 
                                                                                   T                         9cm                S 
…………………………………………………………………………………………………………………. 
 
  3.                                             R                                                                    X 
                                                                                                 F 
                           30                    70 

          P                                               Q 
                                                     D       30                            90   E         V  80            70  W 
 
 
…………………………………………………………………………………………………………………. 
 
 

แบบทดสอบที่ 1  เร่ืองรูปที่คลายกัน 

60  

B 

3cm 

6cm 
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  4.                      N 
                                                              Q                                       Y 
                                      5cm                    67                     10cm      67 

                                                                                          13cm                                      26cm 
                            90                                                                       X                                   Z 
                          M      4cm          O      P                                                 R 
 
…………………………………………………………………………………………………………………. 
 
5.                                                                   A 
                                                        3cm                                  4cm 
                               P                        B              5cm                       C        S 
                  6cm                           8cm                                           3cm                          5cm 
                 Q               10cm                   R                               T                       10cm                 U 
 
 
…………………………………………………………………………………………………………………. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

หนูอุมทํางานบานเสร็จแลวนะคะ ตอนนี้
กําลังจะทําการบานและจะทําแบบทดสอบ
ท่ีพี่หมูใหดวย  
เพื่อนๆละคะทําแบบทดสอบไดกี่ขอคะ 
พรุงนี้อยาลืมใหคุณครูตรวจนะคะ 
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เชาวันใหมเปนวันเสาร 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

แมคะวันนี้หนูอุมจะไปเรียนพิเศษกับพี่หมูนะคะ 

ไมรอทานขาวกอนหรือจะ 
เด่ียวไมมีแรงคิดนะ 
อาหารเชาเปนอาหารบํารุงสมองดวยนะตอง
ทานทุกเชานะจะไดปลอดโปรง 

คะแม 

พี่หมูคะนองเอางานมาใหตรวจคะ 

มาแลวเหรอ พี่เตรียมรางวัลท่ีเหมาะกับนองไว
แลววาแตเราจะทําถูกหรือเปลา 

ตรวจเลยคะพี่หมู 

ถูกหรือเปลาคะ โอโฮ! ถูกหมดเลย เกงจัง นี่
คือรางวัลของนองอุมจะ 
หมีนอยเหมาะกับนองมากเลย
นะ พี่ให 

ขอบคุณคะ วันนี้พี่หมูจะสอนเรื่องอะไรใหนองอีกคะ 

เรื่องความคลายเหมือนเดิมเพราะมันยังมีอีกเยอะเลย  พี่อยากใหนองลองตอบ
คําถามขอนี้ดูนะ 

เผย
แพ
ร่บ
นเว

็บไ
ซต
์

ww
w.k
roo
ban
nok

.co
m



บทเรียนการตูนเรื่องความคลาย    ประกอบการจัดการเรียนรูรายวิชาคณิตศาสตรพื้นฐาน ค33101     ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 3 
โดย อ.มชุณี  ศรีอุบล 

9 

 
 
                             กําหนดใหรูปสามเหลี่ยม   2  รูปคลายกัน  จงหาวา 

1. มุมใดท่ีสมนัยกัน 
2. คํานวณอัตราสวนของดานท่ีสมนัยกัน 

 
 
                                                20.6cm 
                                  E                                                    C 
                   14.1cm                                                                                                                      W 
                                                                 33.5cm                        134cm 
            D    135                                        Y                                                                                40cm 
            10cm                                                               

                         63                                                           82.4cm                121           56.4cm 
                      F                                                                                             V               
 
 
 
   1. จากโจทย กําหนดใหรูป�CEDF~�YVAW 

             มุมท่ีสมนัยกันไดแก  มุม C กับมุมY จะได YC ˆˆ   ซึ่ง 41ˆ Y ดังนั้น 41ˆ C   
    มุม E กับมุมV จะได 121ˆˆ VE   

    มุม D กับมุมA จะได AD ˆˆ   ซึ่ง 135ˆ D ดังนั้น 135ˆ A  
 มุม F กับมุม W จะได WF ˆˆ   ซึ่ง 63ˆ F ดังนั้น 63ˆ W  

 
   2. ดานท่ีสมนัยกันไดแก CE กับ YV ,  ED กับ VA  ,  DF กับ AW  ,  FC กับ WY     
   ดังนั้นอัตราสวนดานท่ีสมนัยกัน ไดแก  

   
4
1

4.82
6.20


YV
CE                             

4
1

4.56
1.14


VA
ED  

   
4
1

40
10


AW
DF                                  

4
1

134
5.33


WY
CF  

 
 
   ตรงตามเงื่อนไขของการคลายกันเลย  มุมที่สมนัยกันเทากันเปนคู สามคู  

อัตราสวนความยาวดานที่สมนัยกันทุกคูเปนอัตราสวนเดียวกัน  
นองอุมสรุปถูกตองใชไหมคะ  

 

41 

121 

A 
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 1) ใหอัตราสวนความยาวของดานคูท่ีสมนัยกันของรูป  ค และรูป ง  เทากับ 3 : 1 
   จงสรางรูป ง 
    
 
 
    
 
 
 
   จะไดรูป ง มีขนาด................................ จากรูป ค 
  2) ใหอัตราสวนความยาวของเสนผานศูนยกลางของรูป จ และรูป ฉ เทากับ 2 : 3 
   จงสรางรูป ฉ 
    
 
 
 
 
 
 
   จะไดรูป ฉ มีขนาด................................ จากรูป จ 
  3) ใหอัตราสวนความยาวของดานคูท่ีสมนัยกนัของรูป ช และรูป ซ เทากับ 2 : 5 
   จงสรางรูป ซ 
   
 
 
 
 
 
   จะไดรูป ซ มีขนาด................................ จากรูป ช 
  
 

รูป ง รูป ค 
3 

2.7 

. 14 

รูป จ รูป ฉ 

1 

รูป ซ รูป ช 

แบบทดสอบที่ 2  เร่ืองรูปที่คลายกัน 
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  4) ใหอัตราสวนความยาวของดานคูท่ีสมนัยกันของรูป ฒ และรูป ณ เทากับ 4 : 3 
   จงสรางรูป ณ 
    
 
 
 
 
 
   จะไดรูป ณ มีขนาด................................ จากรูป ฒ 
  
 
 

    
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

รูป ณ 
รูป ฒ 

4 

3 

ลองทําแบบทดสอบท่ี2 สงคุณครู 
เพื่อตรวจสอบความเขาใจนะครับ 

นองอุมทําแลวจะถูกทุกขอเลย 

วันนี้ตอนบายไปเท่ียวทะเลกัน เก็บเปลือก
หอยท่ีคลายๆกันเอาไวประดิดประดอยนะ 

โอเค แปลวา ตกลง 
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บายวันเสาร 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

วันนี้พี่เลี้ยงไอศกรีมนะ เพราะวานองทํา
แบบทดสอบถูกทุกขอเลย  ถือวาเปนรางวัล 
แตอยาลืมนะครับทําอะไรอยาคิดหวังแตรางวัลตอบ
แทน ถาไมมีรางวัลก็ไมทําเลย ถือวาไมถูกตองนะ  
ฝกไวประโยชนก็อยูท่ีตัวเราเองนะครับ 

จริงจะ นองทํานองก็เกงคะ 

เด๋ียวเราเดินเก็บหอยกันนะคะ 
ครับ เก็บเอาแตพอควรนะครับ 

กลับกันเถอะคะ เด๋ียวแมเปนหวง    จะกลับไปชวยงานบานดวย 
พรุงนี้จะสอนเรื่องอะไรคะ  

รูปสามเหลี่ยมท่ีคลายกันครับ 
เจอกันวันพรุงนี้นะ 
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เชาวันอาทิตย 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

วันนี้หนูอุมทํางานบานชวย
แมเสร็จแลวคะ วันนี้พรอมท่ี
จะเรียนแลว 

วันนี้เราจะเรียนเร่ืองรูปสามเหล่ียมที่
คลายกัน ครับ 

สามเหลี่ยมคลาย คือรูปสามเหลี่ยมท่ีมีรูปราง
เหมือนกันหรือเปลาคะ  

ครับ  คําวาเหมือนในท่ีนี้ มุมท้ังสามมุม
จะตองเทากันเปนคูๆสามคู รูป
สามเหลี่ยมท้ังสองนั้นจึงจะคลายกัน 

สรุป ก็คือ รูปสามเหล่ียม ทั้งสองรูปคลายกัน 
ก็ตอเม่ือ ขนาดของมุมคูที่สมนัยกันเทากันเปนคูๆ 
สามคู 

ถูกตองแลวครับ 

           สามเหล่ียมคลาย  เปนรูปคลายที่มีลักษณะพิเศษ  คือไมจําเปนตอง
ทราบขนาดของมุมทั้งหมดและดานทั้งหมดของสามเหล่ียม 2 รูป  เพื่อเช็คดูวา
สามเหล่ียมทั้งสองนั้นคลายกันหรือไม 
              แตเราสามารถดูไดจาก การเทากันทุกประการของรูปสามเหล่ียม 
ซ่ึงรูปสามเหล่ียมสองรูปที่มีความสัมพันธกันแบบ ด.ม.ด , ด.ด.ด , ฉ.ด.ด 
และ ม.ด.ม  ลวนแตเปนรูปสามเหล่ียมคลายทั้งนั้น 

จริงดวยคะ   รูปสามเหล่ียมดานเทามุมภายในแตละ
มุมก็กาง 60 องศา จะวาดรูปเล็กรูปใหญ ก็มีมุม
ขนาดเทาเดิม  ดังนั้นรูปสามเหล่ียมดานเทาจึงเปน
รูปสามเหล่ียมที่คลายกัน 

ลองทําแบบทดสอบท่ี 3 ครับ 
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1. รูปส่ีเหล่ียมจตัุรัสสองรูใดๆคลายกันหรือไมเพราะอะไร 
………………………………………………………………………………………………………………… 
2. รูปส่ีเหล่ียมผืนผาสองรูปคลายกันหรือไมเพราะอะไร 
………………………………………………………………………………………………………………… 
3. รูปสามเหล่ียมดานเทาสองรูปใดๆคลายกันหรือไมเพราะอะไร 
………………………………………………………………………………………………………………… 
4. รูปสามเหล่ียมหนาจั่วสองรูปใดๆคลายกันหรือไมเพราะอะไร 
………………………………………………………………………………………………………………… 
5. รูปสามเหล่ียมมุมฉากสองรูปใดๆคลายกันหรือไมเพราะอะไร 
………………………………………………………………………………………………………………… 
6. รูปสามเหล่ียมสองรูปใดๆท่ีมีมุมเทากัน สองคูและดานท่ีอยูระหวางมุมคูท่ีเทากันมีขนาดเทากันแลว

สามเหล่ียมท้ังสองคลายกันหรือไม 
………………………………………………………………………………………………………………… 
7. รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีมีความสัมพันธกันแบบ ดาน มุม ดาน คลายกันหรือไม  
………………………………………………………………………………………………………………… 
8. รูปสามเหล่ียมสองรูปท่ีเทากันทุกประการเปนรูปสามเหล่ียมท่ีคลายกันหรือไม  จงอธิบายเหตุผลดวย 
………………………………………………………………………………………………………………… 
9. รูปสามเหล่ียมท่ีคลายกันจะเทากันทุกประการหรือไม 
10. กําหนดให  AB //  DE      ABC    และ EDC  คลายกันหรือไม จงใหเหตุผล 
 
                                                          A          B 
 
                                                                   C 
 
                                                        D            E 
 
 
………………………………………………………………………………………………………………… 
 

แบบทดสอบที่ 3 เร่ืองรูปสามเหลี่ยมที่คลายกัน 
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เชาวันจันทร ที่โรงเรียนเซนจอรน 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

สวัสดีจา โตโต ทําไมทําหนายุงอยางนั้นละ เปนอะไร 
หรือปลา 

ก็ ฉันทําการบานคณิตไมไดนะสิ  วันนั้นไมไดต้ังใจฟงท่ี
ครูสอน มัวแตฟงไอ โจ พูดเรื่องตกปลา  

ฉันชวยดูใหไหม  เพราะฉันใหพี่หมูชวยติวใหชวง
วันหยุดนะ 

ขอบใจจา  คือวา ครูใหฉันหาเงื่อนไขที่ทําใหรูป
สามเหล่ียมสองรูปคลายกัน ชวยฉันหนอยนะ  

พอดีเลย  พี่หมูสรุปใหวันกอนนี้เอง 
จากบทนิยาม  รูปสามเหล่ียมสองรูปคลายกันก็ตอเม่ือ รูปสามเหล่ียมสองรูปนั้นมีขนาดของมุม
เทากันเปนคูๆสามคู  
เพราะฉะนั้นเงื่อนไขที่จะทําใหรูปสามเหล่ียมสองรูปคลายกัน คือ ตองมีขนาดของมุมเทากันเปน
คูๆสามคู  
แตยังมีอีกกรณีคือ ถารูปสามเหล่ียมสองรูปใดเทากันทุกประการแลวสามเหล่ียมสองรูปนั้นจะ
คลายกัน  

หมายความวา รูปสามเหล่ียมที่มีความสัมพันธกันแบบ ด.ม.ด , 
ม.ด.ม , ฉ.ด.ด  และ  ด.ด.ด  ก็เปนรูปสามเหล่ียมที่คลายกันนะสิ 

 เกงจัง ทีนี้โตโตคงมีงานสงแลวสิ 

มีอีกขอจะ  ชวยทําใหดูได
ไหม 
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1.   กําหนดให    AB  //  DE       ดังรูป       ถา  CE  =  8  หนวย     AC   =  6  หนวย       และ    
      CD = 12 หนวย  จงหาวา  BC   ยาวเทาไร 
 
                                                                                                   D 
                                                                                 12 
                                                      A    6        C          8              E 
 
                                                B 
วิธีทํา  เราตองแสดงใหไดวา EDCABC  ~  
การท่ีรูปสามเหลี่ยมสองรูปจะคลายกัน นั้น  มุมเทากันเปนคูๆ สามคู  หรือรูปสามเหลี่ยมท้ังสองตองเทากันทุกประการ 
แตจากการพิจารณารูปไมเทากันทุกประการแนนอน  ดังนั้นตองแสดงวามุมเทากันเปนคูๆสามคู 
1.  AB  //  DE       มี AEBD,  เปนเสนตัด  เพราะ กําหนดให  
2.  EADB ˆˆ,ˆˆ    จากขอ 1 มุมแยงจะมีขนาดเทากัน  
3.  DCEBCA ˆˆ    เปนมุมตรงขามกัน 

4.   ดังนั้น  EDCABC  ~   เพราะ มุมเทากันเปนคูๆสามคู 

5.  
DC
BC

EC
AC

    จากขอ 4 อัตราสวนความยาวดานท่ีสมนัยกันจะเทากัน 

6.   
128

6 BC
  

      12
8
6
BC  

       9BC  
 
 
ตอบ  9BC  
 
 
 
 
 
 

ไดจะ 
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1. จากรูป  AB // CD   และดานตางๆ  ของรูปมีความยาวดังท่ีกําหนดให   
จงหาความยาวของ   CE    
        
                                             A          4 cm              B 
                                            2cm          E            2.7cm 
 
                                               C      2cm      D 
วิธีทํา    ตองแสดงวา DCEABE  ~   
         1.   AB // CD   มี BCAD,    เปนเสนตัด     เพราะกําหนดให 
 2.   CBDA ˆˆ,ˆˆ      จากขอ 1 มุมแยงมีขนาดเทากัน 
 3.   CEDBEA ˆˆ      มุมตรงขามมีขนาดเทากัน 
                4.   ดังนั้น  DCEABE  ~    จากขอ 2-3  มุมเทากันเปนคูๆสามคู 

 5.   
CE
BE

DC
AB

     จากขอ 4 อัตราสวนความยาวดานท่ีสมนัยกันจะเทากัน 

 

 6.    
CE

7.2
2
4
   จากขอ 5 

            
4

27.2 
CE  

         35.1CE  
 
 
ตอบ  35.1CE  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

เขาใจแลวละ  ฉันจะทําขอนี้เองนะแลวชวยตรวจ
ใหหนอยละกัน 

ถูกหรือเปลาครับ 

ถูกแลวจะ    เพื่อนๆลองทําแบบทดสอบท่ี 4 
 สงคุณครูมชุณีนะคะ 
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1.  กําหนดให   AB //  DE    จงหาวา    ABC  กับ   EDC  คลายกันหรือไม 
  

                                A                                                  B 
 
                                                               C 

                                               D                      E 
 
 

2.กําหนดให   BC   //   DE    จงหาวา    ABC  และ     ADE   คลายกันหรือไม 
 
                                                                          D 
                                                                                    B                                                      
 
 
                                                 E           C                                    
 
 

3   กําหนดให   TSPRQP ˆˆ    จงหาวา  PQR    และ  PST  คลายกันหรือไม 
                                                                       
                                                                   P 
 
 
                                                   Q                              R 
                                                                               
                                              S                                      T 
 
 
 
 

แบบทดสอบที่ 4 รูปสามเหล่ียมที่คลายกัน 
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เย็นวันจันทร  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

หนูอุม วันนี้โตโต เขามาหา  และฝากขอบคุณท่ีชวยใหเขาไดรับคําชมจาก
คุณครู  เพราะวาทําแบบฝกหัดถูกหมด  เขาเอาตุกตามาใหดวยนะอยูบน
โตะจา 

คะแม  หนูทํางานบานเสร็จแลวนะคะ  
หนูขอไปบานพี่หมูนะคะ พี่หมูเขาจะเลี้ยงไอศกรีมคะ 
แลวจะกลับมาทําการบานนะคะ  

อยากลับเย็นนักนะ มันอันตราย 
คะแม 

หวัดดี หนูอุม วันนี้เหนื่อยไหม 

วันนี้ไมเหนื่อยเพราะจะมีคนเลี้ยงไอศกรีม 

ไปกันเถอะเด่ียวเย็นกอน 
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ตัวอยาง  ให PQR  XYZ    ดังรูป  ถา    PQ    QR   =   2    3   และ  YZ   ยาว  12  เซนติเมตร 
      จงหาความยาวของ  XY                                                  X 
                          P                                                         
 
 
             Q                                       R                    Y                                                           Z 
วิธีทํา  จากโจทยท้ังสองรูปคลายกัน ดังนั้น  

YZ
QR

Xy
PQ

  

          
12
32


XY

 

              
3
122

XY  

        8XY  
ตอบ  8XY  
 
 
 
 

หนูอุมรูไหมวาสมบัติของรูปสามเหลี่ยม
ท่ีคลายกัน คืออะไร 

รูปสามเหล่ียมสองรูปที่คลายกันแลว 
อัตราสวนดานคูที่สมนัยกันจะเปน
อัตราสวนเดียวกัน คะ 

เกงจัง 

ลองทําแบบฝกหัดซิ  ถาถูกพี่จะหารางวัลให 

ถูกไหมคะ 
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1    กําหนดให    ABC   =   CED    และ   AB  =   16  เซนติเมตร   AC   = 18  เซนติเมตร  
และ CD   =  36   เซนติเมตร    จงหาวา   ED   ยาวเทาไร 
                                          
                                                                      E 
 
 
 
                                           18 
                                  A                    C                 36                          D 
                                          16        B 
                                                       
 
 

2.  จากรูป     EF  //  BC   และ  AF  :  EF   =  3  :  4  ถา  BC  =  24   เซนติเมตร    
     AC    ยาวกี่เซนติเมตร 
                                                              A 
 
 
                                       E                                                         F 
 
                              B                                                                              C 

 
 
 
 

เพื่อนๆลองทําแบบทดสอบท่ี 5 
สงครูนะครับ สวนผมจะพานองอุมไปสงท่ีบาน  โชคดีนะครับ 

แบบทดสอบที่ 5 สมบัติของรูปสามเหล่ียมที่คลายกัน 

………………………………
……………………………....
………………………………
……………………………....
………………………………
……………………………....
………………………………
……………………………....
………………………………
……………………………....
………………………………
……………………………....
………………………………
……………………………....
………………………………
……………………………....
. 

………………………………
……………………………....
………………………………
……………………………....
………………………………
……………………………....
………………………………
……………………………....
………………………………
……………………………....
………………………………
……………………………....
………………………………
……………………………....
………………………………
……………………………....
. 
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เย็นวันอังคาร  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

หวัดดีนองอุม  วันนี้
เหนื่อยไหม  

เหนื่อยมากเลย คะ วันนี้
กิจกรรมเยอะคะ ขอเปลี่ยน
ชุดแปป นะคะ 

พี่หมูคะ การแกปญหาเกี่ยวกับ
ความคลาย นองยังไมเกงเลย  สอน
ใหมทีนะ นองจะเลือกโจทยให 

ไดเลยครับ  

1. จากขอความท่ีวา  "  รูปสามเหลี่ยมหนาจั่วท่ีมีมุมยอดเปนมุม
ฉาก  จะเปนสามเหลี่ยม คลายกัน  "   จริงหรือไม   คะ 

 

นองอุมดูรูปสองรูปนี้นะครับ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
สองรูปนี้เปนสามเหล่ียมหนาจั่วมีมุมยอดเปนมุมฉาก ดังนั้นมุมที่ฐานตอง
เทากันคือ 45 องศา  จะเห็นวามุมทั้งสามคูเทากันเปนคูๆ สามคู ดังนั้นรูปทั้ง
สองนี้ จึงคลายกัน ครับ  

45   

45   

    45   

   45   

 เพื่อนๆลองทําแบบทดสอบที่ 6 
นะครับ 
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1. รูปสามเหล่ียมมุมฉากทุกรูปเปนสามเหล่ียมคลายจริงหรือไม  จงใหเหตุผล 

………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………… 

2. รูปสามเหล่ียมดานเทาทุกรูปคลายกันหรือไม  เพราะเหตุใด 

………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………… 

………………………………………………………………………………………………… 

3. จงหาคาของตัวแปร เม่ือกําหนดใหรูปท้ังสองคลายกัน 
 
                                    4 
                                                            X                   X   =……………………………………. 
                              12            8                       y         ………………………………………… 
                                                            6                    ………………………………………… 
                                                                                  …………………………………………. 
                                                                              Y   =…………………………………. 
                                                                                  …………………………………………. 

                                                                           …………………………………………. 
                                                                            …………………………………………. 

 
 
 

แบบทดสอบที่ 6 สมบัติของรูปสามเหล่ียมที่คลายกัน 
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4.        
           8                  16                   9                     a =……………………………………… 
                                                                a           ………………………………………….. 
                12                         b                       ………………………………………….. 
                                                                             ………………………………………….. 
                                                                           b  =…………………………………….. 
                                                                             ………………………………………….. 
                                                                             ………………………………………….. 
                                                                             ………………………………………….. 
                                                                            …………………………………………… 
 

  5.                                         x 
                              2a                                          x =……………………………………… 
                                                                            …………………………………………… 
                                                      3b                  …………………………………………… 
                                 7.5b                                    a =……………………………………… 
                                                                           …………………………………………… 
                                                                            …………………………………………… 
                                                                           b =……………………………………… 
                                                                            …………………………………………… 
                                                                           ………………………………………….. 

 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 

เผย
แพ
ร่บ
นเว

็บไ
ซต
์

ww
w.k
roo
ban
nok

.co
m



บทเรียนการตูนเรื่องความคลาย    ประกอบการจัดการเรียนรูรายวิชาคณิตศาสตรพื้นฐาน ค33101     ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 3 
โดย อ.มชุณี  ศรีอุบล 

25 

 
6. จากรูป  ถาไมใชวิธีวัด จะหาความยาวของ  DE    ไดหรือไม  เม่ือกําหนดให  AB = 16  หนวย  AB  =  16  
หนวย   AC  =  20  หนวย   และ  CD  =  10  หนวย 
 
                                                                 B 
                                                16 
                                  A                           20                          C           10              D 
 
 
                                                                                                                  E 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
7.    จากรูป  จงหาวา DE   ยาวเทาไร  เม่ือกําหนดให CEDCBA ˆˆ    มี  AB  =  12  หนวย  AC  =  18  หนวย   
CD  =  9   หนวย 
                                                                    B 
 
                                            12 
                                 A                                                                       9                  
                                                    18                                     C                               D 
                                                                                                         E 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
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  8.   จากรูป  กําหนดให   AB   ขนานกับ    ED   จงหาวา  CD   ยาวเทาไร    เม่ือกําหนดให           
        AB   =  10   หนวย     AC  =   15    หนวย   และ   DE   =  8   หนวย 
                                                                   B 
 
                                             10 
                                 A                                                                                      
                                                         15                               C                                D 
                                                                                                        E          8 
 
 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………….. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

งานท่ีผมใหไปยากหรือเปลา …........ 
เพื่อนๆทําไดอยูแลว  สูๆนะครับ เผย
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เชาวันพุธช่ัวโมงเรียนของคุณครูมชุณี  มีครูลูนีม่าเปนครูพิเศษสอนเร่ืองการนําความรูเร่ืองความคลายไปใช 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

สวัสดีคะนักเรียน วันนี้ครูจะแนะนําให
นักเรียนไดรูจักกับครูพิเศษจะมาสอนเรา
วันนี ้ คือ คุณครูลูนี่ จา 

สวัสดีครับ วันนี้เราจะมาเรียนเกี่ยวกับ
ความคลายกับการนําไปใช 

เราเรียนเรื่องความคลายไปเพื่ออะไร
ครับ 

เพื่อใชหาความยาวของสิ่งของท่ี
คลายกันคะ 

ถูกเหมือนกันครับ 
แตถาผมอยากทราบ
ความสูงของเสาไฟฟา
ตนหนึ่ง ผมใชเรื่อง
ความคลายมาใชหาได
ไหมครับ งง!~

จัง 
นี่แหละครับประโยชนของความคลายเราสามารถหา
ความสูงของเสาไฟฟา ตนมะพราว หรือความสูงของ
สิ่งของตางท่ีเราไมสามารถจะใชสายวัดหรือไมเมตรไป
วัดจริงๆได 

การหาความสูงและความกวางของส่ิงตางๆ 
จะใชอัตราสวนระหวางความยาวของดาน 
เปนหลักในการคํานวณ    เชน     ตองการหา
ความสูงของตนไม     ความสูงของตึก    
ความกวางของแมน้ํา      ความสูงของเสา
ไฟฟา  ความสูงของเสาโทรทัศน   เปนตน 
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      ตัวอยาง 1 จากรูป  จงหาความสูงของตนไม   ( DE   เปนความสูงของตนไม  ) 
                                                                                                         
                                      D 
 
                                                                     B 
 

                                                              15  ซม. 

                                                       
                                               E                        C           30  ซม.                A 

                                                                      20  เมตร 
 
               ตองการหาความสูงของตนไม 
                   จากรูป   สามเหล่ียม  ABC  คลายกับสามเหล่ียม  ADE   เม่ือทราบความยาวของดานของ
สามเหล่ียม  ABC  และ  ทราบความยาวของ  AE  ซ่ึงเราสามารถวัดได  ก็คํานวณหาความสูงของตนไมนี้ได 
                   จากรูป   AC    =   30  ซม.   ,    BC    =     15    ซม.       ,    AE    =    20   เมตร 
                   จากสมบัติของรูปสามเหล่ียมท่ีคลายกัน       จะได 
 
                                                          

AE
AC

DE
BC

  

 
20

3.015.0


DE
 

                        
                 DE3.0   =    2015.0   
                        DE 10  

                                 ดังนั้น    ตนไมสูง       10     เมตร                                   ตอบ 
 

 

ผมจะยกตัวอยางสัก 2 ขอ  
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ตัวอยาง 2    ชายผูหนึง่ตองการหาระยะทางระหวางจุด  P  และจุด  Q  ซ่ึงอยูคนละขางของแองน้ําแหง
หนึ่ง  เขาจึงสราง    ST  ขนานกับ  PT   และ  QS   ใหตัดกันท่ีจุด  R   ดังรูป  จากนั้นวัดระยะ  ST  ,RS  
และ QR  ไดยาว   22   ,    20.3   และ   60.9   เมตร  ตามลําดับ  ชายผูนี้หาระยะ  PQ  ไดยาวเทาใด 
 

                                                        แองน้ํา 
                                  P                                                                   Q 
 
                                                                    R      60.9 
                                                      20.3 
                                                   S               22               T           

 
วิธีทํา   จากโจทย    จะไดวา   PQR     TSR 
             เพราะ          STRQPR ˆˆ      (  มุมแยงท่ีเกิดจากเสนตัดเสนขนานมีขนาดเทากัน  ) 
                                TSRPQR ˆˆ   (  มุมแยงท่ีเกิดจากเสนตัดเสนขนานมีขนาดเทากัน  ) 
                                SRTQRP ˆˆ   (  เสนตรงสองเสนตัดกันมุมตรงขามมีขนาดเทากัน  ) 
             ดังนั้น                 

SR
QR

TS
PQ

  
             แทนคา     TS   =  22     ,     QR  =   60.9      ,       SR   =   20.3 
             ดังนั้น                 

3.20
9.60

22


PQ  

                                    PQ    =     66 
             นั่นคือ   ชายผูนี้หาระยะ PQ ไดยาว         66         เมตร                 ตอบ 
 
 ทีนี้ใหนองๆทําแบบทดสอบที่ 7 สงนะครับ 
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1.   ชายคนหนึ่งยืนอยูใกลเสาธงตนหนึ่ง  เห็นเงาของตัวเองและเงาของเสาธง  จึงใหเพื่อนชวยวัดความยาวของเงา   
ปรากฏวาเงาของตัวเองยาว  2  เมตร  เงาของเสาธงยาว  15  เมตร  ชายคนนี้สูง  164  เซนติเมตร  เสาธงสูงเทาไร 
 
 
                                                                          x 
                                                                                                     164cm 
 
 
                                15m                                                                       2m 

 
2.   ไมเมตรอันหนึ่งปกภายใตเงาของเสาตนหนึ่ง  ซึ่งจุดปลายของเงาท้ังเสาและไมเมตรอยูตรงกัน  ถาเงาของไมเมตร
แบะเสาเทากับ  160  เซนติเมตร  และ  280  เซนติเมตรตามลําดับ  จงหาความสูงของเสา 
 
 
 
 
 
                                                   ไมเมตร              เสา 
                                                       160 
                                                                       280 
 

    3.   สุวรรณีไปเท่ียวริมแมน้ําสายหนึ่งและอยากทราบวาแมน้ําสายนี้กวางกี่เมตร  จึงใชหลักแลตนไมท่ีอยูอีกฝงหนึ่ง สราง
สามเหลี่ยม  NOP  และสรางสามเหลี่ยม  LMN   ใหคลายสามเหลี่ยม NOP  สุวรรณีขามแมน้ําไปวัดความยาวของ  OP   
ไมได จึงวัด  NQ   ไดยาว  50  เมตร  วัดดานของสามเหลี่ยม LMN   ได   LM   เทากับ   13  เมตร   และวัด  MN   เทากับ  
7  เมตร   
 
                                                               O                                                    P 
 
                         แมน้ํา 
 
                                                           N                                                      Q 
                                                                7 m                 50 m 
                                           L    13 m    M 

แบบทดสอบที่  7 การนําไปใช 
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4. จากรูป     ลําคลองนี้กวางเทาไร 
 
                                             P                                                 E 
 
                             ลําคลอง 
                                             C                                                 F 
                                                   4m               20m 
                           A       5m         B 
 

 

5.  บันไดยาว   4   เมตร  พาดอยูกับผนังตึก  เม่ือชางทาสีขึ้นบันไดไปได   
5
2   ของ บันได เขาทําแปรง

ทาสีตก  ถาจุดท่ีแปรงทาสีตกลงมาถูกพ้ืนดินหางจากผนังตึก 1.2  เมตร  จงหาวาเชิงบันไดอยูหางจากผนัง
ตึกประมาณเทาไร 

 
 

6. ชายคนหนึ่งยืนอยูหางจากเสาไฟฟาท่ีสูง   9   เมตร  เปนระยะทาง  10.4  เมตร  เขาสังเกตเห็นเงาของ
ตัวเองซ่ึงเกิดจากดวงไฟฟาปลายเสาทอดไปยาว  2.6  เมตร  จงหาความสูงของชายคนนี ้
 
 
 
                                      9                        X 
                                                           
                                                      10.4              2.6 
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7.  สมบัติเงยหนาขึ้นไปมองเห็นบอลลูนอยูตรงแนวเดียวกับยอดไมพอดี  ถาสมบัติสูง  1.6  เมตร อยูหาง
จากตนไม  2  เมตร และตนไมสูง  4.6  เมตร  ถาระยะระหวางสมบัติกับแนวดิ่งของบอลลูนหางกัน  100 
เมตร  บอลลูนจะอยูหางจากพ้ืนดินกี่เมตร 

 
 

8.  จากรูป  จงหาความกวางของแมน้ํา  ถา  AC  =  60  เมตร   AF  =   5  เมตร   และ EF  =  15   เมตร 
 
 
                                      B                                                                D 
 
 
                                      A                                                                 C 
 
                     E                 F 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
     
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

นักเรียนคะแบบทดสอบ 8ขอนี้ ให
นักเรียนทําเปนการบานนะคะ แลว
นํามาสงพรุงนี้  คนท่ีทําถูกหมด จะมี
รางวัลให  เผย
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บายวันเสาร  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

วันนี้พี่ทําตามสัญญาพา
มาเท่ียวแลวนะ 

นองทําแบบทดสอบท่ี 7 ของคุณครูมชุณี  ถูก
ทุกขอ เหมาะท่ีจะไดรับรางวัลอันทรงเกียรติ 
นะคะ   อีกอยางคุณครูใหตุกตาเปนรางวัลคะ 

เพื่อนๆนองๆครับอานจบแลวอยาลืม
ทบทวนตํารา และดูนองอุมเปนแบบอยาง
นะครับ  ความขยัน ความต้ังใจ เอาใจใส 
และแบงเวลาใหเปน 

ความสําเร็จก็จะอยูแคเอื้อม ถาเราต้ังใจจริงๆ 

เราสองคนลากอนนะครับ/
คะ  โปรดติดตามตอน
ตอไป  Season 2 Bye  bye 

The end 
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