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ค ำน ำ 
  

แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์ เร่ือง แคลคูลสัเบ้ืองตน้ ส าหรับนกัเรียนชั้นมธัยมศึกษาปีท่ี 6 
จดัท าข้ึนเพื่อเป็นส่ือในการจดักิจกรรมการเรียนรู้ใหป้ระสบผลส าเร็จ ประกอบดว้ย แบบทดสอบ
ก่อนเรียน ใบความรู้ แบบฝึกทกัษะ และแบบทดสอบหลงัเรียน นกัเรียนสามารถศึกษาและเรียนรู้ได้
ดว้ยตนเอง ตามค าช้ีแจงในการใชแ้บบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์ โดยครูเป็นผูค้อยอ านวยความสะดวก
ใหค้ าปรึกษา ตลอดจนติดตามผลการศึกษา แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์ เร่ือง แคลคูลสัเบ้ืองตน้ 
ส าหรับนกัเรียนชั้นมธัยมศึกษาปีท่ี 6 ทั้งหมด จ านวน 14 ชุด ดงัน้ี 

ชุดท่ี    1  ลิมิตของฟังกช์นั 
ชุดท่ี    2  การหาลิมิตของฟังกช์นั 
ชุดท่ี    3  ความต่อเน่ืองของฟังกช์นั 
ชุดท่ี    4  อตัราการเปล่ียนแปลง 
ชุดท่ี    5  อนุพนัธ์ของฟังกช์นัโดยใชนิ้ยาม 
ชุดท่ี    6  อนุพนัธ์ของฟังกช์นัโดยใชสู้ตร 
ชุดท่ี    7  ความชนัของเส้นโคง้ 
ชุดท่ี    8  อนุพนัธ์ของฟังกช์นัประกอบ 
ชุดท่ี    9  อนุพนัธ์อนัดบัสูง 
ชุดท่ี  10  การประยกุตข์องอนุพนัธ์ 
ชุดท่ี  11  ปฏิยานุพนัธ์ 
ชุดท่ี  12  ปริพนัธ์ไม่จ  ากดัเขต 
ชุดท่ี  13  ปริพนัธ์จ ากดัเขต 
ชุดท่ี  14  พื้นท่ีท่ีปิดลอ้มดว้ยเส้นโคง้ 

ส าหรับแบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์ชุดน้ี  เป็นชุดท่ี  1  ลิมิตของฟังกช์นั ซ่ึงผูจ้ดัท าหวงัวา่จะ
เป็นประโยชน์ต่อครู  นกัเรียน  และผูมี้ความสนใจ  ในการน าไปใชใ้หเ้กิดประโยชน์ทางการศึกษา
ต่อไป 

ขอขอบคุณผูเ้ช่ียวชาญ  ผูบ้ริหารโรงเรียนนารีรัตน์จงัหวดัแพร่  บุคลากรกลุ่มสาระ 
การเรียนรู้คณิตศาสตร์โรงเรียนนารีรัตน์จงัหวดัแพร่  ท่ีใหค้  าช้ีแนะ  ส่งเสริม  และสนบัสนุน 
การจดัท าแบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์  เร่ือง  แคลคูลสัเบ้ืองตน้  จนส าเร็จลุล่วงดว้ยดี  

 
สดศรี  แสงแกว้ 
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ค ำช้ีแจงส ำหรับครู 
 

 การใชแ้บบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์เร่ือง แคลคูลสัเบ้ืองตน้ ส าหรับนกัเรียนชั้นมธัยมศึกษาปีท่ี 6 
ครูผูส้อนเป็นผูท่ี้มีบทบาทส าคญัท่ีจะช่วยใหก้ารด าเนินการเรียนรู้ของนกัเรียนบรรลุวตัถุประสงค ์
ครูผูส้อนจึงควรศึกษารายละเอียดเก่ียวกบัการปฏิบติัตนก่อนท่ีจะใชแ้บบฝึกทกัษะ ดงัน้ี 
 1.  ครูตอ้งศึกษาแบบฝึกทกัษะและอ่านเน้ือหาสาระอยา่งละเอียดรอบคอบ พร้อมทั้งท า   
ความเขา้ใจกบัเน้ือหาทุกชุดก่อนการใชง้าน 
 2.  ครูตรวจแบบฝึกทกัษะใหค้รบถว้นและเพียงพอกบัจ านวนนกัเรียน 
 3.  ครูเตรียมเคร่ืองมือวดัผลและประเมินผล เพื่อใหท้ราบความกา้วหนา้ของนกัเรียน 
 4.  ครูช้ีแจงให้นกัเรียนทราบล าดบัขั้นตอนและวธีิสอนโดยใชแ้บบฝึกทกัษะ                    
อยา่งชดัเจน และประโยชน์ท่ีจะไดรั้บจากการสอนโดยใชแ้บบฝึกทกัษะ 
 5.  ครูช้ีแจงให้นกัเรียนทราบเก่ียวกบับทบาทของนกัเรียน ในการเรียนโดยใช ้                  
แบบฝึกทกัษะใหเ้ขา้ใจ และเนน้ย  ้าเร่ืองความซ่ือสัตยโ์ดยไม่ลอกเพื่อน ไม่ให้เพื่อนท า หรือไม่ดู
เฉลยก่อนลงมือท าดว้ยตนเอง 
 6.  ใหน้กัเรียนท าแบบทดสอบก่อนเรียนเพื่อประเมินความรู้เดิมของนกัเรียน 
 7.  แจง้จุดประสงคก์ารเรียนรู้ใหน้กัเรียนทราบ 
 8.  ด าเนินการสอนตามกิจกรรมท่ีก าหนดไวใ้นแผนการจดัการเรียนรู้ท่ี 1 
 9.  ใหน้กัเรียนศึกษาเน้ือหา และท าแบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์ ชุดท่ี 1 ลิมิตของฟังกช์นั
แลว้เปล่ียนกนัตรวจตามเฉลย 
 10.  ครูสังเกตความตั้งใจของนกัเรียน ความสนใจในการเรียน การท างานร่วมกนัเป็นกลุ่ม
ของนกัเรียนทุกกลุ่มอยา่งใกลชิ้ด ถา้กลุ่มใดมีปัญหาครูจะไดท้  าการช่วยเหลือไดท้นัที 
 11.  การจดัชั้นเรียนแบ่งกลุ่มนกัเรียนออกเป็น 6 กลุ่มๆละ 7 คนคละเพศและ
ความสามารถ คือนกัเรียนท่ีเรียนแก่ง 2 คนปานกลาง 3 คน และนกัเรียนท่ีเรียนอ่อน 2 คน 
(ใชผ้ลสัมฤทธ์ิทางการเรียนในภาคเรียนท่ี 1) ปฏิบติักิจกรรมร่วมกนั สมาชิกในกลุ่มช่วยเหลือกนั  
มีการยอมรับซ่ึงกนัและกนั ส านึกในความรับผิดชอบร่วมกนั เพี่อความส าเร็จของตวัเองและกลุ่ม 
 12.  เวลาในการจดักิจกรรมการเรียนโดยใชแ้บบฝึกทกัษะของนกัเรียนแต่ละคนแต่ละ
กลุ่ม อาจจะไม่เท่ากนั ครูควรยดืหยุน่ตามความเหมาะสมและสถานการณ์ 
 13.  ใหน้กัเรียนท าแบบทดสอบหลงัเรียน เพื่อประเมินความกา้วหนา้ของนกัเรียน 
 14.  การสรุปบทเรียนควรเป็นกิจกรรมร่วมกนัของนกัเรียนทุกกลุ่ม หรือแต่ละกลุ่ม 
ส่งตวัแทนมาร่วมอภิปรายเร่ืองท่ีเรียนมา 
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ค ำช้ีแจงส ำหรับนักเรียน 

 
 ในการศึกษาโดยใชแ้บบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์ เร่ือง แคลคูลสัเบ้ืองตน้ ส าหรับนกัเรียน            
ชั้นมธัยมศึกษาปีท่ี 6 นกัเรียนควรปฏิบติัตามค าแนะน า ดงัน้ี 
 1.  อ่านค าช้ีแจงเก่ียวกบัแบบฝึกทกัษะ และค าแนะน าการใชแ้บบฝึกทกัษะส าหรับนกัเรียน      
ใหเ้ขา้ใจก่อนลงมือท างานหรือท าการศึกษาทุกคร้ัง 
 2.  ท าแบบทดสอบก่อนเรียน เพื่อประเมินความรู้เดิม 
 3.  ศึกษาเน้ือหาและท าแบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์ ชุดท่ี 1 ถา้ท าแบบฝึกทกัษะไม่ไดใ้หศึ้กษา
เน้ือหาใหม่อีกคร้ัง ศึกษาตวัอยา่ง หรือปรึกษาครูผูส้อน 
 4.  เปล่ียนกนัตรวจแบบฝึกทกัษะตามเฉลย และบนัทึกคะแนนท่ีได ้จากนั้นร่วมกนัสรุป         
องคค์วามรู้ โดยครูคอยช้ีแนะแนวทางและอธิบายเพิ่มเติม 
 5.  ท าแบบทดสอบหลงัเรียน เพื่อประเมินความกา้วหนา้ของตนเองจากการศึกษาแบบฝึก
ทกัษะ คณิตศาสตร์ ชุดท่ี 1 จบแลว้ 
 6.  ในการท าแบบฝึกทกัษะ แบบทดสอบก่อนเรียน – หลงัเรียน ใหน้กัเรียนพยายามท าดว้ย   
ความตั้งใจและมีความซ่ือสัตยต่์อตนเองใหม้ากท่ีสุด โดยไม่เปิดดูเฉลยก่อน 
 7.  ประเมินผลวา่นกัเรียนผา่นเกณฑห์รือไม่ 

 ผา่นเกณฑก์ารประเมินใหศึ้กษาแบบฝึกทกัษะชุดต่อไป 
 ไม่ผา่นเกณฑก์ารประเมินให้ยอ้นกลบัไปศึกษาและท าความเขา้ใจเน้ือหาจาก               

ใบความรู้และท าแบบฝึกทกัษะดว้ยตนเองใหม่         
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มำตรฐำนกำรเรียนรู้ 

ผลกำรเรียนรู้ 
 

 
 
 
 
 

สำระที ่4  พชีคณติ 

มำตรฐำน ค4.1   เขา้ใจและวเิคราะห์แบบรูป (pattern) ความสัมพนัธ์ 
และฟังกช์นั 

มำตรฐำน ค4.2   ใชนิ้พจน์ สมการ อสมการ กราฟและตวัแบบเชิงคณิตศาสตร์ 
(mathematical model) อ่ืนๆ ตลอดจนแปลความหมายและ
น าไปใชแ้กปั้ญหา 

สำระที ่6  ทกัษะ/ กระบวนกำรทำงคณติศำสตร์ 

มำตรฐำน ค6.1   มีความสามารถในการแกปั้ญหา การใหเ้หตุผล การส่ือสาร 

การส่ือความหมายทางคณิตศาสตร์ และการน าเสนอ การ

เช่ือมโยงความรู้ต่างๆ ทางคณิตศาสตร์ และเช่ือมโยง

คณิตศาสตร์กบัศาสตร์อ่ืนๆ และมีความคิดริเร่ิมสร้างสรรค ์

 
 
 
 
 

 
 

หาลิมิตของฟังกช์นัท่ีก าหนดใหไ้ด ้
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จุดประสงค์กำรเรียนรู้ 

 
 
 
 
 

ด้ำนควำมรู้ (K) 
1.  เม่ือก าหนดฟังกช์นั  y = f(x) นกัเรียนบอกไดว้า่ ฟังกช์นัท่ีก าหนดใหมี้

ลิมิตท่ี a หรือไม่ 
2.  เม่ือก าหนดฟังกช์นั  y = f(x) นกัเรียนหาลิมิตทางดา้นซา้ยและลิมิตทาง

ดา้นขวาของฟังกช์นัท่ีก าหนดให ้ท่ี a ได ้(ถา้ลิมิตหาค่าได)้ เม่ือก าหนดจ านวน
จริง a และก าหนดฟังกช์นั f ในรูปตาราง 

3.  เม่ือก าหนดฟังกช์นั  y = f(x)  นกัเรียนหาลิมิตทางดา้นซา้ยและลิมิตทาง
ดา้นขวาของฟังกช์นัท่ีก าหนดให ้ท่ี a ได ้(ถา้ลิมิตหาค่าได)้ เม่ือก าหนดจ านวน
จริง a และก าหนดฟังกช์นั f ในรูป กราฟ 

4.  เม่ือก าหนดฟังกช์นั  y = f(x)  นกัเรียนหาลิมิตทางดา้นซา้ยและลิมิตทาง
ดา้นขวาของฟังกช์นัท่ีก าหนดให ้ท่ี a ได ้(ถา้ลิมิตหาค่าได)้ เม่ือก าหนดจ านวน
จริง a และก าหนดฟังกช์นั f  ในรูปสมการ 

ด้ำนทกัษะ/กระบวนกำรทำงคณติศำสตร์ (P) 
1.  นกัเรียนมีความสามารถในการแกปั้ญหา  
2.  นกัเรียนมีความสามารถในการใหเ้หตุผล 
3.  นกัเรียนมีความสามารถในการเช่ือมโยงความรู้ต่างๆ ทางคณิตศาสตร์ 
ด้ำนคุณลกัษณะอนัพงึประสงค์ (A) 
1.  นกัเรียนมีวินยั 
2.  นกัเรียนมีความใฝ่เรียนรู้ 
3.  นกัเรียนมีความซ่ือสัตยสุ์จริต 
4.  นกัเรียนมีความมุ่งมัน่ในการท างาน 
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แบบทดสอบก่อนเรียน 
 เร่ือง แคลคูลสั   รายวชิาคณิตศาสตร์เพิ่มเติม ค30206   ชั้นมธัยมศึกษาปีท่ี 6 
 ชุดท่ี 1 ลิมิตของฟังกช์นั  คะแนนเตม็ 10 คะแนน  เวลา 15 นาที 
 
ค ำช้ีแจง ใหน้กัเรียนท าเคร่ืองหมาย  X  ทบัตวัอกัษร ก,  ข,  ค หรือ ง หนา้ค าตอบท่ีถูกตอ้งท่ีสุด 
                   เพียงขอ้เดียว 
 1.  จากกราฟ y = f(x) ขอ้ใดต่อไปน้ี สรุปไม่ถูกต้อง 

 
  ก.  

x 3
lim


f(x) = 2     ข.  

x 3
lim


f(x) = 4   

  ค.  
x 0
lim


f(x) หาค่าไม่ได ้   ง.  
x 1
lim


f(x) หาค่าไม่ได ้

 
 กรำฟของฟังก์ชันต่อไปนีใ้ช้ตอบค ำถำมข้อ 2 – 5 

 
 2.  ค่าของ f(1) มีค่าเท่ากบัขอ้ใดต่อไปน้ี 

  ก.  -6        ข.  -2 
  ค.  2         ง.  6 
 
 

Y 

X 

2 
 

4 

2 4 6 -2 

6 

Y 

X 

1 

 
2 

2 4 6 -2 



 

6 

  
 3.  ค่าของ 

x 3
lim


f(x)  มีค่าเท่ากบัขอ้ใดต่อไปน้ี 

  ก. 0         ข. 1 
  ค. 2         ง. 3 
 4.  ค่าของ 

x 1
lim


f(x)  มีค่าเท่ากบัขอ้ใด 

  ก. 4         ข. 2 
  ค. 0         ง. หาค่าไม่ได ้
 5.  ค่าของ 

x 1
lim


f(x)  มีค่าเท่ากบัขอ้ใดต่อไปน้ี 

  ก. 4         ข. 2 
  ค. 1         ง. หาค่าไม่ได ้

 6.  ถา้ f(x) =       แลว้ 
x 2
lim


f(x)  มีค่าเท่ากบัขอ้ใดต่อไปน้ี 

 

  ก. 0           ข. 1 
  ค. 2         ง. 4 
 7.  จากฟังกช์นั ขอ้ 6 ค่าของ  

x 2
lim


f(x)  เท่ากบัขอ้ใดต่อไปน้ี  

  ก. 0         ข. 1 
  ค. 4         ง. หาค่าไม่ได ้
 8.  จากฟังกช์นั ขอ้ 6 ค่าของ  

x 2
lim


f(x)  เท่ากบัขอ้ใดต่อไปน้ี 

  ก. 0         ข. 1 
  ค. 4         ง. หาค่าไม่ได ้

 9.  ก าหนด f(x) และค่าของ 
x 4
lim


f(x) เท่ากบัขอ้ใด 

                   ต่อไปน้ี 
  ก. 1          ข. 2 
  ค. 3          ง. หาค่าไม่ได ้
 10.  จากฟังกช์นัขอ้ 9 ค่าของ  

x 2
lim


f(x)  เท่ากบัขอ้ใดต่อไปน้ี 

  ก. 0          ข. 1 
  ค. 4          ง. หาค่าไม่ได ้
 
 









2     x  ;  x   - 2

2     x  ;      x2

















4      x  ;2x         - 9

4   x    2   ;          1           

2        x  ;   2  -  x  - x2
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ผา่น 

ไมผ่า่น 

 

  กระดำษค ำตอบแบบทดสอบก่อนเรียน 
ชุดที ่1 ลมิติของฟังก์ชัน 

 
 

 
กำรประเมินผล 

 

แบบทดสอบ คะแนน ระดับคุณภำพ  เกณฑ์กำรประเมิน 

ก่อนเรียน __________ _____________________ คะแนน ระดับคุณภำพ 

    8 – 10  ดีมาก 
     7 ดี 

     6 พอใช ้
     0 – 5  ปรับปรุง 
 

 
  

 

  

ข้อ ก ข ค ง 

1.     

2.     

3.     

4.     

5.     

6.     

7.     

8.     

9.     

10.     
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ใบควำมรู้ที ่1 

เร่ือง ลมิิตของฟังก์ชัน 
 
ควำมหมำยของลมิิต 
 ในชีวติประจ าวนัมีการใชค้  าวา่   ลิมิตของปริมาณ   ในแง่ท่ีเป็นขีดจ ากดั  หรือค่าขอบเขต 

1 ค่า ของปริมาณเหล่านั้น  เช่น  รถคนัน้ีมีลิมิตความเร็ว   หรือวิง่ไดสู้งสุด  160  กิโลเมตรต่อชัว่โมง
หรือคนอว้นคนน้ีกินจุก็จริง   แต่มีลิมิตอาหารไม่เกิน 7 จาน  (กินไดไ้ม่เกิน 7 จาน) หรือรอบ
เคร่ืองยนตมี์ลิมิตได ้1000 รอบต่อวินาที ต ่ากวา่นั้นเคร่ืองยนตจ์ะสั่น ตวัยาบางชนิดเก็บในตูเ้ยน็
ไม่ได ้จะเก็บอุณหภูมิอยา่งต ่า 14   องศาเซลเซียส ฯลฯ  ค่าท่ีเป็นลิมิตมี 2  ลกัษณะ คือ เป็นค่า
ขอบเขตบนกบัเป็นค่าขอบเขตล่างในทางแคลคูลสับ่อยคร้ังใชลิ้มิตในแง่ท่ีเป็นท่ีกั้น ท านองเดียวกบั
ตวัอยา่งในชีวิตประจ าวนั แต่เป็นการใชก้บัปริมาณท่ีเป็นค่าของฟังกช์นั ซ่ึงต่างสถานการณ์ตรงท่ี
เป็นลิมิตท่ีเก่ียวขอ้งกบัการแปรค่าตวัแปรอิสระเขา้สู่ค่าใดค่าหน่ึง (เพราะค่าฟังกช์นั เช่น f(x) ข้ึนอยู่
กบัค่า x) เป็นค่าลิมิตในภาวะเช่นนั้น และใชไ้ดก้วา้งข้ึน เช่น กล่าวถึงค่าลิมิต เม่ือมีค่าลิมิตท่ีเท่ากนั 
ขณะท่ีตวัแปรเขา้สู่ค่าใดค่าหน่ึงในทิศทางท่ีต่างกนั 
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ลมิิตของฟังก์ชัน 
 ในหวัขอ้น้ี  เราพิจารณาวา่  ค่าของฟังกช์นั y  =   f(x) ท่ีมีโดเมนและเรนจเ์ป็นสับเซตของ
เซตจ านวนจริงจะเขา้ใกลค้่าใด ขณะท่ี  x  เขา้ใกลจ้  านวนจริงจ านวนหน่ึง 

 
 บทนิยำม    ก าหนดให ้a และ L เป็นจ านวนจริงและ f เป็นฟังกช์นั 
                                     

x a
lim


f(x)  =  L  ก็ต่อเม่ือ   
x a
lim


f(x)  =  

+x a
lim


f(x)  =  L    
  

 
สัญลกัษณ์  

x a
lim


f(x)  =  L  แทนลิมิตของ  f(x) เม่ือ  x  เขา้ใกล ้ a  หมายความวา่ 

 “ถ้ำ  x  เข้ำใกล้  a  แล้ว  f(x)  มีค่ำเข้ำใกล้  L” 
สัญลกัษณ์ 

x a
lim


f(x)  =  L แทนลิมิตของ f(x) เม่ือ  x  เขา้ใกล ้a ทางซา้ย หมายความวา่ 

“ถ้ำ  x  เข้ำใกล้  a  และ x < a  แล้ว f(x)  มีค่ำเข้ำใกล้  L” เรียกลิมิตน้ีวา่ ลมิิตทำงซ้ำยของ  f 
สัญลกัษณ์  

+x a
lim


f(x)  =  L  แทนลิมิตของ  f(x)  เม่ือ  x  เขา้ใกล ้a ทางขวา  หมายความวา่ 

“ถ้ำ  x  เข้ำใกล้  a  และ  x > a แล้ว  f(x)  มีค่ำเข้ำใกล้ L”  เรียกลิมิตน้ีวา่ ลมิิตทำงขวำของ  f  
ถา้  f  มีลิมิตทางซา้ยไม่เท่ากบัลิมิตทางขวา  สรุปไดว้า่  

x a
lim


f(x)  หาค่าไม่ได ้(หรือไม่มีลิมิต) 

พิจารณากราฟลิมิตทางซา้ย และลิมิตทางขวาของ f 

 
 

L 

a 

Y 

X 

y  =  f(x) 

x  a- 

 f(x) = L 

 f(x)  =  L 
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 ก่อนอ่ืนจะเร่ิมดว้ยการพิจารณาค่าของฟังกช์นั  f(x)  =  x2 – x + 4  เม่ือ  x  มีค่าเขา้ใกล ้ 2  
 แต่  x   2  ดงัตารางต่อไปน้ี 
 
ตำรำงที ่1  แสดงค่าของ  f(x)  =  x2 – x + 4  เม่ือ x  มีค่าเขา้ใกล ้2  แต่  x   2 

 
x  <  2 x  >  2 

x f(x) x f(x) 

1.0 4.00000 3.0 10.000000 
1.5 4.750000 2.5 7.750000 
1.8 5.440000 2.2 6.640000 
1.9 5.710000 2.1 6.310000 

1.95 5.852500 2.05 6.152500 
1.99 5.970100 2.01 6.030300 

1.995 5.985025 2.005 6.015025 
1.999 5.997001 2.001 6.003001 

 
 
 
 
 
 
 

L 

a 

Y 

x 

y = f(x) 

  

 f(x) = L 

f(x)  =  L 
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ข้อสังเกต  ถา้  x  =  2  สามารถหาค่า  f(x) ได ้ คือ  f(2)  =  22 – 2 + 4  =  6 
 
 จากตารางจะเห็นไดช้ดัเจนวา่ เม่ือ  x  มีค่าเพิ่มข้ึนจาก 1 เขา้ใกล ้ 2 ค่าของ f(x) จะมีค่า
เพิ่มข้ึน จาก 4  เขา้ใกล ้6 ขณะเดียวกนั เม่ือ  x  มีค่าลดลงจาก 3 และเขา้ใกล ้2 ค่าของ f(x) จะมีค่า
ลดลงจาก  10  และเขา้ใกล ้ 6  ซ่ึงถา้พิจารณาจากกราฟของฟังกช์นั  f  จะเห็นสมบติัน้ีเช่นกนั 

 
 เขียนกราฟของฟังกช์นั f(x) = x2 – x + 4 ไดด้งัรูป 1.1 

 
รูป 1.1 

 
 จากตารางท่ี  1  และกราฟของฟังกช์นั  f  ในรูป 1.1 จะเห็นวา่ ขณะท่ี  x  เขา้ใกล ้2 
(นัน่คือ เม่ือ  x < 2  และเม่ือ  x  > 2) ค่าของ f(x) จะเขา้ใกล ้6 ในกรณีน้ีจะกล่าววา่ 
 “ลิมิตของฟังกช์นั f(x) = x2 – x + 4  เม่ือ x  เขา้ใกล ้2 เท่ากบั 6” เขียนแทนดว้ย 
สัญลกัษณ์  

x 2
lim


f(x)  =  6   หรือ  
x 2
lim


(x2 + x + 4)  =  6     

 
 
 
 
 
 

Y 

x 
-2 2 

2 

4 

6 

-2 

y = x2 – x + 4 

ขณะท่ี  x  เขา้ใกล ้ 2 

  

  f(x)  เขา้ใกล ้6 
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ตัวอย่ำงที ่1  จงพิจารณาฟังกช์นั f(x) = x + 5 ขณะท่ี  x  เขา้ใกล ้ 2 โดยเติมค่า f(x) ลงในตาราง 
วธีิท ำ 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

   
  จากตาราง  

x 2
lim


f(x)   = 7    

        
x 2
lim


f(x)   = 7 

  เน่ืองจาก   
x 2
lim


f(x)   = 

x 2
lim


f(x)   

  ดงันั้น    
x 2
lim


+5   = 7 

 
ตัวอย่ำงที ่2 จงพิจารณาฟังกช์นั  f(x) = 2x – 1 ขณะท่ี  x  เขา้ใกล ้ 3 โดยเติมค่า f(x) ลงในตาราง 
วธีิท ำ 

 
x < 3 x > 3 

x f(x) x f(x) 
2.5 4 3.5 6 
2.9 4.8 3.1 5.2 
2.95 4.9 3.05 5.1 
2.99 4.98 3.01 5.02 
2.995 4.99 3.005 5.01 
2.999 4.998 3.001 5.002 

 
  
 

x < 2 x > 2 
x f(x) x f(x) 

1.5 6.5 2.5 7.5 
1.9 6.9 2.1 7.1 

1.95 6.95 2.05 7.05 
1.99 6.99 2.01 7.01 

1.995 6.995 2.005 7.005 
1.999 6.999 2.001 7.001 
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 จากตาราง  
x 3
lim


f(x)   = 5 

      
x 3
lim


f(x)   = 5 

 เน่ืองจาก   
x 3
lim


f(x)   = 

x 3
lim


f(x)   

 ดงันั้น    
x 3
lim


2x – 1    = 5 
 

ตัวอย่ำงที ่3 จงพิจารณาฟังกช์นั f(x) =        ขณะท่ี  x  เขา้ใกล ้ 2 โดยเติมค่า  f(x) 

   ลงในตาราง 
วธีิท ำ     

x < 2 x > 2 
x f(x) x f(x) 

1.5 -7 2.5 9 
1.9 -39 2.1 41 

1.95 -79 2.05 81 
1.99 -399 2.01 401 

1.995 -799 2.005 801 
1.999 -3999 2.001 4001 

 
 จากตาราง 

x 2
lim


f(x)    = -4000 

     
x 2
lim


f(x)    = 4000 

 เน่ืองจาก  
x 2
lim


f(x)       

x 2
lim


f(x)   

 ดงันั้น      
x 2
lim


f(x)    หาค่าไม่ได ้

ข้อสังเกต  เม่ือก าหนด f(x)  = x + 2
x - 2

 ,  x   2  ถา้แทน  x = 2  แลว้  f(2)  = 2 + 2
2 - 2

  = 4
0

   
 

หาค่าไม่ได ้
 
 
 
 
 
 












0
2x

2x

2  x ,

2 x ,




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ตัวอย่ำงที ่4 จากกราฟในแต่ละขอ้ จงหาค่าต่างๆ ตามท่ีก าหนด 
1. 

 
 

  1)  f(a)   =  L 
  2) 

x a
lim


f(x)   =  L  

  3) 
x a
lim


f(x)   =         L  

  4) 
x a
lim


f(x)    =  L  

     
2.  

 
 

  1)  f(a)   =  L2  
  2) 

x a
lim


f(x)   =  L1  

  3) 
x a
lim


f(x)   =         L1  

  4) 
x a
lim


f(x)    =  L1  

 
 

L 

Y 

X 

y = f(x) 

0 a 

L1 

Y 

X 0 

L2 

y = f(x) 

a 
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3.  

 
 

  1) f(a)   = หาค่าไม่ได ้  
  2) 

x a
lim


f(x)   =  L2  

  3) 
x a
lim


f(x)   =  L1  

  4) 
x a
lim


f(x)    = หาค่าไม่ได ้  
 

ตัวอย่ำงที ่5 จงหาค่าของ  
x 5
lim


f(x)  เม่ือ f(x)  =   
2x - 25
x - 5   

วธีิท ำ เขียนกราฟของฟังกช์นัไดด้งัน้ี 

 
 

  จากกราฟ   
x 5
lim


f(x)   = 10 

        
x 5
lim


f(x)   = 10 

  เน่ืองจาก   
x 5
lim


f(x)   = 

x 5
lim


f(x)     =    10 

  ดงันั้น    
x 5
lim


f(x) = 
x 5
lim


2x - 25
x - 5   = 10 

 
 

L1 

Y 

X 0 

L2 

y = f(x) 

Y 

X 

5 

10 

5 
-5 

a 

f(x)  =   
2x - 25
x - 5  
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ตัวอย่ำงที ่6 จงหาค่าของ  
x 2
lim


f(x)   เม่ือ f(x)  =     

วธีิท ำ เขียนกราฟของฟังกช์นัไดด้งัน้ี 

 
  จากกราฟ  

x 2
lim


f(x)    = 3 

       
x 2
lim


f(x)    = 2  

  เน่ืองจาก  
x 2
lim


f(x)       

x 2
lim


f(x)    

         ดงันั้น        
x 2
lim


f(x)    หาค่าไม่ได ้

 

ตัวอย่ำงที ่7 ก าหนดให้ f(x)   =  





2x +1  ;  x < 3

3x + 2  ;  x 3
   จงหาค่าของ  

x 3
lim


f(x)      

วธีิท ำ  จาก  f(x) =    





2x +1  ;  x < 3

3x + 2  ;  x 3
  

  เม่ือ   x < 3  จะได ้
x 3
lim


f(x)        = 

x 3
lim


x2 + 1 

            = (3)2 + 1 
                                                   =    10 
  เม่ือ  x    3  จะได ้

x 3
lim


f(x)       =  3x + 2 

            = 3(3) + 2 
            = 11 
  เน่ืองจาก  

x 3
lim


f(x)    

x 3
lim


f(x)           

  ดงันั้น   
x 3
lim


f(x)    หาค่าไม่ได ้

 

 









2      x  ;

2      x  ;
       

2

1x 

Y 

X 

1 

-1 

2 

3 

4 

1 2 3 4 5 6 -2 
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สรุป 

 

 
        1.  การหา  

x a
lim


f(x)  เม่ือ  x  เขา้ใกล ้  a โดยท่ี    x  <  a   เรียกวา่   x    เขา้ใกล ้  a   ทางดา้นซา้ย  

              เขียนแทนดว้ย  x  a-   และเม่ือ   x   เขา้ใกล ้ a  โดยท่ี    x  >  a   เรียกวา่  x    เขา้ใกล ้ a 
             ทางดา้นขวา เขียนแทนดว้ย    x  a+ 
        2. ถา้ 

x a
lim


f(x)  และ 

x a
lim


f(x)  มีค่าแลว้ 

x a
lim


f(x)  มีค่า  ก็ต่อเม่ือ 
x a
lim


f(x)  = 

x a
lim


f(x) 

            และถา้ 
x a
lim


f(x)   

x a
lim


f(x) จะกล่าววา่  f  เป็นฟังกช์นัท่ีไม่มีลิมิตท่ี a 
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แบบฝึกทกัษะที่ 1.1 
 
 

จุดประสงค์กำรเรียนรู้ 
1.  เม่ือก าหนดฟังกช์นั y = f(x) นกัเรียนบอกไดว้า่ ฟังกช์นัท่ีก าหนดใหมี้ลิมิตท่ี a หรือไม่ 
2.  เม่ือก าหนดฟังกช์นั y = f(x) นกัเรียนหาลิมิตทางดา้นซา้ยและลิมิตทางดา้นขวา ของฟังกช์นั 

ท่ีก าหนดให ้ท่ี a ได ้(ถา้ลิมิตหาค่าได)้ เม่ือก าหนดจ านวนจริง a และฟังกช์นั f ในรูปตาราง 
 
ค ำช้ีแจง จงหาลิมิตของฟังกช์นัต่อไปน้ี โดยอาศยัการหาค่าของฟังกช์นัเติมในตารางท่ีก าหนดให ้
1.  ให ้ f(x)  =  x + 5    จงหาค่าของ f(x)  เม่ือ  x  เขา้ใกล ้2 
      วธีิท ำ x    เขา้ใกล ้2 ทางซา้ย    (x  <  2) 
 

x 1 1.5 1.7 1.99 1.999 x  2– 
f(x)      f(x)  

 
 จะพบวา่ เม่ือ x เขา้ใกล ้2 ทางซา้ยแลว้ f(x) มีค่าเขา้ใกล ้   

 
     

x 2
lim


f(x)    =  ________________________________ 

 
 x เขา้ใกล ้2 ทางขวา (x > 2) 
 

x 3 2.5 2.3 2.1 2.001 x  2– 
f(x)      f(x)  

 
 จะพบวา่ เม่ือ x  เขา้ใกล ้2 ทางขวาแลว้ f(x) มีค่าเขา้ใกล ้   
 
     

x 2
lim


f(x)    =  ________________________________ 

 
 จากทั้งสองกรณี สรุปไดว้า่ 

 
  

x 2
lim


f(x)  =  
x 2
lim


x + 5  =  _______________________ 
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ผา่น 

ไม่ผา่น 

2.  ให ้ f(x)  = x2 + 1 จงหาค่าของ  f(x)  เม่ือ  x  เขา้ใกล ้ 4 
      วธีิท ำ  x  เขา้ใกล ้ 4  ทางซา้ย  (x  <  4) 
 

x 3 3.5 3.9 3.99 3.999 x  4– 
f(x)       

 
 จะพบวา่ เม่ือ  x  เขา้ใกล ้4 ทางซา้ยแลว้  f(x)  มีค่าเขา้ใกล ้    
 
     

x 4
lim


f(x)    =  ________________________________ 

 
 x  เขา้ใกล ้ 4  ทางขวา  (x  >  4) 
 

x 5 4.5 4.3 4.1 4.001 x  4+ 
f(x)      f(x)  

 
 จะพบวา่  เม่ือ  x  เขา้ใกล ้ 4  ทางขวาแลว้  f(x) มีค่าเขา้ใกล ้    
 
     

x 4
lim


f(x)    =  ________________________________ 

 
 จากทั้งสองกรณี สรุปไดว้า่ 
 
     

x 4
lim


f(x)  =  
x 4
lim


x2 + 1 =  ______________________ 

 
     
 

  
 

 

 
 
 
 

 

ประเมินผล 

  คะแนนเต็ม        14   คะแนน 

 ได้  คะแนน 
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แบบฝึกทกัษะที ่1.2 

 
  

จุดประสงค์กำรเรียนรู้ 
1.  เม่ือก าหนดฟังกช์นั y = f(x) นกัเรียนบอกไดว้า่ ฟังกช์นัท่ีก าหนดใหมี้ลิมิตท่ี a หรือไม่ 
2.  เม่ือก าหนดฟังกช์นั y = f(x) นกัเรียนหาลิมิตทางดา้นซา้ยและลิมิตทางดา้นขวา ของฟังกช์นั 

ท่ีก าหนดให ้ท่ี  a ได ้(ถา้ลิมิตหาค่าได)้ เม่ือก าหนดจ านวนจริง a และฟังกช์นั f  ในรูปกราฟ 

 
 

ค ำช้ีแจง ใหน้กัเรียนพิจารณากราฟแลว้ตอบค าถามต่อไปน้ี (ขอ้ละ 1 คะแนน) 
1.  ก าหนดกราฟของฟังกช์นั y = f(x) ใหด้งัรูป 

 
จงหา 
 

              1.  f (3)         =  __________________________________________       

 
             2. 

x 3
lim


f(x)     =  __________________________________________   

 
          3.  

x 3
lim


f(x)    =  __________________________________________     

 
               4.   

x 3
lim


f(x)    =  __________________________________________   

 
  5.  สรุป  

x 3
lim


f(x)  =  _______________เน่ืองจาก___________________ 

 
 
 

Y 

X 

-1 

1 

3 
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2.  ก าหนดกราฟของฟังกช์นั y  =  f(x)  ใหด้งัรูป 

 
 
จงหา 
 
            

1.  f (0)             =  __________________________________________          

  
2. 

x 0
lim


f(x)       =  __________________________________________           

  
3.  

x 0
lim


f(x)       =  __________________________________________           

 
4.  

x 0
lim


f(x)       =  __________________________________________           

 
5.  สรุป  

x 0
lim


f(x)  =  _______________เน่ืองจาก___________________ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

y 

x 
-2 

2 

2 
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3.  ก าหนดกราฟของฟังกช์นั y = f(x) ใหด้งัรูป 
 

 
จงหา 
 

 
                1.  f (0)           =  __________________________________________                
 

2. 
x 0
lim


f(x)       =  __________________________________________           

  
3.  

x 0
lim


f(x)       =  __________________________________________           

 
4.  

x 0
lim


f(x)       =  __________________________________________           

 
5.  สรุป  

x 0
lim


f(x)  =  _______________เน่ืองจาก___________________ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

y 

x 
1 

 -2    -       2   
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4.  ก าหนดกราฟของฟังกช์นั y = f(x) ใหด้งัรูป 
 

 
 

จงหา 
 

 
                1.  f (0)           =  __________________________________________                
 

2. 
x 0
lim


f(x)       =  __________________________________________           

  
3.  

x 0
lim


f(x)       =  __________________________________________           

 
4.  

x 0
lim


f(x)       =  __________________________________________           

 
5.  สรุป  

x 0
lim


f(x)  =  _______________เน่ืองจาก___________________ 

 
  
 
 
 
 
 
 

 

y 

x 
0 
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5.  ก าหนดกราฟของฟังกช์นั y = f(x) ใหด้งัรูป 
 

 
จงหา 
 

 
                1.  f (0)           =  __________________________________________                
 

2. 
x π
lim


f(x)       =  __________________________________________           

  
3.  

x π
lim


f(x)       =  __________________________________________           

 
4.  

x π
lim


f(x)       =  __________________________________________           

 
 

 
 
 
 
 
 
 

y 

x 

1 

 2    4    6   
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6.  ก าหนดกราฟของฟังกช์นั y = f(x) ใหด้งัรูป 

 
จงหา 

 
                1.  f (-2)           =  __________________________________________                
 

2. 
x 2
lim


f(x)       =  __________________________________________           

  
3.  

x 2
lim


f(x)       =  __________________________________________           

 
4.  

x 2
lim


f(x)       =  __________________________________________           

 
  5.  f (2)           =  __________________________________________                
 

6. 
x 3
lim


f(x)       =  __________________________________________           

  
7.  

x 3
lim


f(x)       =  __________________________________________           

 
8.  

x 3
lim


f(x)       =  __________________________________________           

 
  

 

Y 

X 
1 

-1 

2 

3 
4 

1 2 3 4 5 6 -2 

5 
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7.  ก าหนดกราฟของฟังกช์นั y = f(x) ใหด้งัรูป 

  
 
จงหา 

 
                1.  f (1)           =  __________________________________________                
 

2. 
x 1
lim


f(x)       =  __________________________________________           

  
3.  

x 1
lim


f(x)       =  __________________________________________           

 
4.  

x 1
lim


f(x)       =  __________________________________________           

 
5. 

x 3
lim


f(x)       =  __________________________________________           

  
6.  

x 3
lim


f(x)       =  __________________________________________           

 
7.  

x 3
lim


f(x)       =  __________________________________________           

 
  

 
 

Y 

X 

1 

 
2 

2 4 6 -2 
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ผา่น 

ไม่ผา่น 

8.  ก าหนดกราฟของฟังกช์นั y = f(x) ใหด้งัรูป 

 
จงหา 

 
                1.  

x 1
lim


f(x)       =  __________________________________________                

 
2. 

x 1
lim


f(x)       =  __________________________________________           

  
3.  

x 1
lim


f(x)       =  __________________________________________           

 
4.  

x 5
lim


f(x)       =  __________________________________________           

 
  5. f (5)           =  __________________________________________           

 

 
 
 
 
 
 
 
 

Y 

X 

2 
 
4 

2 4 6 -2 

ประเมินผล 

  คะแนนเต็ม        40   คะแนน 

 ได้  คะแนน 
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แบบฝึกทกัษะที ่1.3 

 

       จุดประสงค์กำรเรียนรู้ 
 1.  เม่ือก าหนดฟังกช์นั y = f(x) นกัเรียนบอกไดว้า่ ฟังกช์นัท่ีก าหนดใหมี้ลิมิตท่ี a หรือไม่ 
 2.  เม่ือก าหนดฟังกช์นั y = f(x) นกัเรียนหาลิมิตทางดา้นซา้ยและลิมิตทางดา้นขวา ของ           
                     ฟังกช์นัท่ีก าหนดให ้ท่ี a ได ้(ถา้ลิมิตหาค่าได)้ เม่ือก าหนดจ านวนจริง a และฟังกช์นั f  
                     ในรูปสมการ 

 
ค ำช้ีแจง ใหน้กัเรียนเขียนกราฟจากฟังกช์นั f(x) ท่ีก าหนดใหแ้ลว้พิจารณาหาค่าของ 

x a
lim


f(x)    

จากกราฟ  (ขอ้ยอ่ยละ 5 คะแนน) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

1. ก าหนดให ้ f (x)  =  
2x 3   ;   x  1

  1     ;   x  1

  


  

    จงหาค่าของ 
x 1
lim


f(x)       
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ผา่น 

ไม่ผา่น 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

2. ก าหนดให ้ f (x)  =  












2    x ;x     -5  

2    x ;        2   

    จงหาค่าของ 
x 2
lim


f(x)  เม่ือ  a = 2     

 

 

 

 

                                                                                                                                                           

 

 

 

ประเมินผล 

  คะแนนเต็ม        10   คะแนน 

 ได้  คะแนน 
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แบบทดสอบหลงัเรียน 
เร่ือง แคลคูลสัเบ้ืองตน้  รายวชิา คณิตศาสตร์เพิ่มเติม ค30206  ชั้นมธัยมศึกษาปีท่ี 6 
ชุดท่ี 1 ลิมิตของฟังกช์นั   คะแนนเตม็ 10 คะแนน               เวลา 15 นาที 
 
 

ค ำช้ีแจง ใหน้กัเรียนท าเคร่ืองหมาย  X   ทบัตวัอกัษร  ก,  ข,  ค  หรือ ง  หนา้ค าตอบท่ีถูกตอ้ง
ท่ีสุดเพียงขอ้เดียว 

 1.  จากกราฟ y = f(x) ขอ้ใดต่อไปน้ี สรุปถูกตอ้ง 

 
  ก.  

x 3
lim


f(x)  = 3   ข. 

x 3
lim


f(x)  = 4   

  ค. 
x 1
lim


f(x)  หาค่าไม่ได ้   ง.  

x 0
lim


f(x)  =  0   

 
 กราฟของฟังกช์นัต่อไปน้ีใชต้อบค าถามขอ้ 2 – 5 

 
 2.  ค่าของ  f(1) มีค่าเท่ากบัขอ้ใดต่อไปน้ี 
  ก. –6         ข.  –2 
  ค. 2         ง.   6 
 
 

Y 

X 

2 
 

4 

2 4 6 -2 

6 

Y 

X 

1 

 
2 

2 4 6 -2 



 

31 

 3.  ค่าของ  
x 3
lim


f(x)  มีค่าเท่ากบัขอ้ใดต่อไปน้ี 

  ก. 3         ข. 2 
  ค. 1         ง. –1 
 4.  ค่าของ 

x 1
lim


f(x)  มีค่าเท่ากบัขอ้ใดต่อไปน้ี 

  ก. 0         ข. 1 
  ค. 2         ง. หาค่าไม่ได ้
 5.  ค่าของ  

x 1
lim


f(x)  มีค่าเท่ากบัขอ้ใดต่อไปน้ี 

  ก. 4         ข. 2 
  ค. 1         ง. หาค่าไม่ได ้

 6.  ถา้  f(x)  =    แลว้  
x 2
lim


f(x)   มีค่าเท่ากบัขอ้ใดต่อไปน้ี 

 

  ก. 0           ข. 1 
  ค. 3         ง. 4 
 7.  จากฟังกช์นั ขอ้  6  ค่าของ  

x 2
lim


f(x)  เท่ากบัขอ้ใดต่อไปน้ี  

  ก. 0         ข. 1 
  ค. 4         ง. หาค่าไม่ได ้

 8.  ก าหนด  f(x)  และค่าของ 
x 4
lim


f(x)  เท่ากบัขอ้ใด 

                   ต่อไปน้ี 
  ก. 1          ข. 2 
  ค. 3          ง. หาค่าไม่ได ้
 9.  จากฟังกช์นั ขอ้ 8 ค่าของ 

x 4
lim


f(x)  เท่ากบัขอ้ใดต่อไปน้ี 

  ก. 0         ข. 1 
  ค. 3         ง. หาค่าไม่ได ้
   10.  จากฟังกช์นัขอ้ 8 ค่าของ 

x 2
lim


f(x)  เท่ากบัขอ้ใดต่อไปน้ี 

  ก. 0          ข. 1 
  ค. 4          ง. หาค่าไม่ได ้

 
 
 









2     x  ;  x   - 2

2     x  ;      x2

















4      x  ;2x         - 9

4   x    2   ;          1           

2        x  ;   2  -  x  - x2
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ผา่น 

ไม่ผา่น 

 

กระดำษค ำตอบแบบทดสอบหลงัเรียน 
ชุดที ่ 1  ลมิติของฟังก์ชัน 

 
 

 
กำรประเมินผล 

 

แบบทดสอบ คะแนน ควำม ระดับ  เกณฑ์กำรประเมิน 

  ก้ำวหน้ำ คุณภำพ คะแนน ระดับคุณภำพ 

ก่อนเรียน __________ 
__________ __________ 

 8 – 10  ดีมาก 
หลงัเรียน __________  7 ดี 

     6 พอใช ้
     0 – 5  ปรับปรุง 
 

 

  

 
 

ข้อ ก ข ค ง 

1.     

2.     

3.     

4.     

5.     

6.     

7.     

8.     

9.     

10.     
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ภำคผนวก 
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เฉลยแบบทดสอบก่อนเรียน 
ชุดที ่1  ลมิติของฟังชัน 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 

ข้อ ก ข ค ง 

1.     

2.     

3.     

4.     

5.     

6.     

7.     

8.     

9.     

10.     
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เฉลยแบบฝึกทกัษะที ่1.1 
 

จุดประสงค์กำรเรียนรู้ 
        1.  เม่ือก าหนดฟังกช์นั y = f(x) นกัเรียนบอกไดว้า่ ฟังกช์นัท่ีก าหนดใหมี้ลิมิตท่ี a หรือไม่ 
        2.  เม่ือก าหนดฟังกช์นั y = f(x) นกัเรียนหาลิมิตทางดา้นซา้ยและลิมิตทางดา้นขวา ของฟังกช์นั 

             ท่ีก าหนดให ้ท่ี  a ได ้ (ถา้ลิมิตหาค่าได)้   เม่ือก าหนดจ านวนจริง  a  และก าหนดฟังกช์นั f  
             ในรูปตาราง 
 
ค ำช้ีแจง จงหาลิมิตของฟังกช์นัต่อไปน้ี โดยอาศยัการหาค่าของฟังกช์นัเติมในตารางท่ีก าหนดให ้
1.  ให ้f(x) =  x + 5    จงหาค่าของ f(x)  เม่ือ  x  เขา้ใกล ้ 2 
      วธีิท ำ    x    เขา้ใกล ้ 2 ทางซา้ย  (x  <  2) 
 

x 1 1.5 1.7 1.99 1.999 x  2– 
f(x) 6 6.5 6.7 6.99 6.999 f(x)7 

 
 จะพบวา่ เม่ือ  x  เขา้ใกล ้ 2  ทางซา้ยแลว้  f(x)  มีค่าเขา้ใกล ้     7  
 
 

x 2
lim


f(x)   =          7  

 
 x  เขา้ใกล ้ 2  ทางขวา  (x  > 2) 
 

x 3 2.5 2.3 2.1 2.001 x  2– 
f(x) 8 7.5 7.3 7.1 7.001 f(x)7 

 
 จะพบวา่ เม่ือ  x  เขา้ใกล ้ 2  ทางขวาแลว้  f(x)  มีค่าเขา้ใกล ้      7  
 
 

x 2
lim


f(x)   =          7  

 
 จากทั้งสองกรณี สรุปไดว้า่ 

 
   

x 2
lim


f(x)   =  
x 2
lim


x + 5  =      7      
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2.  ให ้f(x)  =  x2 + 1 จงหาค่าของ  f(x)  เม่ือ  x  เขา้ใกล ้ 4 
      วธีิท ำ   x  เขา้ใกล ้ 4  ทางซา้ย  (x  <  4) 
 

x 3 3.5 3.9 3.99 3.999 x  4– 
f(x) 10 13.25 16.21 16.9201 16.992 f(x)17 

 
 จะพบวา่ เม่ือ  x   เขา้ใกล ้ 4  ทางซา้ยแลว้   f(x)  มีค่าเขา้ใกล ้     17             
 
 

x 4
lim


f(x)   =          17  

 
 x  เขา้ใกล ้ 4  ทางขวา  (x  >  4) 
 

x 5 4.5 4.3 4.1 4.001 x  4+ 
f(x) 26 21.25 19.49 17.81 17.008 f(x)17 

 
 จะพบวา่  เม่ือ  x  เขา้ใกล ้ 4  ทางขวาแลว้  f(x)  มีค่าเขา้ใกล ้      17  
 
 

x 4
lim


f(x)   =          17  

 
จากทั้งสองกรณี สรุปไดว้า่ 
 

 
x 4
lim


f(x)   =   
x 4
lim


x2 + 1    =      17                        

 
      
  
 
 

 
 
 
 

 



 

37 

 

 

 

 

 

 

เฉลยแบบฝึกทกัษะที ่1.2 
 

จุดประสงค์กำรเรียนรู้ 
      1.  เม่ือก าหนดฟังกช์นั y = f(x) นกัเรียนบอกไดว้า่  ฟังกช์นัท่ีก าหนดใหมี้ลิมิตท่ี  a  หรือไม่ 
      2.  เม่ือก าหนดฟังกช์นั y = f(x) นกัเรียนหาลิมิตทางดา้นซา้ยและลิมิตทางดา้นขวา ของฟังกช์นั 
ท่ีก าหนดให ้ท่ี a ได ้(ถา้ลิมิตหาค่าได)้ เม่ือก าหนดจ านวนจริง a และก าหนดฟังกช์นั f ในรูปกราฟ 

 
ค ำช้ีแจง ใหน้กัเรียนพิจารณากราฟแลว้ตอบค าถามต่อไปน้ี (ขอ้ละ 1 คะแนน) 
1.  ก าหนดกราฟของฟังกช์นั y = f(x) ใหด้งัรูป 

 
จงหา 
 

              1.  f (3)         =        -1      

 
             2. 

x 3
lim


f(x)     =         1     

 
          3.  

x 3
lim


f(x)    =        -1     

 
               4.   

x 3
lim


f(x)    =         หาค่าไม่ได ้   

 
  5.  สรุป  

x 3
lim


f(x)  =  หาค่าไม่ได ้ เน่ืองจาก 
x 3
lim


f(x)   

x 3
lim


f(x)     

 
 
 

Y 

X 

-1 

1 

3 
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2.  ก าหนดกราฟของฟังกช์นั y  =  f(x)  ใหด้งัรูป 

 
 
จงหา 
 
            

1.  f (0)             =   2   

           
2. 

x 0
lim


f(x)       =   2     

  
3.  

x 0
lim


f(x)       =   2     

 
4.  

x 0
lim


f(x)       =   2     

 
5.  สรุป  

x 0
lim


f(x)  =    2  เน่ืองจาก   
x 0
lim


f(x)  =  

x 0
lim


f(x)                

 
 
 
 
 
 
 
 
 

y 

x 
-2 

2 

2 
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3.  ก าหนดกราฟของฟังกช์นั y = f(x) ใหด้งัรูป 
 

 
จงหา 
 

 
                1.  f (0)           =     หาค่าไม่ได ้                
 

2. 
x 0
lim


f(x)       =     1    

  
3.  

x 0
lim


f(x)       =     1    

 
4.  

x 0
lim


f(x)       =     1    

 
5.  สรุป  

x 0
lim


f(x)  =     1     เน่ืองจาก  
x 0
lim


f(x)  =  

x 0
lim


f(x)           

 
 
 
 
 
 
 
 
 

y 

x 
1 

 -2    -       2   
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4.  ก าหนดกราฟของฟังกช์นั y = f(x) ใหด้งัรูป 
 

 
 

จงหา 
 

 
                1.  f (0)           =      0    
 

2. 
x 0
lim


f(x)       =     0    

  
3.  

x 0
lim


f(x)       =     หาค่าไม่ได ้   

 
4.  

x 0
lim


f(x)       =     หาค่าไม่ได ้           

 
5.  สรุป  

x 0
lim


f(x)  =  หาค่าไม่ได ้ เน่ืองจาก  
x 0
lim


f(x) 

x 0
lim


f(x)           

 
  
 
 
 
 
 
 

 

y 

x 
0 
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5.  ก าหนดกราฟของฟังกช์นั y = f(x) ใหด้งัรูป 
 

 
จงหา 
 

 
                1.  f ( )           =      1            
 

2. 
x π
lim


f(x)       =     หาค่าไม่ได ้           

  
3.  

x π
lim


f(x)       =     1            

 
4.  

x π
lim


f(x)       =     หาค่าไม่ได ้           

 
 

 
 
 
 
 
 
 

y 

x 

1 

 2    4    6   
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6.  ก าหนดกราฟของฟังกช์นั y = f(x) ใหด้งัรูป 

 
จงหา 

 
                1.  f(-2)           =     หาค่าไม่ได ้    
 

2. 
x 2
lim


f(x)       =     4    

  
3.  

x 2
lim


f(x)       =     4    

 
4.  

x 2
lim


f(x)       =     4    

 
  5.  f(3)           =      4    
 

6. 
x 3
lim


f(x)       =     5    

  
7.  

x 3
lim


f(x)       =     2    

 
8.  

x 3
lim


f(x)       =     หาค่าไม่ได ้   

 
  

 

Y 

X 
1 

-1 

2 

3 
4 

1 2 3 4 5 6 -2 

5 
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7.  ก าหนดกราฟของฟังกช์นั y = f(x) ใหด้งัรูป 

  
 
จงหา 

 
                1.  f (1)           =      2    
 

2. 
x 1
lim


f(x)       =     1    

  
3.  

x 1
lim


f(x)       =     2    

 
4.  

x 1
lim


f(x)       =     หาค่าไม่ได ้   

 
5. 

x 3
lim


f(x)       =     2    

  
6.  

x 3
lim


f(x)       =     2    

 
7.  

x 3
lim


f(x)       =     2    

 
  

 
 

Y 

X 

1 

 
2 

2 4 6 -2 
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8.  ก าหนดกราฟของฟังกช์นั  y  =  f(x)  ใหด้งัรูป 

 
จงหา 

 
                1.  

x 1
lim


f(x)       =      2    

 
2. 

x 1
lim


f(x)       =     3    

  
3.  

x 1
lim


f(x)       =     หาค่าไม่ได ้   

 
4.  

x 1
lim


f(x)       =     1    

 
  5. f (5)           =      หาค่าไม่ได ้   

 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 

Y 

X 

2 
 
4 

2 4 6 -2 
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เฉลยแบบฝึกทกัษะที ่1.3 
 

จุดประสงค์กำรเรียนรู้ 
       1.  เม่ือก าหนดฟังกช์นั y = f(x) นกัเรียนบอกไดว้า่ ฟังกช์นัท่ีก าหนดใหมี้ลิมิตท่ี a หรือไม่ 
       2.  เม่ือก าหนดฟังกช์นั y = f(x) นกัเรียนหาลิมิตทางดา้นซา้ยและลิมิตทางดา้นขวา ของฟังกช์นั 

            ท่ีก าหนดให ้ท่ี  a  ได ้(ถา้ลิมิตหาค่าได)้  เม่ือก าหนดจ านวนจริง  a  ลาก าหนด ฟังกช์นั f  
             ในรูปสมการ 

 
ค ำช้ีแจง ใหน้กัเรียนพิจารณากราฟแลว้ตอบค าถามต่อไปน้ี (ขอ้ยอ่ยละ 5 คะแนน) 
 

1. ก าหนดให ้ f (x)  =  
2x 3   ;   x  1

  1     ;   x  1

  


  

    จงหาค่าของ 
x 1
lim


f(x)       

 

 
  
 จากกราฟ   

x 1
lim


f(x)       = –1 

      
x 1
lim


f(x)       = –1 

 เน่ืองจาก   
x 1
lim


f(x)       = 

x 1
lim


f(x)       

 ดงันั้น    
x 1
lim


f(x)       = –1 

x -2 

2 

4 

6 

-2 

f(x) = x2 – 3  

f(x) = –1  

y 
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 จากกราฟ    

x 2
lim


f(x)       = 2 

       
x 2
lim


f(x)       = 3 

 เน่ืองจาก    
x 2
lim


f(x)        

x 2
lim


f(x)       

 ดงันั้น      
x 2
lim


f(x)    หาค่าไม่ได ้

 
 

 
 
 
 
 

 
 



Y 

X 

1 

-1 

2 

3 

4 

1 2 3 4 5 6 -2 

2. ก าหนดให ้f (x)  =  












2    x ;x     -5  

2    x ;        2   

 จงหาค่าของ  
x 2
lim


f(x)       
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เฉลยแบบทดสอบหลงัเรียน 
ชุดที ่ 1  ลมิติของฟังก์ชัน 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

ข้อ ก ข ค ง 

1.     

2.     

3.     

4.     

5.     

6.     

7.     

8.     

9.     

10.     
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