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คํานํา 
 

 แบบฝึกทักษะวิชาคณิตศาสตร์เพิéมเติม 6  รหัสวิชา ค30206  เรืéอง อนุพันธ์ของฟังก์ชัน                  
ชั êนมัธยมศึกษาปีทีé 6  จัดทําขึ êนเพืéอเป็นสืéอประกอบการเรียนการสอนวิชาคณิตศาสตร์เพิéมเติม 6                          
รหัสวิชา ค30206  ตามหลักสูตรแกนกลางการศึกษาขั êนพืêนฐาน  พุทธศักราช 2551  และหลักสูตร     
โรงเรียนหาดใหญ่วิทยาลัยสมบูรณ์กุลกันยา  โดยได้ยึดเนืêอหาสาระตามสถาบันส่งเสริมการสอน
วิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี  กระทรวงศึกษาธิการและได้ศึกษาค้นคว้าจากตําราหลายเล่ม   
โดยมุ่งเน้นให้นกัเรียนชั êนมัธยมศึกษาปีทีé 6  มีความรู้ ความเข้าใจมีทักษะในการคิดคํานวณ   
เรืéอง อนุพันธ์ของฟังก์ชัน  เพืéอเป็นเครืéองมือในการแสวงหาความรู้และสามารถนําความรู้  
ความเข้าใจรวมถึงทักษะทางคณิตศาสตร์  ไปใช้ในชีวิตประจําว ัน  และเป็นพืêนฐานในการศึกษาต่อ 
ในระดับทีéสูงขึ êนต่อไป  แบบฝึกทักษะทีéจัดทําขึ êนประกอบด้วยแบบฝึกทักษะ  จ ํานวน 6 ชุด  ดังนีê 
 แบบฝึกทักษะชุดทีé 1  เรืéอง  ความชันของเส้นโค้ง 
 แบบฝึกทักษะชุดทีé 2  เรืéอง  การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันโดยใช้บทนิยาม 
 แบบฝึกทักษะชุดทีé 3  เรืéอง  การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันพีชคณิตโดยใช้สูตร 
 แบบฝึกทักษะชุดทีé 4  เรืéอง  อนุพันธ์ของฟังก์ชันประกอบ 
 แบบฝึกทักษะชุดทีé 5  เรืéอง  อนุพันธ์อันดับสูง 
 แบบฝึกทักษะชุดทีé 6  เรืéอง  การประยุกต์ของอนุพันธ์ 
 ผู ้จ ัดทําขอขอบพระคุณผู้อ ํานวยการโรงเรียนหาดใหญ่วิทยาลัยสมบูรณ์กุลกันยา  
คณะครูกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์โรงเรียนหาดใหญ่วิทยาลัยสมบูรณ์กุลกันยาทุกท่านทีéให้
ความรู้ ให้ค ําปรึกษาในการจัดทํา  ขอขอบพระคุณผู้ เชีéยวชาญทีéกรุณาตรวจสอบความสอดคล้อง  
ให้ข้อเสนอแนะ คําแนะนําในการปรับปรุงแก้ไข  และขอขอบพระคุณทุกท่านทีéได้นําแบบฝึกทักษะ
คณิตศาสตร์ไปทดลองใช้  พร้อมทั êงให้ข้อเสนอแนะ  ค ําแนะนําจนทําให้แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์
วิชาคณิตศาสตร์เพิéมเติม 6  รหัสวิชา ค30206  เรืéอง อนุพันธ์ของฟังก์ชันเสร็จสมบูรณ์ 
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              คําชีêแจงการใช้แบบฝึก 
 

 
  

แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ วิชาคณิตศาสตร์เพิéมเติม 6 รหัสวิชา ค30206   
เรืéอง อนุพันธ์ของฟังก์ชัน ชัêนมธัยมศึกษาปีทีé 6 โรงเรียนหาดใหญ่วิทยาลัยสมบูรณ์ 
กุลกันยา อําเภอหาดใหญ่ จังหวัดสงขลา เป็นแบบฝึกทักษะทีéสร้างขึêนเพืéอพัฒนาการ
จัดการเรียนรู้วิชาคณิตศาสตร์เพิéมเติม 6 รหัสวิชา  ค30206 และให้ผู้เรียนได้พัฒนา
คุณลักษณะอันพึงประสงค์ ด้านความซืéอสัตย์ สุจริต  ความมวีินัย ใฝ่เรียนรู้   มุ่งมัéนใน
การทํางาน    มีจิตสาธารณะ  รวมถึงได้เกิดสมรรถนะทีéสําคัญกับผู้เรียน ด้าน
ความสามารถในการสืéอสาร ความสามารถในการคิด   ความสามารถในการแก้ปัญหา 
เป็นต้น  ซึéงมีลําดับขั êนตอนในการทําแบบฝึกทักษะดังนีê 

1. นักเรียนศึกษาจุดประสงค์การเรียนรู้ให้เข้าใจ 
2. นักเรียนทําแบบทดสอบวัดผลสัมฤทธิíทางการเรียน (ก่อนเรียน) 
3. นักเรียนทําแบบฝึกทักษะชุดทีé 1 – 6  ตามลําดับ 
4. เมืéอทําแบบฝึกทักษะแต่ละชุดเสร็จแล้ว  ให้ตรวจคําตอบจากเฉลย ใน

ภาคผนวก 
5.   ให้นักเรียนทําแบบทดสอบวัดผลสัมฤทธิíทางการเรียน (หลังเรียน) 
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จุดประสงค์การเรียนรู ้ 

 
 

 
 
1.  บอกสูตรการหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันได้  
2.  พิสูจน์สูตรบางสูตรของการหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันได้  
3.  หาอนุพันธ์ของฟังก์ชันทีéกําหนดให้โดยใช้สูตรได้ 

 4.  นําความรู้เรืéองการหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันไปใช้แก้ปัญหาโจทย์ได้  
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สาระความรู ้ 
 

 
การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันโดยใช้สูตร เป็นการหาอนุพันธ์ทีéไม่ซับซ้อนยุ่งยาก 

โดยการนําสูตรมาช่วยในการคิดหาค่าอนุพันธ์ ทําให้นักเรียนหาค่าอนุพันธ์ได้ง่ายและ
รวดเร็วยิéงขึêน 
 
สูตรการหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันพีชคณิต 
 สูตรทีé 1 ถ้า    cf(x)     เมืéอ  c   เป็นค่าคงตัว  แล้ว  0  (x)  f   
 สูตรทีé 2 ถ้า    xf(x)     แล้ว  1  (x)  f   

สูตรทีé 3 ถ้า  n  xf(x)     เมืéอ  n   เป็นจํานวนจริงแล้ว  1n-  nx(x)  f   
 สูตรทีé 4 ถ้า  f   และ  g   หาอนุพันธ์ได้ทีé  x   แล้ว     

(x)g(x)f   (x)  )g(f   
สูตรทีé 5 ถ้า  f   และ  g   หาอนุพันธ์ได้ทีé  x   แล้ว     

(x)g(x)f   (x)  )g(f   
 สูตรทีé 6 ถ้า  c   เป็นค่าคงตัว  และ  f   หาอนุพันธ์ได้ทีé  x   แล้ว     

 (x))f  c( (x)  )(cf   
สูตรทีé 7 ถ้า  f   และ  g   หาอนุพันธ์ได้ทีé  x   แล้ว     

 (x)g(x)f(x)g  f(x) (x)  )(fg   
 สูตรทีé 8 ถ้า  f   และ  g   หาอนุพันธ์ได้ทีé  x   แล้ว     

 0g(x);
(g(x))

(x)gf(x)(x)fg(x)  (x)  
g
f

2 




  
 

โจทย์ปัญหาโดยใช้สูตรการหาอนุพันธ์ 
 ความชันของเส้นโค้ง ณ จุด  y)P(x,   ใด ๆ  คือ  (x)f   
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แบบฝึกทักษะทีé 3.1 

เรืéอง  การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันพีชคณิตโดยใช้สูตร 
 
   คําชีêแจง  ให้นักเรียนทําเครืéองหมาย ✓หน้าข้อทีéถกูต้อง และทําเครืéองหมาย   

    ✗ หน้าข้อทีéไม่ถูกต้อง  (จ ํานวน 10 ข้อ ข้อละ 1 คะแนน คะแนนเต็ม  10 คะแนน) 
 

1.   )x(f          8-       )x(f           0     
 

2.    )x(f          4x       )x(f           2x4  
 

3.    )x(f          6x       )x(f           5x6  
 

4.    )x(f          2
3

x       )x(f           2
1

x
2
3  

 
5.    )x(f          13-x       )x(f           12x13-  

 

6.    )x(f          2
1-

x       )x(f           2
3

x
2
1-

-  
 

7.    )x(f          2
3

x       )x(f           2
1

x
2
3  

 
8.    )x(f          

5 x
1       )x(f           

5 6x5

1-  

 
9.    )x(f          5x

1       )x(f           4x
5  

 
10.    )x(f          3 x       )x(f           2x3  
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แบบฝึกทักษะทีé 3.2 

เรืéอง  การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันพีชคณิตโดยใช้สูตร 
 
  คําชีêแจง  ให้นักเรียนหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันต่อไปนีê   โดยนําพย ัญชนะทางขวามือเติมในช่องว่าง    
               หน้าข้อให้ถูกต้อง  (จ ํานวน 10 ข้อ ข้อละ 1 คะแนน  คะแนนเต็ม  10 คะแนน) 
 

          โจทย์                          คําตอบ   
 
 

1.   )x(f      6x5     ก.  )x(f       3x4   
 

2.    )x(f      5x
3
1     ข.  )x(f       3 4x

3
7

x2
1   

 

3.    )x(f      7x3x2 2      ค.  )x(f       3
3

x
23xx   

 
4.    )x(f      5x3x4-x 267   ง.  )x(f       5x30  

 

5.    )x(f      3 7xx   จ.  )x(f       
xx6

1
x

11x15- 2   
 

6.    )x(f      
x

1x3x4 25         ฉ.    )x(f       
x2

3  
 

7.    )x(f      x2x   ช.    )x(f       4x
3
5  

 

8.    )x(f      
x3

1x2xx5- 3        ซ.    )x(f       
3

4

x2

1x6x20   
 

9.    )x(f        2
24

x
1x3x

2
1x

4
1        ฌ.  )x(f       x6x24x7- 56   

 

           10.    )x(f        32 x
2

x
3

x
1        ญ.  )x(f         432 x

6
x
6

x
1-     
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แบบฝึกทักษะทีé  3.3  

เรืéอง  การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันพีชคณิตโดยใช้สูตร  
 
  คําชีêแจง      ใหน้ักเรียนหาคําตอบต่อไปนีê   โดยการแสดงวิธีทําอย่างละเอียด   
         (จ ํานวน 10 ข้อ  ข้อละ 1 คะแนน  คะแนนเต็ม  10 คะแนน) 
 
 1.  ก ําหนดให้  y      5432 x9x8x5x3x24   จงหา  

dx
dy  

 วิธีทํา...................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................... 
ดังนั êน  

dx
dy     ..................................................................................................................... 

. 
 
 
 
  
 2.  ก ําหนดให้  )x(f      

x
4

x2
1

2    จงหา  )x(f    

 วิธีทํา..................................................................................................................................... 
 ...................................................................................................................................... 
 ...................................................................................................................................... 
 ...................................................................................................................................... 
 ...................................................................................................................................... 
 ...................................................................................................................................... 
ดังนั êน  )x(f      .................................................................................................................. 
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 3.  ก ําหนดให้  )x(f      )5x3)(1x6( 2    จงหา  )x(f   
 วิธีทํา ....................................................................................................................................  

 ...................................................................................................................................... 
 ...................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................... 
ดังนั êน  )x(f      ................................................................................................................... 

 
 
 
 
 
 4.  ก ําหนดให้  y      )1x)(5x2x( 32   จงหา  

dx
dy  

 วิธีทํา...................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................... 
ดังนั êน  

dx
dy     ..................................................................................................................... 

. 
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 5.  ก ําหนดให้  )x(f      

4x3
1x4 2


   จงหา  )x(f    

 วิธีทํา...................................................................................................................................... 
.......................................................................................................................................
.......................................................................................................................................
....................................................................................................................................... 

 ....................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................... 
ดังนั êน  )x(f      ................................................................................................................... 
 

 
 
 
 
 
 6.  ก ําหนดให้  y      )1x(

x
2x3 5 


     จงหา  
dx
dy  

 วิธีทํา....................................................................................................................................  
 ...................................................................................................................................... 
 ...................................................................................................................................... 
 ...................................................................................................................................... 
 ...................................................................................................................................... 
 ...................................................................................................................................... 
 ...................................................................................................................................... 
ดังนั êน  

dx
dy     ..................................................................................................................... 
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 7.  ก ําหนดให้  s      

t
3tt5 6   จงหา  

dt
ds  

 วิธีทํา...................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................... 
ดังนั êน  

dt
ds     ..................................................................................................................... 

 
 
 

 
  
 8.  ก ําหนดให้  s      

3t2t
4t3t2

2

2


   จงหา  

dt
ds   

 วิธีทํา...................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................... 
ดังนั êน  

dt
ds     ..................................................................................................................... 
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 9.  ก ําหนดให้  )x(f      xx2x3 34    จงหา  )1-(f   
 วิธีทํา..................................................................................................................................  

 .................................................................................................................................... 
 .................................................................................................................................... 
 .................................................................................................................................... 
ดังนั êน  )1-(f      ............................................................................................................... 

 
 
 
  
 10.  ก ําหนดให้  )x(f      )1x4)(xx( 23    จงหา  )2-(f   
 
 วิธีทํา...................................................................................................................................... 

 ....................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................... 
ดังนั êน  )2-(f      ................................................................................................................. 
 
 

 
ชืéอ-สกุล ......................................................เลขทีé ................ชัêน .................. 

 
 

      
  

 
 

ตารางบันทึกคะแนน 
แบบฝึกทักษะทีé  3.3 

 
คะแนนเต็ม คะแนนทีéได้ 

10  
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แบบฝึกทักษะทีé  3.4  

 เรืéอง  การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันพีชคณิตโดยใช้สูตร  
 
  คําชีêแจง       ใหน้ักเรียนหาคําตอบต่อไปนีê   โดยการแสดงวิธีทําอย่างละเอียด   
          จ ํานวน 5 ข้อ  ข้อละ 2 คะแนน  คะแนนเต็ม  10 คะแนน) 
 

1.  จงหาความชันของเส้นสัมผัสเส้นโค้ง  2x5xy 3    ทีéจุด  )0,2(  
    วิธีทํา.................................................................................................................................. 

 .................................................................................................................................. 
 .................................................................................................................................. 

    ดังนั êน................................................................................................................................ 
 
  

 
2.  จงหาสมการของเส้นตรงซึé งสัมผัสกับเส้นโค้ง  42 x3x2x4-y   
      ทีéจุด  )5-,1(  
    วิธีทํา.................................................................................................................................. 

 .................................................................................................................................. 
 .................................................................................................................................. 
 .................................................................................................................................. 
 .................................................................................................................................. 

..................................................................................................................................

..................................................................................................................................

..................................................................................................................................

.................................................................................................................................. 
    ดังนั êน................................................................................................................................ 
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3.  จงหาสมการเส้นตรงทีéผ่านจุด  )6,0(   และขนานกับเส้นสัมผัสเส้นโค้ง      
     32 x3xy    โดยเส้นสัมผัสกับเส้นโค้งทีéจุด  1x   
    วิธีทํา.................................................................................................................................. 

 .................................................................................................................................. 
 .................................................................................................................................. 

..................................................................................................................................

.................................................................................................................................. 

..................................................................................................................................

..................................................................................................................................

..................................................................................................................................

..................................................................................................................................

................................................................................................................................. 
    ดังนั êน................................................................................................................................ 

 
 
 

4.  จงหาจุดบนเส้นโค้ง  4xx4y    โดยเส้นสัมผัสเส้นโค้ง 
    ขนานกับแกน x  
    วิธีทํา.................................................................................................................................. 

 .................................................................................................................................. 
..................................................................................................................................
.................................................................................................................................. 
..................................................................................................................................
..................................................................................................................................
..................................................................................................................................
.................................................................................................................................. 

    ดังนั êน................................................................................................................................ 
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5.  ว ัตถุชิ êนหนึéงเคลืéอนทีéตามสมการ  t5t2ts 34     
     เมืéอ  s   เป็นระยะทางมีหน่วยเป็นเมตร  t   เป็นเวลามีหน่วยเป็นวินาที   
     จงหาความเร็วของวัตถุนีê ในขณะ  5t    วินาที 
    วิธีทํา.................................................................................................................................. 

..................................................................................................................................

.................................................................................................................................. 
 .................................................................................................................................. 

    ดังนั êน................................................................................................................................ 
 
 
 
 
 

ชืéอ-สกุล ......................................................เลขทีé ................ชัêน .................. 
 
 

 
 
 
 

      
  

 
 
 
 
 
 

ตารางบันทึกคะแนน 
แบบฝึกทักษะทีé  3.4 

 
คะแนนเต็ม คะแนนทีéได้ 

10  
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.. 
แบบทดสอบชุดทีé 3 

   วิชาคณิตศาสตร์เพิéมเติม 6         ชัêนมัธยมศึกษาปีทีé 6 
    เรืéอง  การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันพีชคณิตโดยใช้สูตร   เวลา  30 นาที 
 
 
    จุดประสงค์การเรียนรู้    
 

1.  บอกสูตรการหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันได้  
2.  พิสูจน์สูตรบางสูตรของการหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันได้  
3.  หาอนุพันธ์ของฟังก์ชันทีéกําหนดให้โดยใช้สูตรได้ 

 4.  นําความรู้เรืéองการหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันไปใช้แก้ปัญหาโจทย์ได้  
  คําชีêแจง         แบบทดสอบจํานวน 10 ข้อ  ข้อละ 1 คะแนน  คะแนนเต็ม 10 คะแนน  เวลา 30 นาที  

 ให้นักเรียนเลือกคําตอบทีéถูกต้องทีéสุดเพียงตัวเลือกเดียวแล้วทําเครืéองหมาย  ×  ให้ 
ตรงกับตัวเลือกในกระดาษคําตอบ 

 
 

    1.  อนุพันธ์ของฟังก์ชัน   53x5x2x5x)x(f 234    มีค่าตรงกับข้อใด 
  ก.  5x2x12x3 23    
 ข.  5x4x15x4 23   
  ค.  x52x4x2x6x3 2324   
  ง.  x53x5x4x15x4 2324   
 
    2.  ข้อใดคืออนุพันธ์ของฟังก์ชัน  9x3x2x4)x(f 35    
  ก.  3x3x5 24   
  ข.  9x5x9 24   
 ค.  9x5x20 24   
  ง.  3x6x20 24   
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    3.  อนุพันธ์ของฟังก์ชัน   )7x)(x5x4(y 23    เท่ากับข้อใด 
 ก.  35x57x20 24   
 ข.  x5x57x13 24   
 ค.  17x25x11x16 24   
 ง.  12x11x15x20 24   
 
    4.  ก ําหนดให้   

2x
1xy

2


   ค่าของ  

dx
dy   ตรงกับข้อใด 

 ก.  2)2x(
x2
  

 ข.  2

2

)2x(
x
  

 ค.  2

2

)2x(
1x


  

 ง.  2

2

)2x(
1x4x


  

 
    5.  ก ําหนดให้  5x4x

2
1x

3
1x

5
1)x(f 235    ค่าของ  )1(f    ตรงกับข้อใด 

 ก.   5  
 ข.   3  
 ค.  3-  
 ง.  5-  
 
    6.  ก ําหนดให้  )3x)(2x)(1x()x(f    ค่าของ  )1-(f    ตรงกับข้อใด 
 ก.  5-  
 ข.  4-  
 ค.    0 
 ง.    2  
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    7.  ก ําหนด   )

t
112(ts 2    ค่าของ  

dt
ds   ตรงกับข้อใด  เมืéอ  1t   

ก.    8  
 ข.  11  
 ค.  13  
 ง.  16  
 
    8.  ความชันของเส้นสัมผ ัสเส้นโค้ง  7x3xy 2    ทีéจุด  )4,1(   ตรงกับข้อใด  
 ก.  3-  
 ข.  1-  
 ค.   1 
 ง.   3  
 
    9.  สมการเส้นตรงทีéผ่านจุด  )3,2(   และขนานกับเส้นสัมผ ัสเส้นโค้ง  3xy    ทีéจุด  )1,1(  

ก.    03yx3    
 ข.    03yx3   
 ค.    03y3x   
 ง.    03y3x   
 
    10.  วัตถุชิ êนหนึéงเคลืéอนทีéตามสมการ  12t7ts 2     
          เมืéอ  s   เป็นระยะทางมีหน่วยเป็นเมตร  t   เป็นเวลามีหน่วยเป็นวินาที   
          ความเร็วของวัตถุนีê ในขณะ  5t    วินาที  ตรงกับข้อใด 

ก.  10   เมตรต่อวินาที 
 ข.  13   เมตรต่อวินาที 
 ค.  16   เมตรต่อวินาที 
 ง.  17   เมตรต่อวินาที 
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กระดาษคําตอบ  
แบบทดสอบชุดทีé 3 เรืéอง การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันพีชคณิตโดยใช้สูตร 

 
ชืéอ.............................................ชัêน..................เลขทีé ............. 

 
คําชีêแจง  จงทําเครืéองหมาย  × ลงในช่องทีéเลือกตอบ 
 

 
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 

ข้อ ก ข ค ง 
1     
2     
3     
4     
5     
6     
7     
8     
9     
10     

   คะแนนเต็ม คะแนนทีéได้ 

10  
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เฉลยแบบฝึกทักษะทีé 3.1 

เรืéอง  การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันพีชคณิตโดยใช้สูตร 
 

 
  คําชีêแจง  ให้นักเรียนทําเครืéองหมาย ✓หน้าข้อทีéถูกต้อง และทําเครืéองหมาย   

✗ หน้าข้อทีéไม่ถูกต้อง  (จ ํานวน 10 ข้อ ข้อละ 1 คะแนน  คะแนนเต็ม  10 คะแนน) 
 

1.   )x(f          8-       )x(f           0  
 

2.    )x(f          4x       )x(f           2x4  
 

3.    )x(f          6x       )x(f           5x6  
 

4.    )x(f          2
3

x       )x(f           2
1

x
2
3  

 
5.    )x(f          13-x       )x(f           12x13-  

 

6.    )x(f          2
1-

x       )x(f           2
3-

x
2
1-  

 

7.    )x(f          2
3

x       )x(f           2
1

x
2
3  

 
8.    )x(f          

5 x
1       )x(f           

5 6x5
1-  

 
9.    )x(f          5x

1       )x(f           4x
5-  

 
10.    )x(f          3 x       )x(f           2 2x3  

✓ 

✓ 

✓ 

✓ 

✓ 

✗ 

✗ 

✗ 

✓ 

✗ 
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เฉลยแบบฝึกทักษะทีé 3.2 

เรืéอง  การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันพีชคณิตโดยใช้สูตร 
 
 

  คําชีêแจง  ให้นักเรียนหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันต่อไปนีê   โดยนําพย ัญชนะทางขวามือเติมในช่องว่าง    
                  หน้าข้อให้ถูกต้อง(จ ํานวน 10 ข้อ ข้อละ 1 คะแนน คะแนนเต็ม  10 คะแนน) 
- 

          โจทย์                          คําตอบ   
 
 

1.   )x(f      6x5     ก.  )x(f       3x4   
 

2.    )x(f      5x
3
1     ข.  )x(f       3 4x

3
7

x2
1   

 

3.    )x(f      7x3x2 2      ค.  )x(f       3
3

x
23xx   

 
4.    )x(f      5x3x4x 267 -  ง.  )x(f       5x30  

 

5.    )x(f      3 7xx   จ.  )x(f     
xx6

1
x

11x15- 2   
 

6.    )x(f      
x

1x3x4 25         ฉ.    )x(f       
x2

3  
 

7.    )x(f      x2x   ช.    )x(f       4x
3
5  

 

8.    )x(f      
x3

1x2xx5- 3        ซ.    )x(f       
3

4

x2

1x6x20   
 

9.    )x(f        2
24

x
1x3x

2
1x

4
1        ฌ.  )x(f       x6x24x7- 56   

 

           10.    )x(f        32 x
2

x
3

x
1        ญ.  )x(f         432 x

6
x
6

x
1-     

ง 

ช 

ก 

ฌ 

ข 

ซ 

ฉ 

จ 

ค 

ญ 
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เฉลยแบบฝึกทักษะทีé  3.3  

 เรืéอง  การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันพีชคณิตโดยใช้สูตร  
 
คําชีêแจง     ใหน้ักเรียนหาคําตอบต่อไปนีê   โดยการแสดงวิธีทําอย่างละเอียด   
      จ ํานวน 10 ข้อ  ข้อละ 1 คะแนน  คะแนนเต็ม  10 คะแนน) 
 
 1.  ก ําหนดให้  y      5432 x9x8x5x3x24   จงหา  

dx
dy  

 วิธีทํา     จาก y      5432 x9x8x5x3x24   
  จะได ้

dx
dy      )x9x8x5x3x24(

dx
d 5432   

        432 x45x32x15x62   
ดังนั êน   

dx
dy       432 x45x32x15x62   

 
 
 
  
 2.  ก ําหนดให้  )x(f      

x
4

x2
1

2    จงหา  )x(f    

 วิธีทํา    จาก )x(f      
x

4
x2
1

2   

   นั éนคือ   )x(f      2
1-2- x4x

2
1   

  จะได ้ )x(f       )x4x
2
1(

dx
d 2

1
2 --   

        2
3-3- x

2
14x)2(

2
1 


  

        
2
33

x

2
x
1-   

        
33

x

2
x
1-   

  ดังนั êน   )x(f       
33

x

2
x
1-   
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 3.  ก ําหนดให้  )x(f      )5x3)(1x6( 2    จงหา  )x(f   
 วิธีทํา จาก )x(f      )5x3)(1x6( 2   
  จะได ้ )x(f       )1x6(

dx
d)5x3()5x3(

dx
d)1x6( 22   

        )x12)(5x3()3)(1x6( 2   
        x60x363x18 22   
        3x60x54 2   

ดังนั êน   )x(f       3x60x54 2   
 
 
 
 
 4.  ก ําหนดให้  y      )1x)(5x2x( 32   จงหา  

dx
dy  

 วิธีทํา จาก    y      )1x)(5x2x( 32   
  จะได ้

dx
dy      )5x2x(

dx
d)1x()1x(

dx
d)5x2x( 2332   

        )2x2)(1x()x3)(5x2x( 322   
        2x2x2x2x15x6x3 34234   
        2x2x15x8x5 234   
        2x30x24x20 23   

ดังนั êน 
dx
dy      2x30x24x20 23   
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5.  ก ําหนดให้  )x(f      
4x3
1x4 2


   จงหา  )x(f    

 วิธีทํา จาก )x(f      
4x3
1x4 2


  

  จะได ้ )x(f       





4x3
1x4

dx
d 2

 

        2

22

)4x3(

)4x3(
dx
d)1x4()1x4(

dx
d)4x3(




 

        2

2

)4x3(
)3)(1x4()x8)(4x3(


  

        2

22

)4x3(
3x12x32x24


  

        2

2

)4x3(
3x32x12


  

  ดังนั êน   )x(f      2

2

)4x3(
3x32x12


  

 
 
 6.  ก ําหนดให้  y      )1x(

x
2x3 5- 


    จงหา  
dx
dy  

 วธิีทํา   จาก    y      )1x(
x

2x3 5- 


   

   
dx
dy      


 


 

x
2x3

dx
d)1x()1x(

dx
d

x
2x3 5-5-  

        









 


 
2

5-6-

x

)x(
dx
d)2x3()2x3(

dx
dx

)1x()x5-(
x

2x3  

        


 


  
2

5
6-5-

x
)1)(2x3()3(x)1x(

x
x10x15-  

        


 


 
2

5-
6-5

x
2)1x(

x
x10x15-  

        


 


 
2

5-6-5-

x
2x2-

x
x10x15-  

        2-7-7-6- x2x2x10x15-   
ดังนั êน 

dx
dy      762 x

12
x
15

x
2-   
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 7.  ก ําหนดให้   s      

t
3tt5 6     จงหา  

dt
ds  

 วิธีทํา จาก s        
t

3tt5 6     

  จะได ้
dt
ds        


 

t
3tt5

dt
d 6

 

          
    2

66

t

t
dx
d)3tt5()3tt5(

dx
dt 

 

          
t

t
2
1)3tt5()1t30(t 2

1
652

1





 

 

          
t

t
2
3t

2
1t

2
5tt30 2

1
2
1

2
11

2
1

2
11 

 

          
t

t
2
3t

2
1t

2
55 2

1
2
1

2
11 

 

          2
3

2
1

2
9

t
2
3t

2
1t

2
55    

          
2
3

2
1

2
9

t2

3

t2

1t
2

55   

ดังนั êน   
dt
ds        

2
3

2
1

2
9

t2

3

t2

1t
2

55  . 
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 8.  ก ําหนดให้   s      

3t2t
4t3t2

2

2


   จงหา  

dt
ds   

 วิธีทํา จาก s        
3t2t
4t3t2

2

2


  

  จะได ้
dt
ds        







3t2t
4t3t2

dt
d

2

2

 

          
22

2222

)3t2t(

)3t2t(
dx
d)4t3t2()4t3t2(

dx
d)3t2t(


  

          22

22

)3t2t(
)2t2)(4t3t2()3t4)(3t2t(


  

          
22

223223

)3t2t(
8t8t6t6t4t49t12t6t8t3t4


  

          22

2

)3t2t(
1t4-t


  

  ดังนั êน 
dt
ds        22

2

)3t2t(
1t4-t
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 9.  ก ําหนดให้   )x(f     xx2x3 34    จงหา  )1-(f   
 วิธีทํา จาก )x(f      xx2x3 34   
  จะได ้ )x(f       )xx2x3(

dx
d 34   

        1x6x12 23   
  ดังนั êน   )1-(f       1)1-(6)1-(12 23   
        17-  
  
 
 
  
 10.  ก ําหนดให้  )x(f      )1x4)(xx( 23    จงหา  )2-(f   
 วิธีทํา จาก    )x(f      )1x4)(xx( 23   
  จะได ้ )x(f       )xx(

dx
d)1x4()1x4(

dx
d)xx( 3223   

        )1x3)(1x4()x8)(xx( 223   
        1x3x4x12x8x8 22424   
        1x9x20 24   

ดังนั êน )2-(f       1)2-(9)2-(20 24   
        283  
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เฉลยแบบฝึกทักษะทีé  3.4  

 เรืéอง  การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันพีชคณิตโดยใช้สูตร  
 
   คําชีêแจง       ใหน้ักเรียนหาคําตอบต่อไปนีê   โดยการแสดงวิธีทําอย่างละเอียด  
            จ ํานวน 5 ข้อ  ข้อละ 2  คะแนน  คะแนนเตม็  10 คะแนน) 
 

1.  จงหาความชันของเส้นสัมผัสเส้นโค้ง  2x5xy 3    ทีéจุด  )0,2(  
    วิธีทํา จาก 2x5xy 3   

   จะได ้ 5x3
dx
dym 2   

      ความชันของเส้นโค้งทีéจุด  )y,x(P   ใด ๆ  คือ  5x3 2   
     ดังนัêน  ความชันของเส้นโค้งทีéจุด  )0,2(   คือ  75)2(3 2   
   

 
 

2.  จงหาสมการของเส้นตรงซึé งสัมผัสกับเส้นโค้ง  42 x3x2x4-y   
      ทีéจุด  )5,1( -  
    วิธีทํา     จาก 42 x3x2x4-y   

      จะได ้ 3x12x44-
dx
dym   

      ความชันของเส้นโค้งทีéจุด  )y,x(P   ใด ๆ  คือ  3x12x44-   
     นัéนคือ  ความชันของเส้นโค้งทีéจุด  )5-,1(   คือ  12-)1(12)1(44- 2   
      สมการเส้นตรงทีéผ่านจุด  )y,x(   ใด ๆ  คือ  )xx(myy 11   
      สมการเส้นตรงทีéผ่านจุด  )5-,1(   และมีความชันเท่ากับ  12-   คือ   

            5y        )1x(12-   
            5y        12x12-   

7yx12         0  
    ดังนัêน  สมการของเส้นสัมผัสเส้นโค้งทีéจุด )5-,1(   คือ 7yx12   0  
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3.  จงหาสมการเส้นตรงทีéผ่านจุด  )6,0(   และขนานกับเส้นสัมผัสเส้นโค้ง      
     32 x3xy    โดยเส้นสัมผัสกับเส้นโค้งทีéจุด  1x   
    วิธีทํา จาก 32 x3xy   

   จะได ้ 2x9x2
dx
dym   

ความชันของเส้นโค้งทีéจุด  )y,x(P   ใด ๆ  คือ  2x9x2   
  นั éนคือ  ความชันของเส้นโค้งทีéจุด  1x    คือ  7-)1(9)1(2   
  สมการเส้นตรงทีéผ่านจุด  )y,x(   ใด ๆ  คือ  )xx(myy 11   
  สมการเส้นตรงทีéขนานกับเส้นสัมผัสเส้นโค้งมีความชันเท่ากับ  7-      

และผ่านจุด  )6,0(  
            6y        )0x(7-   
            6y        x7-  
   6yx7         0  

    ดังนัêน  สมการเส้นตรงทีéขนานกับเส้นสัมผัสเส้นโค้งคือ 6yx7   0  
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4.  จงหาจุดบนเส้นโค้ง  4xx4y    โดยเส้นสัมผัสเส้นโค้ง 
    ขนานกับแกน x  
    วิธีทํา จาก       4xx4y   

   จะได ้   3x44
dx
dy   

ความชันของเส้นโค้งทีéจุด  )y,x(P   ใด ๆ  คือ  3x44   
แต่เส้นสัมผัสเส้นโค้งขนานกับแกน x  คือเส้นตรงมีความชันเท่ากับศูนย์  

     นั éนคือ      3x44           0  
3x            1  

  x              1 
เมืéอ x              1    
จะได ้    y            3)1()1(4 4   

    ดังนัêน   จุดบนเส้นโค้งทีéเส้นสัมผัสทีéจุดนั êนขนานกับแกน  x   คือจุด  )3,1(    
 
 
 
 

5.  ว ัตถุชิ êนหนึéงเคลืéอนทีéตามสมการ  t5t2ts 34     
     เมืéอ  s   เป็นระยะทางมีหน่วยเป็นเมตร  t   เป็นเวลามีหน่วยเป็นวินาที   
     จงหาความเร็วของวัตถุนีê ในขณะ  5t    วินาที 
    วิธีทํา จาก   t5t2ts 34   

   จะได ้ 5t6t4
dx
dsv 23   

      นั éนคือ  ความเร็วของวัตถุในขณะเวลา  t   ใด ๆ คือ  5t6t4 23   
     ดังนัêน  ความเร็วของวัตถุในขณะเวลา  5t     

    เท่ากับ  3555)5(6)5(4 23   
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เฉลยแบบทดสอบ 
ชุดทีé 3  เรืéอง  การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันพีชคณิตโดยใช้สูตร 

 

 
 
 
 

1. ข 
2.  ง 
3.  ก 
4.  ง 
5.  ค 
6.  ง 
7.  ค 
8.  ข 
9. ก 

            10.    ง 
 

 
 

                                                                                              เก่งจังเลยครับ 
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