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คํานํา 
 

 แบบฝึกทักษะวิชาคณิตศาสตร์เพิÉมเติม 6  รหัสวิชา ค30206  เรืÉอง อนุพันธ์ของฟังก์ชัน                  
ชั ÊนมัธยมศึกษาปีทีÉ 6  จัดทําขึ ÊนเพืÉอเป็นสืÉอประกอบการเรียนการสอนวิชาคณิตศาสตร์เพิÉมเติม 6                          
รหัสวิชา ค30206  ตามหลักสูตรแกนกลางการศึกษาขั ÊนพืÊนฐาน  พุทธศักราช 2551  และหลักสูตร     
โรงเรียนหาดใหญ่วิทยาลัยสมบูรณ์กุลกันยา  โดยได้ยึดเนืÊอหาสาระตามสถาบันส่งเสริมการสอน
วิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี  กระทรวงศึกษาธิการและได้ศึกษาค้นคว้าจากตําราหลายเล่ม   
โดยมุ่งเน้นให้นกัเรียนชั ÊนมัธยมศึกษาปีทีÉ 6  มีความรู้ ความเข้าใจมีทักษะในการคิดคํานวณ   
เรืÉอง อนุพันธ์ของฟังก์ชัน  เพืÉอเป็นเครืÉองมือในการแสวงหาความรู้และสามารถนําความรู้  
ความเข้าใจรวมถึงทักษะทางคณิตศาสตร์  ไปใช้ในชีวิตประจําว ัน  และเป็นพืÊนฐานในการศึกษาต่อ 
ในระดับทีÉสูงขึ Êนต่อไป  แบบฝึกทักษะทีÉจัดทําขึ Êนประกอบด้วยแบบฝึกทักษะ  จ ํานวน 6 ชุด  ดังนีÊ 
 แบบฝึกทักษะชุดทีÉ 1  เรืÉอง  ความชันของเส้นโค้ง 
 แบบฝึกทักษะชุดทีÉ 2  เรืÉอง  การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันโดยใช้บทนิยาม 
 แบบฝึกทักษะชุดทีÉ 3  เรืÉอง  การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันพีชคณิตโดยใช้สูตร 
 แบบฝึกทักษะชุดทีÉ 4  เรืÉอง  อนุพันธ์ของฟังก์ชันประกอบ 
 แบบฝึกทักษะชุดทีÉ 5  เรืÉอง  อนุพันธ์อันดับสูง 
 แบบฝึกทักษะชุดทีÉ 6  เรืÉอง  การประยุกต์ของอนุพันธ์ 
 ผู ้จ ัดทําขอขอบพระคุณผู้อ ํานวยการโรงเรียนหาดใหญ่วิทยาลัยสมบูรณ์กุลกันยา  
คณะครูกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์โรงเรียนหาดใหญ่วิทยาลัยสมบูรณ์กุลกันยาทุกท่านทีÉให้
ความรู้ ให้ค ําปรึกษาในการจัดทํา  ขอขอบพระคุณผู้ เชีÉยวชาญทีÉกรุณาตรวจสอบความสอดคล้อง  
ให้ข้อเสนอแนะ คําแนะนําในการปรับปรุงแก้ไข  และขอขอบพระคุณทุกท่านทีÉได้นําแบบฝึกทักษะ
คณิตศาสตร์ไปทดลองใช้  พร้อมทั Êงให้ข้อเสนอแนะ  ค ําแนะนําจนทําให้แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์
วิชาคณิตศาสตร์เพิÉมเติม 6  รหัสวิชา ค30206  เรืÉอง อนุพันธ์ของฟังก์ชันเสร็จสมบูรณ์ 
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              คําชีÊแจงการใช้แบบฝึก 
 

 
  

แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ วิชาคณิตศาสตร์เพิÉมเติม 6 รหัสวิชา ค30206   
เรืÉอง อนุพันธ์ของฟังก์ชัน ชัÊนมธัยมศึกษาปีทีÉ 6 โรงเรียนหาดใหญ่วิทยาลัยสมบูรณ์ 
กุลกันยา อําเภอหาดใหญ่ จังหวัดสงขลา เป็นแบบฝึกทักษะทีÉสร้างขึÊนเพืÉอพัฒนาการ
จัดการเรียนรู้วิชาคณิตศาสตร์เพิÉมเติม 6 รหัสวิชา  ค30206 และให้ผู้เรียนได้พัฒนา
คุณลักษณะอันพึงประสงค์ ด้านความซืÉอสัตย์ สุจริต  ความมวีินัย ใฝ่เรียนรู้   มุ่งมัÉนใน
การทํางาน    มีจิตสาธารณะ  รวมถึงได้เกิดสมรรถนะทีÉสําคัญกับผู้เรียน ด้าน
ความสามารถในการสืÉอสาร ความสามารถในการคิด   ความสามารถในการแก้ปัญหา 
เป็นต้น  ซึÉงมีลําดับขั ÊนตอนในการทําแบบฝึกทักษะดังนีÊ 

1. นักเรียนศึกษาจุดประสงค์การเรียนรู้ให้เข้าใจ 
2. นักเรียนทําแบบทดสอบวัดผลสัมฤทธิÍทางการเรียน (ก่อนเรียน) 
3. นักเรียนทําแบบฝึกทักษะชุดทีÉ 1 – 6  ตามลําดับ 
4. เมืÉอทําแบบฝึกทักษะแต่ละชุดเสร็จแล้ว  ให้ตรวจคําตอบจากเฉลย ใน

ภาคผนวก 
5.   ให้นักเรียนทําแบบทดสอบวัดผลสัมฤทธิÍทางการเรียน (หลังเรียน) 
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จุดประสงค์การเรียนรู ้ 

 
 

 
 
1.  บอกสูตรการหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันได้  
2.  พิสูจน์สูตรบางสูตรของการหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันได้  
3.  หาอนุพันธ์ของฟังก์ชันทีÉกําหนดให้โดยใช้สูตรได้ 

 4.  นําความรู้เรืÉองการหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันไปใช้แก้ปัญหาโจทย์ได้  
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สาระความรู ้ 
 

 
การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันโดยใช้สูตร เป็นการหาอนุพันธ์ทีÉไม่ซับซ้อนยุ่งยาก 

โดยการนําสูตรมาช่วยในการคิดหาค่าอนุพันธ์ ทําให้นักเรียนหาค่าอนุพันธ์ได้ง่ายและ
รวดเร็วยิÉงขึÊน 
 
สูตรการหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันพีชคณิต 
 สูตรทีÉ 1 ถ้า    cf(x)     เมืÉอ  c   เป็นค่าคงตัว  แล้ว  0  (x)  f   
 สูตรทีÉ 2 ถ้า    xf(x)     แล้ว  1  (x)  f   

สูตรทีÉ 3 ถ้า  n  xf(x)     เมืÉอ  n   เป็นจํานวนจริงแล้ว  1n-  nx(x)  f   
 สูตรทีÉ 4 ถ้า  f   และ  g   หาอนุพันธ์ได้ทีÉ  x   แล้ว     

(x)g(x)f   (x)  )g(f   
สูตรทีÉ 5 ถ้า  f   และ  g   หาอนุพันธ์ได้ทีÉ  x   แล้ว     

(x)g(x)f   (x)  )g(f   
 สูตรทีÉ 6 ถ้า  c   เป็นค่าคงตัว  และ  f   หาอนุพันธ์ได้ทีÉ  x   แล้ว     

 (x))f  c( (x)  )(cf   
สูตรทีÉ 7 ถ้า  f   และ  g   หาอนุพันธ์ได้ทีÉ  x   แล้ว     

 (x)g(x)f(x)g  f(x) (x)  )(fg   
 สูตรทีÉ 8 ถ้า  f   และ  g   หาอนุพันธ์ได้ทีÉ  x   แล้ว     

 0g(x);
(g(x))

(x)gf(x)(x)fg(x)  (x)  
g
f

2 




  
 

โจทย์ปัญหาโดยใช้สูตรการหาอนุพันธ์ 
 ความชันของเส้นโค้ง ณ จุด  y)P(x,   ใด ๆ  คือ  (x)f   
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แบบฝึกทักษะทีÉ 3.1 

เรืÉอง  การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันพีชคณิตโดยใช้สูตร 
 
   คําชีÊแจง  ให้นักเรียนทําเครืÉองหมาย ✓หน้าข้อทีÉถกูต้อง และทําเครืÉองหมาย   

    ✗ หน้าข้อทีÉไม่ถูกต้อง  (จ ํานวน 10 ข้อ ข้อละ 1 คะแนน คะแนนเต็ม  10 คะแนน) 
 

1.   )x(f          8-       )x(f           0     
 

2.    )x(f          4x       )x(f           2x4  
 

3.    )x(f          6x       )x(f           5x6  
 

4.    )x(f          2
3

x       )x(f           2
1

x
2
3  

 
5.    )x(f          13-x       )x(f           12x13-  

 

6.    )x(f          2
1-

x       )x(f           2
3

x
2
1-

-  
 

7.    )x(f          2
3

x       )x(f           2
1

x
2
3  

 
8.    )x(f          

5 x
1       )x(f           

5 6x5

1-  

 
9.    )x(f          5x

1       )x(f           4x
5  

 
10.    )x(f          3 x       )x(f           2x3  
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แบบฝึกทักษะทีÉ 3.2 

เรืÉอง  การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันพีชคณิตโดยใช้สูตร 
 
  คําชีÊแจง  ให้นักเรียนหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันต่อไปนีÊ   โดยนําพย ัญชนะทางขวามือเติมในช่องว่าง    
               หน้าข้อให้ถูกต้อง  (จ ํานวน 10 ข้อ ข้อละ 1 คะแนน  คะแนนเต็ม  10 คะแนน) 
 

          โจทย์                          คําตอบ   
 
 

1.   )x(f      6x5     ก.  )x(f       3x4   
 

2.    )x(f      5x
3
1     ข.  )x(f       3 4x

3
7

x2
1   

 

3.    )x(f      7x3x2 2      ค.  )x(f       3
3

x
23xx   

 
4.    )x(f      5x3x4-x 267   ง.  )x(f       5x30  

 

5.    )x(f      3 7xx   จ.  )x(f       
xx6

1
x

11x15- 2   
 

6.    )x(f      
x

1x3x4 25         ฉ.    )x(f       
x2

3  
 

7.    )x(f      x2x   ช.    )x(f       4x
3
5  

 

8.    )x(f      
x3

1x2xx5- 3        ซ.    )x(f       
3

4

x2

1x6x20   
 

9.    )x(f        2
24

x
1x3x

2
1x

4
1        ฌ.  )x(f       x6x24x7- 56   

 

           10.    )x(f        32 x
2

x
3

x
1        ญ.  )x(f         432 x

6
x
6

x
1-     
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แบบฝึกทักษะทีÉ  3.3  

เรืÉอง  การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันพีชคณิตโดยใช้สูตร  
 
  คําชีÊแจง      ใหน้ักเรียนหาคําตอบต่อไปนีÊ   โดยการแสดงวิธีทําอย่างละเอียด   
         (จ ํานวน 10 ข้อ  ข้อละ 1 คะแนน  คะแนนเต็ม  10 คะแนน) 
 
 1.  ก ําหนดให้  y      5432 x9x8x5x3x24   จงหา  

dx
dy  

 วิธีทํา...................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................... 
ดังนั Êน  

dx
dy     ..................................................................................................................... 

. 
 
 
 
  
 2.  ก ําหนดให้  )x(f      

x
4

x2
1

2    จงหา  )x(f    

 วิธีทํา..................................................................................................................................... 
 ...................................................................................................................................... 
 ...................................................................................................................................... 
 ...................................................................................................................................... 
 ...................................................................................................................................... 
 ...................................................................................................................................... 
ดังนั Êน  )x(f      .................................................................................................................. 
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 3.  ก ําหนดให้  )x(f      )5x3)(1x6( 2    จงหา  )x(f   
 วิธีทํา ....................................................................................................................................  

 ...................................................................................................................................... 
 ...................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................... 
ดังนั Êน  )x(f      ................................................................................................................... 

 
 
 
 
 
 4.  ก ําหนดให้  y      )1x)(5x2x( 32   จงหา  

dx
dy  

 วิธีทํา...................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................... 
ดังนั Êน  

dx
dy     ..................................................................................................................... 

. 
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 5.  ก ําหนดให้  )x(f      

4x3
1x4 2


   จงหา  )x(f    

 วิธีทํา...................................................................................................................................... 
.......................................................................................................................................
.......................................................................................................................................
....................................................................................................................................... 

 ....................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................... 
ดังนั Êน  )x(f      ................................................................................................................... 
 

 
 
 
 
 
 6.  ก ําหนดให้  y      )1x(

x
2x3 5 


     จงหา  
dx
dy  

 วิธีทํา....................................................................................................................................  
 ...................................................................................................................................... 
 ...................................................................................................................................... 
 ...................................................................................................................................... 
 ...................................................................................................................................... 
 ...................................................................................................................................... 
 ...................................................................................................................................... 
ดังนั Êน  

dx
dy     ..................................................................................................................... 
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 7.  ก ําหนดให้  s      

t
3tt5 6   จงหา  

dt
ds  

 วิธีทํา...................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................... 
ดังนั Êน  

dt
ds     ..................................................................................................................... 

 
 
 

 
  
 8.  ก ําหนดให้  s      

3t2t
4t3t2

2

2


   จงหา  

dt
ds   

 วิธีทํา...................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................... 
ดังนั Êน  

dt
ds     ..................................................................................................................... 
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 9.  ก ําหนดให้  )x(f      xx2x3 34    จงหา  )1-(f   
 วิธีทํา..................................................................................................................................  

 .................................................................................................................................... 
 .................................................................................................................................... 
 .................................................................................................................................... 
ดังนั Êน  )1-(f      ............................................................................................................... 

 
 
 
  
 10.  ก ําหนดให้  )x(f      )1x4)(xx( 23    จงหา  )2-(f   
 
 วิธีทํา...................................................................................................................................... 

 ....................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................... 
 ....................................................................................................................................... 
ดังนั Êน  )2-(f      ................................................................................................................. 
 
 

 
ชืÉอ-สกุล ......................................................เลขทีÉ ................ชัÊน .................. 

 
 

      
  

 
 

ตารางบันทึกคะแนน 
แบบฝึกทักษะทีÉ  3.3 

 
คะแนนเต็ม คะแนนทีÉได้ 

10  
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แบบฝึกทักษะทีÉ  3.4  

 เรืÉอง  การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันพีชคณิตโดยใช้สูตร  
 
  คําชีÊแจง       ใหน้ักเรียนหาคําตอบต่อไปนีÊ   โดยการแสดงวิธีทําอย่างละเอียด   
          จ ํานวน 5 ข้อ  ข้อละ 2 คะแนน  คะแนนเต็ม  10 คะแนน) 
 

1.  จงหาความชันของเส้นสัมผัสเส้นโค้ง  2x5xy 3    ทีÉจุด  )0,2(  
    วิธีทํา.................................................................................................................................. 

 .................................................................................................................................. 
 .................................................................................................................................. 

    ดังนั Êน................................................................................................................................ 
 
  

 
2.  จงหาสมการของเส้นตรงซึÉ งสัมผัสกับเส้นโค้ง  42 x3x2x4-y   
      ทีÉจุด  )5-,1(  
    วิธีทํา.................................................................................................................................. 

 .................................................................................................................................. 
 .................................................................................................................................. 
 .................................................................................................................................. 
 .................................................................................................................................. 

..................................................................................................................................

..................................................................................................................................

..................................................................................................................................

.................................................................................................................................. 
    ดังนั Êน................................................................................................................................ 

 
 

www.kr
oo

ba
nn

ok
.co

m



        57 
 

 
3.  จงหาสมการเส้นตรงทีÉผ่านจุด  )6,0(   และขนานกับเส้นสัมผัสเส้นโค้ง      
     32 x3xy    โดยเส้นสัมผัสกับเส้นโค้งทีÉจุด  1x   
    วิธีทํา.................................................................................................................................. 

 .................................................................................................................................. 
 .................................................................................................................................. 

..................................................................................................................................

.................................................................................................................................. 

..................................................................................................................................

..................................................................................................................................

..................................................................................................................................

..................................................................................................................................

................................................................................................................................. 
    ดังนั Êน................................................................................................................................ 

 
 
 

4.  จงหาจุดบนเส้นโค้ง  4xx4y    โดยเส้นสัมผัสเส้นโค้ง 
    ขนานกับแกน x  
    วิธีทํา.................................................................................................................................. 

 .................................................................................................................................. 
..................................................................................................................................
.................................................................................................................................. 
..................................................................................................................................
..................................................................................................................................
..................................................................................................................................
.................................................................................................................................. 

    ดังนั Êน................................................................................................................................ 
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5.  ว ัตถุชิ ÊนหนึÉงเคลืÉอนทีÉตามสมการ  t5t2ts 34     
     เมืÉอ  s   เป็นระยะทางมีหน่วยเป็นเมตร  t   เป็นเวลามีหน่วยเป็นวินาที   
     จงหาความเร็วของวัตถุนีÊ ในขณะ  5t    วินาที 
    วิธีทํา.................................................................................................................................. 

..................................................................................................................................

.................................................................................................................................. 
 .................................................................................................................................. 

    ดังนั Êน................................................................................................................................ 
 
 
 
 
 

ชืÉอ-สกุล ......................................................เลขทีÉ ................ชัÊน .................. 
 
 

 
 
 
 

      
  

 
 
 
 
 
 

ตารางบันทึกคะแนน 
แบบฝึกทักษะทีÉ  3.4 

 
คะแนนเต็ม คะแนนทีÉได้ 

10  
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.. 
แบบทดสอบชุดทีÉ 3 

   วิชาคณิตศาสตร์เพิÉมเติม 6         ชัÊนมัธยมศึกษาปีทีÉ 6 
    เรืÉอง  การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันพีชคณิตโดยใช้สูตร   เวลา  30 นาที 
 
 
    จุดประสงค์การเรียนรู้    
 

1.  บอกสูตรการหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันได้  
2.  พิสูจน์สูตรบางสูตรของการหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันได้  
3.  หาอนุพันธ์ของฟังก์ชันทีÉกําหนดให้โดยใช้สูตรได้ 

 4.  นําความรู้เรืÉองการหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันไปใช้แก้ปัญหาโจทย์ได้  
  คําชีÊแจง         แบบทดสอบจํานวน 10 ข้อ  ข้อละ 1 คะแนน  คะแนนเต็ม 10 คะแนน  เวลา 30 นาที  

 ให้นักเรียนเลือกคําตอบทีÉถูกต้องทีÉสุดเพียงตัวเลือกเดียวแล้วทําเครืÉองหมาย  ×  ให้ 
ตรงกับตัวเลือกในกระดาษคําตอบ 

 
 

    1.  อนุพันธ์ของฟังก์ชัน   53x5x2x5x)x(f 234    มีค่าตรงกับข้อใด 
  ก.  5x2x12x3 23    
 ข.  5x4x15x4 23   
  ค.  x52x4x2x6x3 2324   
  ง.  x53x5x4x15x4 2324   
 
    2.  ข้อใดคืออนุพันธ์ของฟังก์ชัน  9x3x2x4)x(f 35    
  ก.  3x3x5 24   
  ข.  9x5x9 24   
 ค.  9x5x20 24   
  ง.  3x6x20 24   
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    3.  อนุพันธ์ของฟังก์ชัน   )7x)(x5x4(y 23    เท่ากับข้อใด 
 ก.  35x57x20 24   
 ข.  x5x57x13 24   
 ค.  17x25x11x16 24   
 ง.  12x11x15x20 24   
 
    4.  ก ําหนดให้   

2x
1xy

2


   ค่าของ  

dx
dy   ตรงกับข้อใด 

 ก.  2)2x(
x2
  

 ข.  2

2

)2x(
x
  

 ค.  2

2

)2x(
1x


  

 ง.  2

2

)2x(
1x4x


  

 
    5.  ก ําหนดให้  5x4x

2
1x

3
1x

5
1)x(f 235    ค่าของ  )1(f    ตรงกับข้อใด 

 ก.   5  
 ข.   3  
 ค.  3-  
 ง.  5-  
 
    6.  ก ําหนดให้  )3x)(2x)(1x()x(f    ค่าของ  )1-(f    ตรงกับข้อใด 
 ก.  5-  
 ข.  4-  
 ค.    0 
 ง.    2  
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    7.  ก ําหนด   )

t
112(ts 2    ค่าของ  

dt
ds   ตรงกับข้อใด  เมืÉอ  1t   

ก.    8  
 ข.  11  
 ค.  13  
 ง.  16  
 
    8.  ความชันของเส้นสัมผ ัสเส้นโค้ง  7x3xy 2    ทีÉจุด  )4,1(   ตรงกับข้อใด  
 ก.  3-  
 ข.  1-  
 ค.   1 
 ง.   3  
 
    9.  สมการเส้นตรงทีÉผ่านจุด  )3,2(   และขนานกับเส้นสัมผ ัสเส้นโค้ง  3xy    ทีÉจุด  )1,1(  

ก.    03yx3    
 ข.    03yx3   
 ค.    03y3x   
 ง.    03y3x   
 
    10.  วัตถุชิ ÊนหนึÉงเคลืÉอนทีÉตามสมการ  12t7ts 2     
          เมืÉอ  s   เป็นระยะทางมีหน่วยเป็นเมตร  t   เป็นเวลามีหน่วยเป็นวินาที   
          ความเร็วของวัตถุนีÊ ในขณะ  5t    วินาที  ตรงกับข้อใด 

ก.  10   เมตรต่อวินาที 
 ข.  13   เมตรต่อวินาที 
 ค.  16   เมตรต่อวินาที 
 ง.  17   เมตรต่อวินาที 
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กระดาษคําตอบ  
แบบทดสอบชุดทีÉ 3 เรืÉอง การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันพีชคณิตโดยใช้สูตร 

 
ชืÉอ.............................................ชัÊน..................เลขทีÉ ............. 

 
คําชีÊแจง  จงทําเครืÉองหมาย  × ลงในช่องทีÉเลือกตอบ 
 

 
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 

ข้อ ก ข ค ง 
1     
2     
3     
4     
5     
6     
7     
8     
9     
10     

   คะแนนเต็ม คะแนนทีÉได้ 

10  
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เฉลยแบบฝึกทักษะทีÉ 3.1 

เรืÉอง  การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันพีชคณิตโดยใช้สูตร 
 

 
  คําชีÊแจง  ให้นักเรียนทําเครืÉองหมาย ✓หน้าข้อทีÉถูกต้อง และทําเครืÉองหมาย   

✗ หน้าข้อทีÉไม่ถูกต้อง  (จ ํานวน 10 ข้อ ข้อละ 1 คะแนน  คะแนนเต็ม  10 คะแนน) 
 

1.   )x(f          8-       )x(f           0  
 

2.    )x(f          4x       )x(f           2x4  
 

3.    )x(f          6x       )x(f           5x6  
 

4.    )x(f          2
3

x       )x(f           2
1

x
2
3  

 
5.    )x(f          13-x       )x(f           12x13-  

 

6.    )x(f          2
1-

x       )x(f           2
3-

x
2
1-  

 

7.    )x(f          2
3

x       )x(f           2
1

x
2
3  

 
8.    )x(f          

5 x
1       )x(f           

5 6x5
1-  

 
9.    )x(f          5x

1       )x(f           4x
5-  

 
10.    )x(f          3 x       )x(f           2 2x3  

✓ 

✓ 

✓ 

✓ 

✓ 

✗ 

✗ 

✗ 

✓ 

✗ 
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เฉลยแบบฝึกทักษะทีÉ 3.2 

เรืÉอง  การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันพีชคณิตโดยใช้สูตร 
 
 

  คําชีÊแจง  ให้นักเรียนหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันต่อไปนีÊ   โดยนําพย ัญชนะทางขวามือเติมในช่องว่าง    
                  หน้าข้อให้ถูกต้อง(จ ํานวน 10 ข้อ ข้อละ 1 คะแนน คะแนนเต็ม  10 คะแนน) 
- 

          โจทย์                          คําตอบ   
 
 

1.   )x(f      6x5     ก.  )x(f       3x4   
 

2.    )x(f      5x
3
1     ข.  )x(f       3 4x

3
7

x2
1   

 

3.    )x(f      7x3x2 2      ค.  )x(f       3
3

x
23xx   

 
4.    )x(f      5x3x4x 267 -  ง.  )x(f       5x30  

 

5.    )x(f      3 7xx   จ.  )x(f     
xx6

1
x

11x15- 2   
 

6.    )x(f      
x

1x3x4 25         ฉ.    )x(f       
x2

3  
 

7.    )x(f      x2x   ช.    )x(f       4x
3
5  

 

8.    )x(f      
x3

1x2xx5- 3        ซ.    )x(f       
3

4

x2

1x6x20   
 

9.    )x(f        2
24

x
1x3x

2
1x

4
1        ฌ.  )x(f       x6x24x7- 56   

 

           10.    )x(f        32 x
2

x
3

x
1        ญ.  )x(f         432 x

6
x
6

x
1-     

ง 

ช 

ก 

ฌ 

ข 

ซ 

ฉ 

จ 

ค 

ญ 
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เฉลยแบบฝึกทักษะทีÉ  3.3  

 เรืÉอง  การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันพีชคณิตโดยใช้สูตร  
 
คําชีÊแจง     ใหน้ักเรียนหาคําตอบต่อไปนีÊ   โดยการแสดงวิธีทําอย่างละเอียด   
      จ ํานวน 10 ข้อ  ข้อละ 1 คะแนน  คะแนนเต็ม  10 คะแนน) 
 
 1.  ก ําหนดให้  y      5432 x9x8x5x3x24   จงหา  

dx
dy  

 วิธีทํา     จาก y      5432 x9x8x5x3x24   
  จะได ้

dx
dy      )x9x8x5x3x24(

dx
d 5432   

        432 x45x32x15x62   
ดังนั Êน   

dx
dy       432 x45x32x15x62   

 
 
 
  
 2.  ก ําหนดให้  )x(f      

x
4

x2
1

2    จงหา  )x(f    

 วิธีทํา    จาก )x(f      
x

4
x2
1

2   

   นั Éนคือ   )x(f      2
1-2- x4x

2
1   

  จะได ้ )x(f       )x4x
2
1(

dx
d 2

1
2 --   

        2
3-3- x

2
14x)2(

2
1 


  

        
2
33

x

2
x
1-   

        
33

x

2
x
1-   

  ดังนั Êน   )x(f       
33

x

2
x
1-   
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 3.  ก ําหนดให้  )x(f      )5x3)(1x6( 2    จงหา  )x(f   
 วิธีทํา จาก )x(f      )5x3)(1x6( 2   
  จะได ้ )x(f       )1x6(

dx
d)5x3()5x3(

dx
d)1x6( 22   

        )x12)(5x3()3)(1x6( 2   
        x60x363x18 22   
        3x60x54 2   

ดังนั Êน   )x(f       3x60x54 2   
 
 
 
 
 4.  ก ําหนดให้  y      )1x)(5x2x( 32   จงหา  

dx
dy  

 วิธีทํา จาก    y      )1x)(5x2x( 32   
  จะได ้

dx
dy      )5x2x(

dx
d)1x()1x(

dx
d)5x2x( 2332   

        )2x2)(1x()x3)(5x2x( 322   
        2x2x2x2x15x6x3 34234   
        2x2x15x8x5 234   
        2x30x24x20 23   

ดังนั Êน 
dx
dy      2x30x24x20 23   

 
 
 
 
 
 
 
 
 

www.kr
oo

ba
nn

ok
.co

m



        159 
 

 

5.  ก ําหนดให้  )x(f      
4x3
1x4 2


   จงหา  )x(f    

 วิธีทํา จาก )x(f      
4x3
1x4 2


  

  จะได ้ )x(f       





4x3
1x4

dx
d 2

 

        2

22

)4x3(

)4x3(
dx
d)1x4()1x4(

dx
d)4x3(




 

        2

2

)4x3(
)3)(1x4()x8)(4x3(


  

        2

22

)4x3(
3x12x32x24


  

        2

2

)4x3(
3x32x12


  

  ดังนั Êน   )x(f      2

2

)4x3(
3x32x12


  

 
 
 6.  ก ําหนดให้  y      )1x(

x
2x3 5- 


    จงหา  
dx
dy  

 วธิีทํา   จาก    y      )1x(
x

2x3 5- 


   

   
dx
dy      


 


 

x
2x3

dx
d)1x()1x(

dx
d

x
2x3 5-5-  

        









 


 
2

5-6-

x

)x(
dx
d)2x3()2x3(

dx
dx

)1x()x5-(
x

2x3  

        


 


  
2

5
6-5-

x
)1)(2x3()3(x)1x(

x
x10x15-  

        


 


 
2

5-
6-5

x
2)1x(

x
x10x15-  

        


 


 
2

5-6-5-

x
2x2-

x
x10x15-  

        2-7-7-6- x2x2x10x15-   
ดังนั Êน 

dx
dy      762 x

12
x
15

x
2-   
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 7.  ก ําหนดให้   s      

t
3tt5 6     จงหา  

dt
ds  

 วิธีทํา จาก s        
t

3tt5 6     

  จะได ้
dt
ds        


 

t
3tt5

dt
d 6

 

          
    2

66

t

t
dx
d)3tt5()3tt5(

dx
dt 

 

          
t

t
2
1)3tt5()1t30(t 2

1
652

1





 

 

          
t

t
2
3t

2
1t

2
5tt30 2

1
2
1

2
11

2
1

2
11 

 

          
t

t
2
3t

2
1t

2
55 2

1
2
1

2
11 

 

          2
3

2
1

2
9

t
2
3t

2
1t

2
55    

          
2
3

2
1

2
9

t2

3

t2

1t
2

55   

ดังนั Êน   
dt
ds        

2
3

2
1

2
9

t2

3

t2

1t
2

55  . 
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 8.  ก ําหนดให้   s      

3t2t
4t3t2

2

2


   จงหา  

dt
ds   

 วิธีทํา จาก s        
3t2t
4t3t2

2

2


  

  จะได ้
dt
ds        







3t2t
4t3t2

dt
d

2

2

 

          
22

2222

)3t2t(

)3t2t(
dx
d)4t3t2()4t3t2(

dx
d)3t2t(


  

          22

22

)3t2t(
)2t2)(4t3t2()3t4)(3t2t(


  

          
22

223223

)3t2t(
8t8t6t6t4t49t12t6t8t3t4


  

          22

2

)3t2t(
1t4-t


  

  ดังนั Êน 
dt
ds        22

2

)3t2t(
1t4-t


  
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 9.  ก ําหนดให้   )x(f     xx2x3 34    จงหา  )1-(f   
 วิธีทํา จาก )x(f      xx2x3 34   
  จะได ้ )x(f       )xx2x3(

dx
d 34   

        1x6x12 23   
  ดังนั Êน   )1-(f       1)1-(6)1-(12 23   
        17-  
  
 
 
  
 10.  ก ําหนดให้  )x(f      )1x4)(xx( 23    จงหา  )2-(f   
 วิธีทํา จาก    )x(f      )1x4)(xx( 23   
  จะได ้ )x(f       )xx(

dx
d)1x4()1x4(

dx
d)xx( 3223   

        )1x3)(1x4()x8)(xx( 223   
        1x3x4x12x8x8 22424   
        1x9x20 24   

ดังนั Êน )2-(f       1)2-(9)2-(20 24   
        283  
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เฉลยแบบฝึกทักษะทีÉ  3.4  

 เรืÉอง  การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันพีชคณิตโดยใช้สูตร  
 
   คําชีÊแจง       ใหน้ักเรียนหาคําตอบต่อไปนีÊ   โดยการแสดงวิธีทําอย่างละเอียด  
            จ ํานวน 5 ข้อ  ข้อละ 2  คะแนน  คะแนนเตม็  10 คะแนน) 
 

1.  จงหาความชันของเส้นสัมผัสเส้นโค้ง  2x5xy 3    ทีÉจุด  )0,2(  
    วิธีทํา จาก 2x5xy 3   

   จะได ้ 5x3
dx
dym 2   

      ความชันของเส้นโค้งทีÉจุด  )y,x(P   ใด ๆ  คือ  5x3 2   
     ดังนัÊน  ความชันของเส้นโค้งทีÉจุด  )0,2(   คือ  75)2(3 2   
   

 
 

2.  จงหาสมการของเส้นตรงซึÉ งสัมผัสกับเส้นโค้ง  42 x3x2x4-y   
      ทีÉจุด  )5,1( -  
    วิธีทํา     จาก 42 x3x2x4-y   

      จะได ้ 3x12x44-
dx
dym   

      ความชันของเส้นโค้งทีÉจุด  )y,x(P   ใด ๆ  คือ  3x12x44-   
     นัÉนคือ  ความชันของเส้นโค้งทีÉจุด  )5-,1(   คือ  12-)1(12)1(44- 2   
      สมการเส้นตรงทีÉผ่านจุด  )y,x(   ใด ๆ  คือ  )xx(myy 11   
      สมการเส้นตรงทีÉผ่านจุด  )5-,1(   และมีความชันเท่ากับ  12-   คือ   

            5y        )1x(12-   
            5y        12x12-   

7yx12         0  
    ดังนัÊน  สมการของเส้นสัมผัสเส้นโค้งทีÉจุด )5-,1(   คือ 7yx12   0  
 

www.kr
oo

ba
nn

ok
.co

m



        164 
 

 
3.  จงหาสมการเส้นตรงทีÉผ่านจุด  )6,0(   และขนานกับเส้นสัมผัสเส้นโค้ง      
     32 x3xy    โดยเส้นสัมผัสกับเส้นโค้งทีÉจุด  1x   
    วิธีทํา จาก 32 x3xy   

   จะได ้ 2x9x2
dx
dym   

ความชันของเส้นโค้งทีÉจุด  )y,x(P   ใด ๆ  คือ  2x9x2   
  นั Éนคือ  ความชันของเส้นโค้งทีÉจุด  1x    คือ  7-)1(9)1(2   
  สมการเส้นตรงทีÉผ่านจุด  )y,x(   ใด ๆ  คือ  )xx(myy 11   
  สมการเส้นตรงทีÉขนานกับเส้นสัมผัสเส้นโค้งมีความชันเท่ากับ  7-      

และผ่านจุด  )6,0(  
            6y        )0x(7-   
            6y        x7-  
   6yx7         0  

    ดังนัÊน  สมการเส้นตรงทีÉขนานกับเส้นสัมผัสเส้นโค้งคือ 6yx7   0  
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4.  จงหาจุดบนเส้นโค้ง  4xx4y    โดยเส้นสัมผัสเส้นโค้ง 
    ขนานกับแกน x  
    วิธีทํา จาก       4xx4y   

   จะได ้   3x44
dx
dy   

ความชันของเส้นโค้งทีÉจุด  )y,x(P   ใด ๆ  คือ  3x44   
แต่เส้นสัมผัสเส้นโค้งขนานกับแกน x  คือเส้นตรงมีความชันเท่ากับศูนย์  

     นั Éนคือ      3x44           0  
3x            1  

  x              1 
เมืÉอ x              1    
จะได ้    y            3)1()1(4 4   

    ดังนัÊน   จุดบนเส้นโค้งทีÉเส้นสัมผัสทีÉจุดนั Êนขนานกับแกน  x   คือจุด  )3,1(    
 
 
 
 

5.  ว ัตถุชิ ÊนหนึÉงเคลืÉอนทีÉตามสมการ  t5t2ts 34     
     เมืÉอ  s   เป็นระยะทางมีหน่วยเป็นเมตร  t   เป็นเวลามีหน่วยเป็นวินาที   
     จงหาความเร็วของวัตถุนีÊ ในขณะ  5t    วินาที 
    วิธีทํา จาก   t5t2ts 34   

   จะได ้ 5t6t4
dx
dsv 23   

      นั Éนคือ  ความเร็วของวัตถุในขณะเวลา  t   ใด ๆ คือ  5t6t4 23   
     ดังนัÊน  ความเร็วของวัตถุในขณะเวลา  5t     

    เท่ากับ  3555)5(6)5(4 23   
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เฉลยแบบทดสอบ 
ชุดทีÉ 3  เรืÉอง  การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันพีชคณิตโดยใช้สูตร 

 

 
 
 
 

1. ข 
2.  ง 
3.  ก 
4.  ง 
5.  ค 
6.  ง 
7.  ค 
8.  ข 
9. ก 

            10.    ง 
 

 
 

                                                                                              เก่งจังเลยครับ 
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กรุงเทพฯ : สํานักพิมพ์ พ.ศ. พัฒนา จ ํากัด. 
เจริญ  ภูภัทรพงศ์ และศรีลัดดา  ภูภัทรพงศ์. คณิตศาสตร์เพิÉมเติม ม.6 เล่ม 1.  มปป.     

กรุงเทพฯ : ธรรมบัณฑิต. 
ธนวัฒน์ (สันติ)  สนทราพรพล.  มปป.  แบบฝึกทักษะและวิธีคิดเลขเร็ว คณิตศาสตร์เพิÉมเติม เล่ม 6  

ชัÊนมัธยมศึกษาปีทีÉ 4-6.  กรุงเทพฯ : ธรรมบัณฑิต. 
ศักดิ Í สิน  แก้วประจบ.  2555.  คู ่มือหนังสือเสริมรายวิชาคณิตศาสตร์เพิÉมเติม ม.4-6 เล่ม 6.   

กรุงเทพฯ : สํานักพิมพ์ พีบีซี จ ํากัด. 
สมัย  เหล่าวานิชย์ และพัวพรรณ  เหล่าวานิชย์.  2537.  คณิตศาสตร์ม.6 เล่ม.6. กรุงเทพฯ :  

ไทเนรมิตกิจ อินเตอร์โปรเกรสซิฟ. 
สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี กระทรวงศึกษาธิการ.  2548.   

คู ่มือครูสาระการเรียนรู้เพิÉมเติมคณิตศาสตร์ เล่ม 2.  กรุงเทพ : โรงพิมพ์ครุสภาลาดพร้าว. 
สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี กระทรวงศึกษาธิการ.  2549.   

หนังสือเรียนสาระการเรียนรู้เพิÉมเติมคณิตศาสตร์ เล่ม 2.พิมพ์ครั Ê งทีÉ 2.  กรุงเทพ :  
โรงพิมพ์ครุสภาลาดพร้าว. 

อเนก  หิรัญ.  2539.  คณิตศาสตร์ 015.  กรุงเทพฯ : ฟิสิกส์เซ็นเตอร์. 
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