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คาํนํา 
 

แบบฝึกทกัษะวชิาคณิตศาสตร์เพิ่มเติม  เร่ือง  เมตริกซ์  ชุดท่ี  2  เร่ือง  การคูณเมตริกซ์  
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หลกัสูตรโรงเรียนเสาธงวิทยา  โดยยดึเน้ือหาสาระตามสถาบนัส่งเสริมการสอนวทิยาศาสตร์และ
เทคโนโลย ี กระทรวงศึกษาธิการ  และไดค้น้ควา้จากตาํราหลายเล่ม  โดยมุ่งเนน้ใหน้กัเรียนชั้น
มธัยมศึกษาปีท่ี  4  มีความรู้  ความเขา้ใจ  มีทกัษะในการคิดคาํนวณ  เร่ือง  เมตริกซ์  และสามารถ
นาํความรู้  ความเขา้ใจ  รวมถึงทกัษะทางคณิตศาสตร์  ไปใชใ้นชีวติประจาํวนั  และเป็นพื้นฐาน
ในการศึกษาต่อในระดบัสูงต่อไป 

ผูจ้ดัทาํขอขอบพระคุณผูบ้ริหาร  คณะครูอาจารยโ์รงเรียนเสาธงวิทยาทุกท่าน  ท่ีใหค้วามรู้  
ใหค้าํปรึกษาในการจดัทาํ  ขอขอบพระคุณผูเ้ช่ียวชาญทุกท่านท่ีกรุณาตรวจสอบความสอดคลอ้งและให้
ขอ้เสนอแนะ  คาํแนะนาํในการปรับปรุงแกไ้ข  และขอขอบคุณทุกท่านท่ีไดน้าํแบบฝึกทกัษะไปทดลองใช้

พร้อมทั้งใหข้อ้เสนอแนะ  คาํแนะนาํ  จนทาํใหแ้บบฝึกทกัษะวชิาคณิตศาสตร์เพิ่มเติม  เร่ือง  เมตริกซ์  
เสร็จสมบูรณ์     

ผูจ้ดัทาํหวงัเป็นอย่างยิ่งว่า  แบบฝึกทกัษะเล่มน้ีจะเป็นประโยชน์ต่อการเรียนการสอน  
พฒันาผลสมัฤทธ์ิทางการเรียนใหสู้งข้ึน  และเป็นส่วนหน่ึงในการยกระดบัคุณภาพการศึกษาใหมี้
ประสิทธิภาพยิง่ข้ึน 
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    ส่วนประกอบแบบฝึกทกัษะ 

 
 
 

1.  เอกสารน้ีเป็นแบบฝึกทกัษะวชิาคณิตศาสตร์เพ่ิมเติม  เร่ือง  เมตริกซ์  ชั้น 
มธัยมศึกษาปีท่ี 4   จดัทาํข้ึน  4  ชุด  ดงัน้ี 

ชุดท่ี 1  เร่ืองเมตริกซ์  การบวกลบเมตริกซ์  
ชุดท่ี 2  เร่ืองการคูณเมตริกซ์ดว้ยเมตริกซ์ 
ชุดท่ี 3  เร่ืองดีเทอร์มินนัท ์ อินเวอร์สการคูณของเมตริกซ์ 
ชุดท่ี 4  เร่ืองการใชเ้มตริกซ์แกร้ะบบสมการเชิงเส้น 

2. แบบฝึกทกัษะวชิาคณิตศาสตร์เพ่ิมเติมฉบบัน้ี  เป็นชุดท่ี  2  เร่ือง  การคูณเมตริกซ์   
ดว้ยเมตริกซ์  ประกอบดว้ย  
       2.1  คาํแนะนาํการใชแ้บบฝึกสาํหรับครู 
       2.2. คาํแนะนาํการใชแ้บบฝึกสาํหรับนกัเรียน 
       2.3  ขั้นตอนการเรียนแบบฝึกทกัษะวชิาคณิตศาสตร์เพ่ิมเติม 
       2.4  เน้ือหา  ตวัอยา่ง 
       2.5  แบบฝึกทกัษะ  เฉลยแบบฝึกทกัษะ 

      แบบฝึกทกัษะท่ี  1  การคูณเมตริกซ์ ดว้ยเมตริกซ์  1 
      แบบฝึกทกัษะท่ี  2  การคูณเมตริกซ์ดว้ยเมตริกซ์  2 

      2.6  แบบทดสอบหลงัเรียน 
       2.7  เฉลยแบบทดสอบหลงัเรียน 
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     คาํช้ีแจงการใช้แบบฝึกทกัษะ 
 (สําหรับครู) 

 

การใชแ้บบฝึกทกัษะวชิาคณิตศาสตร์เพ่ิมเติม  เร่ืองเมตริกซ์  ชั้นมธัยมศึกษาปีท่ี  4     
ชุดท่ี  1   เร่ืองเมตริกซ์  การบวกลบเมตริกซ์   ครูผูส้อนเป็นผูมี้บทบาทสาํคญัท่ีจะช่วยใหก้าร
ดาํเนินการเรียนรู้ของนกัเรียนบรรลุตามวตัถุประสงค ์ ครูผูส้อนจึงควรศึกษารายละเอียดการใช้
แบบฝึกทกัษะ  ดงัน้ี 

1.  ครูศึกษาแบบฝึกทกัษะและอ่านเน้ือหาสาระอยา่งละเอียดรอบคอบ  พร้อมทั้งทาํ
ความเขา้ใจกบัเน้ือหาทุกชุดก่อนท่ีจะนาํไปจดัการเรียนการสอน 

2.  ครูเตรียมแบบฝึกทกัษะใหค้รบถว้นและเพียงพอกบัจาํนวนนกัเรียน 
3. ครูเตรียมเคร่ืองมือวดัและประเมินผลเพ่ือใหท้ราบความกา้วหนา้ของนกัเรียน 
4. ครูช้ีแจงใหน้กัเรียนทราบลาํดบัขั้นตอนและวิธีการสอนโดยใชแ้บบฝึกทกัษะอยา่ง

ชดัเจน  และประโยชน์ท่ีไดรั้บจากการจดักิจกรรมการเรียนรู้ดว้ยแบบฝึกทกัษะ 
5. ครูแจกแบบฝึกทกัษะ เพ่ือใหน้กัเรียนไดศึ้กษารายละเอียดของแต่ละแบบฝึกทกัษะให้

เขา้ใจ และปฏิบติักิจกรรมตามแบบฝึกทกัษะ 
6. ครูใหค้าํแนะนาํ และเป็นท่ีปรึกษาใหค้วามช่วยเหลือนกัเรียนเม่ือพบปัญหา 
7. เม่ือนกัเรียนไดศึ้กษาและปฏิบติักิจกรรมตามแบบฝึกทกัษะแลว้ สรุปเน้ือหาเก่ียวกบั

ความรู้นั้นๆ ร่วมกนั 
8. ครูสรุปบทเรียนอีกคร้ัง 
9.  นกัเรียนทาํแบบฝึกทกัษะครบทั้ง  4  ชุดแลว้  ทาํแบบทดสอบหลงัเรียน  เพ่ือประเมิน

ความกา้วหนา้ของนกัเรียน 
10. การจดัชั้นเรียนอาจจดัใหน้กัเรียนศึกษาเป็นรายบุคคลหรือรายกลุ่มกไ็ด ้
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คาํช้ีแจงการใช้แบบฝึกทกัษะ 

(สําหรับนักเรียน) 
 

1.  นกัเรียนอ่านคาํช้ีแจงและคาํแนะนาํในการทาํแบบฝึกทกัษะใหเ้ขา้ใจก่อนทาํกิจกรรม
ทุกคร้ัง 

2.  นกัเรียนศึกษาสาระการเรียนรู้ขอชุดแบบฝึกทกัษะใหเ้ขา้ใจ  แลว้ลงมือทาํแบบทกัษะ
ตามลาํดบั 

3. เม่ือนกัเรียนมีปัญหาหรือทาํแบบฝึกทกัษะไม่ได ้ ใหก้ลบัไปอ่านสาระการเรียนรู้  
หรือศึกษาตวัอยา่งอีคร้ัง   หรือศึกษาครูผูส้อน  

4. การเขียนคาํตอบของชุดแบบฝึกทกัษะใหน้กัเรียนทาํดว้ยความรอบคอบ  ถูกตอ้ง  
สะอาดเรียบร้อย 

5. ฝึกปฏิบติัตามแบบฝึกทกัษะตรวจสอบคาํตอบตามเฉลย  ถา้ไม่ผา่ยเกณฑ ์ ใหก้ลบัไป
ทบทวนใหม่ 

6. สรุปผลการเรียน  ประเมิน  ปรับปรุงและพฒันาตนเอง 
7. การศึกษาแบบฝึกทกัษะจะไม่บรรลุผลสาํเร็จ  ถา้นกัรียนขาดความส่ือสตัยใ์นการทาํ

แบบฝึกทกัษะ 
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           แผนภูมิขั้นตอนการใช้แบบฝึกทกัษะ 
  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
                                                                                                                 ไมผ่า่น              

 

    ผา่น     
 

 

                             

ศึกษารายละเอียดของแบบฝึกทกัษะ 

จดัเตรียมส่ือ วสัดุอุปกรณ์ท่ีระบุไวใ้นแต่ละแผนการจดัการเรียนรู้ 

ดําเนินการใช้แบบฝึกทกัษะ 
1. ขั้นนําเข้าสู่บทเรียน 

1.1 แจง้วตัถุประสงคท่ี์นกัเรียนจะไดรั้บหลงัจากปฏิบติักิจกรรม 
1.2 แนะนาํส่ิงท่ีนกัเรียนตอ้งปฏิบติั 
1.3 ทบทวนความรู้โดยการสนทนาซกัถาม 

2. ขั้นสอน 
2.1 ครูสอนตามแผนการจดัการเรียนรู้ 
2.2 นกัเรียนศึกษาแบบฝึกทกัษะ 
2.3 นกัเรียนปฏิบติักิจกรรมตามท่ีระบุไวใ้นแบบฝึกทกัษะ 

3. ขั้นสรุป 

สรุป แลกเปล่ียน เรียนรู้ 

ทดสอบหลงัเรียน (Post-test) 

แบบฝึกฉบบัสมบูรณ์และเผยแพร่ 

ผลการประเมิน    ปรับปรุง 
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แบบฝึกทกัษะคณติศาสตร์เร่ืองเมตริกซ์ 
กลุ่มสาระการเรียนรู้คณติศาสตร์ 

 ช้ันมธัยมศึกษาปีที ่4 
                   ชุดที ่1 เร่ือง การคูณเมตริกซ์ด้วยเมตริกซ์ 
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ตริกซ์ 

รือ AB คือ เม

  32)   

















28

10

)1

)1

ะวา่การจบัคู่คู

 A  =  จาํนวน









2

1

2

 จงหา  

ตริกซ์ c = [cij





 

คูณกนัไม่พอดี

นแถวของ  B 

 AB  และ  BA

ij]m×r โดยท่ี  

ดี 

A  
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




















2)1)((1)(12)(33)(1)((1)(11)(31)1)((2)(11)(3

2)(81)1)((2)(23)((81)1)((1)(21)(82)1)((1)(2

2)(71)1)((2)(13)((71)1)((1)(11)(72)1)((1)(1

AB

 

          





















216313123

16142412822

14122111721

 




















574

19238

15216

AB  

วิธีทาํ      







































113

812

711

231

112

211

BA  

           





















2247231661

1814112322

287211621

 

 



















1941

2127

1309

BA  

 จากตวัอยา่ง  จะไดว้า่  BAAB    แสดงวา่ เมตริกซ์ท่ีคูณกนัได ้ เม่ือสลบัท่ีแลว้คูณกนัได ้ จะได้

ผลลพัธ์ไม่เท่ากนั  เรียกวา่  ขาดสมบติัการสลบัท่ีการคูณ 

ข้อสังเกต    กาํหนดให ้ A  และ  B  เป็นเมตริกซ์ 

1.  แมว้า่ผลคูณ  AB  หาค่าได ้ (นิยาม)  แต่ผลคูณ  BA  อาจหาค่าไม่ได ้ (ไม่นิยาม) 

เช่น    ถา้  A  เป็น  2 × 3  เมตริกซ์  และ  B  เป็น  3 × 4  เมตริกซ์  จะได ้ AB  เป็น  

2 × 4  เมตริกซ์  แต่  BA  ไม่นิยาม  เพราะวา่จาํนวนหลกัของ B  ไม่เท่ากบัจาํนวนแถว

ของ  A  
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2.  แมว้า่ทั้ง  AB  และ  BA  นิยามทั้งคู่  แต่  AB  กบั  BA  ไม่จาํเป็นตอ้งเท่ากนั  ดงัตวัอยา่ง 

3. nnn Ak(kA)    เม่ือ  n    I  

 เมตริกซ์เอกลกัษณ์ 

 บทนิยาม I = [aij]n×n เป็นเมตริกซ์เอกลกัษณ์ กต่็อเม่ือ aij = 1 

      เม่ือ i = j และ aij = 0 เม่ือ i ≠ j  

ตวัอยา่งเช่น  I2 = ቂ1 0
0 1

ቃ เป็นเมตริกซ์เอกลกัษณ์ มิติ 2×2 

   I3 = ൥
1 0 0
0 1 0
0 0 1

൩ เป็นเมตริกซ์เอกลกัษณ์ มิติ 3×3 

I4 = ቎
1 0		
0 1		

0 0
0 0

0 0
0 0

		1 0
		0 1

቏เป็นเมตริกซ์เอกลกัษณ์ มิติ 4×4 

 

 สมบัติเกีย่วกบัการคูณเมตริกซ์ด้วยเมตริกซ์ 

 

1.สมบัติปิดสําหรับการคูณ 

ถา้ A และ B เป็น “n × n เมตริกซ์” หรือ “เมตริกซ์จตุัรัส” (square matrix) ได ้AB และ BA เป็น 

“n × n เมตริกซ์” นัน่คือ การคูณเมตริกซ์มีสมบติัปิด 

ตวัอยา่งเช่น  A = ቂaଵଵ		aଵଶ	aଶଵ		aଶଶ
ቃ และ B = ൤bଵଵ		bଵଶ	bଶଵ		bଶଶ

൨ 

   AB = ൤ aଵଵbଵଵ ൅ aଵଶbଶଵ ൅ aଵଵbଵଶ ൅ aଵଶbଶଶ
	aଶଵbଵଵ ൅ aଶଶbଶଵ ൅ aଶଵbଵଶ ൅ aଶଶbଶଶ	

൨ 

BA = ൤ bଵଵaଵଵ ൅ bଵଶaଶଵ ൅ bଵଵaଵଶ ൅ bଵଶaଶଶ
	bଶଵaଵଵ ൅ bଶଶaଶଵ ൅ bଶଵaଵଶ ൅ bଶଶaଶଶ	

൨ 



แบบฝึกทกั
 

 

2.สม

ถา้ A

ไม่มีสมบติักา

3.สม

ถา้ A

สมบติัการเป

4.สม

การค

5.สม

สาํห

(A  +

A(B

ขอ้ค

1. 

2. 

3. 

4. 

 

กษะคณิตศ

มบัติการสลบั

A และ B เป็น

ารสลบัท่ีของ

มบัติการเปลีย่

A, B และ C เป็

ล่ียนกลุ่มไดข้

มบัติการมีเอก

คูณเมตริกซ์ มี

มบัติการแจกแ

หรับเมตริกซ์  

+  B)C  =  AC

B  +  C)  =  AB

ควรระวงั 

AB  ไม่จาํเป็น

ถา้  AB  =  0 

ถา้  AB  =  A

ถา้  AB  =  A

 

ศาสตร์เร่ือง

ทีข่องการคูณ

 “n × n เมตริ

การคูณ 

ยนกลุ่มได้ของ

ป็น “n × n เม

ของการคูณ 

กลกัษณ์สําหรั

มี I เป็นเอกลกั

แจง 

 A , B , C  ท่ีส

C  + BC 

B  +  AC 

นตอ้งเท่ากบั 

   ไม่จาํเป็นท่ี

AC  โดย  A  ≠

AC  โดย  B  ≠

งเมตริกซ์

ณ 

กซ์” จากตวัอ

งการคูณ 

ตริกซ์” แลว้ จ

รับการคูณ 

กษณ์การคูณ 

สามารถคูณกนั

   BA 

  A  =  0   หรื

≠  0  ไม่จาํเป็น

≠  0  ไม่จาํเป็น

9

อยา่งขา้งตน้จะ

จะได ้(AB)C

นัน่คือ ถา้ A 

นได ้

รือ  B  =  0   

นท่ี   B  =  C 

นท่ี   A  =  C 

 

ะพบวา่ AB ≠

 = A(BC) นัน่

= [aij]m×n แลว้

 

 

≠ BA ดงันั้น ก

นคือ การคูณเม

ว AI = IA = A

การคูณเมตริก

มตริกซ์มี

A 

กซ์



แบบฝึกทกั
	

	

1. จง

 

กษะคณิตศ

หาผลคูณ AB

(1) A = ሾ1		

AB = ሾ1

      =  …

(2) A = ሾെ2

AB =  …

      =  …

(3) A = ሾ3		

AB = ሾ3

       = …

       = …

(4) A = ሾ5		

AB   = …

         = …

(5) A = ሾ8		

AB = ሾ8

      = …

      = …

 

ศาสตร์เร่ือง

 

B 

		4ሿ  , B = ቂെ
	

1ሺ………ሻ ൅

………………

2				5ሿ  , B = 

………………

………………

			6				 െ 2ሿ  

3ሺ…… ሻ ൅ 6

………………

………………

			2					6ሿ  , B

………………

………………

			6			 െ 5ሿ  ,

8ሺ… ሻ ൅ 6ሺ…

……………

……………

งเมตริกซ์ 

   แบบฝึก

െ2
	3
ቃ 

൅ 4ሺ………ሻ

………………

ቂ1
	6
ቃ 

………………

………………

 , B = ൥
െ2
			0
			5

൩ 

6ሺ…… . ሻ ൅ ሺ

………………

………………

B = ൥
				1
		െ2
					4

൩ 

………………

………………

, B = ൥
3 െ
2 		
6 		

… ሻ ൅ ሺെ5ሻሺ

………………

………………

10

กทกัษะที ่

 

ሻሿ  

……………

………………

……………

ሺെ2ሻሺ…… .

……………

……………

………………

………………
െ2
8
7
൩ 

ሺ… ሻ						8ሺ…

………………

………………

  1 

………………

………………

………………

ሻሿ   

………………

………………

………………

………………

…ሻ ൅ 6ሺ… ሻ ൅

………………

………………

….. 

…..  

….. 

… 

… 

…….. 

…….. 

൅ ሺെ5ሻሺ… ሻ

….. 

….. 

ሻ	ሿ  
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(6)  A = ሾ12					5						2ሿ  , B = ൥
8 				5
2 				6
4 		െ7

൩ 

AB =……………………………………………………………….  

      = ……………………………………………………………….  

      =  ……………………………………………………………… 

7) A = ቂ 3 5 4
10 3 െ6

ቃ , B = ൥
4
12
5
൩ 

    AB = ൤ 3ሺ… ሻ 	൅ 5	ሺ… ሻ ൅ 4ሺ… ሻ
10ሺ… ሻ ൅ 3	ሺ… ሻ ൅	 ሺെ6ሻሺ… ሻ

൨ 

      =……………………………………………………………….  

      = ……………………………………………………………….  

      =  ……………………………………………………………… 

8) ቂ5 െ14 6
6 3 7

ቃ , B = ൥
6
9
5
൩ 

 AB =………………………………………………….. 

        =………………………………………………….. 

        =………………………………………………….      

9) A = ቂ2 7
1 4

ቃ, B = ቂ 4 െ7
െ1 2

ቃ 

 AB = ൤2ሺ… ሻ 	൅ 7	ሺ… ሻ 2ሺ… ሻ ൅ 7ሺ… ሻ
1ሺ… ሻ ൅ 4	ሺ… ሻ	 1ሺ… ሻ ൅ 4ሺ… ሻ

൨  

       =…………………………………………………. 

       =…………………………………………………. 

       =…………………………………………………. 

10)    A = ቂ3 െ2
1 0

ቃ, B = ቂ 1 3
െ4 5

ቃ 

AB  =  ………………………………………………… 

       =  ………………………………………………… 

       =  ………………………………………………… 
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11) A = ൥
1 5 2
3 െ1 8
7 1 6

൩ , B = ൥
4 െ10 0
0 4 10
3 5 2

൩ 

AB =…………………………………………………………. 

                                  =………………………………………………………… 

                                 =………………………………………………………… 

12) A = ൥
3 0 െ4
5 2 1
1 െ3 6

൩ , B = ൥
4 0 0
0 4 0
0 0 4

൩ 

AB = ………………………………………………………….            

       =…………………………………………………………. 

       =…………………………………………………………. 

 

2. กาํหนดให ้ A = ቂ0 4
2 3

ቃ, B = ቂ3 1
2 0

ቃ, I = ቂ1 0
0 1

ቃ 

จงหาเมตริกซ์ในแต่ละขอ้ 

1) AB = ………………………………………………….. 

       =…………………………………………………... 
 

2) BA = ………………………………………………….. 

      =…………………………………………………... 
 

3) A2 = ………………………………………………….... 

                  = …………………………………………………… 

4) A3 = …………………………………………………… 

      =…………………………………………………… 

5) IA =  …………………………………………………… 

      =……………………………………………………. 

6) AI = …………………………………………………… 

                   =…………………………………………………… 
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7) I2 = ……………………………………………………. 

              = ……………………………………………………. 

 

8) Aቂ5 0
0 5

ቃ = ……………………………………………… 

                 =…………………………………………………. 

 

9) ቂെ8 0
0 െ8

ቃB =…………………………………………….. 

                        =…………………………………………….. 

 

3. กาํหนดให ้A= ൥
2 5 3
4 8 10
6 െ1 0

൩, I = ൥
1 0 0
0 1 0
0 0 1

൩ จงหาเมตริกซ์ในแต่ละขอ้ 

 

1) AI = ……………………………………………….. 

 

2) IA = ………………………………………………... 

 

3) I2 = ………………………………………………… 

4)  ൥
2 5 3
4 8 10
6 െ1 0

൩ ൥
െ10 0 0
0 െ10 0
0 0 െ10

൩ = ………………………….. 

 

                                                                    =…………………………... 

 

4. กาํหนดให ้ A =  ൥
3 0 0
0 2 0
0 0 1

൩ และ B =  ൥
2 0 0
0 2 0
0 0 2

൩ จงหาเมตริกซ์ในแต่ละขอ้ 

 

1) A2 = …………………………………………………………….. 
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2) B2 = ……………………………………………………………… 
 

3) B3 = ………………………………………………………………. 
 

4) B3A = …………………………………………………………….. 
 

5) A2B = …………………………………………………………….. 
 

6) A2B6 = ……………………………………………………………. 

 

5.  จงหาค่า x และ y ในแต่ละขอ้ 

 

1) ቂ1 െ1
1 2

ቃ ቂ
ݔ
ቃݕ ൌ 	 ቂ

2
4
ቃ  

                         =………………………………………………………. 

                         =……………………………………………………….. 

2) ቂ2 3
4 2

ቃ ቂ
ݔ
ቃݕ ൌ 	 ቂ

6
5
ቃ 

             =………………………………………………………. 

             =……………………………………………………….. 

3) ቂ2 3
3 2

ቃ ቂ
ݔ
ቃݕ ൌ 	 ቂ

8
4
ቃ 

                      =………………………….……………………………. 

                      =…………………………………..……………………. 

4) ቂ1 0
0 1

ቃ ቂ
ݔ
ቃݕ ൌ 	 ቂ

3
12
ቃ 

              =…………………………………………..……………. 

              =……………………………………………………..…. 

5) ቂ8 0
0 8

ቃ ቂ
ݔ
ቃݕ ൌ 	 ቂ

16
24
ቃ 

                =……………………………………………………….          

                =………………………………………………………. 
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1.  

1) 

2ሻ

3) 

4) 

5) 

6) 

                     

                     

7) 

8) 

9) 

10) 

กษะคณิตศ

AB = ሾ1ሺെ

 AB = ሾെ2

AB = ሾ3ሺെ

      =  ሾെ6

AB = ሾ5ሺ1

      =  ሾ5 ൅

AB = ሾ8ሺ3

    =  ሾ24

    =  ሾ6	

AB = ሾ12

    =  ሾ96 ൅

    =  ሾ114				

AB = ൤ 3ሺ
10

       = ቂ12
40

 

AB = ൤5ሺ6
6ሺ6

      = ቂ30
36

 

 AB = ൤2ሺ
1ሺ

 

AB = ൤3ሺ1
1ሺ1

ศาสตร์เร่ือง

െ2ሻ ൅ 4ሺ3ሻ

2ሺ1ሻ ൅ 5ሺ6ሻ

െ2ሻ ൅ 6ሺ0ሻ

6 ൅ 0 ൅ ሺെ

1ሻ ൅ 2ሺെ2ሻ

൅ ሺെ4ሻ ൅ 2

3ሻ ൅ 6ሺ2ሻ ൅

4 ൅ 12 ൅ ሺെ

			 െ 3ሿ 

ሺ8ሻ ൅ 5ሺ2ሻ

10 ൅ 8							

		76ሿ 

ሺ4ሻ 	൅ 5	ሺ12
ሺ4ሻ ൅ 3	ሺ12
2 ൅ 60 ൅ 20
0 ൅ 36 ൅ 30

6ሻ 	൅ 14	ሺ9
6ሻ ൅ 3	ሺ19ሻ
൅ 126 ൅ 3
6 ൅ 27 ൅ 35

ሺ4ሻ 	൅ 7	ሺെ
ሺ4ሻ ൅ 4	ሺെ1

1ሻ െ 2	ሺെ4
1ሻ ൅ 0ሺെ4ሻ

งเมตริกซ์ 

ሻሿ  =  ሾെ2 ൅

ሻሿ  =  ሾെ2 ൅

ሻ ൅ ሺെ2ሻሺ5

10ሻሿ  =  ሾെ1

ሻ ൅ 6ሺ4ሻሿ    

24ሿ  =  ሾ25ሿ 

൅ ሺെ5ሻሺ6ሻ	

െ30ሻ											

൅ ሺ2ሻሺ4ሻ		

			60 ൅ 30 ൅

2ሻ ൅ 4ሺ
2ሻ ൅	 ሺെ6
0
0
ቃ = ቂ92

46
ቃ 

9ሻ ൅ 6ሺ5ሻ
ሻ ൅	 ሺ7ሻሺ5
0
5
ቃ = ቂെ66

				98
ቃ

1ሻ 2ሺെ7ሻ
1ሻ	 1ሺെ7ሻ

4ሻ 3ሺ3ሻ െ
ሻ	 1ሺ3ሻ ൅

เฉลยแบบ

15

 

൅ 12ሿ  = ሾ10ሿ

൅ 30ሿ  = ሾ28ሿ

ሻሿ  

16ሿ 

   

	8ሺെ2ሻ ൅ 6

ሺെ16ሻ ൅ 48

		12ሺ5ሻ ൅ 5

൅ ሺെ14ሻሿ   

ሺ5ሻ
6ሻሺ5ሻ

൨ 

ሻ
5ሻ
൨	 

ቃ 

ሻ ൅ 7ሺ2ሻ
ሻ ൅ 4ሺ2ሻ

൨ = 

2ሺ5ሻ
0ሺ5ሻ

൨ = ቂ11
1

บฝึกทกัษะ

ሿ 

ሿ	

6ሺ8ሻ ൅ ሺെ5

8 ൅ ሺെ35ሻሿ

5ሺ6ሻ ൅ ሺ2ሻሺ

 

 ቂ1 0
0 1

ቃ 

1 െ1
1 3

ቃ 

ะท่ี 1 

5ሻሺ7ሻ	ሿ  

ሿ   

ሺെ7ሻ	ሿ  
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11) AB = 

ۏ
ێ
ێ
ێ
ێ
ۍ
1ሺ4ሻ ൅ 5ሺ0ሻ ൅ 2ሺ3ሻ			1ሺെ10ሻ ൅ 5ሺ4ሻ ൅ 2ሺ5ሻ			

1ሺ0ሻ ൅ 5ሺ10ሻ ൅ 2ሺ2ሻ
3ሺ4ሻ െ 1ሺ0ሻ ൅ 8ሺ3ሻ			3ሺെ10ሻ െ 1ሺ4ሻ ൅ 8ሺ5ሻ			

3ሺ0ሻ െ 1ሺ10ሻ ൅ 8ሺ2ሻ
7ሺ4ሻ ൅ 1ሺ0ሻ ൅ 6ሺ3ሻ			7ሺെ10ሻ ൅ 1ሺ4ሻ ൅ 6ሺ5ሻ		

	7ሺ0ሻ ൅ 1ሺ10ሻ ൅ 6ሺ2ሻ ے
ۑ
ۑ
ۑ
ۑ
ې

						 

                          =  ൥
10 20 54
36 6 6
46 െ36 22

൩ 

12) AB = ൥
12 						0 െ16
20 					8 					4
4 െ12 			24

൩ 

 

2. 

1) AB = ቂ 8 0
12 2

ቃ 

 

2) BA = ቂ2 15
0 8

ቃ 

 

3) A2 = AA    =    ቂ8 12
6 17

ቃ 

 

4) A3 =  A(A2)  =  ቂ24 68
34 75

ቃ 

 

5) IA  =  ቂ0 4
2 3

ቃ 

 

6) AI =  ቂ0 4
2 3

ቃ 

 

7) I2 = ቂ1 0
0 1

ቃ 
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8) Aቂ5 0
0 5

ቃ = ቂ 0 20
10 15

ቃ 

 

9) ቂെ8 0
0 െ8

ቃB = ቂെ24 െ8
െ16 0

ቃ 

 

3. 

1) AI = ൥
2 5 3
4 8 10
6 െ1 0

൩ 

 

2) IA = ൥
2 5 3
4 8 10
6 െ1 0

൩ 

 

3) I2 = ൥
1 0 0
0 1 0
0 0 1

൩ 

 

4) ൥
2 5 3
4 8 10
6 െ1 0

൩ ൥
െ10 0 0
0 െ10 0
0 0 െ10

൩ ൌ ൥
െ20 െ50 െ30
െ40 െ80 െ100
െ60 10 0

൩ 

 

4. 

1) A2 = ൥
9 0 0
0 4 0
0 0 1

൩ 

2) B2 = ൥
4 0 0
0 4 0
0 0 4

൩ 

3) B3 = ൥
8 0 0
0 8 0
0 0 8

൩ 

4) B3A = ൥
24 0 0
0 16 0
0 0 8

൩ 
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5) A2B = ൥
18 0 0
0 8 0
0 0 2

൩  

6) A2B6 = ൥
576 0 0
0 256 0
0 0 68

൩ 

 

5. 

1) ቂ1 െ1
1 2

ቃ ቂ
ݔ
ቃݕ ൌ 	 ቂ

2
4
ቃ  

ตอบ x =   
଼

ଷ
 , y = 

ଶ

ଷ
  

2) ቂ2 3
4 2

ቃ ቂ
ݔ
ቃݕ ൌ 	 ቂ

6
5
ቃ 

                            ตอบ x =   
ଷ

଼
 , y = 

଻

ସ
  

3) ቂ2 3
3 2

ቃ ቂ
ݔ
ቃݕ ൌ 	 ቂ

8
4
ቃ 

                            ตอบ x =   
ସ

ହ
 , y = 

ଵ଺

ହ
  

4) ቂ1 0
0 1

ቃ ቂ
ݔ
ቃݕ ൌ 	 ቂ

3
12
ቃ 

                             ตอบ x =   3 , y = 12 

5) ቂ8 0
0 8

ቃ ቂ
ݔ
ቃݕ ൌ 	 ቂ

16
24
ቃ 

                            ตอบ x =   2 , y = 3 
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แบบฝึกทกัษะที ่2 

จงหาผลคูณต่อไปนี ้

1. ሾ1 2 3ሿ × ൥
3
2
1
൩ 

………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………… 

2. ሾ0 െ1 5ሿ × ൥
			2
െ3
			4

൩ 

………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………… 

 

3. ሾ1 0 3ሿ × ൥
3
0
5
൩ 

………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………… 

4. ሾa b cሿ × ൥
d
e
f
൩ 

………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………… 

 

 



แบบฝึกทกั
 

 

5.	ሾ1

……

……

……

……

……

6.	ሾെ

……

……

……

……

……

7.	ሾa

……

……

……

……

……

 

กษะคณิตศ

1 2				3 4

………………

………………

………………

………………

………………

െ3 െ2				െ

………………

………………

………………

………………

………………

a b				c d

………………

………………

………………

………………

………………

ศาสตร์เร่ือง

4ሿ × ቎
4
3
2
1

቏      

………………

………………

………………

………………

………………

െ1 0ሿ × ቎
3
2
1
0

………………

………………

………………

………………

………………

dሿ × ቎
e
f
g
h

቏ 

………………

………………

………………

………………

………………

งเมตริกซ์

………………

………………

………………

………………

………………

3
2
1
0

቏ 

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………
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8.	ቂ1 2
4 5

				3
6
ቃ × ൥

3
2
1
൩ 

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………… 

9.	ቂ1 0
0 1

				1
1
ቃ × ൥

1
0
1
൩ 

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………… 

10.൥
1 2 3
3 2 1
1 3 2

൩× ൥
2
1
3
൩ 

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………… 

11.	ቂ1 2
4 5

				3
6
ቃ × ൥

1
0
2
			
4
1
3
൩ 

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………… 
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12.ቂ1 2
3 4

ቃ ൈ ቂ2 1
3 2

ቃ 

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………… 

13.ቂെ3 4
		0 1

ቃ ൈ ቂ			2 െ3
െ1 			5

ቃ 

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………… 

14.ቂ1 0
0 1

ቃ ൈ ቂ1 2
3 4

ቃ 

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………… 

15.ቂ1 2
3 4

ቃ ൈ ቂ1 0
0 1

ቃ 

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………
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16.൥

……

……

……

……

……

17.൥

……

……

……

……

……

18.൥

……

……

……

……

……

 

 

กษะคณิตศ

൥
			1 0 2
			2 1 3
െ4 5 3

൩

………………

………………

………………

………………

………………

൥
	1 2 3
	3 2 1
1 3 2

൩×

………………

………………

………………

………………

………………

൥
1 0 0
0 1 0
0 0 1

൩×

………………

………………

………………

………………

………………

ศาสตร์เร่ือง

൩× ൥
			2 1
െ3 0
		1 2

………………

………………

………………

………………

………………

× ቈ
1 2
3 4
5 6

቉ 

………………

………………

………………

………………

………………

× ൥
1 2 3
4 5 6
7 8 9

൩

………………

………………

………………

………………

………………

งเมตริกซ์

5
1
3
൩ 

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

൩ 

………………

………………

………………

………………

………………
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………………
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………………

………………
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………………

………………

………………

………………
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………………

………………
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………………
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………………
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………………

………………

………………

………………

………………

………………
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………………
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………………

………………
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… 
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… 
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19.	൥

……

……

……

……

20. ก

1) A

……

……

……

……

2) B

……

……

……

……

3) พิ

……

……

……

……

 

กษะคณิตศ

൥
1 2 3
4 5 6
7 8 9

൩×

………………

………………

………………

………………

กาํหนด A = ቂ

AB 

………………

………………

………………

………………

BA 

………………

………………

………………

………………

พิจารณาดูวา่ A

………………

………………

………………

………………

ศาสตร์เร่ือง

×൥
1 0 0
0 1 0
0 0 1

൩

………………

………………

………………

………………

ቂ1 2
3 4

ቃ และ 

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

AB = BA หรือ

………………

………………

………………

………………

งเมตริกซ์

൩ 

………………

………………

………………

………………

 B = ቂ2 1
3 2

ቃ

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

อไม่ 

………………

………………

………………

………………
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……………

……………

……………

……………

 จงหา 

……………

……………

……………

……………

……………

……………

……………

……………

……………

……………

……………

……………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

…

…

…

… 

…

…

…

… 

…

…

…

… 

…

…

…

… 
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4) A2 

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………… 

 

5) B2 

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………… 

6) A3 

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………… 

7) B3 

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………… 

 



แบบฝึกทกั
 

 

8) (A

……

……

……

……

……

……

9) (A

……

……

……

……

……

……

10) (

……

……

……

……

……

……

 

 

กษะคณิตศ

A + B)(A - B

………………

………………

………………

………………

………………

………………

A + B)2 

………………

………………

………………

………………

………………

………………

(A - B)2 

………………

………………

………………

………………

………………

………………

ศาสตร์เร่ือง

) 

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

งเมตริกซ์

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………
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……………

……………

……………

……………

……………

……………

……………

……………

……………

……………

……………

……………

……………

……………

……………

……………

……………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

…

…

…

…

…

… 

…

…

…

…

…

…

…

…

…

…

…

… 



แบบฝึกทกั
 

 

11) พ

……

……

……

……

……

12) พ

……

……

……

……

……

13) พ

……

……

……

……

……

……

 

กษะคณิตศ

พิจารณาดูวา่ 

………………

………………

………………

………………

………………

พิจารณาดูวา่ 

………………

………………

………………

………………

………………

พิจารณาดูวา่ 

………………

………………

………………

………………

………………

………………

ศาสตร์เร่ือง

 (A + B)(A – 

………………

………………

………………

………………

………………

 (A + B)2= A2

………………

………………

………………

………………

………………

 (A - B)2 = A2

………………

………………

………………

………………

………………

………………

งเมตริกซ์

 B) = A2 – B2

………………

………………

………………

………………

………………

2 + 2AB + B2

………………

………………

………………

………………

………………

2 – 2AB + B2

………………

………………

………………

………………

………………

………………
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2 หรือไม่ 

……………

……………

……………

……………

……………

2 หรือไม่ 

……………

……………

……………

……………

……………

2 หรือไม่ 

……………

……………

……………

……………

……………

……………

………………
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………………
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21. กาํหนด A =ቂ1 െ2
3 		1

ቃ, B =ቂ2 1
3 5

ቃ, C =ቂെ2 1
		3 1

ቃ จงหา 

1) AB 

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………… 

2) BC 

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………… 

3) (AB)C 

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………… 

 

 

 



แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์เร่ืองเมตริกซ์	
 

  29

4) A(BC) 

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………… 

5) พิจารณาดูวา่ (AB)C = A(BC) 

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………… 

22. กาํหนด A =ቂ2 3
1 	2

ቃ และ B =ቂ			2 െ3
െ1 		2

ቃ จงหา 

1) AB 

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………… 

2) BA 

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………… 

 



แบบฝึกทกั
 

 

3) พิ

……

……

……

……

4) (A

……

……

……

……

5) (A

……

……

……

……

6) (A

……

……

……

……

 

 

 

กษะคณิตศ

พิจารณาดูวา่ A

………………

………………

………………

………………

A + B)(A – B

………………

………………

………………

………………

A + B)2 

………………

………………

………………

………………

A - B)2 

………………

………………

………………

………………

ศาสตร์เร่ือง

AB = BA หรือ

………………

………………

………………

………………

B) 

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

งเมตริกซ์

อไม่ 

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………
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………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………
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………………

………………
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………………
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7) A2 

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………… 

8) B2 

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………… 

9) พิจารณาดูวา่ (A - B)(A + B) = A2 – B2 หรือไม่ 

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

10) พิจารณาดูวา่ (A + B)2= A2 + 2AB + B2 หรือไม่ 

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………… 
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11) พิจารณาดูวา่ (A - B)2 = A2 – 2AB - B2 หรือไม่ 

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………… 

23. กาํหนด A =ቂ1 2
3 4

ቃ, B =ቂ2 1
4 3

ቃ, C =ቂ2 1
1 3

ቃ จงหา 

1) A(B + C) 

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

2) AB + AC 

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………… 

3) (A + B)C 

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………… 
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4) A

……

……

……

……

……

5) พิ

……

……

……

……

6) พิ

……

……

……

……

24. ก

1) A

……

……

……

……

 

กษะคณิตศ

AC + BC 

………………

………………

………………

………………

………………

พิจารณาดูวา่ A

………………

………………

………………

………………

พิจารณาดูวา่ (A

………………

………………

………………

………………

กาํหนด A =ቂ

AB 

………………

………………

………………

………………

ศาสตร์เร่ือง

………………

………………

………………

………………

………………

A(B + C) = A

………………

………………

………………

………………

A + B)C = A

………………

………………

………………

………………

1 2
3 4

ቃ และ B

………………

………………

………………

………………

งเมตริกซ์

………………

………………

………………

………………

………………

AB + AC  หรือ

………………

………………

………………

………………

AC + BC  หรือ

………………

………………

………………

………………

B =ቂ2 1
4 3

ቃจ

………………

………………

………………

………………
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……………

……………

……………

……………

……………

อไม่ 

……………

……………

……………

……………

อไม่ 

……………

……………

……………

……………

งหา 

……………

……………

……………

……………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………
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…

…

… 
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… 
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2) (AB)t 

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………… 

3) BtAt 

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………… 

4) พิจารณาดูวา่ (AB)t = BtAt หรือไม่ 

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………… 

25. กาํหนด A = ቂ2 1
3 2

ቃ จงหา A-1 

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………… 
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26. กาํหนด B = ቂ4 5
1 1

ቃ จงหา B-1 

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………… 

27.กาํหนด C = ቂ1 3
2 4

ቃ จงหา C-1 

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………… 

28.กาํหนด D = ቂ2 1
4 3

ቃ จงหา D-1 

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………… 

29.กาํหนด E = ቂ1 2
2 4

ቃ จงหา E-1 

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………… 
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30.กํ

……

……

……

……

31.กํ

……

……

……

……

32.กํ

……

……

……

……

33.กํ

1) A

……

……

……

……

 

กษะคณิตศ

กาํหนด A = ቂ

………………

………………

………………

………………

กาํหนด A = ቂ

………………

………………

………………

………………

กาํหนด A = ቂ

………………

………………

………………

………………

กาํหนด A = ቂ

AB 

………………

………………

………………

………………

ศาสตร์เร่ือง

sinϴ െco
cosϴ 			si

………………

………………

………………

………………

1 0
0 1

ቃ จงหา

………………

………………

………………

………………

0 0
0 0

ቃ จงหา

………………

………………

………………

………………

5 3
3 2

ቃ และ D

………………

………………

………………

………………

งเมตริกซ์

osϴ
inϴ

ቃ จงหา A

………………

………………

………………

………………

า A-1  

………………

………………

………………

………………

า A-1  

………………

………………

………………

………………

D = ቂ2 3
1 2

ቃ 

………………

………………

………………

………………
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A-1 เม่ือ ࢲϵ R

……………

……………

……………

……………

……………

……………

……………

……………

……………

……………

……………

……………

 จงหา  

……………

……………

……………

……………

R 

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

…

…

…

… 

…

…

…

… 

…

…

…

… 

…

…

…

… 
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2) (A

……

……

……

……

 

3) A

……

……

……

……

4) B

……

……

……

……

5) B

……

……

……

……

 

กษะคณิตศ

AB)-1 

………………

………………

………………

………………

A-1 

………………

………………

………………

………………

B-1 

………………

………………

………………

………………

B-1A-1 

………………

………………

………………

………………

ศาสตร์เร่ือง

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

งเมตริกซ์

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………
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……………

……………

……………

……………

……………

……………

……………

……………

……………

……………

……………

……………

……………

……………

……………

……………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

…

…

…

… 

…

…

…

… 

…

…

…

… 

…

…

…

… 
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6) พิ

……

……

……

……

34.ถ้

……

……

……

……

35.ถ้

……

……

……

……

……

36.ถ้

……

……

……

……

……

กษะคณิตศ

พิจารณาดูวา่ (A

………………

………………

………………

………………

ถา้ A และ B เป็

………………

………………

………………

………………

ถา้ A เป็น non

………………

………………

………………

………………

………………

ถา้ x เป็น 2×2 

………………

………………

………………

………………

………………

ศาสตร์เร่ือง

AB)-1 = B-1A

………………

………………

………………

………………

ป็น 2×2 เมตริ

………………

………………

………………

………………

n-singular ma

………………

………………

………………

………………

………………

 เมตริกซ์ จงห

………………

………………

………………

………………

………………

งเมตริกซ์

-1 

………………

………………

………………

………………

ริกซ์ท่ีไม่ใช่เม

………………

………………

………………

………………

atrix ท่ีมีมิติ 2

………………

………………

………………

………………

………………

หาเมตริกซ์ X 

………………

………………

………………

………………

………………
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……………

……………

……………

……………

มตริกซ์เอกฐา

……………

……………

……………

……………

×2 แลว้ (A-1)

……………

……………

……………

……………

……………

 จากสมการ X

……………

……………

……………

……………

……………

 

………………

………………

………………

………………

นแลว้ จงแสด

………………

………………

………………

………………

t = (At)-1 

………………

………………

………………

………………

………………

Xቂ2 1
3 2

ቃ = ቂ

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

ดงวา่ (AB)-1 =

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

ቂ1 3
1 2

ቃ 

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

= B-1A-1 

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

…

…

…

… 

…

…

…

… 

…

…

…

…

… 

…

…

…

…

… 
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37.ถ้

……

……

……

……

……

……

38.กํ

……

……

……

……

……

……

39.กํ

……

……

……

……

……

……

กษะคณิตศ

ถา้ x เป็น 2×2 

………………

………………

………………

………………

………………

………………

กาํหนด A = ቂ

………………

………………

………………

………………

………………

………………

กาํหนด A-1 = 

………………

………………

………………

………………

………………

………………

ศาสตร์เร่ือง

 เมตริกซ์ จงห

………………

………………

………………

………………

………………

………………

5 3
3 2

ቃ จงหา

………………

………………

………………

………………

………………

………………

 ቂ 6 1
11 2

ቃ จง

………………

………………

………………

………………

………………

………………

งเมตริกซ์

หาเมตริกซ์ X 

………………

………………

………………

………………

………………

………………

 A-2  

………………

………………

………………

………………

………………

………………

หา A 

………………

………………

………………

………………

………………

………………
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 จากสมการ X

……………

……………

……………

……………

……………

……………

……………

……………

……………

……………

……………

……………

……………

……………

……………

……………

……………

……………

Xቂ3 2
4 3

ቃ = ቂ

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

ቂ1 2
2 1

ቃ 

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

………………

 

…
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… 
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… 
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40. กาํหนด A = ሼቂ2 1
3 2

ቃ , ቂ1 0
0 1

ቃ , ቂ			2 െ1
െ3 		2

ቃሽ 

     จงพิจารณาวา่เซต A กบัการคูณมีสมบติัครบทุกขอ้หรือไม่ 

1) สมบติัปิด    2) สมบติัการสลบัท่ี 

3)   สมบติัการเปล่ียนกลุ่ม              4) มีเอกลกัษณ์สาํหรับการคูณ 

5) มีอินเวอร์สสาํหรับการคูณ 

…………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………… 
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เฉลยแบบฝึกทกัษะที ่ 1 

1.  10  
2.  23  

3.   18   

4. [ ad + be + cf] 

5. [20] 

6. [-14] 

7. [ae + bf + cg + dh] 

8. 







28

10  

9. 







1

2  

10. 
















11

11

13

 

11. 







3916

157  

12.  







1118

58  

13. 










51

2910  

14. 







43

21  

15. 







43

21  

16. 
















 6220

2084

1154
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17.  
















2620

2014

2822

    

18.  
















987

654

321

 

19.  
















987

654

321

 

20. 1)  









1118

58
AB  

2)  









149

85
BA  

3)  จะเห็นวา่ AB ไม่จาํเป็นตอ้งเท่ากบั BA 

4)  









2215

107
AAA2  

5)   









712

47
BBB2  

6)   









11881

5437
AAAAAAAA 223  

7)   









2645

1526
BBBBBBBB 223  

8)   











186

93
B)B)(A(A  

9)   









5454

2727
B)B)(A(AB)(A 2  

10)  









40

11
B)B)(A(AB)(A 2  
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11)   จากขอ้ 4 และ5 ได ้ 









153

60
BA 22   จะเห็นวา่   22 BA   ไม่จาํเป็นตอ้งเท่ากบั  

         (A + B) (A – B) 

12)  2B)(A  ไม่จาํเป็นตอ้งเท่ากบั  22 B2ABA  ยกเวน้  AB =BA 

13)   2B)(A  ไม่จาํเป็นตอ้งเท่ากบั 22 B2ABA    ยกเวน้  AB =BA 

21. 1)   






 


89

94
AB  

2)   









89

31
BC  

3)   






 


176

1319
(AB)C  

4)   






 


176

1319
A(BC)  

5)   จะเห็นวา่  (AB)C  =  A(BC) 

       22.  1)  









10

01
AB  

 2)   









10

01
BA  

 3)   จะเห็นวา่  AB  =  BA 

 4)   









08

240
B)B)(A(A  

 5)   









160

016
B)B)(A(AB)(A 2  

 6)   









120

012
B)B)(A(AB)(A 2  

 7)   









74

127
AAA2  
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 8)    









712

47
BBB2  

 9)   จะเห็นวา่  22 BAB)B)(A(A   ทั้งน้ีเพราะวา่  AB  =  BA  

 10)  จะเห็นวา่  222 B2ABAB)(A   ทั้งน้ีเพราะวา่  AB  =  BA 

 11)  จะเห็นวา่  222 B2ABAB)(A   ทั้งน้ีเพราะวา่  AB  =  BA 

      23.   1)   









3032

1414
C)A(B  

 2)   









3032

1414
ACAB  

 3)   









2821

129
B)C(A  

 4)   









2821

129
BCAC  

 5)   จะเห็นวา่  ACABC)A(B   

 6)   จะเห็นวา่  ACABB)C(A   

      24.   1)  









1522

710
AB  

 2)   









157

2210
(AB)t  

 3)   









157

2210
BA tt  

 4)   ttt BA(AB)   

       25.   












23

12
A 1  
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       26.  












41

51
B 1  

       27.  





















2

1
1

2

3
2

C 1  

       28.   


















12
2

1

2

3
D 1  

       29.   หา   E-1   ไม่ได ้เพราะเมตริกซ์เอกฐาน หรือ ad – bc = 0 

       30.   











sinθcosθ

cosθsinθ
A 1  

       31.   A
10

01
A 1 








  

       32.   หา  A-1  ไม่ไดเ้พราะ  A  เป็นเมตริกซ์เอกฐาน 

       33.   1)  









138

2113
AB  

 2)   












138

2113
(AB) 1  

 3)  












53

32
A 1  

 4)  












21

32
B 1   

 5)   












138

2113
AB 11     

 6)   จะเห็นวา่  111 AB(AB)       
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34.   ให ้B-1A-1 = X 

   B(B-1A-1)       =   BX ( คูณดว้ยเมตริกซ์ B ทางซา้ยทั้ง 2 ขา้ง ) 

   (BB-1)(A-1)     =   BX (เปล่ียนกลุ่มการคูณได)้ 

   IA-1                =   BX ( อินเวอร์สการคูณ)  

   A-1                 =   BX (เอกลกัษณ์การคูณ) 

   A · A-1         =  A(BX) (คูณดว้ยเมตริกซ์ A ทางซา้ยทั้ง 2 ขา้ง) 

   I                  = AB(X) (อินเวอร์สการคูณ) 

 (AB-1) · I       = (AB-1) · (AB)X (คูณดว้ย (AB)-1ทางซา้ยทั้ง 2 ขา้ง) 

  (AB-1)          = IX (อินเวอร์สการคูณ) 

  (AB-1)          = X (เอกลกัษณ์การคูณ) 

∴ (AB-1)     = B-1A-1            

 

35.   ให ้
 











dc

ba
A   ซ่ึง  0bcad   

    






















 

bcad

a

bcad

c
bcad

b

bcad

d

A 1  

    





































ab

cd

bcad

1

bcad

a

bcad

b
bcad

c

bcad

d

)(A t1    

                      










dc

ba
At

      
 

                














ab

cd

bcad

1
)(A 1t  

                นัน่คือ     1tt1 )(A)(A                                 
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       36.   
11

23

12

21

31

23

12

23

12
X



































    

     





















23

12

21

31
XI

 

                                            












34

57
X

 

       37.   


































12

12

34

23
X

34

23

34

23
11

   

     





















12

21

34

23
IX

 

                                            













52

41
X

 

          38.   

































 

3421

2113

53

32

53

32
AAA 112  

        39.   
                     

11 )(AA 
   

                                                          

     
























611

12

211

16
1

          

           40.     A กบัการคูณ มีสมบติัครบทุกขอ้ คือ 

1. สมบติัปิด    2. สมบติัการสลบัท่ี 

3. สมการการเปล่ียนกลุ่ม               4. มีเอกลกัษณ์ คือ 







10

01  

5. มีอินเวอร์สการคูณ 
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กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร ์

ชั้นมัธยมศึกษาปีท่ี 4 
โรงเรียนเสาธงวิทยา
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