
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 
 

ค ำน ำ 
 

แบบฝึกทกัษะวชิาคณิตศาสตร์เพิม่เติม  เร่ือง  ระบบสมการเชิงเสน้และเมตริกซ์ กลุ่มสาระ
การเรียนรู้คณิตศาสตร์  เล่มที ่1  ระบบสมการเชิงเสน้  รายวชิาคณิตศาสตร์เพิม่เติม  รหสัวิชา  
ค30202 ชั้นมธัยมศึกษาปีที่  4  จดัท าขึ้นเพือ่เป็นส่ือประกอบการเรียนการสอน  เพือ่พฒันาการเรียน
การสอนใหป้ระสบผลส าเร็จ  นกัเรียนสามารถศึกษาคน้ควา้ดว้ยตนเอง  เป็นส่ือการสอนที่ช่วยแบ่ง
เบาภาระของครูผูส้อนไดม้ากและใชไ้ดดี้มีประสิทธิภาพ  สามารถอ านวยประโยชน์ต่อการเรียนการ
สอนใหบ้รรลุตามวตัถุประสงคข์องหลกัสูตรไดเ้ป็นอยา่งดี  และเป็นพื้นฐานในการศึกษาต่อใน
ระดบัสูงต่อไป   

ผูจ้ดัท  าขอขอบพระคุณผูบ้ริหาร  คณะครูอาจารยโ์รงเรียนกีฬาองคก์ารบริหารส่วนจงัหวดั
แพร่(พฒันาประชาอุปถมัภ)์ ทุกท่าน   ที่ใหค้วามรู้ใหค้  าปรึกษาในการจดัท า   ขอขอบพระคุณ
ผูเ้ช่ียวชาญทุกท่านที่กรุณาตรวจสอบความสอดคลอ้งและใหข้อ้เสนอแนะ  ค าแนะน าในการ
ปรับปรุงแกไ้ข  และขอขอบคุณทุกท่านที่ไดน้ าแบบฝึกทกัษะไปทดลองใชพ้ร้อมทั้งใหข้อ้เสนอแนะ  
ค าแนะน าจนท าใหแ้บบฝึกทกัษะวชิาคณิตศาสตร์เพิม่เติม  เร่ือง  ระบบสมการเชิงเสน้และเมตริกซ์  
เสร็จสมบูรณ์ 

ผูจ้ดัท  าหวงัเป็นอยา่งยิง่วา่  แบบฝึกทกัษะเล่มน้ีจะเป็นประโยชน์ต่อการเรียนการสอน
พฒันาผลสมัฤทธ์ิทางการเรียนใหสู้งขึ้น และเป็นส่วนหน่ึงในการยกระดบัคุณภาพการศึกษาใหมี้
ประสิทธิภาพยิง่ขึ้น 
 

นางสาวชลธิชา  ค  าสนิท 

 

 

 

 

 

 

 



 
 

 

สำรบัญ 
 

           หน้ำ 
ค าช้ีแจงในการเรียน         ค 
จุดประสงคข์องการใชแ้บบฝึกทกัษะทางคณิตศาสตร์     ง 
ผลการเรียนรู้ที่คาดหวงั         1 
จุดประสงคก์ารเรียนรู้         1 
แบบทดสอบก่อนเรียน         2 
เน้ือหาการเรียนรู้  ระบบสมการเชิงเสน้และเมตริกซ ์     4 
แบบฝึกทกัษะที่  1         12 
เฉลยแบบฝึกทกัษะที่  1                       18 
เฉลยแบบทดสอบก่อนเรียน        21 
บรรณานุกรม          23 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 
 

 

ค ำช้ีแจงในกำรใช้แบบฝึกทกัษะคณติศำสตร์ 
 

1. แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์  เร่ือง  ระบบสมการเชิงเสน้และเมตริกซ์  ชั้นมธัยมศึกษาปีที่  4   

แบ่งเป็น  11  เล่ม  แต่ละเล่มมีส่วนประกอบดงัน้ี 

 เล่มที่  1  ระบบสมการเชิงเสน้ 

 เล่มที่  2  เมตริกซ์ 

 เล่มที่  3  การเท่ากนัของเมตริกซ์ 

 เล่มที่  4  การบวกและการลบเมตริกซ ์

 เล่มที่  5  การคูณเมตริกซ์ 

 เล่มที่  6  ทราสโพสเมตริกซ์ 

 เล่มที่  7  ดีเทอร์มินนัต ์

 เล่มที่  8  อินเวอร์สการคูณของเมตริกซ ์

 เล่มที่  9  การแกร้ะบบสมการเชิงเสน้โดยใชอิ้นเวอร์สการคูณ 

 เล่มที่  10  การแกร้ะบบสมการเชิงเสน้โดยใชก้ฎของคราเมอร์ 

 เล่มที่  11  การแกร้ะบบสมการเชิงเสน้โดยใชเ้มตริกซ์แต่งเติม 

 แบบฝึกหดัแต่ละชุดจะประกอบดว้ยค าแนะน าการใชแ้บบฝึก  แบบทดสอบก่อนเรียน  

ส่วนที่เป็นแบบฝึกแต่ละแบบฝึกที่มีเน้ือหาสาระพร้อมกิจกรรมและแบบทดสอบหลงัเรียน 

2. แบบฝึกทกัษะน้ีเป็นเล่มที่  1  ระบบสมการเชิงเส้น 

3. การท าแบบฝึกทกัษะแต่ละชุดใหป้ฏิบติัดงัน้ี 

3.1 ท าแบบทดสอบก่อนเรียน  จ  านวน  10  ขอ้  เป็นปรนยั  4  ตวัเลือก  เวลา  20  นาที   

แลว้ตรวจค าตอบ  บนัทึกผลการสอบลงในตารางบนัทึกคะแนน 

3.2 ศึกษาเน้ือหาพร้อมตวัอยา่งประกอบใหเ้ขา้ใจ  ก่อนจะท าแบบฝึกทกัษะ 

3.3 ท าแบบฝึกทกัษะทีละแบบฝึกใหเ้สร็จ  แลว้จึงเปิดหนา้ถดัไปเพือ่ดูเฉลยหากกิจกรรม 

ใดนกัเรียนไม่ผา่นเกณฑ ์ 75%  ควรกลบัไปศึกษาเน้ือหานั้นซ ้ าอีกรอบ  การดูค  าตอบก่อนจะไม่เกิด

ประโยชน์ใดๆ กบันกัเรียนเลย 

3.4 ท าแบบทดสอบหลงัเรียน  แลว้ตรวจค าตอบ  พร้อมบนัทึกผลการสอบลงในตาราง 

บนัทึกคะแนนเดิมที่ใชก้บัแบบบนัทึกผลก่อนเรียน 



 
 

 

 

แบบฝึกทกัษะคณติศำสตร์ 

เล่มที ่ 1  ระบบสมกำรเชิงเส้น 

 
 

จุดประสงค์ของกำรใช้แบบฝึกทักษะ 

1. เพือ่ส่งเสริมการอ่านและพฒันาทกัษะกระบวนการ การเรียนรู้แบบร่วมมือ 

2. เพือ่ส่งเสริมสนบัสนุนใหน้กัเรียนแสวงหาความรู้ดว้ยตนเองและกา้วหนา้ไปตาม 

ศกัยภาพของตนเองและไดรั้บความรู้ตรงตามที่ผูส้ร้างก าหนดไว ้

3. เพือ่หาประสิทธิภาพของส่ือการเรียนรู้แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์  เร่ือง  ระบบสมการ 

เชิงเสน้และเมตริกซ ์ เล่มที่  1  ระบบสมการเชิงเสน้ 

4. เพือ่หาค่าดชันีประสิทธิผลของการพฒันาทกัษะกระบวนการ  การเรียนรู้แบบร่วมมือ 

โดยใชส่ื้อการเรียนรู้  แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์  เร่ือง  ระบบสมการเชิงเสน้และเมตริกซ ์ เล่มที่  1  

ระบบสมการเชิงเสน้ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ใหน้กัเรียนท าขอ้สอบจากแบบทดสอบก่อนเรียนเพ่ือวดั

ความรู้ก่อนเรียนดว้ยตนเองโดยท าทุกขอ้ 
 

 

 

ผลกำรเรียนรู้ 

 วิเคราะห์และหาค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นได ้
 

จุดประสงค์กำรเรียนรู้ 

นกัเรียนสามารถหาค าตอบของระบบสมการเชิงเส้นได ้
 



 
 

 

แบบทดสอบก่อนเรียน  เร่ือง  ระบบสมกำรเชิงเส้นและเมตริกซ์ 

เล่มที ่ 1  ระบบสมกำรเชิงเส้น 
 

ค าช้ีแจง  ใหน้กัเรียนท าเคร่ืองหมาย    ทบับนตวัอกัษร  ก , ข , ค  หรือ  ง  ที่ถูกตอ้งที่สุด 

1.  จากระบบสมการ  
11- 2y -3x

10  4y  2x-



    จงหา    4y-x2

    มีค่าเท่ากบัขอ้ใด 

ก.  –9       ข.   –5          
ค.   5              ง.   13 

2.  จากระบบสมการ  
3  2y  -x

8  3y  x




   จงหาค่าของ   x   และ   y   มีค่าเท่ากบัขอ้ใด 

ก.  ) 1 , 5 (  )y  , x (        ข.   ) 5 , 1 (  )y  , x (            
ค.  ) 1 , 5- (  )y  , x (     ง.   ) 5 , 1- (  )y  , x (   

3.  จากระบบสมการ      
22  3y  2x

4-  y  -x




  จงหาค่าของ  x  และ  y   มีค่าเท่ากบัขอ้ใด 

ก.   ) 2 , 1 (  )y  , x (       ข.  ) 6 , 2 (  )y  , x (           
ค.   ) 1 , 2- (  )y  , x (     ง.  ) 6 , 2- (  )y  , x (   

4.  จากระบบสมการ      
4  3y  6x

1  y  24x




  จงหาค่าของ  x  และ  y   มีค่าเท่ากบัขอ้ใด 

ก.   ) 2 , 1 (  )y  , x (       ข.  ) 6 , 2 (  )y  , x (           
ค.   ) 1 , 2- (  )y  , x (     ง.  ไม่มีค  าตอบ 

5.   จากระบบสมการ    3y   2520

054





x

yx

 จงหาค่าของ  x  และ  y   มีค่าเท่ากบัขอ้ใด 

ก.   ) 0 , 3 (   )y   , x (     ข.  ) 0 , 0 (   )y   , x (   
ค.   ไม่มีค  าตอบ    ง.   ไม่มีขอ้ถูก 

6.  จากระบบสมการ      
0 z-y

2z y-

6







x

x

zyx

  จงหาค่าของ  x  และ  y   มีค่าเท่ากบัขอ้ใด 

ก.  ) 16- , 9- , 5 (   ) z ,y  , x (    ข.   ) 16- , 9- , 5 (-   ) z ,y  , x (     
ค.  ) 16  ,  9   ,  10  (   ) z ,y  , x (   ง.   ) 16  ,  9   ,  10-  (   ) z ,y  , x (    



 
 

7.   จงหาค าตอบของระบบสมการ    
5 z2y

3z y2

02







x

x

zyx

 

ก.  ) 0- , 2- , 1 (   ) z ,y  , x (    ข.   ) 2  ,  1  , (0   ) z ,y  , x (    
             ค.  ) 0  ,  2 ,  1-  (   ) z ,y  , x (    ง.   ) 0  ,  1   ,  2-  (   ) z ,y  , x (   

 
จากระบบสมการดา้นล่างใหต้อบค าถามขอ้  7 – 9 

 

-2y      4

1z y2

3z32







x

x

yx

 

8.   ขอ้ใดถูกตอ้งจากสมการ  (1) – (2)  
ก.   2x + 3y + z - (x + 2y + z) = 2  ข.  2x + 3y + z - x + 2y + z  = 2   
ค.   2x + 3y + z - x + 2y + z   =  4  ง.   2x + 3y + z - (x + 2y + z) = 4 

9.   ถา้  y = 0  ควรแทนค่า  y ในสมการใด 

ก.   (1)     ข.  (2)  
ค.   (3)     ง.   ไม่มีขอ้ถูก 

10.   จงหาค าตอบของระบบสมการ 

ก.  ) 0- , 2- , 1 (   ) z ,y  , x (    ข.   ) 2  ,  1  , (0   ) z ,y  , x (    
             ค.  ) 0  ,  2 ,  1-  (   ) z ,y  , x (    ง.   ) 1- ,  0 , 2  (   ) z ,y  , x (   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

… ( 1) 
… ( 2) 
… ( 3) 
 



 
 

 

 

 

 

     

1. ระบบสมกำรเชิงเส้น  
 

 สมกำรเชิงเส้น (linear equation)  ในตัวแปร  x1 , x 2 , … , xn  คือสมกำรช่ึงเขียน  ได้ใน
รูปแบบ 

                              a1x1 + a2x2 + … + anxn =  b 
 
โดยที่  พจน์คงตัว  (constant term)  b  และ  สัมประสิทธ์ (coefficient)  a1 , a2 , … , an 
เป็นจ านวนจริง 

 

 

ระบบสมกำรเชิงเส้น (system of linear equations)  หรือ  ระบบเชิงเส้น  (linear system)  ในตวั

แปร  x1 , x 2 , … , xn  หมายถึงชุดจ ากดัที่ประกอบดว้ยสมการเชิงเสน้ในตวัแปร  x1 , x 2 , … , xn   

 

ผลเฉลย (solution)  ของระบบสมกำรเชิงเส้น  คือ  จ  านวนจริง  c1 , c2 , … , cn  ซ่ึงเม่ือน าไปแทน   
x1 , x 2 , … , xn  ตามล าดบั  แลว้ท าใหแ้ต่ละสมการในระบบสมการเชิงเสน้เป็นจริง  และเรียกเซต
ของผลเฉลยทั้งหมดที่เป็นไปไดข้องระบบสมการเชิงเสน้วา่  เซตผลเฉลย (solution set) 
โดยทัว่ไป  ระบบสมการเชิงเสน้ในตวัแปร 
x1 , x 2 , … , xn  มีรูปแบบเป็น 
 

a11x1 + a12x2 + … + a1nxn =  b1 

a21x1 + a22x2 + … + a2nxn =  b2 
             

am1x1 + am2x2 + … + amnxn =  bm 
 

 

ระบบสมการเชิงเส้นและเมตริกซ ์



 
 

บทนิยำมระบบสมกำรเชิงเส้น  n  ตัวแปร 
 
 

ระบบสมการเชิงเสน้  n  ตวัแปร โดยที่  n โดยที่  n ≥ 2 
 
 

บทนิยำม     ให ้  a1 ,  a2 , ... , an , b  เป็นจ านวนจริงใดๆ ท่ี   a1 ,  a2 , ... , an ไม่เป็นศูนย์
พร้อมกนัเรียกสมการ  a1x1 + a2x2 + ... + anxn  =  b  ว่ำ  สมกำรเชิงเส้น  n  ตัวแปร โดยท่ี  
x1 , x2 , ..., xn  เป็นตวัแปร 
 
 
 
 

บทนิยำม      ระบบสมการเชิงเส้นท่ีมี   x1 , x2 , ..., xn  เป็นตวัแปร หมายถึง  ชุดของ
สมการเชิงเส้นท่ีประกอบดว้ยสมการเชิงเส้นท่ีมี  x1 , x2 , ..., xn เป็นตวัแปร  จ านวน  m  
สมการ โดยท่ี  m  เป็นจ านวนเตม็บวกท่ีมีค่ามากกว่า  1  ค  าตอบของระบบสมการน้ี  คือ 
ค่าของ  x1 , x2 , ..., xn ท่ีท  า ใหส้มการทั้ง  m  สมการเป็นจริง 
 
 
ตัวอย่ำงที่  1.1      ระบบสมการเชิงเสน้ 
  

วธีิท า      x1 +  x2 – x3  =   1 
   2x1 + x2 –3 x3 =   2 
                      x2 – 5x3  =   6 
 

มี  ( -1 , 1,-1 )  เป็นผลเฉลยชุดหน่ึง     Ans. 
 
 
 
 
 
 
 



 
 

ตัวอย่ำงที่  1.2    จงหาเซตผลเฉลยของระบบสมการเชิงเสน้ต่อไปน้ี 
   4x1 + x2   =   9 
   - x1 + x2   =  -1 
วิธีท ำ  ใหส้มการ  4x1 + x2  =  9  ...(1) 
            -x1 + x2  =  -1  ...(2) 
  จาก  (2)  เราไดว้า่  x2  =  -1 + x1  น าไปแทนในสมการ (1)  จะไดว้า่  
   4x1 + (-1 + x1  )  =  9 
              5x1   =  10 

ดงันั้น          x1   =  2 
และได ้  x2  =  -1 + x1             x2   =  1  
เพราะฉะนั้น  เซตผลเฉลย  คือ  {(  2 , 1 )}  Ans. 
 

ตัวอย่ำงที่  1.3    จงหาเซตผลเฉลยของระบบสมการเชิงเสน้ต่อไปน้ี 
      x1 -  3x2  =  4 
   -3x1 + 9x2  =  8 
วิธีท ำ  ใหส้มการ  x1 -  3x2  =  4   ...(1)  

  -3x1 + 9x2  =  8   ...(2) 
  น า  -3  คูณตลอดสมการ  (1)  จะได ้  -3 x1 +  9x2  =  -12 
  จาก  (2)  ท  าใหไ้ด ้ 8  =  -12  ซ่ึงเป็นขอ้ขดัแยง้ 
  ดงันั้น  ระบบสมการเชิงเสน้น้ีไม่มีผลเฉลย 
  เพราะฉนั้น  เซตผลเฉลย  คือ  เซตวา่ง Ans. 
 
ตัวอย่ำงที่  1.4    จงหาเซตผลเฉลยของระบบสมการเชิงเสน้ต่อไปน้ี 
   x1 + 2x2    =   3  
   -2x1 - 4x2  =  -6  
วิธีท ำ  ใหส้มการ  x1 + 2x2    =   3  ...(1) 

         -2x1 - 4x2  =  -6  ...(2) 
  น า  -2  หารตลอดสมการ  (2)   จะได ้ x1 + 2x2    =   3  ซ่ึงคือสมการ  (1) 
  ดงันั้น  x1  =  3 - 2x2  สอดคลอ้งทั้ง  2  สมการทุก  x2 ∈ R 
  เพราะฉะนั้น  เซตผลเฉลย  คือ  {(x1 , x2) : x1 =  3 -2x2  และ  x2 ∈ R } 
  หรือ  {( 3 – 2x2 , x2 ) : x2 ∈ R }  Ans. 



 
 

กำรสร้ำงระบบสมกำรเชิงเส้น 
 
 
ตัวอย่ำงที่  1.5    นกัโภชนาการก าหนดการบริโภคอาหาร  1  ม้ือ  ใหผู้ป่้วยไดรั้บวติามินซี  
แคลเซียม  และเหล็ก  ตามปริมาณที่ตอ้งการโดยใชอ้าหาร  3  อยา่ง  คือ  นมเปร้ียว  น ้ าสม้คั้น  และ
ขนมปัง  ซ่ึงปริมาณสารอาหารของอาหารแต่ละอยา่งไดแ้สดงในตารางดา้นล่างน้ี 
 

ปริมาณสารอาหาร (มิลลิกรัมต่อหน่ึงหน่วย) 
ปริมาณสารอาหาร 
ตอ้งการ (มิลลิกรัม) สารอาหาร 

   

วติามินซี 10 30 5 170 

แคลเซียม 50 10 30 300 

เหล็ก 30 20 25 250 

ถา้ให ้ x , y  และ z  แทนจ านวนหน่วยบริโภคของนมเปร้ียว  น ้ าสม้คั้น  และขนมปังตามล าดบั   
จงเขียนระบบสมการเชิงเส้นเพือ่ค  านวณหาจ านวนหน่วยบริโภคซ่ึงท าให้ผูป่้วยไดรั้บสารอาหาร 
ในปริมาณที่ตอ้งการ 
 
วิธีท ำ เน่ืองจากผูป่้วยบริโภค 
 นมเปร้ียว  x  หน่วย น ้ าสม้คั้น  y  หน่วย  และ  ขนมปัง  z  หน่วย  ท  าใหไ้ดรั้บ 
  วติามินซี ทั้งหมด  10x + 30y + 5z  มิลลิกรัม 
  แคลเซียม ทั้งหมด  50x + 10y + 30z  มิลลิกรัม 
  เหล็ก  ทั้งหมด  30x + 20y + 25z  มิลลิกรัม  
 ดงันั้นเพือ่จะใหไ้ดรั้บสารอาหารตามที่ตอ้งการ  ปริมาณวติามินซี  แคลเซียม  และเหล็ก
ตอ้งสอดคลอ้งระบบสมการเชิงเสน้ 
  วติามินซี 10x + 30y + 5z  =  170 
  แคลเซียม 50x + 10y + 30z   =  300 
  เหล็ก  30x + 20y + 25z   =  250  
 
 
 
 



 
 

 

ตัวอย่ำงต่อไปนี้เป็นตัวอย่ำงของระบบสมกำรเชิงเส้นที่มีค ำตอบเดียว มีหลำยค ำตอบ และไม่มีค ำตอบ 

 
ตัวอย่ำงที่  1.6    จงแกร้ะบบสมการ  2x  + y = 3 ,  3x – 2y = 8 
 

วิธีท ำ 
   2x  + y  = 3  (1)  

3x – 2y  = 8  (2) 
(1)  2 จะได ้ 4x  + 2y = 6  (3) 
(3) + (2) จะได ้            7x = 14 

                  x = 2   
แทน x = 2 ในสมการ (1)  จะได ้ 2(2) + y = 3 

               4 + y = 3 
                           y = -1  

ดังน้ัน  ค  าตอบของระบบสมการคือ  (2, -1) Ans. 
ตัวอย่ำงที่  1.7    จงแกร้ะบบสมการ  4x - 2y = 5 ,  8x – 4y = 10 
 

วิธีท ำ 
   4x - 2y = 5  (1) 

8x – 4y = 10  (2) 
จาก (1)  จะได ้  2y  =  4x – 5 

        y = 
2

5x4 
       

แทน y = 
2

5x4 
 ในสมการ (2) จะได ้ 10

2

5x4
4x8 







 
  

         16x  - 16x  + 20  =  20 
                               20  =  20   เป็นจริง 

แสดงวา่ y = 
2

5x4 
 สอดคลอ้งกบัสมการ (1) และ (2) 

ดังน้ัน   ค  าตอบของระบบสมการ มีค  าตอบมากมาย คือ (x, y)   =  






 

2

5x4
,x  

xR หรือเซตของค าตอบของระบบสมการ คือ 











 Rx,
2

5x4
y)y,x(  Ans. 



 
 

 

ตัวอย่ำงที่  1.8    จงแกร้ะบบสมการ  4x + 2y = 1 ,  6x + 3y = 4 

วิธีท ำ 

   4x + 2y = 1  (1) 

6x + 3y = 4  (2)  

(1)  3 จะได ้ 12x  + 6y   =   3  (3)  

(1)  2 จะได ้ 12x  + 6y   =   8  (3) 

(3) - (4) จะได ้          0 = -5 เป็นเทจ็ 

แสดงวา่ไม่มีค่าของ x และ y ที่ท  าใหส้มการ (1) และ (2) เป็นจริงพร้อมกนั 

ดังน้ัน  ระบบสมการที่ก  าหนดใหไ้ม่มีค  าตอบ             Ans. 
 

ตัวอย่ำงที่  1.9         จงแกร้ะบบสมการ x  + y + z = 6, 2x – 2y + 2z = 4, 3x + 3y – 3z = 0 

วิธีท ำ 

   x  + y + z  = 6  (1) 

2x – 2y + 2z  = 4  (2) 

3x + 3y – 3z  = 0  (3) 

(2)  2 จะได ้        x – y + z  = 6  (4) 

(3)  3 จะได ้        x + y - z  = 0  (5) 

(4) + (5) จะได ้         2x  = 2 

                        x = 1 

(1) - (4) จะได ้         2y  = 4 

                      y  = 2  

(1) - (5) จะได ้         2z  = 6 

                      z  = 3 

ดังน้ัน  ค าตอบของระบบสมการคือ  (1, 2, 3) Ans. 



 
 

 

 

ตัวอย่ำงที่  1.10          จงแกร้ะบบสมการ  x  + y + 3z = 5 ,  x + 2y + 5z = 8 ,  x - y – z = -1 
 
วิธีท ำ 
   x  + y + 3z  = 5  (1) 

x + 2y + 5z  = 8  (2) 
x - y – z  = -1  (3)  

(2) – (1)  จะได ้ y + 2z  = 3  (4) 
(1) + (3) จะได ้ 2x + 2z = 4  (5) 
จาก (4)   จะได ้          y = 3 – 2z 
จาก  (5)  จะได ้        2x  = 4 – 2z 

                       x  =  2 - z  
แทน x  = 2 - z  และ y = 3 – 2z ในสมการ (1) 
จะได ้    (2 – z) + (3 – 2z) + 3z  = 5 

             5  = 5 
แทน x  = 2 - z  และ y = 3 – 2z ในสมการ (2) 
จะได ้ (2 – z) + 2(3 – 2z) + 5z = 8 

             8  = 8 
แทน x  = 2 - z  และ y = 3 – 2z ในสมการ (3) 
จะได ้    (2 – z) - (3 – 2z) - z  = -1 

             -1  = -1 
นัน่คือ x = 2 – z และ y = 3 – 2z สอดคลอ้งกบัสมการ (1), (2) , (3) 
ดังน้ัน  ค าตอบของระบบสมการคือ {(x, y, z)x = 2 – z, y = 3 – 2z, zR} 
ดังน้ัน  ค  าตอบของระบบสมการคือ {(2 – z, 3 – 2z, z) zR}  Ans. 

 
 
 
 
 
 



 
 

 
 
 
 

ตัวอย่ำงที่  1.11         จงแกร้ะบบสมการ 3x  + y - z = 3, x + 2y + 4z = 2, 4x + 3y + 3z = 7 
 

วิธีท ำ 
   3x  + y - z  = 3  (1) 

x + 2y + 4z  = 2  (2) 
4x + 3y + 3z  = 7  (3) 

(1) + (2) จะได ้ 4x + 3y + 3z  = 5  (4) 
(3) - (4)  จะได ้        0 = 2  เป็นเทจ็ 
พบวา่ไม่มีค่า  x , y , z  ที่ท  าใหส้มการ (3) และ (4) เป็นจริงพร้อมกนั 
ดังน้ัน  ระบบสมการที่ก  าหนดใหไ้ม่มีค  าตอบ Ans. 
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แบบฝึกทกัษะ  ที ่ 1 
เร่ือง  ระบบสมกำรเชิงเส้น   

 
ค ำช้ีแจง  จงแสดงวิธีการหาค าตอบของโจทยปั์ญหาต่อไปน้ี 

1. จงแกร้ะบบสมการ  3x + y = 1 ,  2x – 3y = 8 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2. จงแกร้ะบบสมการ 5x - 2y = 3, 15x – 6y = 9 
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3. จงแกร้ะบบสมการ x + 2y = 5, 4x + 8y = 6 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

4. จงแกร้ะบบสมการ   x – 2y + z = -1 ,  3x + y – 2z = 4 ,  y – z = -1 
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5. จงแกร้ะบบสมการ  x – y + z + t = 8 ,  x + y – z + t  =  6 ,  x + y –z – t = 0 ,  x – y – z + t = 4 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 
 

แบบทดสอบหลงัเรียน  เร่ือง  ระบบสมกำรเชิงเส้นและเมตริกซ์ 

เล่มที ่ 1  ระบบสมกำรเชิงเส้น 
 

ค าช้ีแจง  ใหน้กัเรียนท าเคร่ืองหมาย    ทบับนตวัอกัษร  ก , ข , ค  หรือ  ง  ที่ถูกตอ้งที่สุด 

1.  จากระบบสมการ  
3  2y  -x

8  3y  x




   จงหาค่าของ   x   และ   y   มีค่าเท่ากบัขอ้ใด 

ก.  ) 1 , 5 (  )y  , x (        ข.   ) 5 , 1 (  )y  , x (            
ค.  ) 1 , 5- (  )y  , x (     ง.   ) 5 , 1- (  )y  , x (   

2.  จากระบบสมการ  
11- 2y -3x

10  4y  2x-



    จงหา    4y-x2

    มีค่าเทา่กบัขอ้ใด 

ก.  –9       ข.   –5          
ค.   5              ง.   13 

3.  จากระบบสมการ      
4  3y  6x

1  y  24x




  จงหาค่าของ  x  และ  y   มีค่าเท่ากบัขอ้ใด 

ก.   ) 2 , 1 (  )y  , x (       ข.  ) 6 , 2 (  )y  , x (           
ค.   ) 1 , 2- (  )y  , x (     ง.  ไม่มีค  าตอบ 

4.  จากระบบสมการ      
22  3y  2x

4-  y  -x




  จงหาค่าของ  x  และ  y   มีค่าเท่ากบัขอ้ใด 

ก.   ) 2 , 1 (  )y  , x (       ข.  ) 6 , 2 (  )y  , x (           
ค.   ) 1 , 2- (  )y  , x (     ง.  ) 6 , 2- (  )y  , x (   

5. จากระบบสมการ      
0 z-y

2z y-

6







x

x

zyx

  จงหาค่าของ  x  และ  y   มีค่าเท่ากบัขอ้ใด 

ก.  ) 16- , 9- , 5 (   ) z ,y  , x (    ข.   ) 16- , 9- , 5 (-   ) z ,y  , x (     

ค.  ) 16  ,  9   ,  10  (   ) z ,y  , x (   ง.   ) 16  ,  9   ,  10-  (   ) z ,y  , x (     

6.  จากระบบสมการ    3y   2520

054





x

yx

 จงหาค่าของ  x  และ  y   มีค่าเท่ากบัขอ้ใด 

ก.   ) 0 , 3 (   )y   , x (     ข.  ) 0 , 0 (   )y   , x (   
ค.   ไม่มีค  าตอบ    ง.   ไม่มีขอ้ถูก 
  



 
 

7.   จงหาค าตอบของระบบสมการ    
5 z2y

3z y2

02







x

x

zyx

 

ก.  ) 0- , 2- , 1 (   ) z ,y  , x (    ข.   ) 2  ,  1  , (0   ) z ,y  , x (    
             ค.  ) 0  ,  2 ,  1-  (   ) z ,y  , x (    ง.   ) 0  ,  1   ,  2-  (   ) z ,y  , x (   

 
จากระบบสมการดา้นล่างใหต้อบค าถามขอ้  8 – 10 

 

-2y      4

1z y2

3z32







x

x

yx

 

8.   ขอ้ใดถูกตอ้งจากสมการ  (1) – (2)  
ก.   2x + 3y + z - (x + 2y + z) = 2  ข.  2x + 3y + z - x + 2y + z  = 2   
ค.   2x + 3y + z - x + 2y + z   =  4  ง.   2x + 3y + z - (x + 2y + z) = 4 

9.   จงหาค าตอบของระบบสมการ 

ก.  ) 0- , 2- , 1 (   ) z ,y  , x (    ข.   ) 2  ,  1  , (0   ) z ,y  , x (    
             ค.  ) 0  ,  2 ,  1-  (   ) z ,y  , x (    ง.   ) 1- ,  0 , 2  (   ) z ,y  , x (   

10.   ถา้  y = 0  ควรแทนค่า  y ในสมการใด 

ก.   (1)     ข.  (2)  
ค.   (3)     ง.   ไม่มีขอ้ถูก 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

… ( 1) 
… ( 2) 
… ( 3) 
 



 
 

 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

เฉลยแบบฝึกทกัษะ 
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เฉลย แบบฝึกทักษะ  ที ่ 1  
เร่ือง  ระบบสมกำรเชิงเส้น   

 
ค ำช้ีแจง  จงแสดงวิธีการหาค าตอบของโจทยปั์ญหาต่อไปน้ี 

1. จงแกร้ะบบสมการ  3x + y = 1 ,  2x – 3y = 8 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2. จงแกร้ะบบสมการ 5x - 2y = 3, 15x – 6y = 9 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

วิธีท ำ   3x + y  =  1 …(1) 
   2x – 3y = 8 …(2) 

(1) × 3  จะได ้  9x + 3y  =  3  ... (3) 
(3) + ( 2) จะได ้        11x  =  11 
              x  =  1 
แทน   x  =  1  ใน  สมการ  (1) 
จะได ้    3(1) + y  =  1 
        3 + y  =  1 
              y  =  1 - 3  
              y  =  -2 
ดงันั้น  ค  าตอบของระบบสมการคือ  ( 1 , -2 )      Ans. 
 

วิธีท ำ   5x - 2y    =  3 …(1) 
   15x – 6y =  9 …(2) 

จาก  (1)  จะได ้  - 2y  =  3 – 5x   

    y  =    −
3−5𝑥

2
 

แทน   y  =  −
3−5𝑥

2
  ใน  สมการ  (2) 

จะได ้    15x - 6(−
3−5𝑥

2
)  =  9 

        15x + 9 – 15x  =  9 
              9  =  9 เป็นจริง  

แสดงวา่  y  =  −
3−5𝑥

2
   สอดคลอ้งกบัสมการ (1)  และ  (2) 

ดงันั้น  ค  าตอบของระบบสมการมีค  าตอบมากมายคือ  ( x , y ) = (x,  -
3-5x

2
)      

x ∈ R  หรือ  เซตค าตอบของระบบสมการคือ  {(x,y) | y = −
3−5𝑥

2
 ,  x ∈ R  }    Ans. 
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3. จงแกร้ะบบสมการ x + 2y = 5, 4x + 8y = 6 

 

 

 

 

 

 

 

4. จงแกร้ะบบสมการ   x – 2y + z = -1 ,  3x + y – 2z = 4 ,  y – z = -1 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 
 
 
 

วิธีท ำ     x + 2y  =  5 …(1) 
   4x + 8y  =  6 …(2) 

4× (1)  จะได ้  4x + 8y  =  20  ... (3) 
(3) - ( 2) จะได ้            0  =  14 เป็นเท็จ 
แสดงวา่ไม่มีค่าของ  x  และ  y  ที่ท  าใหส้มการ  (1)  และ  (2)  เป็นจริงพร้อมกนั 
ดงันั้น  ระบบสมการที่ก  าหนดใหไ้ม่มีค  าตอบ      Ans. 

 

วิธีท ำ    x – 2y + z = -1 …(1) 
   3x + y – 2z = 4 …(2) 
             y – z = -1  …(3) 

3 × (1)  จะได ้      3x – 6y + 3z  =  -3  ... (4) 
(2) - ( 4) จะได ้  7y – 5z  =  7  ... (5) 
 7 × (3)   จะได ้  7y – 7z  =  -7                    ... (6) 
(5) – (6)  จะได ้  2z = 14 
      z = 7 
แทน  Z = 7  สมการ  (3)  จะได ้ y – 7  = -1 
       y  = -1 +7 
       y  = 6 

   แทน  Z = 7 , y = 6  สมการ  (1) 
จะได ้ x – 2(6) + 7  =  -1 
                x – 12 + 7  =  -1 
             x – 5 = -1 
  x  =  -1 + 5 
  x  =  4 
ดงันั้น  ค  าตอบของระบบสมการคือ  ( 4 , 6 , 7 )    Ans. 
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5. จงแกร้ะบบสมการ  x – y + z + t = 8 ,  x + y – z + t  =  6 ,  x + y –z – t = 0 ,  x – y – z + t = 4 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

วิธีท ำ   x – y + z + t = 8 …(1) 
   x + y – z + t  =  6 …(2) 
   x + y –z – t = 0   … (3) 
   x – y – z + t = 4  … (4) 

(1) - (2)  จะได ้           – 2y + 2z  =  2  ... (5) 
(3) - ( 4) จะได ้  2y – 2t  =  -4  ... (6) 
(2) – (3)  จะได ้  2t = 6 
      t = 3 
แทน  t = 3  สมการ  (6)  จะได ้   2y – 2(3)  =  -4 
          2y – 6     =  -4 
                   2y  =  -4 + 6 
                2y  =  2 
      y  = 1 
 แทน  y  = 1 สมการ  (5)  จะได ้   -2(1) + 2z  =  2 
                2z      =  4 
                   z     =  2 
แทนค่า  y = 1 , z = 2 , t = 3  จะได ้ x -1+2+3   = 8 
             x + 4  =  8 
       x  =  8 - 4  
           x  =  4 

 
ดงันั้น  ค  าตอบของระบบสมการคือ   ( 4 , 1 , 2 , 3 )    Ans. 



 
 

 
 
 
 
 
 

 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

เฉลยแบบทดสอบก่อนเรียน 

1. ค 

2. ก 

3. ข 

4. ง 

5. ค 

6. ก 

7.  ข 

8.  ก 

9.  ค 

10.  ง 

 



 
 

 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

เฉลยแบบทดสอบหลังเรียน 

1. ก 

2. ค 

3. ง 

4. ข 

5. ก 

6. ค 

7.  ข 

8.  ก 

9.  ง 

10.  ค 
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