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คาํนาํ 

 

 

แบบฝึกทกัษะ เรื่องทฤษฎีบทพีทาโกรสั   รายวชิาคณิตศาสตรพ้ื์นฐาน 4  (ค 22102)   

ช ัน้มธัยมศึกษาปีที่ 2  น้ี  เป็นแบบฝึกทกัษะที่จดัทาํขึ้น  เพ่ือใชเ้ป็นสือ่การจดัการเรียนรูว้ชิาคณิตศาสตร์

พ้ืนฐาน ช ัน้มธัยมศึกษาปีที่ 2   และแกไ้ขปัญหาที่เกิดจากการจดักิจกรรมการเรียนการสอน พรอ้มทัง้เพ่ือ

พฒันาผลสมัฤทธิ์ทางการเรียนเรื่องทฤษฎีบทพีทาโกรสัใหสู้งขึ้น  โดยการสรา้งและพฒันาแบบฝึกชุดน้ี 

จดัทาํขึ้นตามหลกัสูตแกนกลางการศึกษาขัน้พ้ืนฐาน พุทธศกัราช 2560 โดยนาํเน้ือหาจากหนงัสือเรียน

รายวชิาคณิตศาสตรพ้ื์นฐาน  เล่มที่ 2   จากสาํนกัพิมพต์่างๆ มาประยุกตเ์ป็นขอบข่ายของเน้ือหาแบบฝึก 

เพ่ือใหส้อดคลอ้งและครอบคลุมกบัสาระและตวัชี้วดัแกนกลางมากที่สุด 

 การสรา้งและพฒันาแบบฝึกทกัษะชุดน้ี  สาํเร็จลุล่วงดว้ยด ี โดยไดร้บัความชว่ยเหลือ 

แนะนาํและอนุเคราะหเ์อกสารอื่นๆ อนัเป็นประโยชนจ์ากบุคคลหลายๆ ท่าน จงึกราบขอบพระคณุ 

ทุกท่านมา ณ โอกาสน้ี   

ผูจ้ดัทาํหวงัเป็นอย่างย่ิงวา่แบบฝึกทกัษะชุดน้ี จะเป็นประโยชนใ์นการจดักิจกรรมการเรียนรูก้ลุ่ม

สาระการเรียนรูค้ณิตศาสตรช์ ัน้มธัยมศึกษาปีที่ 2  ชว่ยยกระดบัคณุภาพของนกัเรียนใหม้ปีระสิทธิภาพ 

และพฒันาผลสมัฤทธิ์ทางการเรียนของนกัเรียนใหสู้งขึ้น 

 

 

 

      นางสาคร  ไชยวงค ์

                 ครูโรงเรียนพระแสงวทิยา 

        สาํนกังานเขตพ้ืนที่การศึกษามธัยมศึกษา เขต 11 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 
สารบญั 

 

เรื่อง        หนา้ 

คาํนาํ                                                                                     ก 

สารบญั         ข 

คาํชี้แจงการใชแ้บบฝึกกทกัษะ       ค 

คาํแนะนาํในการใชส้าํหรครู       ง 

คาํแนะนาํในการใชส้าํหรบันกัเรียน                 จ 

มาตรฐานการเรียนรูแ้ละตวัชี้วดั        ฉ 

จดุประสงคแ์ละสาระการเรียนรู ้                                                        ซ 

แบบทดสอบกjอนเรียน        1  

กระดาษคาํตอบแบบทดสอบก่อนเรียน      5 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 



 

ค 

 

 
คาํชี้แจงการใชแ้บบฝึกทกัษะ 

 

 

 

 

1. แบบฝึกทกัษะ   เรื่องทฤษฎีบทพีทาโกรสั  รายวชิาคณิตศาสตรพ้ื์นฐาน (ค 22102) ช ัน้มธัยมศึกษา

ปีที่ 2  จดัทาํขึ้น เพ่ือใชเ้ป็นสื่อการเรียนกาสอนประกอบแผนการจดัการเรียนรูเ้รื่อง ทฤษฎีบทพีทา

โกรสั   ใชเ้วลาในการจดักิจกรรม การเรียนรู ้4 คาบ ประกอบดว้ยสาระการเรียนรู ้3 เรื่อง คอื   

   2.1  สมบตัขิองรูปสามเหล่ียมมมุฉาก 

    2.2  ความสมัพนัธข์องความยาวดา้นของรูปสามเหล่ียมมมุฉาก 

   2.3  บทกลบัทฤษฎีบทพีทาโฏรสั 

  2.4  การนาํความรูเ้ก่ียวกบัทฤษฎีบทพีทาโกรสัและบทกลบั 

ไปใชใ้นชวีิตจรงิ 

2. แบบฝึกทกัษะชุดน้ีประกอบดว้ยคาํชี้แจง  มาตรฐานการเรียนรู/้ตวัชี้วดั  จดุประสงคก์ารเรียนรู ้สาระ  

การเรียนรู ้ ใบความรูแ้ละตวัอย่างเพ่ือใหผู้เ้รียนไดศ้กึษาทาํความเขา้ใจรวมทัง้เอกสารฝึกทกัษะ ใหผู้เ้รียน

ไดฝึ้กฝนจนเกิดความคดิรวบยอดที่ถูกตอ้งและเกิดทกัษะ แบบทดสอบก่อนและหลงัเรียน เป็นเครื่องมอืที่

ครูใชใ้นการตรวจสอบความเขา้ใจและพฒันาทกัษะของผูเ้รียน 

   3.  นกัเรียนตอ้งศึกษาคาํชี้แจงและคาํแนะนาํในการใชแ้บบฝึกทกัษะใหเ้ขา้ใจเพ่ือใหป้ฏิบตักิิจกรรมแตล่ะ

ชุดไดถู้กตอ้งจนครบทุกกิจกรรม 

 4.   แบบทดสอบก่อนเรียนในแบบฝึกทกัษะชุดน้ี เป็นแบบทดสอบใชว้ดัความรูพ้ื้นฐานเก่ียวกบั เรื่อง

ทฤษฎบีทพทีาโกรสั  โดยนกัเรียนตอ้งมคีะแนนทดสอบหลงัเรียนคดิเป็น รอ้ยละ 80 ของคะแนนเตม็ จงึถือ

วา่นกัเรียนผ่านเกณฑก์ารทดสอบจดุประสงคก์ารเรียนรู ้

 5.   ในกรณีที่นกัเรียนไมผ่่านเกณฑก์ารทดสอบจดุประสงคก์ารเรียนรู ้ใหน้กัเรียนศึกษาใบความรูทุ้ก

เน้ือหาในแบบฝึกอย่างตัง้ใจ                                                                                                                                        

พรอ้มทัง้ทาํแบบทดสอบหลงัเรียนใหมอีีกครัง้ 

 

 

 

 
 

 

 



 

ง 

 

 

คาํแนะนาํในการใชส้าํหรบัคร ู

 

 

 

1. ศึกษาแผนการจดัการเรียนรูป้ระกอบแบบฝึกทกัษะเรื่องทฤษฎีบทพีทาโกรสั   

รายวชิาคณิตศาสตรพ้ื์นฐาน (ค 22102) ช ัน้มธัยมศึกษาปีที่ 2  ใหเ้ขา้ใจ 

2.    เตรียมสื่อการเรียนการสอนใหพ้รอ้ม  โดยเฉพาะแบบฝึกทกัษะตอ้งเพียงพอกบันกัเรียน 

       เพราะนกัเรียนตอ้งศึกษาและทาํแบบฝึกทกัษะทุกชุดเป็นรายบุคคล 

2. จดักิจกรรมการเรียนรูโ้ดยใชแ้บบฝึกทกัษะควบคูก่บัแผนการจดัการเรียนรู ้

เรื่องทฤษฎีบทพีทาโกรสั   รายวชิาคณิตศาสตรพ้ื์นฐาน (ค 22102) ช ัน้มธัยมศึกษาปีที่ 2 

4.    อธิบายวธิีการใชแ้บบฝึกทกัษะแตล่ะชุดใหน้กัเรียนเขา้ใจก่อนการดาํเนินกิจกรรมการเรียนรู ้

       ทุกครัง้ 

5.   ทดสอบความรูก่้อนเรียนของนกัเรียนเพ่ือวดัความรูพ้ื้นฐานของนกัเรียน โดยบนัทึกคะแนน 

      ของนกัเรียนแตล่ะคนทีส่อบไดล้งในแบบบนัทึก 

6.   ครูดาํเนินการจดักิจกรรมการเรียนการสอนตามแผนการจดัการเรียนรูเ้รื่อง ทฤษฎีบทพีทโกรสั 

      รายวชิาคณิตศาสตรพ้ื์นฐาน (ค 22102)  ช ัน้มธัยมศึกษาปีที่ 2 แลว้ใหน้กัเรียนทาํแบบฝึกทกัษะ 

       แตล่ะชุดในเวลาเรียนปกต ิ

7.   ขณะนกัเรียนทาํแบบฝึกครูคอยสงัเกตพฤตกิรรมของนกัเรียนในเรื่องความเขา้ใจ  ความตัง้ใจ 

      ในการทาํงาน และใหค้าํแนะนาํเมือ่นกัเรียนมขีอ้สงสยัในการทาํแบบฝึกทกัษะ 

8.   เฉลยและตรวจเอกสารฝึกทกัษะ แบบทดสอบกอ่น-หลงัเรียนในแบบฝึกทกัษะแตล่ะชุด 

      แลว้แจง้ผลการประเมนิแกน้กัเรียนทราบทุกครัง้ เพ่ือใหน้กัเรียนนาํขอ้มลูไปใชใ้นกาปรบัปรุง 

      และพฒันาตนเอง 

9.   เมือ่ฝึกจนครบในแตล่ะชุด ใหน้กัเรียนทาํแบบทดสอบหลงัเรียนชุดเดยีวกนักบัแบบทดสอบ 

      ก่อนเรียน 

10.  ใชเ้ป็นแบบฝึกทกัษะใหน้กัเรียนไดเ้รียนรูแ้ละซอ่มเสริมความรูด้ว้ยตนเอง 

 

 

 

 

 

 
 

 



 

จ 

 

 

คาํแนะนาํในการใชส้าํหรบันกัเรียน 

 

 

1.  แบบฝึกทกัษะ เรื่อง ทฤษฎีบทพีทาโกรสั รายวชิาคณิตศาสตรพ้ื์นฐาน (ค 22102) 

    ช ัน้มธัยมศึกษาปีที่ 2 มที ัง้หมด 5 ชุด โดยชุดที่ 1 สมบตัขิองรูปสามเหล่ียมมมุฉาก 

     ประกอบดว้ย 

1.1 คาํนํา 

1.2 สารบญั 

1.3 คาํชี้แจงการใชแ้บบฝึกทกัษะ 

1.4 คาํแนะนาํในการใชส้าํหรบัครู 

1.5 คาํแนะนาํในการใชส้าํหรบันกัเรียน 

1.6 มาตรฐานการเรียนรูแ้ละตวัชี้วดั 

1.7 จดุประสงคแ์ละสาระการเรียนรู ้

1.8 แบบทดสอบก่อนเรียน 

1.9 กระดาษคาํตอบแบบทดสอบก่อนเรียน 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



ช 

 

 

 

 

 

มาตรฐานการเรียนรูแ้ละตวัชี้วดั 

 

 

 

มาตรฐานการเรยีนรู ้

         สาระที่ ๒ การวดัและเรขาคณิต  

มาตรฐาน ค ๒.๒    เขใ้จและวเิคราะหรู์ปเรขาคณิต  สมบตัขิองรูปเรขาคณิต 

ความสมัพนัธร์ะหวา่ง รูปเรขาคณิต และทฤษฎีบททางเรขคณิต และนาํไปใช ้

ตวัชี้วดั  ม.2/5  เขา้ใจและใชท้ฤษฎีบทพีทาโกรสั  และบทกลบัในการแกปั้ญหา 

คณิตศาสตรแ์ละปัญหาในชวีติจริง 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  



ซ 

 

 

 

 

 

 

จดุประสงคแ์ละสาระการเรียนรู ้

 

 

 

 

จุดประสงคแ์ละสาระการเรยีนรู ้

         1.  บอกสมบตัขิองรูปสามเหล่ียมมมุฉากได ้

         2.  เขียนสมการแสดงความสมัพนัธร์ะหวา่งความยาวของดา้นทัง้สามของรูป 

สามเหล่ียมมมุฉากได ้ 

สาระการเรยีนรู ้

1. ทฤษฎีบทพีทาโกรสัและบทกลบั 

2. การนาํความรูเ้ก่ียวกบัทฤษฎีบทพีทาโกร ั

3. สและบทกบัไปใชใ้นชวีติจริง 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

 

 

 

 

 

 



1 

 

 

แบบทดสอบก่อนเรียนเรื่อง 

 

 

คาํชี้แจง  จงเลือกคาํตอบที่ถูกตอ้งที่สุดเพียงคาํตอบเดยีว แลว้ทาํเครื่องหมาย x  

           ลงในกระดาษคาํตอบ 

 

 

1. ขอ้ใดกล่าวถูกตอ้งเก่ียวกบัรูปสามเหล่ียมมมุฉาก 

ก. มมีมุๆหน่ึงขนาดมากกวา่ 90 องศา 

ข. ดา้นประกอบมมุฉากเป็นดา้นที่ยาวที่สุด 

ค. ดา้นประกอบมมุฉากเป็นดา้นที่ยาวกวา่ดา้นตรงขา้มมุมฉาก 

ง. มมุฉากเป็นมุมที่กวา้งที่สุดในรูปสามเหล่ียมมมุฉาก 

2. จากรูป ขอ้ใดถูกตอ้ง 

        

 

 

ก.  AB̅̅ ̅̅  เป็นดา้นตรงขา้มมุมฉาก 

ข.  AC̅ เป็นดา้นประกอบมมุฉาก 

ค.  BC̅̅̅̅   เป็นดา้นตรงขา้มมมุฉาก 

ง.   AB̅̅ ̅̅  เป็นดา้นประกอบมมุฉาก 

 

3. จากรูปสามเหล่ียม ABC ดา้นใดคอืดา้นตรงขา้มมมุฉาก  

  

 

 

 

        

 

       ก.     AC̅̅̅̅  

       ข.     AB̅̅ ̅̅  

       ค.     BC̅̅̅̅  

       ง.     AC̅̅̅̅    และ   BC̅̅̅̅   

 

 

a 

b c 



2 

 

 

4. จากรูปสามเหล่ียม XYZ ดา้นใดคอืดา้นประกอบมมุฉาก 

 

 

 

 

ก.   XY̅̅̅̅  

ข.   YZ̅̅̅̅  

ค.   XZ̅̅̅̅  

ง.   ถูกทัง้ขอ้ ก และ ข 

 

5.  จากรูปสามเหล่ียม STU เรียก  SU̅̅̅̅   วา่ดา้นใดของรูปสามเหล่ียมมมุฉาก 

           

  

 

  

             ก.   ดา้นตรงขา้มมมุฉาก 

ข.   ดา้นกวา้งของมมุฉาก 

ค.   ดา้นประกอบมมุฉาก 

ง.   ดา้นยาวของมมุฉาก 

 

6.   จงหาความยาวที่เหลือของสามเหล่ียมตอ่ไปน้ี 

 

 

 

 

             ก.   25 

ข.   30 

ค.   33 

ง.   32  
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7.   กล่องบรรจนุมสดทรงสี่เหล่ียมมมุฉากกวา้ง  3.5 เซนตเิมตร ยาว 5 เซนตเิมตร 

 และ สูง 12 เซนตเิมตร ผูผ้ลิตตอ้งการตดิหลอดดูดชนิดตรงแนนกบักล่องโดย 

ไมใ่หห้ลอดดูดยาวพน้กล่อง เขาจะใชห้ลอดดูดไดย้าวที่สุดก่ีเซนตเิมตร 

ก.   13 

ข.   30 

ค.   23 

ง.   33  

      

 8.    จงหาวา่ เสน้รอบรูปสามเหล่ียม ABC ยาวก่ีเซนตเิมตร 

ก.   124 เซนตเิมตร 

ข.   125 เซนตเิมตร 

ค.   120 เซนตเิมตร 

ง.   110 เซนตเิมตร  

9    สี่เหล่ียมดา้นขนาน ABCD มพ้ืีนที่ก่ีตารางเซนตเิมตร 

          ก.  220 เซนตเิมตร 

ข.   230 เซนตเิมตร 

ค.   242 เซนตเิมตร 

ง.   240 เซนตเิมตร 

10.    จากรูปสามเหล่ียมมมุฉากที่กาํหนดให ้จงหาคา่ b 

                    ก.  1.8 

ข.   1.5 

ค.   1.4 

ง.   1.6 
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กระดาษคาํตอบแบบทดสอบก่อนเรียน 

 

 

 

ชือ่............................................................ ช ัน้...............เลขที่........... 

 

 

ขอ้ ก ข ค ง 

1     

2     

3     

4     

5     

6     

7     

8     

9     

10     

รวม  
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ใบความรูท้ี่1.1 

สมบติัของรปูสามเหลีย่มมุมฉาก 

 

 

       ถา้        ABC  เป็นรูปสามเหล่ียมมุมฉาก 

ที่ม ี  AC ̂B   เป็นมมุฉาก (มมุ c มขีนาด 90 องศา)  ดงัรูป 

        

         

         

         

         

  

     ดา้นตรงขา้มมมุฉาก คอื AB และมคีวามยาวดา้น เท่ากบั c  

                         ดา้นประกอบมมุฉาก คอื AC̅̅̅̅  และ BC̅̅̅̅    และมคีวามยาวดา้นเท่ากบั a และ b 

                         ตามลาํดบั 

 

 

 

      สรุปสมบตัขิองรูปสามเหลีย่มมุมฉาก 

1. ดา้นตรงขา้มมมุฉากเป็นดา้นที่ยาวที่สุด 

       2. สามเหล่ียมมุมฉากมีมมุๆหน่ึงขนาด 

    90 องศา และเป็นมมุที่มขีนาดใหญที่สุด                         

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



6 

 

 

 

           ตวัอย่างที่ 1    จงหาความยาวดา้นของรูปสามเหล่ียมมมุฉาก 

 

 

 

 

 

 

ความยาวของดา้นตรงขา้มมมุฉากคอื    x 

ความยาวของดา้นประกอบมมุฉากคอื y , z 

 

 

 

 

 

ตวัอย่างที่ 2   จงหาความยาวดา้นของรูปสามเหล่ียมมมุฉาก 

         

        

       

    

 

 ความยาวของดา้นตรงขา้มมมุฉากคอื  25 

ความยาวของดา้นประกอบมมุฉากคอื d , 24 
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                  เอกสารฝึกทกัษะที่ 1.1 

 

    ชือ่......................... ............. .. ................... ....................ช ัน้..................เลขที่........... 

 

คาํชี้แจง   ใหน้กัเรียนระบุวา่ดา้นใดเป็นดา้นตรงขา้มมมุฉาก  และดา้นใด 

  เป็นดา้นประกอบมมุฉาก  จากรูปสามเหล่ียมมุมฉากที่กาํหนดให ้

    1.  

     

BC̅̅̅̅  เรียกวา่ดา้น.................................................. 

                               AC̅̅̅̅  เรียกวา่ดา้น.................................................. 

                               AB̅̅ ̅̅  เรียกวา่ดา้น..................................................  

 

  2.              

          กข̅ เรียกวา่ดา้น.................................................. 

                               ขค̅ เรียกวา่ดา้น.................................................. 

                               กค̅ เรียกวา่ดา้น..................................................  

 

   3. 

 XY̅̅̅̅  เรียกวา่ดา้น.................................................. 

                               XZ̅̅̅̅  เรียกวา่ดา้น.................................................. 

                                        YZ̅̅̅̅  เรียกวา่ดา้น..................................................  

 

 

    4.                               TU̅̅ ̅̅  เรียกวา่ดา้น.................................................. 

                              VU̅̅ ̅̅  เรียกวา่ดา้น.................................................. 

                                       VU ̅̅ ̅̅̅เรียกวา่ดา้น.................................................. 

 

       

     5. 

             คจ̅ เรียกวา่ดา้น.................................................. 

                              งจ̅ เรียกวา่ดา้น.................................................. 

                                       คง̅ เรียกวา่ดา้น.................................................. 

 

 

 

  

 

  

 

 

 

 

 

 

 



8 

 

เอกสารฝึกทกัษะที่ 1.2 

 

       ชือ่......................... ............. .. ................... ....................ช ัน้..................เลขที่........... 

 

  คาํชี้แจง   จงเตมิขอ้ความในชอ่งวา่งใหถู้กตอ้ง 

 

ขอ้ที ่ รูปสามเหลีย่มมุม  ความยาวดา้นของรูปสามเหลีย่มมุมฉาก 

ตวัอย่าง 

 

 

 

 

 

 

 

รูปสามเหล่ียมมมุฉาก ABC มมีุม Bเป็นมมุฉาก 

ความยาวของดา้นตรงขา้มมมุฉากคอื   m 

ความยาวของดา้นประกอบมมุฉากคอื   n , p 

 

1. 

 

 
 
 
 
 
 
 

 

รูปสามเหล่ียมมมุฉาก DEF มมีมุ …………  เป็นมมุฉาก 

ความยาวของดา้นตรงขา้มมมุฉากคอื   ……………. 

ความยาวของดา้นประกอบมมุฉากคอื   ………………….. 

 

 

 

2. 

 

 

 

  

 

รูปสามเหล่ียมมมุฉาก STU มมีมุ …………  เป็นมมุฉาก 

ความยาวของดา้นตรงขา้มมมุฉากคอื   ……………. 

ความยาวของดา้นประกอบมมุฉากคอื   ………………….. 

 

 

 

 

3. 

 

 

  

รูปสามเหล่ียมมมุฉาก STU มมีมุ …………  เป็นมมุฉาก 

ความยาวของดา้นตรงขา้มมมุฉากคอื   ……………. 

ความยาวของดา้นประกอบมมุฉากคอื   ………………….. 
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ขอ้ที ่ รูปสามเหลีย่มมุม  ความยาวดา้นของรูปสามเหลีย่มมุมฉาก 

 

4. 

 

 
 
 
 
 
 
 

 

รูปสามเหล่ียมมมุฉาก จฉช มมีุม …………  เป็นมมุฉาก 

ความยาวของดา้นตรงขา้มมมุฉากคอื   ……………. 

ความยาวของดา้นประกอบมมุฉากคอื   ………………….. 

 

 

 

5. 

 

 

 

  

 

รูปสามเหล่ียมมมุฉาก  XYZ มมีมุ …………  เป็นมมุฉาก 

ความยาวของดา้นตรงขา้มมมุฉากคอื   ……………. 

ความยาวของดา้นประกอบมมุฉากคอื   ………………….. 
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ใบความรู ้1.2 

ความสมัพนัธ์ของความยาวดา้นของรูปสามเหลีย่มมุมฉาก 

 

 

   ถา้ให ้ ABC เป็นสามเหล่ียมมมุฉากรูปหน่ึงที่ม ี C เป็นมมุฉากและ 

มดีา้นประกอบมมุฉากคอื AC  และ BC 

และดา้นตรงขา้มมมุฉาก คอื AB ดงัรูป 

         

          

          

          

          

          

          

          

    และ    a  แทน ความยาวของดา้นตรงขา้มมมุ A 

           b  แทน ความยาวของดา้นตรงขา้มมุม B 

           c  แทน ความยาวของดา้นตรงขา้มมุม C 

 

 

 

จะไดค้วามสมัพนัธร์ะหวา่งความยาวของดา่นทัง้สามของรูปสามเหล่ียมมุมฉาก ABC ดงัน้ี 

 

          AB2 =  AC2   BC2   หรือ   

 

 

 

นัน่คอื 

          “กาํลงัสองของความยาวของดา้นตรงขา้มมุมฉาก เท่ากบัผลบวกของกาํลงั 

สองของความยาวดา้นประกอบมุมฉาก” 
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จากรูปสามเหลีย่มมุมฉาก ABC ถา้ตวัเลข 

ที่กาํกบัดา้นของรูปสามเหลีย่มมหีน่วยความยาว 

เป็นหน่วย จะเขยีนความสมัพนัธ์ของดา้นทัง้สามได ้

ดงันี้    102  =  62  +  82 

 

 

 

 

ตวัอย่าง   จงเขยีนความสมัพนัธ์ระหว่างความยาวของดน้ของรูปสามเหลีย่มมุมฉากต่อไปนี้  

 

 

 

    ความสมัพนัธ์   คอื   132  =  52  +  122 

 

 

 

 

          

          

                          

ความสมัพนัธ์   คอื   252  =  72  +  242 
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                            เอกสารฝึกทกัษะที่ 1.3 

 

ชือ่.......................................................................ช ัน้..................เลขที่........... 

 

คาํชี้แจง    กาํหนดใหรู้ปสามเหล่ียมมมุฉากในขอ้ตอ่ไปน้ีมดีา้นประกอบมมุฉากยาว  

a เซนตเิมตร และ b เซนตเิมตร ดา้นตรงขา้มมมุฉากยาว c เซนตเิมตร ในแตล่ะขอ้ตอ่ไปน้ี

กาํหนดคา่ a และ b ดงัรูป จงวดัความยาวของดา้นตรงขา้มมุมฉากแลว้เตมิค่า c และหาค่าอื่นๆ 

ลงในตารางใหส้มบูรณ ์

 

 

 

1.                                                            2.    

        

 

 

 

 

 

 

3.                     4.    

          

          

          

           

 

           

5.          6.   
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                        ใหน้กัเรยีนเตมิค่า c ที่ไดจ้ากการวดั และค่าอืน่ๆ ลงในตารางใหส้มบรูณ ์

 

ขอ้

ที่ a b c 𝐚𝟐
 𝐛𝟐

 𝐜𝟐
 𝐚𝟐+b2 

เปรยีบเทียบ 

 𝐜𝟐   =  𝐚𝟐+b2 

 

1.         

2.         

3.         

4.         

5.         

6.         

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

จากตารางนกัเรยีนบอกไดห้รอืไม่ว่าดา้นทัง้สามของรูปสามเหลีย่มมุมฉาก 

เหล่านี้มคีวามสมัพนัธ์กนัอย่างไร 

…………………………………………………………………………………………………………………….. 

…………………………………………………………………………………………………………………….. 

…………………………………………………………………………………………………………………….. 

…………………………………………………………………………………………………………………….. 

…………………………………………………………………………………………………………………….. 

…………………………………………………………………………………………………………………….. 
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            เอกสารฝึกทกัษะที ่1.4 

 

ชือ่.......................................................................ช ัน้..................เลขที่........... 

 

คาํชี้แจง   รูปสามเหล่ียมมุมฉากที่กาํหนดใหใ้นแตล่ะขอ้ตอ่ไปน้ี ตวัอกัษรหรือตวัเลขที่กาํกบัดา้น 

เป็นความยาวดา้น จงใชส้มบตัขิองรูปสามเหล่ียมมมุฉากเขียนสมการแสดงความสมัพนัธร์ะหวา่ง 

ความยาวของดา้นทัง้สาม 

ตวัอย่าง 

 

  1. 

 

 

                           

    

   ความสมัพนัธ ์คอื  𝐜𝟐 =  𝐚𝟐+b2
 

 

 

  2.  

 

 

 

 

ความสมัพนัธ ์คอื ………………………. 

  3. 

 

 

 

 

   ความสมัพนัธ ์คอื………………………. 

 

 

  4. 

 

 

 

 

ความสมัพนัธ ์คอื………………………. 

 

   5.  

 

 

 

 

    ความสมัพนัธ ์คอื………………………. 

 

 

 

  6.  

 

 

 

 

    ความสมัพนัธ ์คอื………………………. 

 

       

 

 

 

 

 

 

  
 

 

 

 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



                 15 

 

 

 

  7. 

 

 

                           

    

   ความสมัพนัธ ์คอื ………………………. 
 

 

8.  

 

 

 

 

      ความสมัพนัธ ์คอื ………………………. 

  9. 

 

 

 

 

   ความสมัพนัธ ์คอื………………………. 

 

  10. 

 

 

 

 

ความสมัพนัธ ์คอื………………………. 
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ใบความรู ้1.3 

บทกลบัของทฤษฎบีทพทีาโกรสั 

 

             ถา้สามเหลีย่ม ABC เป็นสามเหลีย่ม ที่มีดา้นยาว a,b และ c หน่วย และ c2 =  𝑎2 + b2 

             จะไดว่้าสามเหลีย่ม ABC เป็นสามเหลีย่มมุมฉาก และมดีา้นที่ยาว c เป็นดา้นตรงขา้มมุมฉาก 

 

ตว้อย่างที่  1    ∆ ABC  มดีา้นยาว  6  หน่วย  12  หน่วย  และ  13  หน่วย  ตามลาํดบั   

∆ABC  เป็นสามเหล่ียมมุมฉากหรือไม่ 

 

           

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

วิธีทาํ      ให ้      a   =   6 

                                           b  =  12 

                                           c  =  13 

                       จะได ้            𝑎2 =  36 

                                         b2  =  144 

                                         c2  =  169 

                              𝑎2  + b2   =  36  +  144  =  180 

              จะเหน็วา่  c2     ≠    𝑎2  + b2    

                นัน่คอื  ∆  ABC  ไมเ้ป็นสามเหล่ียมมฉุาก 
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ตว้อย่างที่  2    ∆ABC  มดีา้นยาว  9  หน่วย  12  หน่วย  และ  15  หน่วย  ตามลาํดบั   

∆ABC  เป็นสามเหล่ียมมุมฉากหรือไม่ 

 

           

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 วิธีทาํ   ให ้           a  =  9 

                                  b  =  12 

                                  c  =  15 

                    จะได ้     𝑎2  =  81 

                                b2  =  144 

                                c2  =  225 

                       𝑎2  + b2   =  81  +  144  =  225 

              จะเหน็วา่      c2
     =  𝑎2  + b2   

              นัน่คอื  ∆ABC  เป็นสามเหล่ียมมฉุาก 
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            เอกสารฝึกทกัษะที ่1.5 

 

ชือ่.......................................................................ช ัน้..................เลขที่........... 

 

กาํหนดความยาวดา้นทัง้สามของรูปสามเหล่ียมตา่งๆ ดงัน้ีจงหาวา่รูปสามเหล่ียมในขอ้

ใดเป็นรูปสามเหล่ียมมุมฉาก 

 

1.   ∆ ABC  มดีา้นยาว  6  หน่วย  8  หน่วย  

และ 10  หน่วย  ตามลาํดบั   ∆ABC  เป็น

สามเหล่ียมมมุฉากหรือไม่ 

วธิีทาํ                 

   

   

   

    

 

 

วิธีทาํ      ให ้    a   =   6                                           

                    b   =   8 

           c   =   10 

จะได ้    𝑎2  =   36 

                               b2  =   64 

           c2  =  100 

𝑎2  + b2    =    36  +  64               

                    =  100 

        จะเหน็วา่  c2     =    𝑎2  + b2    

    กนัน่คอื  ∆  ABC  เป็นสามเหล่ียมมฉุาก 

2.  ∆ ABC  มดีา้นยาว  4  หน่วย  6  

หน่วย  และ 8  หน่วย  ตามลาํดบั ∆ABC  

เป็นสามเหล่ียมมมุฉากหรือไม่ 

วธิีทาํ                 

    

    

  

 

วิธีทาํ      ให ้    a   =   4                                           

                    b   =   6 

           c   =   8 

จะได ้    𝑎2  =   16 

                               b2  =   36 

           c2  =    64 

𝑎2  + b2    =   16  +  36               

     =   52 

        จะเหน็วา่  c2     ≠   𝑎2  + b2    

    นัน่คอื  ∆ ABC เป็นสามเหล่ียมมฉุา 

1.   ∆ ABC  มดีา้นยาว  8  หน่วย  10  

หน่วย  และ 12  หน่วย  ตามลาํดบั   ∆ABC  

เป็นสามเหล่ียมมมุฉากหรือไม่ 

วธิีทาํ                 

   

   

   

    

 

 

วิธีทาํ      ให ้    a   =   6                                           

วิธีทาํ      ให ้    a   =    8                                          

                    b   =    100 

                    c   =    10 

         จะได ้    𝑎2  =   64 

                   b2  =   100 

                  c2   =   144 

             𝑎2
  + b2    =    64  +  100               

                    =  160    

  จะเหน็วา่  c2
     ≠    𝑎2

  + b2
    

นคอื  ∆  ABC  ไมเ่ป็นสามเหล่ียมมฉุาก 
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1.   ∆ ABC  มดีา้นยาว  8  หน่วย  15  

หน่วย  และ 17  หน่วย  ตามลาํดบั   ∆ABC  

เป็นสามเหล่ียมมมุฉากหรือไม่ 

วธิีทาํ                 

   

   

   

    

 

 

วิธีทาํ      ให ้    a   =   8                                           

                    b   =   15 

           c   =   17 

จะได ้    𝑎2  =   64 

                               b2  =   225 

           c2  =  289 

𝑎2  + b2    =  64  +  225               

                    =  289 

        จะเหน็วา่  c2     =    𝑎2  + b2    

    กนัน่คอื  ∆  ABC  เป็นสามเหล่ียมมฉุ 

2.  ∆ ABC  มดีา้นยาว  1  หน่วย  4  

หน่วย  และ 6  หน่วย  ตามลาํดบั ∆ABC  

เป็นสามเหล่ียมมมุฉากหรือไม่ 

วธิีทาํ                 

    

    

  

 

 

 

วิธีทาํ      ให ้    a   =   1                                           

                    b   =   4 

           c   =   6 

จะได ้    𝑎2  =   1 

                               b2  =   16 

           c2  =   36 

𝑎2  + b2    =   1  +  16               

     =   17 

        จะเหน็วา่  c2     ≠   𝑎2  + b2    

  นัน่คอื  ∆ ABC ไมเ่ป็นสามเหล่ียมมฉุาก 
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ใบความรู ้1.4 

บทกลบัของทฤษฎบีทพทีาโกรสั 

 

 

             ถา้สามเหลีย่ม ABC เป็นสามเหลีย่ม ที่มีดา้นยาว a , b และ c หน่วย และ c2 =  𝑎2 + b2 

             จะไดว่้าสามเหลีย่ม ABC เป็นสามเหลีย่มมุมฉาก และมดีา้นที่ยาว c เป็นดา้นตรงขา้มมุมฉาก 

   ขอ้สงัเกต ในรูปสามเหล่ียมมมุฉากใด ๆ ดา้นตรงขา้มมุมฉากจะเป็นดา้นที่ยาวที่สุด 

 

 

ตวัอย่าง   Δ ABC เป็นสามเหล่ียมมมุฉากหรือไม่  เมือ่กาํหนด  AC = 13 , BC = 15 และ    

CD = 12 

 

 

 

 

 

 

1. พิจารณา Δ ADC   เพ่ือหา AD 

 

 

 

 

 

 

 

2. พิจารณา Δ CDB   เพ่ือหา DB  
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3.  Δ ABC เป็นสามเหล่ียมมมุฉากหรือไม่ 

 

 

 

 

 

 

 

สรุป ไดว้า่ สามเหล่ียม Δ ABC ไมเ่ป็นสามเหล่ียมมมุฉาก 
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            เอกสารฝึกทกัษะที ่1.6 

 

ชือ่.......................................................................ช ัน้..................เลขที่........... 

 

 

1. จงแสดงว่า Δ ABC  ในแต่ละขอ้เป็นรูปสามเหลีย่มมุมฉาก   

 

 

 

 

 

1.1 หา BA 

 

 

 

 

 

 

 

1.2     หา AC 

 

 

 

 

 

 

13    หา BC 
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ดงัน ัน้  BC    =   50  

คอื    18  +  32   =    50 

สรุปไดว่้า   Δ ABC  เป็นรูปสามเหลีย่มมุมฉาก 

 

 

                                       2.  

 

 

 

 

วิธีทาํ 

2.1  หา  BA 

 

 

 

 

 

 

1.2.1 หา  AC 

 

 

 

 

 

 

2.3   หา BC 

 

 

 

 

 

 

                                              จากโจทย ์BC = 25 + 144  =  169 

                                           น ัน่คอื  Δ ABC เป็นสามเหลีย่ม มุมฉาก   
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2. กาํหนดรูป สามเหลีย่ม ABC ดงัรูป จงแสดงว่า สามเหลีย่ม ABC เป็นรูปสามเหลีย่มมุมฉาก 

 

 

 

 

 

    วิธีทาํ      สามเหลีย่ม CDB เป็นสามเหลีย่มมุมฉาก 

        จะไดว่้า  CB2  =  CD2  +  DB2  

        โดยที ่ CD    =  12  และ  DB  =  16 

                         CB2   =  (12)2  +  (16)2 

        CB2   =  144  +  256 

         ดงัน ัน้    CB2  =  400 

      สามเหลีย่ม ADC เป็นสามเหลีย่มมุมฉาก 

 

 

 

 

 

 

 

 

       จะไดว่้า  AC2    =    AD2  +  DC2 

       โดยที ่  AD     =    9    และ    DB   =   12 

       AC2     =   (9)2  +  (12)2 

       AC2     =    81  +  144 

       ดงัน ัน้  AC2     =    225 

 

 

 

   จาก  AB2  =  AC2  +   CB2   แลว้  สามเหลีย่ม  ABC  เป็นรูปสามเหลีย่มมุมฉาก 

      จะไดว่้า  AC2  +   CB2      =    225 + 400  =  625 

                          AB2   =    ( 16 + 9 )2  =  625 
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ใบความรู ้1.5 

การนาํความรูเ้กีย่วกบัทฤษฎบีทพทีาโกรสัและบทกลบั 

ไปใชใ้นชวีิตจรงิ 

 

    

สามารถนาํทฤษฎปิีทาโกรสัไปใชใ้นการแกปั้ญหาโจทยท์ี่เกีย่วกบั ความกวา้ง  

ความยาว หรอื ความสงูของสิง่ต่าง ๆ ได ้

 

ตวัอย่าง   ลูกเสือออกเดนิทางไปยงัที่พกัแรมแหง่หน่ึง ตามแผนผงัการเดนิทาง  

จะตอ้งเดนิตรงๆไปทางทิศเหนือของโรงเรียน 11 กิโลเมตร เล้ียวขวาตรงไปทางทิศตะวนัออก 12 

กิโลเมตร แลว้ตรงขึ้นไปทางทิศเหนืออีก 5 กิโลเมตร  จงึจะถึงที่พกัแรม อยากทราบวา่ที่พกัแรม

อยู่หา่งจากโรงเรียนก่ีกิโลเมตร 

 

 

 

 

  

\ 

 

 

 

 

 

 

 

 

   วิธีทาํ  

                   ใหท้ี่พกัแรมอยู่หา่งจากโรงเรียน AD  กิโลเมตร 

                    AD2        =        162   +    122 

                                      =        256   +    144 

                                      =         400 

                    AD2        =         202 

                    AD          =        20 

ดงัน ัน้    ที่พกัแรมอยู่หา่งจากโรงเรียน 20  กิโลเมตร 
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เอกสารฝึกทกัษะที่ 1.6 

การนาํความรูเ้กีย่วกบัทฤษฎบีทพทีาโกรสัและบทกลบั 

ไปใชใ้นชวีิตจรงิ 

 

 

1. กานดาเดนิไปทางทิศเหนือ 6 ไมล ์และเลี้ยวไปทางตะวนัออก 8 ไมลก์านดาอยู่ห่างจาก

จุดเริม่ตน้กีไ่มล ์

 

 

 

 

 

 

 

 

วิธีทาํ  

              ให ้ กานดาอยู่หา่งจากจดุเริ่มตน้  AC  ไมล ์

                                 AC2    =     AB2 +     BC2 

                           =     62   +      82 

                           =     36   +     64 

                           =     100 

                AC2      =     102 

                AC       =     10 

 

 

 

 

ดงัน ัน้  กานดาอยูห่า่งจากจดุเริม่ตน้  10  ไมล ์
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2. เสาธงสงู 24 ฟตุ นายแดงโยงเชือกจากยอดเสามายงัพื้นตรงจดุท่ี

ห่างจากโคนเสา 10 ฟตุ จงหาความยาวของเชือก  

 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

วิธีท า  

                  ให ้  เชือกยาว  x  ฟุต 

 

                    x2        =        242    +      102 

                                  =        576  +      100 

                                  =         676 

                    x2        =         262 

                    x          =         26 

 

 

                        ดงันัน้   

               นายแดงจะตอ้งใชเ้ชือกผกูเสาธงยาว  26  ฟตุ 
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แบบทดสอบหลงัเรยีน 

 ทฤษฎบีทพทีาโกรสั 

 

 

คาํชี้แจง  จงเลือกคาํตอบที่ถูกตอ้งที่สุดเพียงคาํตอบเดยีว แลว้ทาํเครื่องหมาย x  

           ลงในกระดาษคาํตอบ 

 

 

1. ขอ้ใดกล่าวถูกตอ้งเก่ียวกบัรูปสามเหล่ียมมมุฉาก 

ก. มมีมุๆหน่ึงขนาดมากกวา่ 90 องศา 

ข. ดา้นประกอบมมุฉากเป็นดา้นที่ยาวที่สุด 

ค. ดา้นประกอบมมุฉากเป็นดา้นที่ยาวกวา่ดา้นตรงขา้มมุมฉาก 

ง. มมุฉากเป็นมุมที่กวา้งที่สุดในรูปสามเหล่ียมมมุฉาก 

2. จากรูป ขอ้ใดถูกตอ้ง 

        

 

 

ก.  AB̅̅ ̅̅  เป็นดา้นตรงขา้มมุมฉาก 

ข.  AC̅ เป็นดา้นประกอบมมุฉาก 

ค.  BC̅̅̅̅   เป็นดา้นตรงขา้มมมุฉาก 

ง.   AB̅̅ ̅̅  เป็นดา้นประกอบมมุฉาก 

 

3. จากรูปสามเหล่ียม ABC ดh้านใดคอืดา้นตรงขา้มมมุฉาก  

  

 

 

 

 

 

       ก.    AC̅̅̅̅  

       ข.    AB̅̅ ̅̅  

       ค.    BC̅̅̅̅           ง.     AC̅̅̅̅   และ  BC̅̅̅̅   

a 

b c 
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4. จากรูปสามเหล่ียม XYZ ดา้นใดคอืดา้นประกอบมมุฉาก 

 

 

 

 

ก.   XY 

ข.   YZ̅̅̅̅  

ค.   XZ̅̅̅̅  

ง.   ถูกทัง้ขอ้ ก และ ข 

 

5.  จากรูปสามเหล่ียม STU เรียก  SU̅̅̅̅   วา่ดา้นใดของรูปสามเหล่ียมมมุฉาก 

           

  

 

  

            ก.   ดา้นตรงขา้มมมุฉาก 

ข.   ดา้นกวา้งของมมุฉาก 

ค.   ดา้นประกอบมมุฉาก 

ง.   ดา้นยาวของมมุฉาก 

 

6.   จงหาความยาวที่เหลือของสามเหล่ียมตอ่ไปน้ี 

 

 

 

 

             ก.   25 

ข.   30 

ค.   33 

ง.   32  
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7.   กล่องบรรจนุมสดทรงสี่เหล่ียมมมุฉากกวา้ง  3.5 เซนตเิมตร ยาว 5 เซนตเิมตร และ 

สูง 12 เซนตเิมตร ผูผ้ลิตตอ้งการตดิหลอดดูดชนิดตรงแนนกบักล่องโดยไมใ่หห้ลอดดูดยาวพน้

กล่อง เขาจะใชห้ลอดดูดไดย้าวที่สุดก่ีเซนตเิมตร 

ก.   13 

ข.   30 

ค.   23 

ง.   33  

8.  ตลาดอยู่ห่างจากบา้นของแสงดาว 1.8 กิโลเมตร และอยู่ห่างจากโรงเรียน 

2.4 กโิลเมตร ทกุๆวันหลงัเลิกเรียน  แสงดาวจกัตอ้งขีจ่กัรยานไปแวะซ้ือกบัขา้วท่ี

ตลาดกอ่นกลบับา้น แตใ่นตอนชา้แสงดาวจะขีจ่กัรยานตรงไปโรงเรียน โดยไม่ผ่าน

ตลาด จงหาว่าในแตล่ะวันแสงดาวขีจ่ักรยานเป็นระยะทางกี่กโิลเมตร 

ก.   10 

ข.   3.8 

ค.   2 

ง.   3  

 

 

9.  ตน้ไมต้น้หนึง่ใชล้วดผกูท่ีจดุซ่ึงห่างจากยอด 2 ฟุต แลว้ดงึมาผกูท่ีหลกัซ่ึง

อยู่ห่างจากโคนตน้ไม ้15 ฟุต ถา้ลวดยาว 25 ฟุต ตน้ไมน้ีส้งูกีฟุ่ต 

ก.   10 

ข.   38 

ค.   20 

ง.    30 

 

10.  ดาํเดนิขึ้นทิศเหนือ 180 กม. ไปทางทิศตะวนัออก 100 กม. ขึ้นทิศเหนืออีก 108 

กม.จากนัน้ไปทิศตะวนัตกอีก 16 กม. เขาหา่งจากจุดเริ่มตน้เท่าใด 

 

ก.   100 

ข.   300 

ค.   200 

ง.    330 
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กระดาษคาํตอบแบบทดสอบหลงัเรียน 

 

 

 

ชือ่.............................................................................. ช ัน้...............เลขที่........... 

 

 

ขอ้ ก ข ค ง 

1     

2     

3     

4     

5     

6     

7     

8     

9     

10     

รวม  
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เฉลยแบบทดสอบกอ่นเรียน 

 

 

ขอ้ เฉลย 

1 ง 

2. ง 

3. ข 

4. ง 

5. ก 

6. ก 

7. ก 

8. ก 

9. ง 

10. ง 
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เฉลยแบบทดสอบหลงัเรียน 

 

 

ขอ้ เฉลย 

1 ง 

2. ง 

3. ข 

4. ง 

5. ก 

6. ก 

7. ก 

8. ง 

9. ค 

10. ข 
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                  เฉลยเอกสารฝึกทกัษะที่ 1.1 

 

    ชือ่......................... ............. .. ................... ....................ช ัน้..................เลขที่........... 

 

คาํชี้แจง   ใหน้กัเรียนระบุวา่ดา้นใดเป็นดา้นตรงขา้มมมุฉาก  และดา้นใด 

  เป็นดา้นประกอบมมุฉาก  จากรูปสามเหล่ียมมุมฉากที่กาํหนดให ้

    1.  

     

BC̅̅̅̅  เรียกวา่     ดา้นประกอบมมุฉาก 

                               AC̅̅̅̅  เรียกวา่     ดา้นประกอบมมุฉาก  

                               AB̅̅ ̅̅  เรียกวา่     ดา้นตรงขา้มมมุฉาก 

  

 

  2.              

          กข̅ เรียกวา่    ดา้นประกอบมมุฉาก 

                               ขค̅ เรียกวา่    ดา้นประกอบมมุฉาก 

                               กค̅ เรียกวา่    ดา้นตรงขา้มมมุฉาก 

 

   3. 

 XY̅̅̅̅  เรียกวา่    ดา้นประกอบมมุฉาก 

                               XZ̅̅̅̅  เรียกวา่    ดา้นประกอบมมุฉาก 

                                        YZ̅̅̅̅  เรียกวา่    ดา้นตรงขา้มมุมฉาก  

 

 

    4.                               TU̅̅ ̅̅  เรียกวา่    ดา้นตรงขา้มมมุฉาก 

                              VU̅̅ ̅̅  เรียกวา่    ดา้นตรงขา้มมมุฉาก 

                                       TV ̅̅ ̅̅  เรียกวา่    ดา้นตรงขา้มมุมฉาก 

 

       

     5. 

             คจ̅ เรียกวา่    ดา้นตรงขา้มมมุฉาก 

                              งจ̅ เรียกวา่    ดา้นตรงขา้มมมุฉาก 

                                       คง̅ เรียกวา่    ดา้นตรงขา้มมุมฉา 
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เฉลยเอกสารฝึกทกัษะที ่1.2 

 

    ชือ่......................... ............. .. ................... ....................ช ัน้..................เลขที่........... 

 

  คาํชี้แจง   จงเตมิขอ้ความในชอ่งวา่งใหถู้กตอ้ง 

 

ขอ้ที ่ รูปสามเหล่ียมมมุ  ความยาวดา้นของรูปสามเหล่ียมมมุฉาก 

ตวัอย่าง 

 

 

 

 

 

 

 

รูปสามเหล่ียมมมุฉาก ABC มมีุม Bเป็นมมุฉาก 

ความยาวของดา้นตรงขา้มมมุฉากคอื   m 

ความยาวของดา้นประกอบมมุฉากคอื   n , p 

 

1. 

 

 
 
 
 
 
 
 

 

รูปสามเหล่ียมมมุฉาก DEF มมีมุ  E เป็นมมุฉาก 

ความยาวของดา้นตรงขา้มมมุฉากคอื   x 

ความยาวของดา้นประกอบมมุฉากคอื   9  ,  40 

 

 

 

2. 

 

 

 

  

 

รูปสามเหล่ียมมมุฉาก STU มมีมุ  T  เป็นมมุฉาก 

ความยาวของดา้นตรงขา้มมมุฉากคอื   25 

ความยาวของดา้นประกอบมมุฉากคอื   D  ,  24 

 

 

 

 

3. 

 

 

  

รูปสามเหล่ียมมมุฉาก กขค มมีมุ  ข  เป็นมมุฉาก 

ความยาวของดา้นตรงขา้มมมุฉากคอื   17 

ความยาวของดา้นประกอบมมุฉากคอื   C  ,  15    
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ขอ้ที ่ รูปสามเหล่ียมมมุ  ความยาวดา้นของรูปสามเหล่ียมมมุฉาก 

 

4. 

 

 
 
 
 
 
 
 

 

รูปสามเหล่ียมมมุฉาก จฉช มมีุม  ฉ  เป็นมมุฉาก 

ความยาวของดา้นตรงขา้มมมุฉากคอื   p 

ความยาวของดา้นประกอบมมุฉากคอื   r  ,  q 

 

 

 

5. 

 

 

 

  

 

รูปสามเหล่ียมมมุฉาก  XYZ̅̅ ̅̅ ̅ มมีุม Y  เป็นมมุฉาก 

ความยาวของดา้นตรงขา้มมมุฉากคอื   26 

ความยาวของดา้นประกอบมมุฉากคอื   f  ,  10 
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                            เฉลยเอกสารฝึกทกัษะที ่1.3 

 

ชือ่.......................................................................ช ัน้..................เลขที่........... 

 

คาํชี้แจง    กาํหนดใหรู้ปสามเหล่ียมมมุฉากในขอ้ตอ่ไปน้ีมดีา้นประกอบมมุฉากยาว  

a เซนตเิมตร และ b เซนตเิมตร ดา้นตรงขา้มมมุฉากยาว c เซนตเิมตร ในแตล่ะขอ้ตอ่ไปน้ี

กาํหนดคา่ a และ b ดงัรูป จงวดัความยาวของดา้นตรงขา้มมุมฉากแลว้เตมิค่า c และหาค่าอื่นๆ 

ลงในตารางใหส้มบูรณ ์

 

 

 

2.                                                            2.    

        

 

 

 

 

 

 

3.                     4.    

          

          

          

           

 

           

6.          6.   
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                        ใหน้กัเรยีนเตมิค่า c ที่ไดจ้ากการวดั และค่าอืน่ๆ ลงในตารางใหส้มบรูณ ์

 

ขอ้ท่ี a b c 𝐚𝟐
 𝐛𝟐

 𝐜𝟐
 𝐚𝟐

+b2
 

เปรียบเทียบ 

 𝐜𝟐   =  𝐚𝟐
+b2

 

1. 3 4 5 9 16 25 25 เท่ากนั 

2. 0.7 2.4 2.5 0.49 5.76 6.25 6.25 เท่ากนั 

3. 2.5 6 6.5 6.25 36 42.25 42.25 เท่ากนั 

4. 5 12 13 25 144 169 169 เท่ากนั 

5. 2.4 3.2 4 5.76 10.24 16 16 เท่ากนั 

6. 6 8 10 36 64 100 100 เท่ากนั 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

จากตารางนกัเรยีนบอกไดห้รอืไม่ว่าดา้นทัง้สามของรูปสามเหลีย่มมุมฉาก 

เหล่านี้มคีวามสมัพนัธ์กนัอย่างไร 

      ในรูปสามเหล่ียมมุมฉากใดๆ กาํลงัสองของความยาวของดา้นตรงขา้มมุมฉาก เท่ากบั

ผลบวกของกาํลงัสองของความยาวของดา้นประกอบมมุฉาก 
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            เอกสารฝึกทกัษะที ่1.4 

 

ชือ่.......................................................................ช ัน้..................เลขที่........... 

 

คาํชี้แจง   รูปสามเหล่ียมมุมฉากที่กาํหนดใหใ้นแตล่ะขอ้ตอ่ไปน้ี ตวัอกัษรหรือตวัเลขที่กาํกบัดา้น 

เป็นความยาวดา้น จงใชส้มบตัขิองรูปสามเหล่ียมมมุฉากเขียนสมการแสดงความสมัพนัธร์ะหวา่ง 

ความยาวของดา้นทัง้สาม 

ตวัอย่าง 

 

  1. 

 

 

                           

    

   ความสมัพนัธ ์คอื  𝐜𝟐 =  𝐚𝟐+b2
 

 

 

  2.  

 

 

 

 

ความสมัพนัธ ์คอื  𝟏𝟐 =  𝟏𝟐 + x
2
 

  3. 

 

 

 

 

   ความสมัพนัธ ์คอื   𝐫𝟐 =  𝐪𝟐 +  p
2
  

 

 

  4. 

 

 

 

 

ความสมัพนัธ ์คอื  𝟐𝟔𝟐 =  𝐲𝟐 + 10
2
 

 

   5.  

 

 

 

 

    ความสมัพนัธ ์คอื 𝐦𝟐 =  𝟔𝟐 + m
2
 

 

 

 

  6.  

 

 

 

 

    ความสมัพนัธ ์คอื  𝟐𝟗𝟐 =  𝐚𝟐 + 29
2
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  7. 

 

 

                           

    

   ความสมัพนัธ ์คอื  𝒄𝟐 =  𝟑𝟐 + 4
2

 

 

 

8.  

 

 

 

 

      ความสมัพนัธ ์คอื  𝒄𝟐 =  𝟑. 𝟐𝟐 + 2.4
2
 

  9. 

 

 

 

 

   ความสมัพนัธ ์คอื  𝟏𝟑𝟐 =  𝐚𝟐 + b
2
 

 

  10. 

 

 

 

 

ความสมัพนัธ ์คอื   𝐪𝟐 =  𝐫𝟐 + p
2
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                เฉลยเอกสารฝึกทกัษะที่ 1.5 

 

ชือ่.......................................................................ช ัน้..................เลขที่........... 

 

กาํหนดความยาวดา้นทัง้สามของรูปสามเหล่ียมตา่งๆ ดงัน้ีจงหาวา่รูปสามเหล่ียมในขอ้

ใดเป็นรูปสามเหล่ียมมุมฉาก 

 

1.   ∆ ABC  มดีา้นยาว  6  หน่วย  8  หน่วย  

และ 10  หน่วย  ตามลาํดบั   ∆ABC  เป็น

สามเหล่ียมมมุฉากหรือไม่ 

วธิีทาํ                 

   

   

   

    

 

 

วิธีทาํ      ให ้    a   =   6                                           

                    b   =   8 

           c   =   10 

จะได ้    𝑎2  =   36 

                               b2  =   64 

           c2  =  100 

𝑎2  + b2    =    36  +  64               

                    =  100 

        จะเหน็วา่  c2     =    𝑎2  + b2    

    กนัน่คอื  ∆  ABC  เป็นสามเหล่ียมมฉุาก 

2.  ∆ ABC  มดีา้นยาว  4  หน่วย  6  

หน่วย  และ 8  หน่วย  ตามลาํดบั ∆ABC  

เป็นสามเหล่ียมมมุฉากหรือไม่ 

วธิีทาํ                 

    

    

  

 

วิธีทาํ      ให ้    a   =   4                                           

                    b   =   6 

           c   =   8 

จะได ้    𝑎2  =   16 

                               b2  =   36 

           c2  =    64 

𝑎2  + b2    =   16  +  36               

     =   52 

        จะเหน็วา่  c2     ≠   𝑎2  + b2    

    นัน่คอื  ∆ ABC เป็นสามเหล่ียมมฉุา 

3.   ∆ ABC  มดีา้นยาว  8  หน่วย  10  

หน่วย  และ 12  หน่วย  ตามลาํดบั   ∆ABC  

เป็นสามเหล่ียมมมุฉากหรือไม่ 

วธิีทาํ                 

   

   

   

    

 

 

วิธีทาํ      ให ้    a   =   6                                           

วิธีทาํ      ให ้    a   =    8                                          

                    b   =    100 

                    c   =    10 

         จะได ้    𝑎2
  =   64 

                   b2
  =   100 

                  c2
   =   144 

𝑎2
  + b2

    =    64  +  100               

                    =  16ภ    

  จะเหน็วา่  c2
     ≠    𝑎2

  + b2
    

นคอื  ∆  ABC  ไมเ่ป็นสามเหล่ียมมฉุาก 
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4.   ∆ ABC  มดีา้นยาว  8  หน่วย  15  

หน่วย  และ 17  หน่วย  ตามลาํดบั   ∆ABC  

เป็นสามเหล่ียมมมุฉากหรือไม่ 

วธิีทาํ                 

   

   

   

    

 

 

วิธีทาํ      ให ้    a   =   8                                           

                    b   =   15 

           c   =   17 

จะได ้    𝑎2  =   64 

                               b2  =   225 

           c2  =  289 

𝑎2  + b2    =  64  +  225               

                    =  289 

        จะเหน็วา่  c2     =    𝑎2  + b2    

    กนัน่คอื  ∆  ABC  เป็นสามเหล่ียมมฉุ 

5.  ∆ ABC  มดีา้นยาว  1  หน่วย  4  

หน่วย  และ 6  หน่วย  ตามลาํดบั ∆ABC  

เป็นสามเหล่ียมมมุฉากหรือไม่ 

วธิีทาํ                 

    

    

  

 

 

 

วิธีทาํ      ให ้    a   =   1                                           

                    b   =   4 

           c   =   6 

จะได ้    𝑎2  =   1 

                               b2  =   16 

           c2  =   36 

𝑎2  + b2    =   1  +  16               

     =   17 

        จะเหน็วา่  c2     ≠   𝑎2  + b2    

  นัน่คอื  ∆ ABC ไมเ่ป็นสามเหล่ียมมฉุาก 
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            เฉลยเอกสารฝึกทกัษะที่ 1.6 

 

ชือ่.......................................................................ช ัน้..................เลขที่........... 

 

 

1.  จงแสดงว่า Δ ABC  ในแต่ละขอ้เป็นรูปสามเหลีย่มมุมฉาก   

 

 

 

 

 

1.1 หา BA 

 

 

 

 

 

 

 

1.2     หา AC 

 

 

 

 

 

 

13    หา BC 
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ดงัน ัน้  BC    =   50  

คอื    18  +  32   =    50 

สรุปไดว่้า   Δ ABC  เป็นรูปสามเหลีย่มมุมฉาก 

 

 

                                       2.  

 

 

 

 

วิธีทาํ 

2.1  หา  BA 

 

 

 

 

 

 

2.2 หา  AC 

 

 

 

 

 

 

2.3   หา BC 

 

 

 

 

 

 

                                              จากโจทย ์BC = 25 + 144  =  169 

                                           น ัน่คอื  Δ ABC เป็นสามเหลีย่ม มุมฉาก   



 

45 

 

 

3. กาํหนดรูป สามเหลีย่ม ABC ดงัรูป จงแสดงว่า สามเหลีย่ม ABC เป็นรูปสามเหลีย่มมุมฉาก 

 

 

 

 

 

    วิธีทาํ      สามเหลีย่ม CDB เป็นสามเหลีย่มมุมฉาก 

        จะไดว่้า  CB2  =  CD2  +  DB2  

        โดยที ่ CD    =  12  และ  DB  =  16 

                         CB2   =  (12)2  +  (16)2 

        CB2   =  144  +  256 

         ดงัน ัน้    CB2  =  400 

      สามเหลีย่ม ADC เป็นสามเหลีย่มมุมฉาก 

 

 

 

 

 

 

 

 

       จะไดว่้า  AC2    =    AD2  +  DC2 

       โดยที ่  AD     =    9    และ    DB   =   12 

       AC2     =   (9)2  +  (12)2 

       AC2     =    81  +  144 

       ดงัน ัน้  AC2     =    225 
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เฉลยเอกสารฝึกทกัษะที ่1.6 

การนาํความรูเ้กี่ยวกบัทฤษฎบีทพทีาโกรสัและบทกลบั 

ไปใชใ้นชีวิตจริง 

 

 

1. กานดาเดนิไปทางทิศเหนือ 6 ไมล ์และเล้ียวไปทางตะวนัออก 8 ไมลก์านดาอยู่ห่างจาก

จดุเริ่มตน้ก่ีไมล ์

 

 

 

 

 

 

 

 

วิธีทาํ  

              ให ้ กานดาอยู่หา่งจากจดุเริ่มตน้  AC  ไมล ์

                                 AC2    =     AB2 +     BC2 

                           =     62   +      82 

                           =     36   +     64 

                           =     100 

                AC2      =     102 

                AC       =     10 

 

 

 

 

ดงัน ัน้  กานดาอยูห่า่งจากจดุเริม่ตน้  10  ไมล ์
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2. เสาธงสงู 24 ฟตุ นายแดงโยงเชือกจากยอดเสามายงัพื้นตรงจดุท่ี

ห่างจากโคนเสา 10 ฟตุ จงหาความยาวของเชือก  

 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

วิธีท า  

                  ให ้  เชือกยาว  x  ฟุต 

 

                    x2        =        242    +      102 

                                  =        576  +      100 

                                  =         676 

                    x2        =         262 

                    x          =         26 

 

 

                        ดงันัน้   

               นายแดงจะตอ้งใชเ้ชือกผกูเสาธงยาว  26  ฟตุ 

        

       

        

 

 

 

 



 

                       บรรณานุกรม     
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