
เร่ือง ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล 
กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ ช้ันมัธยมศึกษาปีที่ 5 
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ค ำน ำ 
ชุดแบบฝึกทักษะวิชาคณิตศาสตร์  เรื่อง ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล ชั้นมัธยมศึกษา   

ปีที่  5 จัดท าขึ้นเพ่ือส่งเสริมและสนับสนุนให้ผู้เรียนทุกคน  มีความสามารถในการเรียนรู้และ
พัฒนาทักษะวิชาคณิตศาสตร์เกี่ยวกับฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล เกิดความคิดรวบยอดจาก
เนื้อหาโดยสรุป  ฝึกการปฏิบัติจริงเพ่ือให้เกิดทักษะการคิดค านวณ  สร้ างองค์ความรู้ด้วย
ตนเอง  แก้ปัญหาโดยเน้นประสบการณ์ตรง ฝึกปฏิบัติจริงและประเมินตนเองตามสาระ
มาตรฐานการเรียนรู้คณิตศาสตร์ของหลักสูตรแกนกลางขั้นพ้ืนฐาน  พุทธศักราช 2551 ซึ่งมี
ทั้งหมด 4 ชุด 
  ชุดที่ 1 เรื่อง เลขยกก าลัง 

ชุดที่ 2 เรื่อง ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียลกราฟฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล    
ชุดที่ 3 เรื่อง สมการและฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล    
ชุดที ่4 เรื่อง การประยุกต์ใช้ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล    

แต่ละชุดประกอบด้วย  ใบความรู้   ตัวอย่าง  แบบฝึกหัด  เฉลยแบบฝึกหัด แบบฝึก
ทักษะวิชาคณิตศาสตร์ เรื่อง  ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5  เล่มนี้  เป็น   
ชุดที่ 1 เรื่องเลขยกก าลัง ซึ่งแบ่งเป็นทั้งหมด 5 ตอน ได้แก่ ตอนที่ 1 ความหมายและสมบัติ
เลขยกก าลัง ตอนที่ 2  การบวก ลบ คูณ หารเลขยกก าลัง  ตอนที่ 3 เลขยกก าลังที่มีเลขชี้
ก าลังเป็นจ านวนเต็ม ตอนที่ 4  เลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนตรรกยะและตอนที่ 5 
รากที่ n ในระบบจ านวนจริงและจ านวนจริงในรูปกรณฑ์ 

ผู้จัดท าหวังเป็นอย่างยิ่งว่าแบบฝึกทักษะวิชาคณิตศาสตร์ เรื่อง ฟังก์ชันเอกซ์โพเนน
เชียล  ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5 ทั้ง 4 ชุดนี้ เหมาะสมกับผู้เรียนที่ใช้ในการเรียนรู้ ทั้งในห้องเรียน
และนอกห้องเรียน เหมาะสมส าหรับครูที่จะน าไปจัดการเรียนการสอน  และสอนซ่อมเสริมได้
อย่างด ี
       
 

  นางพรทิพย์   คงมาก 
     ต าแหน่ง  ครู  วิทยฐานะ   ครูช านาญการ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

www.kr
oo

ba
nn

ok
.co

m



ข 
 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

สำรบัญ 
เรื่อง                หน้ำ 
ค าน า          ก 
สารบัญ          ข 
ค าชี้แจงส าหรับครู        ค 
ค าชี้แจงส าหรับนักเรียน        ง 
สาระการเรียนรู้และมาตรฐานตัวชี้วัด      จ 
จุดประสงค์การเรียนรู้        ฉ 
แบบทดสอบก่อนเรียน        1 
ตอนที่ 1 ความหมายและสมบัติเลขยกก าลัง      4 

แบบฝึกหัดที่ 1        6 
เฉลยแบบฝึกหัดที่ 1       10 

ตอนที่ 2  การบวก ลบ คูณ หารเลขยกก าลัง       15 
แบบฝึกหัดที่ 2        23 
เฉลยแบบฝึกหัดที่ 2       25 

ตอนที่ 3 เลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนเต็ม      28 
แบบฝึกหัดที่ 3        30 
เฉลยแบบฝึกหัดท่ี 3       32 

ตอนที่ 4  เลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนตรรกยะ     35 
แบบฝึกหัดที่ 4        41 
เฉลยแบบฝึกหัดที่ 4       44 

ตอนที่ 5 รากที่ n ในระบบจ านวนจริงและจ านวนจริงในรูปกรณฑ์   48 
แบบฝึกหัดที่ 5        57 
เฉลยแบบฝึกหัดที่ 5       59 

แบบทดสอบหลังเรียน        64 
บรรณานุกรม         67 
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ค ำชี้แจงส ำหรับคร ู
เอกสำรประกอบกำรเรยีนเรื่องฟังก์ชันเอกซ์โพแนนเชียล 

เพื่อให้กำรใช้เอกสำรประกอบกำรเรียนมีประสิทธิภำพสูงสุด ครูผู้สอนควรปฏิบัติตำม     
ค ำชี้แจงต่อไปนี้ 

1. เตรียมเอกสารประกอบการเรียนให้พร้อมและเพียงพอส าหรับนักเรียน 
2. กระตุ้นให้นักเรียนศึกษาเนื้อหาตามแผนการจัดการเรียนรู้ 
3. คอยให้ก าลังใจ ให้ค าชี้แนะ ช่วยอธิบายเพิ่มเติม ตลอดจนให้ค าปรึกษาแนะน าแก่

นักเรียนในส่วนที่นักเรียนร้องขอตามความเหมาะสม 
4. ควบคุมการเรียนการสอนให้ด าเนินไปตามเวลาที่ก าหนด 
5. น านักเรียนอภิปรายเพ่ือสรุปบทเรียนและเฉลยแบบฝึกหัด 
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ค ำชี้แจงส ำหรับนักเรียน 
เอกสำรประกอบกำรเรยีนเรื่องฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล 

เพื่อให้กำรใช้เอกสำรประกอบกำรเรียนมีประสิทธิภำพสูงสุด นักเรียนควรปฏิบัติตำมค ำ
ชี้แจงต่อไปนี้ 

1. ให้นักเรียนอ่านสาระการเรียนรู้ มาตรฐาน/ตัวชี้วัด และจุดประสงค์การเรียนรู้ 
2. ให้นักเรียนศึกษาเนื้อหาจากเอกสารประกอบการเรียน 
3. สอบถามหรือขอความช่วยเหลือจากครู เมื่อมีข้อสงสัย หรือมีปัญหา 
4. ให้ความร่วมมือในการตรวจเฉลยค าตอบ และบันทึกคะแนนแบบฝึกหัด 
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สำระกำรเรียนรู้ 
สำระท่ี 1  จ านวนและการด าเนินการ 
สำระท่ี 6  ทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์ 

 
มำตรฐำน/ตัวชี้วัด 

มำตรฐำน ค 1.1   เข้าใจถึงความหลากหลายของการแสดงจ านวน และ การใช้จ านวน 
ในชีวิตจริง 

ตัวช้ีวัดม.4-6/1   แสดงความสัมพันธ์ของจ านวนต่าง ๆ ในระบบจ านวนจริง  
มำตรฐำน ค 1.2  เข้าใจถึงผลที่เกิดขึ้นจากการด าเนินการของจ านวน และ

ความสัมพันธ์ระหว่างการด าเนินการต่างๆและใช้การด าเนินการใน
การแก้ปัญหา 

ตัวช้ีวัด ม.2 4-6/1  เข้าใจความหมายและหาผลลัพธ์ที่เกิดจากการบวก การลบ การคูณ 
การหารจ านวนจริง  จ านวนจริงที่อยู่ในรูปเลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลัง
เป็นจ านวนตรรกยะและจ านวนจริงที่อยู่ในรูปกรณฑ์ 

มำตรฐำน ค 6.1  มีความสามารถในการแก้ปัญหา การให้เหตุผล การสื่อสาร การสื่อ
ความหมายทางคณิตศาสตร์และการน าเสนอ การเชื่อมโยงความรู้
ต่างๆทางคณิตศาสตร์ และ เชื่อมโยงคณิตศาสตร์กับศาสตร์อ่ืนๆและ
มีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์ ระหว่างการด าเนินการต่างๆและใช้การ
ด าเนินการในการแก้ปัญหาม.4-6/1 แสดงความสัมพันธ์ของจ านวน
ต่าง ๆ ในระบบจ านวนจริง 

ตัวช้ีวัด ม.4-6 /1  ใช้วิธีการที่หลากหลายแก้ปัญหา 
ตัวช้ีวัด ม.4-6/2  ใช้ความรู้  ทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์ และเทคโนโลยี

ในการแก้ปัญหาในสถานการณ์ ต่าง ๆ ได้อย่างเหมาะสม 
ตัวช้ีวัด ม.4-6/3   ให้เหตุผลประกอบการตัดสินใจ และสรุปผลได้อย่างเหมาะสม 
ตัวช้ีวัด ม.4-6 /4 ใช้ภาษาและสัญลักษณ์ทางคณิตศาสตร์ในการสื่อสาร  การสื่อ

ความหมาย  และการน าเสนอ ได้อย่างถูกต้อง และชัดเจน 
ตวัชี้วัด ม.4-6/5  เชื่อมโยงความรู้ต่าง ๆ ในคณิตศาสตร์  และน าความรู้  หลักการ  

กระบวนการทางคณิตศาสตร์ไปเชื่อมโยงกับศาสตร์อ่ืน ๆ   
ตัวช้ีวัด ม.4-6/6  มีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์ 
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จุดประสงค์กำรเรียนรู้ 

1. บอกความหมายของเลขยกก าลังได้ 
2. หาค่าของจ านวนที่เขียนในรูปเลขยกก าลังได้ 
3. น าความรู้เรื่องเลขยกก าลังไปใช้แก้ปัญหาและประยุกต์ใช้ได้ 
4. มีความคิดรวบยอดเกี่ยวกับเลขยกก าลัง 
5. น าความรู้เรื่องการบวก ลบ คูณ หารเลขยกก าลังไปใช้แก้ปัญหาและประยุกต์ใช้ได้ 
6. มีความคิดรวบยอดเก่ียวกับเลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนเต็ม 
7. เข้าใจความหมายและหาผลลัพธ์ที่เกิดจาก การบวก การลบ การคูณ การหาร

จ านวนจริงที่อยู่ในรูปเลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนเต็มได้ 
8. นักเรียนสามารถอธิบายนิยามของเลขยกก าลังที่มีเลขชี้ก าลังอยู่ในรูปกรณฑ์ ได้ 
9. นักเรียนสามารถเขียนจ านวนที่ก าหนดให้อยู่ในรูปเลขยกก าลังหรือกรณฑ์ได้  
10. บอกสมบัติของรากที่ n ในระบบจ านวนจริงและจ านวนจริงในรูปกรณฑ์ได้ 
11. นักเรียนสามารถบอกใช้สมบัติของรากท่ี n ในระบบจ านวนจริงและจ านวนจริงใน

รูปกรณฑ์จัดรูปอย่างง่ายของจ านวนใด ๆ ได้ 
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แบบทดสอบก่อนเรียน 

เรื่อง เลขยกก ำลัง 

 
ค ำสั่ง ให้นักเรียนเขียนเครื่องหมาย  X  ลงใน   ของกระดาษค าตอบข้อที่ถูกต้องที่สุด 

 เพียงค าตอบเดียว 

1.  ข้อใดเป็นรูปอย่างง่ายของ  
6y4x4)2(3

y)x1(323




 

       ก.  
5y3x73

1      ข.  53

6

yx
3

 

       ค.  7

65

3
yx

     ง.  53yx
1

 

2.  ข้อใดเป็นรูปอย่างง่ายของ
5

2

2

5

2

1

4
5

3

3

1

3

2

35


































yx

xy

yx

yx  

       ก.  15

11

xy      ข.  5

11

15

14

yx  

       ค.  5

8

3 yx      ง.  11

5

xy  

3.  ข้อใดเป็นรูปอย่างง่ายของ  
2
1

82

24

n16m
nm



 







 

       ก.  53n4m
1

       ข.  53nm
16

 

       ค.  53n4m      ง.  53nm
4

 

4.  ข้อใดเป็นผลส าเร็จของ 
2233

261

279

3729







xx

xx

 

     ก.  
729

360       ข.  
729

371     

       ค.  
819

360      ง.  
353

526  

www.kr
oo

ba
nn

ok
.co

m

http://www.google.co.th/url?sa=i&rct=j&q=&esrc=s&frm=1&source=images&cd=&cad=rja&uact=8&docid=vYXPecobxyh-zM&tbnid=bncLtslH_65SKM:&ved=&url=http://4vector.com/free-vector/alphabet-tracing-letter-o-clip-art-104516&ei=qSkMVO6pBsS0uATEvILgDw&bvm=bv.74649129,d.c2E&psig=AFQjCNHQI1cAdIidrEHKV3885Z55fEfq1A&ust=1410169641336035


 

 

2 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

5.  ผลส าเร็จของ  5
3

2

5

3284
3

2




   เท่ากับข้อใด 

 ก.  0      ข.  28   
ค.  30      ง.  34 

      

6.  ถ้า  16
22

24212
1

22









nn

nn

  แล้ว n มีค่าเท่ากับเท่าใด 

      ก.  4       ข.  3  
       ค.  2       ง.   1 

7. จ านวน 
57

57



  ท าให้อยู่ในรูปที่ตัวส่วนไม่ติดกรณฑ์ได้ตรงกับข้อใด 

ก.  
12

5727       ข.  
22

5444  

ค.  
44

51444      ง.  
44

51454  

 

8.    732732    มีค่าเท่ากับเท่าใด 
ก.  5      ข.  6 
ค.  7      ง.  8 
 

9.  
752

7453



  มีค่าเท่ากับเท่าใด 

ก.  
27

3552      ข.  
27

3553  

ค.  
13

3552      ง. 
13

3553  

 

10. รากที่สองของ 549  
ก.  1      ข.  9 
ค.  45       ง.  54   
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เฉลยแบบทดสอบก่อนเรียน 
เรื่อง เลขยกก ำลัง 

 
1.  ก   2.  ข 
3.  ง   4.  ค  
5.  ค   6.  ค   
7.  ง   8.  ก   
9.  ค   10. ค  
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ตอนท่ี 1 ควำมหมำยและสมบัตเิลขยกก ำลัง 

 
ควำมหมำยของเลขยกก ำลัง 

 

 
 
 
 

   
 
 
 
 
 
 

 
 
 

จากนิยาม จะเรียก a n ว่าเลขยกก าลัง  เรียก a ว่า ฐาน  และเรียก n  ว่า เลขชี้ก าลัง 
ตัวอย่าง เช่น     
1)     3 4    = 3 3 3 3       มี  3  เป็น ฐาน และ มี 4 เป็นเลขชี้ก าลัง  

  2)    (-5) 3   = -5 -5 -5        มี -5  เป็น ฐาน และ มี 3 เป็นเลขชี้ก าลัง  

  3) 
   










2

1
2

 = 
2

1


2

1             มี 
2

1   เป็น ฐาน และ มี 2 เป็นเลขชี้ก าลัง 

 
 
 
 
 
 
 
 

   
บทนิยำม   ถ้า 𝑎 เป็นจ านวนจริง และ 𝑛 เป็นจ านวนเต็มบวกแล้ว     
                  𝑎𝑛     =  𝑎 ∙ 𝑎 ∙ 𝑎 ∙ …… ∙ 𝑎   
  
   
 
  𝑎0     =  1   เมื่อ 𝑎 ≠ 0 
  𝑎−𝑛  =  

1

𝑎𝑛
  เมื่อ 𝑎 ≠ 0 

เรียก    𝑎𝑛   เลขยกก าลัง 
เรียก    𝑎 ว่าฐานของเลขยกก าลัง  และ 
เรียก    𝑛 ว่าเลขชี้ก าลัง 

 

 n ตวั 
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ตัวอย่ำงที่ 1 จงเขียนจ านวนต่อไปนี้ให้อยู่ในรูปของเลขยกก าลัง 
 
วิธีท ำ     
 
1)      8   16 =  (2 2 2)   (2 2 2 2) 

     =  2  2  2   2  2  2  2 
     =  2 7    

  
2)      75   15 =  (3 5 5)   (3 5) 

       =  3 5 5 3 5 
       =  3 2

 5 3    
                    
                    3)       32×81 =  (2×2×2×2×2) × (3×3×3×3) 
                                        =   25×34 
                    
                    4)      128×512  =  (2×2×2×2×2×2×2) × (2×2×2×2×2×2×2×2×2)  
                                           =   27× 29 

                     
                    5)     1225×256  =  (5×5×7×7) × (2×2×2×2×2×2×2×2) 
                                            =  52×72×28 
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แบบฝึกหัดที่ 1 
 
 

1. เขียนจ ำนวนต่อไปนี้ให้อยู่ในรูปเลขยกก ำลัง 
 1)  1,000   =   .........................................   
 2)  625   =  .........................................  
 3)   81    =   .........................................   
 4)  -125  =   .........................................   
 5)  -100,000 =   .........................................      
 6)  - 0.027   =  ......................................... 
 7)   0.64   =  ......................................... 
 8)  - 32  =  .......................................... 
 9)  - 243  =  ......................................... 
  

2. จงท ำให้อยู่ในรูปอย่ำงง่ำย และมีเลขช้ีก ำลังเป็นบวก เมื่อ a , b , c , x , y , z  0 
และ  m , n ,  p, q เป็นจ ำนวนเต็ม 

2.1  (x3y-2z)-3    
…………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………… 

 
2.2     (x 2 y 5 )(x 3 y 2 ) 2  

 
…………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………… 

 
 

www.kr
oo

ba
nn

ok
.co

m

http://www.google.co.th/url?sa=i&rct=j&q=&esrc=s&frm=1&source=images&cd=&cad=rja&uact=8&docid=vYXPecobxyh-zM&tbnid=bncLtslH_65SKM:&ved=&url=http://4vector.com/free-vector/alphabet-tracing-letter-o-clip-art-104516&ei=qSkMVO6pBsS0uATEvILgDw&bvm=bv.74649129,d.c2E&psig=AFQjCNHQI1cAdIidrEHKV3885Z55fEfq1A&ust=1410169641336035
http://www.google.co.th/url?sa=i&rct=j&q=&esrc=s&frm=1&source=images&cd=&cad=rja&uact=8&docid=EaOLot1aryXpfM&tbnid=ifqy7ZFElbw-7M:&ved=0CAUQjRw&url=http://th.gofreedownload.net/free-vector/vector-cartoon/cartoon-pencil-vector-136482/&ei=DT4MVNvVLsO7uATFg4CgBw&bvm=bv.74649129,d.c2E&psig=AFQjCNFGO-5Dq2Qk5Rb7V7Ri0rfPwNoHww&ust=1410174841408672


 

 

7 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

2.3 (-2) 2 y 4  
…………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………… 

 
2.4 (a n ) 4 (a 1n  ) 

…………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………… 

 
   2.5  (2x 2 y 4 ) 5                                           

…………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………… 

 
 

   2.6
  n3m2

nm

a

a





  

…………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………… 

2.7 (x 2 y z 4 ) 5                 
…………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………… 

    

www.kr
oo

ba
nn

ok
.co

m

http://www.google.co.th/url?sa=i&rct=j&q=&esrc=s&frm=1&source=images&cd=&cad=rja&uact=8&docid=vYXPecobxyh-zM&tbnid=bncLtslH_65SKM:&ved=&url=http://4vector.com/free-vector/alphabet-tracing-letter-o-clip-art-104516&ei=qSkMVO6pBsS0uATEvILgDw&bvm=bv.74649129,d.c2E&psig=AFQjCNHQI1cAdIidrEHKV3885Z55fEfq1A&ust=1410169641336035


 

 

8 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
2.8 (5 qp  )(5 q3p3  ) 

…………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………… 

 

2.9  
2

024

2

)xy(





 

…………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………… 

2.10      
4

65

)xy(

yx         

…………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………… 
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3. จงท ำให้อยู่ในรูปอย่ำงง่ำย และมีเลขช้ีก ำลังเป็นบวก 

 

3.1   
7 n2

49 n2




                                                        

……………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………… 

3.2   
    - 

 - 
    

……………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………… 

3.3  ( -   )
 
 

……………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………

3.4   ((
 

 
)

 
)

- 

 

……………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………

3.5  (
     

  )
- 
 

……………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………… 
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เฉลยแบบฝึกหัดที่ 1 
 

 
1. เขียนจ ำนวนต่อไปนี้ให้อยู่ในรูปเลขยกก ำลัง 

 1)  1,000 = 10x10x10  = 103  

 2)  625 = 5x5x5x5  = 54  

 3)   81   =  3x3x3   = 34  

 4)  -125  =  (-5) x (-5) x (-5) = (-5)3  

 5)  -100,000  =      (-10) x (-10) x (-10) x (-10) x (-10)  = (-10)5    

 6)  - 0.027  =       (-0.03) x (-0.03) x (-0.03)  = (-0.03)3 

 7)   0.64  =        0.8x0.8  = 0.82 

 8)  - 32   =        (-2) x (-2) x (-2) x (-2) x (-2)  = (-2)5 

 9)  - 243  =        (-3) x (-3) x (-3) x (-3) x (-3)  = (-3)5 
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2.  จงท ำให้อยู่ในรูปอย่ำงง่ำย และมีเลขช้ีก ำลังเปน็บวก  เมื่อ a , b , c , x , y ,     
z  0 และ m , n ,  p, q เป็นจ ำนวนเต็ม 
 
    2.1   (x3y-2z)-3  =   x-9y6z-3 

                        =  
  

     

2.2   (x 2 y 5 )(x 3 y 2 ) 2  =  (    )(    ) 
=             

  2.3    (-2) 2 y 4  =       

2.4   (a n ) 4 (a 1n  )   =   ( )  ( )    

=           
=        

2.5    (2x 2 y 4 )5    =                                                                                                                    

      =              

2.6    
n3m2

nm

a

a





   =    (   )-(  -  ) 

=    -     

=      -  

      2.7   (x 2 y z 4 )5  =    -        

    = 
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2.8   (5 qp  )(5 q3p3   =    -        
=          

 2.9    
2

024

2

)xy(





 =  
 (- )( ) ( )( )

 - 
 

        =  
    

 - 
            

   = 
 

 - 
             

   =                                                                                                                                

       2.10    
4

65

)xy(

yx   =   
    

     

                                         =    -   -  
                             =       
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3. จงท ำให้อยู่ในรูปอย่ำงง่ำย และมีเลขช้ีก ำลังเป็นบวก 

3.1  
7 n2

49 n2




 

              
7 n2

49 n2




      =  

  ( - )

  - 
 

   =  
  -  

  - 
        

=  ( -  )-(   ) 

=    -  -        

=   -                   

3.2    
    - 

 - 
      

                
    - 

 - 
  =    

  - 

 - 
 

                          =     
 - 

 - 
      

=   -      
=        

 

3.3    ( -   )
 
  

( -   )
 
 =    (- )( )  ( )( ) 

          =    -    

    = 
  

    

 
 
      
 
 

www.kr
oo

ba
nn

ok
.co

m

http://www.google.co.th/url?sa=i&rct=j&q=&esrc=s&frm=1&source=images&cd=&cad=rja&uact=8&docid=vYXPecobxyh-zM&tbnid=bncLtslH_65SKM:&ved=&url=http://4vector.com/free-vector/alphabet-tracing-letter-o-clip-art-104516&ei=qSkMVO6pBsS0uATEvILgDw&bvm=bv.74649129,d.c2E&psig=AFQjCNHQI1cAdIidrEHKV3885Z55fEfq1A&ust=1410169641336035


 

 

14 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

3.4    ((
 

 
)

 
)

- 

   

                ((
 

 
)

 
)

- 

      =    (
 

 
)

  (- )
 

                               =    (
 

 
)

- 
 

    = (
 

 
)

 
 

3.5    
    

              

               
    

              =     
     

(  )  

                              =   
    

        

        =     -    

  =    -  
 = 

 

 
 

    3.6    (
     

  )
- 

  

       (
     

  )
- 

     =    (
    

  )
- 

       

                            =     (
  

  )
- 

      

     =  (  - )
- 

    

 = (  )-     
=         
=    1 
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ตอนท่ี 2  กำรบวก ลบ คูณ หำรเลขยกก ำลัง 

 
ถ้า a , b เป็นจ านวนจริงใด ๆ และ m , n เป็นจ านวนเต็มบวก 

 
 
 
           
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ตัวอย่ำงที่ 1 จงท ำให้เป็นผลส ำเร็จ 
 

วิธีท ำ   1)    ( a 2 b 8 )(2a 5 b 6 ) =   2a 52  b 68  
                                                               =  2a 7 b14  
 

   2)   
y2

x3

y6
x4 4

  =  4x 34  y 26   

      = 4xy 4  
 
    

จ ำกนัให้ได้นะจ๊ะ 

 
1) 𝑎𝑚 × 𝑎𝑛 = 𝑎𝑚+𝑛 

2)
𝑎𝑚

𝑎𝑛
  = 𝑎𝑚−𝑛 

3) 𝑎−𝑛  = 
1

𝑎𝑛
 

4) (𝑎𝑚)𝑛 = 𝑎𝑚𝑛 

5) (𝑎𝑏)𝑛 = 𝑎𝑛𝑏𝑛 

6) (
𝑎

𝑏
)
𝑛

  = 
𝑎𝑛

𝑏𝑛
 

7) 𝑎0  = 1 

8) 1𝑛  = 1 
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  ตัวอย่ำงที่ 2 จงท าให้เป็นผลส าเร็จ 

วิธีท ำ 1)   (2x 4 y 8 ) 2   =  2 2 (x 4 ) 2 (y 8 ) 2  

     =   4 x 8 y16  
 

   2) 
  















z3

yx2
5

3

4

  = 
 )z(

55

)y(
5

x525

3

4

3
 

      = 
 z15

y20
x5

243

32  

 
         ตัวอย่ำงที่ 3 จงหาค่าของ 

 
  1)   2 n3

  8 1n     =  2 n3
 (2 3 ) 1n   

     =  2 n3
 2 3n3   

     =  2 3n3n3   

      =  2 3n6   
 

2)   3 3n2 
 81 n2  =  3 3n2 

 (3 4 ) n2  

     =  3 3n2 
 3 n8  

     =  3 n83n2   

     =  3 3n10   
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ตัวอย่ำงที่ 4  จงท าให้เป็นผลส าเร็จ และให้มีเลขชี้ก าลังเป็นบวก 

วิธีท ำ   1)   
y 2

x 4a




 = 

y2

x4

1

1
a

 

     =   

y2

x4

1

a

 

     =       








x4

a















1

y2

 

     =  
x4

y2a  

 
 

  2)  
 c 7

b 6a2




 = 

c7

b6

1

1
a2

  

     =       

c7

b6

1

a2

 

     =      








b6

a2














1

c7
 

     = 
b6

c7a2
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กำรบวก ลบ เลขยกก ำลัง 
การบวก ลบ เลขยกก าลัง จะท าได้ก็ต่อเมื่อ เลขยกก าลังนั้นมีฐานเท่ากันและมีเลขชี้ก าลัง

เท่ากันโดยการน าสัมประสิทธิ์ของเลขยกก าลังนั้นมาบวกหรือลบกัน  ตัวอย่าง เช่น 
   
  1) จงท าให้เป็นผลส าเร็จ    2x 2  + 5x 2  =   (2+5) x 2  
       =   7x 2  
  2) จงท าให้เป็นผลส าเร็จ   a 4 +9a 4 -5a =  ( 1+9-5) a 4  
       =  5a 4  
 

 
       
     ถ้าเลขยกก าลังที่มีฐานเท่ากันแต่เลขชี้ก าลังต่างกัน จะน าสัมประสิทธิ์ของเลขยกก าลังมาบวก
หรือลบกันไม่ได้ จะต้องใช้วิธีแยกตัวประกอบ  เช่น 

   
 1) จงท าให้เป็นผลส าเร็จ   2x 2 +5x 3 - 10x 4  =   2x 2 +(5x)x 2  -(10x 2 )x 2  
       =   (2 + 5x – 10x 2 )x 2  
        
 2) จงท าให้เป็นผลส าเร็จ   6a 4 - 3a 7 +7a 9  =   6a 4 - 3a 4 a 3 +7a 4 a5  
       =   (6 –3a 3 +7a 5 )a 4  

 ตัวอย่ำงที่ 5 จงท า   
5

42

3

33   ให้เป็นผลส าเร็จ 

  วิธีท ำ   
5

42

3

33    =  
32

222

33

333   

 

       =  
32

22

33

)31(3   

 

       = 
 3

2

3

)31(   

       =  
27

10  

 
 

ข้อสงัเกต 
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สมบัติกำรคูณเลขยกก ำลัง 
 
          
 
 
 
 
 
    การคูณเลขยกก าลังที่มีฐานเป็นจ านวนเดียวกันและมีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนเต็มบวก 
.  

ตัวอย่ำงที่ 6 จงเขียนผลคูณ              ในรูปเลขยกก าลัง 
    วิธีท ำ                                           
                                             =         
 

สมบัติกำรหำรเลขยกก ำลัง 

การหารเลขยกก าลังที่มีฐานเป็นจ านวนเดียวกันและฐานไม่เท่ากับศูนย์ มีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวน

เต็มบวก ในรูปของ     จะพิจารณาเป็น  3  กรณี    

  

 

 

 ตัวอย่ำงที่ 7  จงเขียน 
  

  
    ในรูปเลขยกก าลัง 

วิธีท ำ      =   

    =   

         =     

       =     

   

กรณีท่ี 1     เม่ือ  a  แทนจ ำนวนใดๆท่ีไมใ่ชศ่นูย์  m , n  แทนจ ำนวนเตม็บวก 
                     และ  m > n 
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จากการหารเลขยกก าลังข้างต้นจะเห็นได้ว่า  ผลหารเป็นเลขยกก าลังที่มีฐานเป็นจ านวนเดิม
และเลขชี้ก าลังเท่ากับเลขชี้ก าลังของตัวตั้งลบด้วยเลขชี้ก าลังของตัวหาร  ซึ่งเป็นไปตามสมบัติของกำร
หำรเลขยกก ำลัง 

 
 

ตัวอย่ำงที่ 8      จงหาผลลัพธ์     ในรูปเลขยกก าลัง 

วิธีท ำ          =   
                          =      
                                     =      
 
 
 
 
 
พิจารณา    ถ้าใช้บทนิยามของเลขยกก าลังจะได้   

  =    

=   
=   1  

สมบัติของการหารเลขยกก าลัง  =  และ  a 0  กรณีท่ี  m = n    

          จะได้       =      
                 =      

แต่จากการใช้บทนิยามของเลขยกก าลังดังที่แสดงไว้ข้างต้น  เราได้ว่า  = 1   ดังนั้น
เพ่ือให้สมบัติของการหารเลขยกก าลัง    =    ใช้ได้ในกรณีที่  m = n   ด้วย จึงต้อง
ให้    = 1   ในกรณีทั่วๆไปมีบทนิยาม  ดังนี้ 

 
 

กรณีที่ 2   เมื่อ  a  แทนจ ำนวนใดๆที่ไม่ใช่ศูนย์  m , n   แทนจ ำนวนเต็มบวก 
             และ  m =  n 
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ตัวอย่ำงที่ 9      จงหาผลลัพธ์    
     

   

วิธีท ำ              
     

      = 
    

    

                                =   
  

      

                                =     -   

                                  =       
                   =  1 

 
                         

  
 
 
                     พิจารณา   ถ้าใช้บทนิยามของเลขยกก าลังจะได้  

           =    

=   

  =   
 ถ้าลองใช้สมบัติของการหารเลขยกก าลัง  =  และ  a 0 ในกรณีที่  m  <  n    

                    จะได้        =  
                                  =      

 

 

กรณีท่ี 3     เม่ือ  a  แทนจ ำนวนใดๆท่ีไมใ่ชศ่นูย์  m , n   แทนจ ำนวนเตม็บวก 
                  และ  m <  n 
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แต่จากการใช้บทนิยามของเลขยกก าลังดังที่แสดงไว้ข้างต้น เราได้ว่า 

 =    ดังนั้นเพื่อให้สมบัติของการหารเลขยกก าลัง    =    ใช้ได ้ใน

กรณีท่ี  m < n   ด้วย จึงต้องให้   =   ในกรณีท่ัวๆไปมีบทนิยาม  ดังนี้ 
 

 
 

ตัวอย่ำงที่ 10      จงหาผลลพัธ์     

วิธีท ำ                           =   

                                                             =   
                                                             =         

                                                             =        หรือ   

                        ตอบ    หรือ   
 

1.  ถ้ำ  a  แทนจ ำนวนใดๆ  และ  n  แทนจ ำนวนเต็มบวก 

                          
2.  ถ้ำ  a  แทนจ ำนวนใดๆ  ที่ไม่ใช่ศูนย์  และ  n  แทนจ ำนวนเต็มบวก 

                          
3.  ถ้ำ  a  แทนจ ำนวนใดๆ ที่ไม่ใช่ศูนย์ 

                        
 

 

     ข้อควรจ ำ!!!! 
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แบบฝึกหัดที่ 2 
 

 
1. จงท ำให้อยู่ในรูปอย่ำงง่ำย 

1.1 4a 6 - 14a 6 +20a 6  
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………..….……………………
……………………………………………………………………………………………………………………..……….………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………….…..…………..……………….… 

 

1.2 c 3 - b 2 +4c 3 +6c 3  + 10b 2  
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………..….……………………
……………………………………………………………………………………………………………………..……….………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………….…..…………..……………….… 

 

1.3 3x 2 - 5x 3 + 4x 2 - 6x 3  
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………..….……………………
……………………………………………………………………………………………………………………..……….………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………….…..…………..……………….… 

 

1.4  (3x 3 - 2x 2 + 8x +9 ) – (2x 3 + 5x 2 +2x –1) 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………..….……………………
……………………………………………………………………………………………………………………..……….………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………….…..…………..……………….… 

 

1.5  
    2

1n

4 1n

2
1n

2 1n

1nn  






  

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………..….……………………
……………………………………………………………………………………………………………………..……….………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………….…..…………..……………….… 
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2.  จงท ำให้เป็นผลส ำเร็จ 

2.1  √  √             
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………..….……………………
……………………………………………………………………………………………………………………..……….………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………….…..…………..……………….… 

 
.   2.2  √  

 √   
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………..….……………………
……………………………………………………………………………………………………………………..……….………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………….…..…………..……………….… 
 

   2.3   - .     
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………..….……………………
……………………………………………………………………………………………………………………..……….………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………….…..…………..……………….… 

2.4  (((
 

 
)
− 

)
− 

)

− 

   

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…….…..………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………….……………………………………………………………………………………………………………………………………...……… 

 

 2.5   ( )
 
 ( )

 
  

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………..….……………………
……………………………………………………………………………………………………………………..……….………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………….…..…………..……………….… 
 
 
  

 

ต้ังใจท ำกันนะค่ะ 
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เฉลยแบบฝึกหัดที ่2 
 
 

1. จงท ำให้อยู่ในรูปอย่ำงง่ำย 
1.1    4a 6 - 14a 6 +20a 6  

          =    ( -     )   
            =        

1.2 c 3 - b 2 +4c 3 +6c 3  + 10b 2  

                                          =   (- 
 
     ) (          ) 

                                 =              

1.3 3x 2 - 5x 3 + 4x 2 - 6x 3  
                        = (       )-(   -   ) 
                        =       -          

1.4     (3x 3 - 2x 2 + 8x +9 ) – (2x 3 + 5x 2 +2x –1) 
                                         =       -        --   -   -     
                        = (   -   ) (       ) (  -  ) (   ) 

=     -          

1.5  
    2

1n

4 1n

2
1n

2 1n

1nn  






  

                  =  

 2
1n

2
1n

2 )1n(n

2 1n

1n

2

 






  

       = 
2 1

2 2n2

2 n

2 1n

n2n2 






  

       =  
2 2n2

2 1

2 n

2 1n n2

n2 






  

        =   2 )2n2()n()1()1n( n2n2   

        =   2 2n2n11n n2n2   

        =   2 2  =  
22

1  
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2. จงท ำให้เป็นผลส ำเร็จ 

   2.1    √   √        

                            =     
 
   

 
     

                            =      
 
 
 

 
     

                             =    
   
   

                             =      
 
  

   2.2    √  
   √           

                             =    
 
 ∙ 

 
   

                           =    
 
 
 

 
   

                             =    
   
   

                            =    
 
   

  2.3      - ∙              

                            =     -    

                            =     -  

                            =   
 

   

 

2.4     (((
 

 
)

- 
)

- 

)

- 

  

                   =  (
 

 
)
(- )(- )(- )

 

                            =  (
 

 
)

-  
 

                            =  (
 

 
)
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2.5   ( )
 
 ( )

 
       

                   =      ( )
 
  ( )

 
       

                            =    (    )
 
  (    )

 
  

                            =   (  )
 
 (  )

 
       

                            =   (  )
 
 
 

 
       

                            =   (  )
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ตอนท่ี 3 เลขยกก ำลังที่มีเลขชี้ก ำลังเป็นจ ำนวนเต็ม 
 

 
 
 

 
 
 
นั่นคือ         

  
n

n aaaaa  ...  

  เรียก   na    ว่า  เลขยกก าลัง 
   เรียก   a       ว่า  ฐานของเลขยกก าลัง       
  เรียก   n     ว่า  เลขยกก าลัง 
 
เช่น       1.    32  อ่านว่า  สองยกก าลังสาม มี 2   เป็นฐาน  และ  มี  3 เป็นเลขชี้ก าลัง 
   ดังนั้น  32   =   222   = 8 
            2.    11 3  อ่านว่าสิบเอ็ดยกก าลังสาม มี   11  เป็นฐาน  และ  มี  3  เป็นเลขชี้ก าลัง 
    ดังนั้น   11 3 =  11 1111     =    1331 

            3.   
5

3

2








   อ่านว่า ลบสองส่วนสามยกก าลังห้า  มี   










3

2  เป็นฐาน และ  มี   5 

เป็นเลขชี้ก าลัง 

      ดังนั้น   5
3

2
    =  














































5

2

5

2

5

2

5

2

5

2  

         =   









3125

32                                                         

4.    22  อ่านว่า กรณฑ์ท่ีสองของสองยกก าลังสอง มี  2   เป็นฐาน  และมี  2   
เป็นเลขชี้ก าลัง   

    ดังนั้น   22  =    2  2   
  
 

 

บทนิยำม ถ้า a  เป็นจ านวนจริง  และ n เป็นจ านวนเต็มบวก a ยกก าลัง n หรือ  
a  ก าลัง  n  เขียนแทนด้วย  a   หมายถึง   a  คูณกัน  n  ตัว 

 

ตัง้ใจเรียนกนันะ 
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ตัวอย่ำงที่ 1 จากตัวอย่างต่อไปนี้จงเขียนให้อยู่ในรูปอย่างง่ายและมีเลขชี้ก าลังเป็นจ านวนเต็มบวก 

 

1.     1332 42


 xx  =  
3

32

4

2

x

x  

    =    
3

323

4

2

x

x  

    = 
3

6

4

8

x

x  

    = -2x 3  

2.    1122
yx  =  122 yx  

    = 22 yx   

    = 
2

2

y

x  

3.   2

322

1 

yx
 =  

  232

2

2

1




yx
 

    = 
     232222

1
 yx

 

    = 
6422

1

yx
 

    = 
6

422

y

x  

4.   
12

432

 yzx

zyx   =   )1(413)2(2  zyx   

    = 524 zyx  

5.  
2

32

1233

5

5















zyx

zyx  =      2113223135
 zyx  

    =   225545
 zyx  

    =            2225252)4(5  zyx  
    = 4101085 zyx   

= 
10

41085

x

zy  
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แบบฝึกหัดที่ 3 
 
 

1. จงเขียนให้อยู่ในรูปอย่ำงง่ำยและมีเลขชี้ก ำลังเป็นจ ำนวนเต็มบวก 
 

1.1   
6433 222   xxx  

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………

 

1.2    12

723

5

55


 
x

xx

 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………

 

1.3 
  

2

12

13














n

n

x

x  

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………

 

1.4   ( -  -   )
- 

  
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………

 

1.5    
  - -  -   

  - - - 
    

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………          
…………………………………………………………………………………………………………………………..……………………  
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2. จงแสดงผลลัพธ์ของแต่ละข้อ (ตอบในรูปจ ำนวนเต็ม) 

2.1   
       -  

  -    - 
                                                        

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………          
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………  
 

2.2    
  -   

   -  - 
 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………          
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………  
 

2.3    (    )-  
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………          
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………  
 

2.4    
  -  - 

  -  - 
 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………          
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………  
 

2.5    
 

(   )- 
 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………          
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………  
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                 เฉลยแบบฝึกหัดที่ 3 
 
 

1. จงเขียนให้อยู่ในรูปอย่ำงง่ำยและมีเลขชี้ก ำลังเป็นจ ำนวนเต็มบวก 
 

1.1 6433 222   xxx  = 64332  xxx  
      = 732 x  

1.2  12

723

5

55


 
x

xx

  = 
12

723

5

5




x

xx

  

= 
12

54

5

5




x

x

 

=     12545  xx  
= 12545  xx  
= 625 x  

1.3 
     

2

12

13














n

n

x

x
  = (

 -  - 

 -  - 
)  

                                           =   -     -    
                                =    -   
     = 

 

    

1.4      ( -  -   )
- 

        =    (- )(- ) (- )(- ) ( )(- ) 

                               =        -  

                                =    
     

   

1.5     
  - -  -   

  - - - 
          =   

   - -  -    (  )

   - - -  (  )
 

                                         =    
  -   -  -      

  -   - -   
     

                                         =      
  -     

 - 
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                                       =     
( - )( - )

( - )
 

                                       =    
(  −  )

( - )

 
 

                                       = (  -  )
 - 

 
      = (2-x) 

 
2. จงแสดงผลลัพธ์ของแต่ละข้อ (ตอบในรูปจ ำนวนเต็ม) 

2.1  
       -  

  -    - 
    

 
       -  

  -    - 
     =   

    

  - 
 

                                =       - -   
     =      

2.2   
  -   

   -  - 
 

             
  -   

   -  - 
       =   

 

 
 

-   
      

                                 =   
 

 
 -    

                                 =   
   

    

2.3  (    )-  

             (    )-    =   -  -  -  

                               =   
 

    -  

2.4  
  -  - 

  -  - 
 

                    
  -  - 

  -  - 
   =     -    -    

                                =   2x -  

                                =    
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2.5  
 

(   )- 
 

                         
 

(   )- 
       =  (   )    

                                =          
                                = 27     
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ตอนที่ 4  เลขยกก ำลังที่มีเลขช้ีก ำลังเป็นจ ำนวนตรรกยะ 
 

   
 
 
 

 

    
 

 

เช่น 1)           a 2

1

       = a  เม่ือ a   ≥  0 

  2)           a 3

1

 = 3 a        เม่ือ       a  £  R 

   3)          2 2

1

 = 2  

   4)          5 3

1

 = 3 5  
                5)         3

1

4  = 3 4  

แต่   (-2) 2

1

  ไม่นิยาม   ทั้งน้ีเพราะวา่  2   ไม่ใช่จ  านวนจริง 
 

 
 

    
 
 
 

 
 

เช่น       1)         a 3

2

 = 3 2a  

   2)       5

4

a  = 5 4a  
 

บทนิยำม   เมื่อ a เป็นจ านวนจริง  n  เป็นจ านวนเต็มที่มากกว่า  1  และ   a  มีรากท่ี  n   

 

  n     เป็นจ านวนเต็มคู่ แล้ว  a  ≥  0 
   n     เป็นจ านวนเต็มคี่ แล้ว    a  £ R 

 

𝒂
𝒎
𝒏 = (𝒂𝒎)

𝟏
𝒏 = √𝒂𝒎

𝒏
 

บทนิยำม   ให้  a  เป็นจ านวนจริง  m , n  เป็นจ านวนเต็ม  และ  n ≥ 2 โดยที่     
เป็นจ านวนจริง  แล้ว  

 
ยกเว้น  a  =  0  และ  m  =  0  เพรำะว่ำ  0   ไม่นิยำม (indeterminate  form) 
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3) 4

3

a         = 4 3a    

   4)         a 5

4

 = 5 4a  

   5)         a 7

2

 = 7 2a  
 และเช่นเดียวกนั 

   1)       a 2

1
  = 

2

1

1

a

 = 
a

1  , a > 0 

      2)    a 3

1
  = 

3

1

1

a

 = 
3

1

a
 ,  a ≠ 0 

    3)   a 5

2

 = 
5

2

1

a

 = 
5 2

1

a
 ,   a ≠ 0 

      4) 4

3

a  = 
4

3

1

a

 = 
4 3

1

a
 ,  a >  0 

 

สมบัติของเลขยกก ำลังทีม่ีเลขชี้ก ำลังเป็นจ ำนวนตรรกยะ 
 

     1. ถา้    a  เป็นจ านวนจริง  และ  a  ≠ 0 และ  m ,n เป็นจ านวนตรรกยะโดยท่ี   a m   และ  a n   
เป็นจ านวนจริง  แลว้ 
   

 
 
 

 เช่น     1)    4

1

2

1

22        = 4

1

2

1

2
     = 4

3

2  

   2)   3

1

3

2

3

2

3

2















    = 3

1

3

2

3

2











    
= 3

3

3

2







     = 
3

2  

  3)      2
1

2

3

22     =   2

1

2

3

2
    =  2

4

2     =  22     =    2 

  4)    4 33 2 xx      = 4

3

3

2

xx      = x 4

3

3

2
     = x 12

17

 

  5)   
3 xx      = 3

1

2

1

xx      = x 3

1

2

1
     = x 6

5
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2. ถา้  a เป็นจ านวนจริง  และ  a  ≠ 0 และ  m ,n เป็นจ านวนตรรกยะ  โดยท่ี   a m   และ  a n  
เป็นจ านวนจริง  แลว้    

    
 
 
 

เช่น 1)     
3

1

3

2

5

5  =     5 3

1

3

2
  =     5 3

1

  =     3 5    

2)     
4

3

4

1

2

2




 =     2







 




4

3

4

1

    =    2 4

3

4

1




 =     2 4

2

   =   2 2

1

  =    2  

3)      

  5

1

5

4

3

3




  =       






 


 5

1

5

4

3  =       5

1

5

4

3


   =     5

5

3   =    -3 

4)       
3 a

a  =     
3

1

2

1

a

a   =     a 3

1

2

1
  =     a 6

1

  = 6 a   , a ≥ 0 

5)      
5 4

3 2

a

a  =
     5

4

3

2

a

a   =       a 5

4

3

2
     =      a 15

2

     = 
  15

2

1

a

  =   
15 2

1

a
 , a > 0 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

   
 

www.kr
oo

ba
nn

ok
.co

m

http://www.google.co.th/url?sa=i&rct=j&q=&esrc=s&frm=1&source=images&cd=&cad=rja&uact=8&docid=vYXPecobxyh-zM&tbnid=bncLtslH_65SKM:&ved=&url=http://4vector.com/free-vector/alphabet-tracing-letter-o-clip-art-104516&ei=qSkMVO6pBsS0uATEvILgDw&bvm=bv.74649129,d.c2E&psig=AFQjCNHQI1cAdIidrEHKV3885Z55fEfq1A&ust=1410169641336035
http://www.google.co.th/url?sa=i&rct=j&q=&esrc=s&frm=1&source=images&cd=&cad=rja&uact=8&docid=1JFEhxR_STnMUM&tbnid=NIYvGNtd4uYjJM:&ved=0CAUQjRw&url=http://variety.teenee.com/foodforbrain/28961.html&ei=bRIQVOeMMteXuAS7tIGwCw&bvm=bv.74649129,d.dGc&psig=AFQjCNGcbnpKxq8Bb2Qkr6RwVkhO_Q5q4g&ust=1410425706693115


 

 

38 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

3. ถา้  a เป็นจ านวนจริง  และ  a  ≠ 0 และ  m ,n เป็นจ านวนตรรกยะ  โดยท่ี   a m   
และ  a n  เป็น  จ านวนจริง  แลว้ 
 
    
เช่น 

1) 
5

2

2

1

2












  = 5

2

2

1

2
   = 2 5

1

 =       5 2  

2) 
2

3

3

1

9

4




























 =    







 







 








 2

3

3

1

9

4     =     








9

4
2

1

 =    
 9

4     

=   
2

3

2







  =  
3

2  

3)  35 2x  = 
3

5

2














x   = x 5

6

 =      5 6x   

4)  5
6

6 5a  = 
5

6

6

5














a  = 5

6

6

5


a  =       a 

5)  2
1

1y  = 
2

1

2

1













 

y   = y 4

1

 =  
  4

1

1

y

   

=    
4

1

y
 

      4. ถา้  a  เป็นจ านวนจริง  และ  a <  0 และ  m ,  n เป็นจ านวนเตม็บวกคู่  แลว้ 
 

    
 

เช่น 1)    4
1

2
2  = 4

2

2  = 2 2

1

 = 2  

  2)    4
1

2
4  = 4

2

4  = 4 2

1

 = 4  = 2 

  3)    6
1

48  = 6

4

8  =     8 3

2

   =     3 28     =   
3 64   

=   3 3
4  =    4 

 

 
 

 =  
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5. ถา้  a  และ  b  เป็นจ านวนจริง โดยท่ี  a ≠  0 , b ≠  0 และ  n  เป็นจ านวนตรรกยะ           
โดยท่ี  a n  และ  b n เป็นจ านวนจริง  แลว้  

 
 

     

  เช่น       1)    3
1

638 ba  =    3
1

6
3

1
33

1

8 ba   =       2
3

1
32 ba   =    2ab 2  

   2)   
2

3

3

1

2

3

4













ba = 4 2

3 2

3

3

12

3

2

3




























ba

  
=     














2

1

2

3
22 ba  =    2 2

1

3 ab  

6. ถา้  a  และ  b  เป็นจ านวนจริง  โดยท่ี  a ≠  0 , b ≠  0 และ  n  เป็นจ านวนตรรกยะ  โดยท่ี     

a n  และ  b n เป็นจ านวนจริง  แลว้  
 
 

   
 

  
            

   เช่น    1)   
4

1

2

216


 








y

x  =  

  4

1
2

4

1
216





y

x  

    = 
   

 4

2

4

1
2

4

1

16

y

x


 

    =  

2

1

2

1

4

1
42

y

x


 

     = 
2

1

2

1

12

y

x




 

     = 
2

1

2

1

2

1

yx
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2)   
3

2

3

3

8

27


 








a

x  =    

    3

2
3

3

2

3

2
3

3

2

8

27





a

x  

     =  

  2
3

2
3

2
3

2
3

2

3

a

x





 

    = 
22

22

2

3

a

x




 

    = 
222

2

3

2

xa
 

    = 
xxa 29

4  

   
 

 

 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

                          
 
 

ขยันทบทวนแบบฝึกหัดกันเยอะๆนะจะ๊ 
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แบบฝึกหัดที่ 4 
              

 
1. จงท ำให้อยู่ในรูปอย่ำงง่ำย 

1.  2

1
4x   =   …………………………………………………………… 

2.  3
1

3 2x  =   …………………………………………………………… 

3.  2

1

4    =  …………………………………………………………… 

4. 3

1

8   =  …………………………………………………………… 

5.  3

2

27   =   …………………………………………………………… 

6.  2

1
24 yx  =  …………………………………………………………… 

7. 
4

4

1

2

1














yx  =  …………………………………………………………… 

8.  2

1
424 yx  =  …………………………………………………………… 

9.  3
1

3627 yx  =  …………………………………………………………… 

10. 

6

2

1

3

2






















y

x  =  …………………………………………………………… 
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2. ให้  x  และ  y  เป็นจ ำนวนจริงบวก  จงท ำให้อยู่ในรูปอยำงง่ำย  และมีเลขชี้ก ำลัง
เป็นจ ำนวนจริงบวก 

2.1  (    )
 
  

………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………… 

2.2  4

3

3

1

2

1

3

2

3

12

yx

yx

  
…………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………… 

2.3 
3

1

5

3

8

3

64












 

yx        

…………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………….……………… 

2.4 
















 3

2

1

30

25

36

ba

bx    

…………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………….…………………………………………… 
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2.5 (
    

   )

 
 
 

…………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………… 

 

2.6 (√   
)

 
  (√   

)
 
   

…………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………….…………………………………………… 
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เฉลยแบบฝึกหัดที่ 4 
 

1. จงท ำให้อยู่ในรูปอย่ำงง่ำย 

1.    2

1
4x   = x 2

1
4

      

=    x 2  

2.    3
1

3 2x  = 
3

1

3

2














x  

=    x 9

2

     

= 
9 2x

 

3.    2

1

4   =  2

1
22      

=      2 

4.   3

1

8   =  3

1
32      

=     2 

5.    3

2

27  =  3

2
33   

=   
23   

=     9 

6.    2

1
24 yx  =    2

1
2

2

1
4 yx   

=     x y2

     

7.   

4

4

1

2

1














yx

 = 

4

4

1
4

2

1




























yx

 

=    yx 2  
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ตอนท่ี 5  
รำกที่ n ในระบบจ ำนวนจริงและจ ำนวนจริงในรูปกรณฑ์ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

ตัวอย่ำงที่ 1   (1)   เนื่องจาก 22 = 4 และ (-2)2 = 4  
            ดังนั้น รากที่ 2 ของ 4 คือ 2 และ -2 
          (2)  เนื่องจาก 02 = 0   
            ดังนั้น รากที่ 2 ของ 0 คือ 0 

หมำยเหตุ จากบทนิยาม 1 และ 2 จะพบว่า 
  (1)  ถ้า   ≥   แล้ว  a หาค่าได้เสมอ และมีเพียงจ านวนเดียวเท่านั้น 
  (2)   ถ้า a = 0 แล้ว  0a   

  (3) ถ้า a > 0 แล้ว  a จะเป็นจ านวนจริงบวก b ซ่ึง b2 = a 

รำกที่ n ในระบบจ ำนวนจริง และจ ำนวนจริงในรูปกรณฑ์ 
บทนิยำม ถ้า x, y    เป็นจ านวนจริงแล้ว y  เป็นรากที่สองของ  x   ก็ต่อเมื่อ   y2  =  x 
สมบัติของรำกที่สองท่ีไม่เป็นลบ 

ทฤษฎีบท  1 ถ้า     และ     แล้ว   

ทฤษฎีบท  2 ถ้า     และ     แล้ว  

บทนิยำม  ให้  n   เป็นจ านวนเต็มที่มากกว่า 1  x และ y  เป็นจ านวนจริง y  เป็น
รากที่ n ของ x   ก็ต่อเมื่อ  
ค่ำหลักของรำกที่ n 
บทนิยำม  ให้  x  เป็นจ านวนจริงที่มีรากที่ n  จะกล่าวว่า จ านวนจริง y  เป็นค่าหลักของ
รากที่ n   ของ  x   ก็ต่อเมื่อ 
 1.    y เป็นรากที่  n   ของ x 
 2.     

แทนค่าหลักของรากที่ n  ของ x ด้วย  
สมบัติของรำกที่ n 

ทฤษฎีบท  3 ถ้า x  และ  y  มีรากที่ n  แล้ว   

ทฤษฎีบท  4 ถ้า x  และ  y  มีรากท่ี n  และ แล้ว   

 

www.kr
oo

ba
nn

ok
.co

m

http://www.google.co.th/url?sa=i&rct=j&q=&esrc=s&frm=1&source=images&cd=&cad=rja&uact=8&docid=vYXPecobxyh-zM&tbnid=bncLtslH_65SKM:&ved=&url=http://4vector.com/free-vector/alphabet-tracing-letter-o-clip-art-104516&ei=qSkMVO6pBsS0uATEvILgDw&bvm=bv.74649129,d.c2E&psig=AFQjCNHQI1cAdIidrEHKV3885Z55fEfq1A&ust=1410169641336035


 

 

49 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

 
ตัวอย่างที่ 2 (1)  ค่าหลักของรากท่ีสองของ 4 คือ 24   

   (2)  ค่าหลักของรากท่ีสองของ 9 คือ 39   

   (3)  ค่าหลักของรากท่ีสองของ 16 คือ 416   

   (4)  ค่าหลักของรากท่ีสองของ 625 คือ 25625   

   (5)  ค่าหลักของรากท่ีสองของ 0 คือ 00   

   (6)  ค่าหลักของรากท่ีสองของ 7 คือ 7  
   (7)  รากที่ 2 ของ 3 คือ 3  และ 3  
   (8)  รากที่ 2 ของ 49 คือ 749   และ 749   

ทฤษฎีบทที่จะกล่าวต่อไปนี้ เป็นคุณสมบัติของค่าหลักของรากท่ี 2 ของจ านวนจริง 

 ทฤษฎีบท 1  ถ้า a  0 และ b  0 แล้ว baba   

 ทฤษฎีบท 2  ถ้า a  0 และ b > 0 แล้ว 
b
a

b
a
  

ตัวอย่ำงที่ 3  
(1) 

  
53   = 53  = 15   

(2) 
  

106 
 
= 106  = 60  

  (3) 
  

70   = 70  = 0  = 0 

(4) 
  2

30  = 
2

30   = 15  

(5)
  3

8  = 
33

38



  = 
3

24  

 
รำกที่ 3 ของจ ำนวนจริง 
บทนิยำม 3  ให้ a และ b เป็นจ านวนจริง จะเรียก b ว่าเป็นรากที่ 3 ของ a ก็ต่อเมื่อ b3 = a 
หมำยเหตุ (1)  ถ้า a = 0 แล้ว b = รากที่ 3 ของ a = 0 

   (2)  ถ้า a > 0 แล้ว b = รากที่ 3 ของ a > 0 
   (3)  ถ้า a < 0 แล้ว b = รากที่ 3 ของ a < 0 
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  (4)  จาก (1) ถึง (3) จะได้ว่า ถ้า a เป็นจ านวนจริงใด ๆ แล้ว เราสามารถหา        
รากที่ 3 ของ a ได้เสมอ และรากที่ 3 ของ a จะมีได้เพียงจ านวนเดียวเท่านั้น ต่อไปนี้จะเขียน  
สัญลักษณ์แทนรากที่ 3 ของ a ด้วย 3 a  นั่นคือ 

ถ้า a = 0 แล้ว 0a3   

   ถ้า a > 0 แล้ว 0a3   

   ถ้า a < 0 แล้ว 0a3   

ตัวอย่ำงที่ 4 (1)   283   ทั้งนี้เพราะ 82 3   

   (2) 
  

3273   ทั้งนี้เพราะ 2733   

   (3) 
  

51253   ทั้งนี้เพราะ 12553   

   (4) 
  

4643   ทั้งนี้เพราะ 64)4( 3   

   (5) 
  

62163   ทั้งนี้เพราะ 216)6( 3   

บทนิยำม 4 ให้ a เป็นจ านวนจริงใด ๆ  ค่าหลักของรากท่ี 3 ของ a หมายถึง รากท่ี 3 ของ a (ซึ่งมี
จ านวนเดียว) 
ตัวอย่ำงที่ 5 (1)  ค่าหลักของรากท่ี 3 ของ 1,000 คือ 10000,13   

   (2)  ค่าหลักของรากท่ี 3 ของ -343 คือ 73433   

   (3)  ค่าหลักของรากท่ี 3 ของ 1 คือ 113   

   (4)  ค่าหลักของรากท่ี 3 ของ -5 คือ 3 5  
   (5)  ค่าหลักของรากท่ี 3 ของ 0 คือ 003   

จากบทนิยาม 2 และ 4 จะพบว่าความแตกต่างของค่าหลักของรากท่ี 2 กับค่าหลักของรากท่ี 3 
ของจ านวนจริง a คือ  

(1) ค่าหลักของรากที่ 2  ของ a หมายถึง รากที่ 2 ของ a ที่ไม่เป็นลบ 
(2) ค่าหลักของรากที่ 3 ของ a หมายถึง รากที่ 3 ของ a (ซึ่งอาจจะเป็นจ านวนจริงบวกหรือ

ลบหรือศูนย์ก็ได้) 
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ถึงแม้จะมีความแตกต่างกันในระหว่างค่าหลักของรากท่ี 2 กับค่าหลักของรากท่ี 3 ก็ตาม      
ค่าหลักของรากทั้งสองจะมีคุณสมบัติเหมือนกัน 2 ประการ คือ จ านวนจริง b จะเป็นค่าหลักของรากท่ี 
2 (หรือรากที่ 3) ของ a ก็ต่อเมื่อ 

(1) b เป็นรากที่ 2 (หรือรากท่ี 3) ของ a 
(2)    ≥   
คุณสมบัติข้อ (2) แสดงให้เห็นจริงได้ด้วยแผนภาพอย่างง่าย ดังนี้ 
b เป็นค่าหลักของรากท่ี 2 ของ a   b เป็นค่าหลักของรากท่ี 3 ของ a 

    ≥    b  0    a = 0  b = 0 

  ab  0      a > 0  b > 0 

        a < 0  b < 0  

        ab  0 

รำกที่ n ของจ ำนวนจริง 
ที่กล่าวมาท้ังหมดแล้ว เป็นความหมายของรากและค่าหลักของรากท่ี 2 และ 3 ของจ านวนจริง 

ในกรณีทั่ว ๆ ไป ถ้า n เป็นจ านวนเต็มบวกท่ีมากกว่า 1 เราสามารถให้ความหมายของรากท่ี n และค่า
หลักของรากท่ี n ของจ านวนจริงได้ ดังบทนิยามต่อไปนี้ 

บทนิยำม 5 ให้ a และ b เป็นจ านวนจริง จะเรียก b ว่าเป็นรากที่ n ของ a ก็ต่อเมื่อ bn = a 
เช่นเดียวกับรากที่ 2 และรากที่ 3 เราจะพิจารณาเปรียบเทียบ รากที่ n ของ a ได้ โดยแยกพิจารณา 
ตามจ านวนเต็มบวก n ค่า ว่าเป็นจ านวนคู่หรือจ านวนคี่ ดังนี้ 

 
n เป็นจ ำนวนคู่ n เป็นจ ำนวนคี่ 

(1)  รากที่ n ของ a จะหาค่าได้ ก็ต่อเมื่อ      
  ≥   เท่านั้น 

(2)  ถ้า a = 0 แล้ว รากท่ี n ของ a เท่ากับ 0 
(3)  ถ้า a  0 แล้ว รากท่ี n ของ a จะมี     

2 จ านวน คือ จ านวนหนึ่งเป็นบวกและอีก
จ านวนหนึ่งเป็นลบ 

(4)  ถ้า a  0 แล้ว ไม่สามารถหารากท่ี n 
ของ a ได ้

(1) รากที่ n ของ a จะหาค่าได้ เสมอ 
(2)  ถ้า a = 0 แล้ว รากท่ี n ของ a เท่ากับ 0 
(3)  ถ้า a  0 แล้ว รากท่ี n ของ a จะมีเพียง

จ านวนเดียว และเป็นจ านวนจริงบวก 
(4)  ถ้า a  0 แล้ว รากท่ี n ของ a จะมีเพียง

จ านวนเดียว และเป็นจ านวนจริงลบ 
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ตัวอย่ำงที่ 6   
(1)  รากที่ 4 ของ 625 คือ 5 และ -5 ทั้งนี้ เพราะ 62554   และ 625)5( 4   

  (2)  รากที่ 6 ของ 729 คือ 3 และ -3 ทั้งนี้ เพราะ 72936   และ 729)3( 6   
  (3)  รากที่ 5 ของ 1,024 คือ 4 ทั้งนี้ เพราะ 024,145   
  (4)  รากที่ 7 ของ -128 คือ -2 ทั้งนี้ เพราะ 128)2( 7   

  ต่อไปนี้เป็นบทนิยามของค่าหลักของรากท่ี n ของจ านวนจริง 
บทนิยำม ให้ a เป็นจ านวนจริงใด ๆ และ n เป็นจ านวนเต็มบวกท่ีมากกว่า 1  

1. ถ้า a  0 และ n เป็นจ านวนคู่ แล้ว ค่าหลักของรากที่ n ของ a หมายถึง รากท่ี n ของ a ที่ไม่
เป็นลบ เขียนแทนด้วย n a  

2. ถ้า a  R และ n เป็นจ านวนคี่ แล้ว ค่าหลักของรากที่ n ของ a หมายถึง รากที่ n ของ a 

เขียนแทนด้วย n a  
เช่นเดียวกับค่าหลักของรากท่ี 2 และรากที่ 3 ที่กล่าวไปแล้ว เราสามารถกล่าวได้ว่า ถ้า a เป็น

จ านวนจริงที่มีรากที่ n แล้ว จ านวนจริง b จะเป็นค่าหลักของรากที่ n ของ a ก็ต่อเมื่อ 
(1)  b เป็นรากที่ n ของ a 
(2)     ≥   

 
ตัวอย่ำงที่ 7   

(1)   4 625 =  ค่าหลักของรากท่ี  4 ของ 625 = 5 
  (2)   6 729 =  ค่าหลักของรากท่ี  6 ของ 729 = 3 
  (3) 

  
5 024,1 =  ค่าหลักของรากท่ี  5 ของ 1,024 = 4 

  (4) 
  

7 128 =  ค่าหลักของรากท่ี  7 ของ -128 = -2 
หมายเหตุ  

(1)   เรียกเครื่องหมาย n  ว่า เครื่องหมายกรณฑ์ และเรียก n ว่าอันดับที่หรือดัชนีของ
กรณฑ์    เช่น 3  เป็นเครื่องหมายกรณฑ์ที่มีดัชนีเท่ากับ 3 

(2)   ในกรณีที่ n = 2 จะเขียน  แทน 2  
(3)   ถ้า a เป็นจ านวนจริง จะเรียกจ านวนที่เขียนในรูป n a ว่า กรณฑ์ และอ่านว่า กรณฑ์ที่ n 

ของ a หรือ ค่าหลักของรากที่ n ของ a 
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ตัวอย่ำงที่ 8  

(1)   
3 9 อ่านว่า กรณฑ์ท่ี 3 ของ 9 หรือ ค่าหลักของรากท่ี 3 ของ 9 

  (2)   
4 15 อ่านว่า กรณฑ์ท่ี 4 ของ 15 หรือ ค่าหลักของรากท่ี 4 ของ 15 

  (3)   
5 50 อ่านว่า กรณฑ์ท่ี 5 ของ -50 หรือ ค่าหลักของรากท่ี 5 ของ -50 

คุณสมบัติของรำกที่ n ของจ ำนวนจริง 
  ทฤษฎีบท ถ้า a เป็นจ านวนจริงที่มีรากที่ n แล้ว    aa

n
n   

  ทฤษฎีบท ถ้า a และ b เป็นจ านวนจริงที่มีรากที่ n แล้ว  nnn abba   

ตัวอย่ำงที่ 9  
(1)   32    = 32   = 6  

  (2)   33 24    = 3 24  = 3 8   = 2 

  (3)   33 164   = 3 )16(4   = 3 64  = -4 

  (4)   3 )27(8   = 33 278   = )3(2   = 6 

  (5) 
  

4 8116   = 44 8116  = 32   = 6 

 ทฤษฎีบท ถ้า a และ b เป็นจ านวนจริงที่มีรากที่ n และ b  0 แล้ว  n
n

n

b

a

b

a
  

 ตัวอย่ำงที่ 10   

  (1) 
  

3

3

9

72


  = 3

9

72


  = 3 8   = -2 

  (2) 
  

4

4

4

324   = 4

4

324  = 4 81   = 3 

  (3) 
  

3

64

27
   = 

3

3

64

27  = 
4

3   =      
4

3
  

  (4) 
  

3

8

125
   = 

3

3

8

125


 = 

2

5


  =      

2

5
  

  (5) 
25

)16)(81(

 
= 

25

1681   = 
5

49   =        
5

36
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  ทฤษฎีบท  ถ้า a เป็นจ านวนจริงใด ๆ และ n เป็นจ านวนเต็มบวกโดยที่   ≥ 2 แล้ว  

(1) aan n  เมื่อ n เป็นจ านวนคี่ 
(2) aan n  เมื่อ n เป็นจ านวนคู่ 

 
 ตัวอย่ำงที่ 11   
  (1)   23  = 3  = 3  

  (2) 
  

2)3(  = 3  = 3  

  (3) 
  

3 35  = 5  
  (4) 

  
3 3)5(  = 5  

  (5) 
  

4 46  = 6  = 6  

  (6) 
  

6 6)1(  = 1  = 1  

 ตัวอย่ำงที่ 12  ถ้า a  0 และ b  0 แล้ว  
(1)  

42ba    =  42 ba   
    =  22)(ba   
    =  2ba   

    =  2ab  
(2)   

3 96 ba   =  3 93 6 ba   
    =  3 333 32 )()( ba   
    =  32 ba  
 ตัวอย่ำงที่ 13  ถ้า a และ b เป็นจ านวนจริง แล้ว  

(1)   
46 ba    =  46 ba   

    =  2223 )b()a(   
    =  23 ba   

    =  32 ab  

(2)   
4 12881 ba  =  4 124 84 ba81   

    =  4 434 424 4 )()(3 ba   
    =  323 ba  

    =  323 ba  
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 ตัวอย่ำงที่ 14  ถ้า a  0, b  0 และ c < 0 จะได้ว่า  

  
4

64

c

ba    =  
4

64

c

ba   

    =  
22

2322

)(

)()(

c

ba   

    =  
2

32

c

ba 
 

    =  
2

32 )(

c

ba   

    =  
2

32

c

ba
  

 ทฤษฎีบท ถ้า x เป็นจ านวนจริง ซึ่งมีรากที่ m และมีรากท่ี n แล้ว x มีรากท่ี mn 
 ทฤษฎีบท ถ้า a เป็นจ านวนจริง ซึ่งท าให้ n a เป็นจ านวนจริง และ m เป็นจ านวนเต็ม            
   ซ่ึง   ≥   และท าให้ m n a  เป็นจ านวนจริง แล้ว mnm n aa   
 ตัวอย่ำงที่ 15   
  (1)   16  = 4 16  = 2  

  (2) 
  

3 6a  = 6 6a  = a  

  (3) 
  

3 3 18a  = 9 18a  = 9 92)(a  = 2a  

  (4) 
  

4 16a  = 8 16a  = 8 82)(a  = 2a  = 2a  

  (5) 
  

5 3 30a   = 15 30a = 15 152)( a  = 2a  = 
2

1

a
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 ตัวอย่ำงที่ 16    ถ้า a และ b เป็นจ านวนจริงแล้ว จงหาค่าของ 4 248 ba256  

 วิธีท ำ 

 4 248256 ba  =   
8 248256 ba  

    =   
8 248 88 256 ba   

    =   
8 838 88 8 )(2 ba   

    =   
3ba2  

    =   3ab2  
  ทฤษฎีบท ถ้า a เป็นจ านวนจริง ซึ่งท าให้ n a เป็นจ านวนจริง และ m เป็นจ านวนเต็มบวกท่ี 
    มากกว่า 1 แล้ว    

   (1)   nmn m aa  เมื่อ m เป็นจ านวนคี่ 
  (2)  

nmn m aa  เมื่อ m เป็นจ านวนคู่ และ   ≥   
 
 ตัวอย่ำงที่ 17 
  (1)   8 42  = 42 42

   = 2  
  (2) 

  
10 32  = 52 52

   = 2  
  (3) 

  
9 3)4(  = 33 3)4(   = 3 4  

  (4) 
  

15 125  =  35 3)5(   = 5 5  
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แบบฝึกหัดที่ 5 
 

1. จงท ำให้เป็นรูปอย่ำงง่ำย 
1) 98  = ……………………………………………………………………… 
2) 125  = ……………………………………………………………………… 
3) 384  = ………………………………………………………………………. 
4) 720  = ……………………………………………………………………… 
5) 3 432  = ……………………………………………………………………… 
6) 3 375  = ……………………………………………………………………… 
7) 4 576  = ……………………………………………………………………… 
8) 5 160  = …………………………………………………………………….. 
9) 1752 = …………………………………………………………………….. 

10) 272a = ……………………………………………………………………. 
 

2. จงหำค่ำของ 
1) 32508        = …………………………………………………………… 
2) 482712    = …………………………………………………………… 
3) 1804520    = …………………………………………………………… 
4) 333 2505416    = …………………………………………………………… 
5) 333 43212854    = …………………………………………………………… 
6) 333 19237581   = …………………………………………………………… 

7) axxxxaxx 222 9432  = ………………………………………………………. 

8) 19281375
3

3   = …………………………………………………………… 
9)  804520    = …………………………………………………………… 
10)   1521026210   =  …………………………………………………………… 
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3. จงหำค่ำของ 
1) 3464   = ………………………………………………………………. 

………………………………………………………………. 
2) √    √   = ………………………………………………………………. 

………………………………………………………………. 
3) 12483   = ………………………………………………………………. 

………………………………………………………………. 
4) 2332    =         ………………………………………………………………. 

………………………………………………………………. 
5) 33 16342   = ………………………………………………………………. 

………………………………………………………………. 
6) 243275   = ………………………………………………………………. 

………………………………………………………………. 
………………………………………………………………. 

7) 33 baba   = ………………………………………………………………. 
……………………………………………………………….                                     

8) 
 

 √  √ 
       =  ………………………………………………………………… 

                                                      …………………………………………………………………. 

4. จงท ำจ ำนวนต่อไปนี้ให้ส่วนไม่ติดกรณฑ์ 

1) 
5

5   = ………………………………………………………………. 

………………………………………………………………. 

2) 
5

3





x

x  = ………………………………………………………………. 

………………………………………………………………. 

3) 
25

25



  = ………………………………………………………………. 

………………………………………………………………. 

4) 
23

2233



  = ………………………………………………………………. 

……………………………………………………………… 
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เฉลยแบบฝึกหัดที่ 5 
 
 

1. จงท ำให้เป็นรูปอย่ำงง่ำย 
1) 98    = √                                                    

=    √  
2) 125   = √                  

             =    √  
3) 384     = √                                     

=    √     
=  √  

4) 720      = √                
=     √                     
=    √  

5) 3 432      = √                  
=     √   
=    √   

6) 3 375      = √                                             
=    √   

7) 4 576      = √                                           
=    √          
=  √     

8) 5 160      = √               
=  √        

9) 1752   =  √         
=    √                
=    √  

10) 272a  = √                               
=      √  
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2. จงหำค่ำของ 
 

1)  32508          =     √   √ - √     

=   (   - )√  

                                                      =     √  

2) 482712    =    √   √  -  √  

                         =     (   - )√  

                                     =   √  

3) 1804520    =   √   √ - √  

                             =   (   - )√      

                                         =  -√  

4) 333 2505416      =    √  + √  - √   

                                               =   (   - )√   

                                           =   0 

5) 333 43212854   =    √    √  + √   

                                       =  (     )√   

                                 =    √   
  

6) 333 19237581   =    √   +  √   -  √   

                                                        =  (   - )√      

                                           =    √      

7) axxxxaxx 222 9432  =     √     √ -   √  

                                                          =    (   -   )√     √      

                                               =    √  -  √     
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8) 19281375
3

3   =   √    √  - √    

                                                    =  (   - )√   

        =  √   

9) √   √  -√       =    √   √ - √  

                                                     =  (   - )√  

                                                 =  √  

10) 1521026210   =  (2+3+5) + √     √     √    

= [√  √  √  ]

 

 

                        =  √  √  √  

                                                     =    √  √  √  
3. จงหำค่ำของ 
 

1)      3464     = (   )√           

=    √           

   =   √    

  =     √  

  =   √  

2)       √    √      =    
√  

 √  
   

= 
 

 
√

  

  
   

= 
 

 
√

 

 
   

=    
 

 √ 
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3)    12483    = 
 

 
√

 

  
     

   =  
 

 
√

 

 
   

  = 
 √ 

 √ 
 

4)    2332    = 
 

 
√

 

 
 

5)    
33 16342    =   (   )√               

=  √    
= 6x4 
= 24 

6)    243275     = 
 

 
√

  

  
  

=   
 

 
√

 

 
   

= 
 √ 

 √ 
 

= 
 √ 

 √ 
 

= 
   

   √ 
 

= 
 

 √ 
 

7)    
33 baba    =   3 baba     

=  3 22 ba     

8)     
 

  √  √ 
     =  

  ( √ -√ )

( √  √ ) ( √ -√ )
 

= 
  √ -√ 

 - 
 

                              = 
 √ -√ 
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4. จงท ำจ ำนวนต่อไปนี้ให้ส่วนไม่ติดกรณฑ ์

1) 
5

5   = 
 

√ 
 
√ 

√ 
 

                                   =    
 √ 

 
 

     = √  
 

2)  
5

3





x

x       = 
5

5

5

3










x

x

x

x          

                                      =   
25

53





x

xx   

                                    = 
25

5153





x

xxx      

                                      = 
25

152





x

xx   

3) 
25

25



           = 
25

25

25

25








     

                                                    = 
1

452525    

                                                    = 549  
            

4) 
23

2233



  =   

                                                    =   
   √   √   

 - 
 

                                                    =   
    √ 
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แบบทดสอบหลังเรียน 

เรื่อง เลขยกก ำลัง 

 
ค ำสั่ง ให้นักเรียนเขียนเครื่องหมาย  X  ลงใน   ของกระดาษค าตอบข้อที่ถูกต้องที่สุด 

 เพียงค าตอบเดียว 

1.  ผลส าเร็จของ  5
3

2

5

3284
3

2




   เท่ากับข้อใด 

 ก.  0      ข.  28   
ค.  30      ง.  34 

2.  ข้อใดเป็นรูปอย่างง่ายของ  
2
1

82

24

n16m
nm



 







 

       ก.  53n4m
1

       ข.  53nm
16

 

       ค.  53n4m      ง.  53nm
4

 

3.  ข้อใดเป็นรูปอย่างง่ายของ
5

2

2

5

2

1

4
5

3

3

1

3

2

35


































yx

xy

yx

yx  

       ก.  15

11

xy      ข.  5

11

15

14

yx  

       ค.  5

8

3 yx      ง.  11

5

xy  

4.  ข้อใดเป็นรูปอย่างง่ายของ  
6y4x4)2(3

y)x1(323




 

       ก.  
5y3x73

1      ข.  53

6

yx
3

 

       ค.  7

65

3
yx

     ง.  53yx
1
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5.    732732    มีค่าเท่ากับเท่าใด 
ก.  5      ข.  6 
ค.  7      ง.  8 
 

6.  ข้อใดเป็นผลส าเร็จของ 
2233

261

279

3729







xx

xx

 

     ก.  
729

360       ข.  
729

371     

       ค.  
819

360      ง.  
353

526  

 

7.  ถ้า  16
22

24212
1

22









nn

nn

  แล้ว n มีค่าเท่ากับเท่าใด 

      ก.  4       ข.  3  
       ค.  2       ง.   1 

 

8. รากที่สองของ 549  
ก.  1      ข.  9 
ค.  45       ง.  54   
 

9. จ านวน 
57

57



  ท าให้อยู่ในรูปที่ตัวส่วนไม่ติดกรณฑ์ได้ตรงกับข้อใด 

ก.  
12

5727       ข.  
22

5444  

ค.  
44

51444      ง.  
44

51454  

 

10.  
752

7453



  มีค่าเท่ากับเท่าใด 

ก.  
27

3552      ข.  
27

3553  

ค.  
13

3552      ง. 
13

3553  
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เฉลยแบบทดสอบหลังเรียน 
เรื่อง เลขยกก ำลัง 

 
1.  ค   2.  ง  
3.  ข   4.  ก  
5.  ก   6.  ก   
7.  ค   8.  ค   
9.  ง   10. ค  
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บรรณำนุกรม 

กระทรวงศึกษาธิการ.  หลักสูตรแกนกลำงกำรศึกษำขั้นพื้นฐำน พุทธศักรำช 2551.  กรุงเทพฯ :  
   โรงพิมพ์คุรุสภาลาดพร้าว, 2551. 
สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี.  หนังสือเรียนรำยวิชำเพิ่มเติมคณิตศำสตร์ 

เล่ม 3 ชั้นมัธยมศึกษำปีที่ 4-6  กลุ่มสำระกำรเรียนรู้คณิตศำสตร์.  พิมพ์ครั้งที่ 3.   
กรุงเทพ ฯ : โรงพิมพ์สกสค.ลาดพร้าว,  2555. 
สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี.  หนังสือเรียนคณิตศำสตร์ ค 015 ชั้น 

มัธยมศึกษำตอนปลำย หลักสูตรมัธยมศึกษำตอนปลำย พุทธศักรำช 2524 (ฉบับปรับปรุง 
2533).  พิมพ์ครั้งที่ 11.  กรุงเทพฯ : โรงพิมพ์คุรุสภาลาดพร้าว,  2544. 

สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี.  หนังสือเรียนคณิตศำสตร์ ค 046 ชั้น 
มัธยมศึกษำตอนปลำย หลักสูตรมัธยมศึกษำตอนปลำย พุทธศักรำช 2524 (ฉบับปรับปรุง 
2533).  พิมพ์ครั้งที่ 12.  กรุงเทพฯ : โรงพมิพ์คุรุสภาลาดพร้าว, 2544. 

ส านักวิชาการและมาตรฐานการศึกษา. ตัวชี้วัดและสำระกำรเรียนรู้แกนกลำง กลุ่มสำระกำร 
  เรียนรู้คณิตศำสตร ์ตำมหลักสูตรแกนกลำงกำรศึกษำขั้นพื้นฐำน  พุทธศักรำช 2551.  

  กรุงเทพฯ : โรงพิมพ์คุรุสภาลาดพร้าว, 2551. 
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