
 

 

 
 
 
 

 

   

แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เล่มท่ี 

สวนกุหลาบวิทยาลัย (จิรประวัติ

2551  เพ่ือใช้ประกอบกิจกรรมการเรียนรู้ รายวิชาคณิตศาสตร์เพ่ิมเติม 

ฟังก์ชัน  ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีท่ี 

ท่ีขาดทักษะทางคณิตศาสตร์  นักเรียนสามารถฝึกฝนเพ่ิมเติมได้ด้วยตนเอง อันจะนําไปสู่ความรู้ความเข้าใจใน

เนื้อหาวิชามากยิ่งข้ึน เกิดทักษะในการคิดคํานวณ เพ่ือช่วยในการตัดสินใจและแก้ปัญหา ฝึกการทํางานเป็นกลุ่ม

อย่างมีระบบ ระเบียบ รอบคอบ มีความรับผิดชอบ มีวิจารณญาณ มีความซ่ือสัตย์ มีความเชื่อม่ันในตนเอง รวมท้ัง

เพ่ือตอบสนองความแตกต่างระหว่างบุคคล ทําให้นักเรียนมีเจตคติท่ีดีต่อการ

การเรียนรู้ 

  ผู้จัดทําหวังเป็นอย่างยิ่งว่าแบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์เล่มนี้ จะเป็นประโยชน์ต่อการจัดกิจกรรมการ

เรียนรู้คณิตศาสตร์  การศึกษาค้นคว้าหาความรู้ของนักเรียน และเป็นประโยชน์ต่อผู้สนใจเป็นอย่างดี

 

                            

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ก 

แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เลม่ท่ี 1 

คํานํา 

แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เล่มท่ี 1 เรื่อง อัตราการเปลี่ยนแปลง จัดทําข้ึนตามหลักสูตรโรงเรียน

จิรประวัติ) นครสวรรค์ ซ่ึงครอบคลุมหลักสูตรแกนกลางการศึกษาข้ันพ้ืนฐาน พุทธศักราช 

เพ่ือใช้ประกอบกิจกรรมการเรียนรู้ รายวิชาคณิตศาสตร์เพ่ิมเติม 5 รหัสวิชา ค

ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีท่ี 6 ซ่ึงเป็นส่วนหนึ่งของหน่วยการเรียนรู้ แคลคูลัสเบ้ืองต้น เพ่ือแก้ปัญหานักเรียน

ท่ีขาดทักษะทางคณิตศาสตร์  นักเรียนสามารถฝึกฝนเพ่ิมเติมได้ด้วยตนเอง อันจะนําไปสู่ความรู้ความเข้าใจใน

กยิ่งข้ึน เกิดทักษะในการคิดคํานวณ เพ่ือช่วยในการตัดสินใจและแก้ปัญหา ฝึกการทํางานเป็นกลุ่ม

อย่างมีระบบ ระเบียบ รอบคอบ มีความรับผิดชอบ มีวิจารณญาณ มีความซ่ือสัตย์ มีความเชื่อม่ันในตนเอง รวมท้ัง

เพ่ือตอบสนองความแตกต่างระหว่างบุคคล ทําให้นักเรียนมีเจตคติท่ีดีต่อการเรียนคณิตศาสตร์ เกิดความคงทนใน

ผู้จัดทําหวังเป็นอย่างยิ่งว่าแบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์เล่มนี้ จะเป็นประโยชน์ต่อการจัดกิจกรรมการ

เรียนรู้คณิตศาสตร์  การศึกษาค้นคว้าหาความรู้ของนักเรียน และเป็นประโยชน์ต่อผู้สนใจเป็นอย่างดี

                                                                                   สุนันทา   ภักดีวณิชย์

1  อตัราการเปลี่ยนแปลง 

เรื่อง อัตราการเปลี่ยนแปลง จัดทําข้ึนตามหลักสูตรโรงเรียน

นครสวรรค์ ซ่ึงครอบคลุมหลักสูตรแกนกลางการศึกษาข้ันพ้ืนฐาน พุทธศักราช 

สวิชา ค33201 เรื่องอนุพันธ์ของ

แคลคูลัสเบ้ืองต้น เพ่ือแก้ปัญหานักเรียน 

ท่ีขาดทักษะทางคณิตศาสตร์  นักเรียนสามารถฝึกฝนเพ่ิมเติมได้ด้วยตนเอง อันจะนําไปสู่ความรู้ความเข้าใจใน

กยิ่งข้ึน เกิดทักษะในการคิดคํานวณ เพ่ือช่วยในการตัดสินใจและแก้ปัญหา ฝึกการทํางานเป็นกลุ่ม

อย่างมีระบบ ระเบียบ รอบคอบ มีความรับผิดชอบ มีวิจารณญาณ มีความซ่ือสัตย์ มีความเชื่อม่ันในตนเอง รวมท้ัง

เรียนคณิตศาสตร์ เกิดความคงทนใน

ผู้จัดทําหวังเป็นอย่างยิ่งว่าแบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์เล่มนี้ จะเป็นประโยชน์ต่อการจัดกิจกรรมการ

เรียนรู้คณิตศาสตร์  การศึกษาค้นคว้าหาความรู้ของนักเรียน และเป็นประโยชน์ต่อผู้สนใจเป็นอย่างดี 

สุนันทา   ภักดีวณิชย์ 

 

 



 

 

 
 
 

คํานํา 

สารบัญ 

คําชี้แจงเก่ียวกับแบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์

คําแนะนําเก่ียวกับแบบฝึกทักษะสําหรับครู

คําแนะนําเก่ียวกับแบบฝึกทักษะสําหรับนักเรียน

ข้ันตอนการเรียนโดยใช้แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เล่มท่ี 

สาระการเรียนรู้  สาระสําคัญ  จุดประสงค์การเรียนรู้

สมรรถนะสําคัญของผู้เรียน 

แบบทดสอบก่อนเรียน 

ใบความรู้ท่ี 1.1  อัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ย

แบบฝึกทักษะท่ี 1.1 

ใบความรู้ท่ี 1.2  อัตราการเปลี่ยนแปลงขณะใดๆ

แบบฝึกทักษะท่ี 1.2 

แบบทดสอบหลังเรียน 

แบบบันทึกคะแนนแบบทดสอบก่อนเรียนและหลังเรียน

แบบบันทึกความก้าวหน้าของแบบฝึกทักษะ

บรรณานุกรม 

ภาคผนวก  

เฉลยแบบทดสอบก่อนเรียน 

เฉลยแบบฝึกทักษะท่ี 1.1  

เฉลยแบบฝึกทักษะท่ี 1.2  

เฉลยแบบทดสอบหลังเรียน 
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สารบัญ 

 

 

คําชี้แจงเก่ียวกับแบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ 

คําแนะนําเก่ียวกับแบบฝึกทักษะสําหรับครู 

คําแนะนําเก่ียวกับแบบฝึกทักษะสําหรับนักเรียน 

ข้ันตอนการเรียนโดยใช้แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เล่มท่ี 1 

สาระการเรียนรู้  สาระสําคัญ  จุดประสงค์การเรียนรู้ 

อัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ย 

อัตราการเปลี่ยนแปลงขณะใดๆ   

แบบบันทึกคะแนนแบบทดสอบก่อนเรียนและหลังเรียน 

แบบบันทึกความก้าวหน้าของแบบฝึกทักษะ 
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คําช้ีแจงเก่ียวกับแบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์

1.  แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์เล่มนี้ เป็นเอกสารรายวิชาคณิตศาสตร์เพ่ิมเติม 

    ชั้นมัธยมศึกษาปีท่ี 6 ซ่ึงเป็นส่วนหนึ่งของหน่วยการเรียนรู้ เรื่อง แคลคูลัสเบ้ืองต้น  ประกอบด้วย 

    แบบฝึกทักษะท้ังหมด 5 เล่ม  ดังนี้

 เล่มท่ี 1   อัตราการเปลี่ยน

 เล่มท่ี 2   อนุพันธ์ของฟังก์ชัน

 เล่มท่ี 3   อนุพันธ์ของฟังก์ชันประกอบ

 เล่มท่ี 4   อนุพันธ์อันดับสูง

 เล่มท่ี 5   การประยุกต์ของอนุพันธ์

2.  แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์เล่มนี้จัดทําข้ึนเพ่ือใช้เป็นสื่อการจัดกิจกรรมการเรียนการสอน ให้ผู้เรียนได้

    ศึกษาทําความเข้าใจ สําหรับนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปีท่ี 

3.  แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์เล่มนี้เป็นเล่มท่ี 

 3.1   คําชี้แจงเก่ียวกับแบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์

 3.2   คําแนะนําเก่ียวกับแบบฝึกทักษะสําหรับครู

 3.3   คําแนะนําเก่ียวกับแบบฝึกทักษะสํา

 3.4   ข้ันตอนการเรียนโดยใช้แบบฝึกทักษะ

 3.5   แบบทดสอบก่อนเรียน

 3.6   เนื้อหาและตัวอย่าง

 3.7   แบบฝึกทักษะ 

 3.8   แบบทดสอบหลังเรียน

4.  แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์เล่มนี้ใช้เวลา  

 
 
 
 
 
 
 

ค 

แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เลม่ท่ี 1 
                                                                                                                 

คําช้ีแจงเก่ียวกับแบบฝึกทักษะคณิตศาสตร ์
 

แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์เล่มนี้ เป็นเอกสารรายวิชาคณิตศาสตร์เพ่ิมเติม 5 รหัสวิชา ค

ซ่ึงเป็นส่วนหนึ่งของหน่วยการเรียนรู้ เรื่อง แคลคูลัสเบ้ืองต้น  ประกอบด้วย 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์เล่มนี้จัดทําข้ึนเพ่ือใช้เป็นสื่อการจัดกิจกรรมการเรียนการสอน ให้ผู้เรียนได้

วามเข้าใจ สําหรับนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปีท่ี 6 
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แบบทดสอบก่อนเรียน 

เนื้อหาและตัวอย่าง 

 

แบบทดสอบหลังเรียน 

แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์เล่มนี้ใช้เวลา  4  ชั่วโมง 

1  อตัราการเปลี่ยนแปลง 
                                                                                                                  

 
 

รหัสวิชา ค33201  

ซ่ึงเป็นส่วนหนึ่งของหน่วยการเรียนรู้ เรื่อง แคลคูลัสเบ้ืองต้น  ประกอบด้วย  
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คําแนะนําเก่ียวกับแบบฝึกทักษะสําหรับครู

  แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ รายวิชาคณิตศาสตร์เพ่ิมเติม 
เรื่อง อัตราการเปลี่ยนแปลง ซ่ึงเป็นส่วนหนึ่งของหน่วยการเรียนรู้เรื่อง แคลคูลัสเบ้ืองต้น ครูผู้สอนเป็นผู้ท่ีมีบทบาท
สําคัญท่ีจะช่วยให้การดําเนินกิจกรรมการเรียนรู้ของนักเรี
รายละเอียด เก่ียวกับการปฏิบัติตนก่อนท่ีจะใช้แบบฝึกทักษะ  ดังนี้

 1.  ครูควรศึกษาแบบฝึกทักษะและอ่านเนื้อหาสาระอย่างละเอียดรอบคอบ พร้อมท้ังทําความเข้าใจ
เนื้อหาทุกเล่มก่อนนําไปใช้ในการจัดกิจกรรมการเรียนการสอน

 2. ครูควรเตรียมแบบฝึกทักษะให้ครบถ้วนและเพียงพอกับจํานวนของนักเรียน

 3. ครูควรชี้แจงให้นักเรียนทราบถึงวัตถุประสงค์ ลําดับข้ันตอน และวิธีการสอนโดยใช้แบบฝึก
ทักษะอย่างชัดเจน 

 4. ครูควรชี้แจงให้นักเรียนทราบเก่ียวกับบทบาทของนักเรียนในการเรียนโดยใช้แบบฝึกทักษะให้
เข้าใจ และเน้นย้ําเรื่องของความซ่ือสัตย์โดยไม่ลอกเพ่ือน ไม่ให้เพ่ือนทําให้ หรือไม่ดูเฉลยก่อนลงมือทําด้วยตนเอง

 5. ให้นักเรียนทําแบบทดสอบก่อนเรียนเพ่ือประเมินความรู้เดิมของนักเรียน

 6. ดําเนินการสอนตามกิจกรรมการเรียนรู้ท่ีกําหนดไว้ในแผนการจัดการเรียนรู้

 7. ให้นักเรียนศึกษาเนื้อหา และทําแบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์แล้วเปลี่ยนกันตรวจ

ตามเฉลย 

 8.  เวลาในการจัดกิจกรรมการเรียนโดยใช้แบบฝึกทักษะของนักเรียนแต่ละคนอาจไม่เท่ากัน ครู
ควรยืดหยุ่นตามความเหมาะสมและสถานการณ์

 9. ประเมินผลการเรียนของนักเรียนอย่างต่อเนื่อง 
นักเรียน 

                   10. ให้นักเรียนทําแบบทดสอบหลังเรียนเพ่ือประเมินความก้าวหน้าของนักเรียน

                   11. ให้นักเรียนร่วมกันสรุปบทเรียน

                   12. บันทึกผลหลังการจัดกิจกรรมการเรียนรู้โดยใช้แ

                   13.  การจัดชั้นเรียนอาจจัดให้นักเรียนศึกษาเป็นรายบุคคลหรือรายกลุ่มก็ได้

 

 

ง 
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คําแนะนําเก่ียวกับแบบฝึกทักษะสําหรับคร ู

 

แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ รายวิชาคณิตศาสตร์เพ่ิมเติม 5 รหัสวิชา ค
เรื่อง อัตราการเปลี่ยนแปลง ซ่ึงเป็นส่วนหนึ่งของหน่วยการเรียนรู้เรื่อง แคลคูลัสเบ้ืองต้น ครูผู้สอนเป็นผู้ท่ีมีบทบาท
สําคัญท่ีจะช่วยให้การดําเนินกิจกรรมการเรียนรู้ของนักเรียน บรรลุตามวัตถุประสงค์ ครูผู้สอนจึงควรศึกษา
รายละเอียด เก่ียวกับการปฏิบัติตนก่อนท่ีจะใช้แบบฝึกทักษะ  ดังนี้ 

ครูควรศึกษาแบบฝึกทักษะและอ่านเนื้อหาสาระอย่างละเอียดรอบคอบ พร้อมท้ังทําความเข้าใจ
เนื้อหาทุกเล่มก่อนนําไปใช้ในการจัดกิจกรรมการเรียนการสอน 

ครูควรเตรียมแบบฝึกทักษะให้ครบถ้วนและเพียงพอกับจํานวนของนักเรียน

ครูควรชี้แจงให้นักเรียนทราบถึงวัตถุประสงค์ ลําดับข้ันตอน และวิธีการสอนโดยใช้แบบฝึก

ครูควรชี้แจงให้นักเรียนทราบเก่ียวกับบทบาทของนักเรียนในการเรียนโดยใช้แบบฝึกทักษะให้
จ และเน้นย้ําเรื่องของความซ่ือสัตย์โดยไม่ลอกเพ่ือน ไม่ให้เพ่ือนทําให้ หรือไม่ดูเฉลยก่อนลงมือทําด้วยตนเอง

ให้นักเรียนทําแบบทดสอบก่อนเรียนเพ่ือประเมินความรู้เดิมของนักเรียน

ดําเนินการสอนตามกิจกรรมการเรียนรู้ท่ีกําหนดไว้ในแผนการจัดการเรียนรู้

นศึกษาเนื้อหา และทําแบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์แล้วเปลี่ยนกันตรวจ

เวลาในการจัดกิจกรรมการเรียนโดยใช้แบบฝึกทักษะของนักเรียนแต่ละคนอาจไม่เท่ากัน ครู
ควรยืดหยุ่นตามความเหมาะสมและสถานการณ์ 

ประเมินผลการเรียนของนักเรียนอย่างต่อเนื่อง และให้การเสริมแรงในการปฏิบัติกิจกรรมของ

ให้นักเรียนทําแบบทดสอบหลังเรียนเพ่ือประเมินความก้าวหน้าของนักเรียน

ให้นักเรียนร่วมกันสรุปบทเรียน 

บันทึกผลหลังการจัดกิจกรรมการเรียนรู้โดยใช้แบบฝึกคณิตศาสตร์

การจัดชั้นเรียนอาจจัดให้นักเรียนศึกษาเป็นรายบุคคลหรือรายกลุ่มก็ได้

1  อตัราการเปลี่ยนแปลง 
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ยน บรรลุตามวัตถุประสงค์ ครูผู้สอนจึงควรศึกษา

ครูควรศึกษาแบบฝึกทักษะและอ่านเนื้อหาสาระอย่างละเอียดรอบคอบ พร้อมท้ังทําความเข้าใจ

ครูควรเตรียมแบบฝึกทักษะให้ครบถ้วนและเพียงพอกับจํานวนของนักเรียน 

ครูควรชี้แจงให้นักเรียนทราบถึงวัตถุประสงค์ ลําดับข้ันตอน และวิธีการสอนโดยใช้แบบฝึก

ครูควรชี้แจงให้นักเรียนทราบเก่ียวกับบทบาทของนักเรียนในการเรียนโดยใช้แบบฝึกทักษะให้
จ และเน้นย้ําเรื่องของความซ่ือสัตย์โดยไม่ลอกเพ่ือน ไม่ให้เพ่ือนทําให้ หรือไม่ดูเฉลยก่อนลงมือทําด้วยตนเอง 

ให้นักเรียนทําแบบทดสอบก่อนเรียนเพ่ือประเมินความรู้เดิมของนักเรียน 

ดําเนินการสอนตามกิจกรรมการเรียนรู้ท่ีกําหนดไว้ในแผนการจัดการเรียนรู้ 

นศึกษาเนื้อหา และทําแบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์แล้วเปลี่ยนกันตรวจ 

เวลาในการจัดกิจกรรมการเรียนโดยใช้แบบฝึกทักษะของนักเรียนแต่ละคนอาจไม่เท่ากัน ครู

และให้การเสริมแรงในการปฏิบัติกิจกรรมของ

ให้นักเรียนทําแบบทดสอบหลังเรียนเพ่ือประเมินความก้าวหน้าของนักเรียน 

บบฝึกคณิตศาสตร์ 

การจัดชั้นเรียนอาจจัดให้นักเรียนศึกษาเป็นรายบุคคลหรือรายกลุ่มก็ได้ 



 

 

 
 

 คําแนะนําเก่ียวกับแบบฝึกทักษะสําหรับนักเรียน

  แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ รายวิชาคณิตศาสตร์เพ่ิมเติม 

เรื่อง อัตราการเปลี่ยนแปลง ซ่ึงเป็นส่วนหนึ่งของหน่วยการเรียนรู้เรื่อง แคลคูลัสเบ้ืองต้น

คําแนะนํา  ดังนี้ 

 1.   นักเรียนควรอ่านคําชี้แจงเก่ียวกับแบบฝึกทักษะ และคําแนะนําในการใช้แบบฝึกทักษะสําหรับ

นักเรียนให้เข้าใจ ก่อนจะศึกษาและทําแบบฝึกทักษะทุกครั้ง

 2.   ทําแบบทดสอบก่อนเรียนเพ่ือตรวจสอบความรู้เดิมของนักเรียน

 3.   ศึกษาเนื้อหาและตัวอย่างให้เข้าใจ แล้วทําแบบฝึกทักษะตามข้ันตอน ถ้าทําแบบฝึกทักษะ

ไม่ได้ ให้ศึกษาเนื้อหาและตัวอย่างใหม่อีกครั้ง หรือปรึกษาครูผู้สอน

 4.   เปลี่ยนกันตรวจตามเฉลย 

 5.   ทําแบบทดสอบหลังเรียน เพ่ือประเมินความก้าวหน้าของตนเอง หลังจากศึกษาแบบฝึกทักษะ

จบแล้ว 

 6.  ในการทําแบบฝึกทักษะ แบบทดสอบก่อนเรียน แบบทดสอบหลังเรียน ให้นักเรียนพยายามทํา

ด้วยความต้ังใจ และมีความซ่ือสัตย์ต่
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ รายวิชาคณิตศาสตร์เพ่ิมเติม 5 รหัสวิชา ค

ตราการเปลี่ยนแปลง ซ่ึงเป็นส่วนหนึ่งของหน่วยการเรียนรู้เรื่อง แคลคูลัสเบ้ืองต้น

นักเรียนควรอ่านคําชี้แจงเก่ียวกับแบบฝึกทักษะ และคําแนะนําในการใช้แบบฝึกทักษะสําหรับ

นักเรียนให้เข้าใจ ก่อนจะศึกษาและทําแบบฝึกทักษะทุกครั้ง 

ทําแบบทดสอบก่อนเรียนเพ่ือตรวจสอบความรู้เดิมของนักเรียน 

ศึกษาเนื้อหาและตัวอย่างให้เข้าใจ แล้วทําแบบฝึกทักษะตามข้ันตอน ถ้าทําแบบฝึกทักษะ

ไม่ได้ ให้ศึกษาเนื้อหาและตัวอย่างใหม่อีกครั้ง หรือปรึกษาครูผู้สอน 

เปลี่ยนกันตรวจตามเฉลย และบันทึกคะแนนท่ีได้ไว้ จากนั้นร่วมกันสรุปองค์ความรู้

ทําแบบทดสอบหลังเรียน เพ่ือประเมินความก้าวหน้าของตนเอง หลังจากศึกษาแบบฝึกทักษะ

ในการทําแบบฝึกทักษะ แบบทดสอบก่อนเรียน แบบทดสอบหลังเรียน ให้นักเรียนพยายามทํา

ด้วยความต้ังใจ และมีความซ่ือสัตย์ต่อตนเองมากท่ีสุด 

1  อตัราการเปลี่ยนแปลง 

คําแนะนําเก่ียวกับแบบฝึกทักษะสําหรับนักเรียน 
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ตราการเปลี่ยนแปลง ซ่ึงเป็นส่วนหนึ่งของหน่วยการเรียนรู้เรื่อง แคลคูลัสเบ้ืองต้น นักเรียนควรปฏิบัติตาม

นักเรียนควรอ่านคําชี้แจงเก่ียวกับแบบฝึกทักษะ และคําแนะนําในการใช้แบบฝึกทักษะสําหรับ

 

ศึกษาเนื้อหาและตัวอย่างให้เข้าใจ แล้วทําแบบฝึกทักษะตามข้ันตอน ถ้าทําแบบฝึกทักษะ

และบันทึกคะแนนท่ีได้ไว้ จากนั้นร่วมกันสรุปองค์ความรู้ 

ทําแบบทดสอบหลังเรียน เพ่ือประเมินความก้าวหน้าของตนเอง หลังจากศึกษาแบบฝึกทักษะ

ในการทําแบบฝึกทักษะ แบบทดสอบก่อนเรียน แบบทดสอบหลังเรียน ให้นักเรียนพยายามทํา
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ขั้นตอนการเรียนโดยใช้แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เล่มท่ี 1 

 

อ่านคําแนะนํา 
สําหรับนักเรียน 

 
 

ทําแบบทดสอบก่อนเรียน 
 
 
 

ศึกษาใบความรู้และตัวอย่าง 
 
 
 

ทําแบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ 
 
 
 

ทําแบบทดสอบ 
หลังเรียน 

 
 
 

ศึกษาแบบฝึกทักษะ 
คณิตศาสตร์ ชุดต่อไป 

 
 
 
 
 
  
 
 
 
 

ผ่านเกณฑ์ 

ไม่ผ่านเกณฑ์ 
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สาระการเรียนรู ้
อัตราการเปลี่ยนแปลง 

 

  

 สาระสําคัญ 
 

        ถ้า  y = f(x)  เป็นฟังก์ชันใดๆ เม่ือค่าของ x เปลี่ยนเป็น x+h  โดยท่ี h≠  0   ค่าของ y      

    เปลี่ยนจาก f(x) เป็น f(x+h)  แล้ว 

 �  อัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ y เทียบกับ x  ในช่วง  x ถึง x+h  คือ   
h

f(x)h)f(x −+
 

          �   อัตราการเปลี่ยนแปลงของ y เทียบกับ x ขณะ x มีค่าใดๆ  คือ  
h

f(x)h)f(x
lim

0h

−+

→
 

                 
                ผลการเรียนรู้    

          

                  หาอนุพันธ์ของฟังก์ชันได้ 

    

                จุดประสงค์การเรียนรู้ 

 1.   ด้านความรู้ (K) 

  1.1  บอกความหมายของอัตราการเปลี่ยนแปลงได้ 
  1.2  หาอัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ y เทียบกับ x  ขณะท่ี x เปลี่ยนจาก x เป็น x+h ได้ 
  1.3  หาอัตราการเปลี่ยนแปลงของ y เทียบกับ x ขณะ x มีค่าใดๆ ได้ 
 2.   ด้านทักษะกระบวนการ (P) 
  2.1  มีความสามารถในการให้เหตุผล 
  2.2  มีความสามารถในการแก้ปัญหา 
  2.3  มีความสามารถในการสื่อสาร การสื่อความหมาย และการนําเสนอ 
  2.4  มีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์ 
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 3.   ด้านคุณลักษณะ (A) 
  3.1  มีความรับผิดชอบ 
  3.2  มีความซ่ือสัตย์สุจริต 
  3.3  มีความมุ่งม่ันในการทํางาน 
  3.4  มีความใฝ่รู้ใฝ่เรียน 
  3.5  มีระเบียบวินัย                                 

  

  สมรรถนะสําคัญของผู้เรียน 
 

  1.  ความสามารถในการสื่อสาร 

  2.  ความสามารถในการคิด 

  3.  ความสามารถในการแก้ปัญหา 
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แบบทดสอบก่อนเรียน 
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เรื่อง  อนุพันธ์ของฟังก์ชัน              เล่มท่ี 1 อัตราการเปลี่ยนแปลง 

 

คําช้ีแจง   1.  แบบทดสอบฉบับนี้เป็นแบบปรนัยเลือกตอบ จํานวน 10 ข้อ  ใช้เวลา 20 นาที 
    2.  ให้นักเรียนทําเครื่องหมาย ×  ลงในช่องตัวเลือกในกระดาษคําตอบท่ีเห็นว่าถูกต้องท่ีสุด 

 

1.  อัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ y เทียบกับ x  เม่ือ x เปลี่ยนจาก x  ไปเป็น x + h  ตรงกับข้อใด 

 ก.     
h

f(x)h)f(x ++
     ข.     

h

f(x)h)f(x −+
    

 ค.     
h

f(x)h)f(x +−
    ง.     

h

f(x)h)f(x −−
 

  

2.  กําหนดให้  y = f(x) = x2 + 1 ข้อใดคืออัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ y เทียบกับ x  ขณะท่ี x  เปลี่ยนจาก        
    1 ไปเป็น 5  

 ก.     2      ข.     6 

 ค.     12     ง.     14 

3.  กําหนดให้  y = f(x) = 
x

1x −
 ข้อใดคืออัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ y เทียบกับ x  ขณะท่ี x  เปลี่ยนจาก        

    2 ไปเป็น 4  

 ก.        
2

1
−      ข.       

2

1
  

 ค.      
8

1
−      ง.       

8

1
 

 
4.  กําหนดให้  y = f(x) = x2 – 5x ข้อใดคืออัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ y เทียบกับ x  ขณะ x  มีค่าใด ๆ 

 ก.     x2 – 1      ข.     2x – 1  

 ค.     x2 – 5     ง.     2x – 5 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เลม่ท่ี 1  อตัราการเปลี่ยนแปลง 
 

 
5.  กําหนดให้  y = f(x) = 3x2 + 4x – 5  ข้อใดคืออัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ y เทียบกับ x  ขณะท่ี x = 4 

 ก.     23      ข.     25  

 ค.     28     ง.     32 

6.  กําหนดให้  y = f(x) = 
x

1
  ข้อใดคืออัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ y เทียบกับ x  ขณะท่ี x = 3 

 ก.        
3

1
     ข.       

9

1
  

 ค.     
3

1
−      ง.     

9

1
−    

7.  อัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของพ้ืนท่ีของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส เม่ือเทียบกับความยาวด้านของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส  
    เม่ือความยาวของด้านเปลี่ยนจาก 3 เซนติเมตร เป็น 6 เซนติเมตร  ตรงกับข้อใด 

ก.     9    ตารางเซนติเมตร/เซนติเมตร  ข.     18  ตารางเซนติเมตร/เซนติเมตร 

ค.     27  ตารางเซนติเมตร/เซนติเมตร  ง.     36  ตารางเซนติเมตร/เซนติเมตร 

8.  รูปวงกลมวงหนึ่งมีรัศมียาว r เซนติเมตร ข้อใดคืออัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของความยาวของเส้นรอบวง  
     เทียบกับรัศมี เม่ือความยาวของรัศมีเปลี่ยนจาก 3 เซนติเมตร เป็น 3.5 เซนติเมตร 
     ก.     π    เซนติเมตร/เซนติเมตร   ข.     2π   เซนติเมตร/เซนติเมตร 

ค.     3π   เซนติเมตร/เซนติเมตร   ง.     4π   เซนติเมตร/เซนติเมตร 

9.  อัตราการเปลี่ยนแปลงของพ้ืนท่ีของรูปสามเหลี่ยมด้านเท่า เม่ือเทียบกับความยาวด้าน เม่ือความยาวด้านของ 
    รูปสามเหลี่ยมด้านเท่า เท่ากับ 8 นิ้ว  ตรงกับข้อใด 

ก.     316     ตารางนิ้ว/นิ้ว   ข.     38     ตารางนิ้ว/นิ้ว 

ค.     16         ตารางนิ้ว/นิว้   ง.      32        ตารางนิ้ว/นิว้ 
 
10.  กําหนดให้  s(t) = t2 – 3t + 12  เป็นระยะทางการเคลื่อนท่ีของวัตถุชิ้นหนึ่งมีหน่วยเป็นเมตร เม่ือเวลา  
      t วินาที  ข้อใดคืออัตราการเปลี่ยนแปลงของระยะทางของ s เม่ือเวลา t เท่ากับ 10 วินาที 
      ก.     –17     เมตร/วินาที   ข.     17     เมตร/วินาที 

ค.     –29     เมตร/วินาที   ง.      29     เมตร/วินาที 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เลม่ท่ี 1  อตัราการเปลี่ยนแปลง 
 

 

กระดาษคําตอบแบบทดสอบก่อนเรียน 

 

ชื่อ-นามสกุล .........................................................................................  ชั้น ม.6/.......  เลขท่ี ......... 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

สรุปผลคะแนน 

 

 
 
 
 
 

ข้อ ก ข ค ง 

1     

2     

3     

4     

5     

6     

7     

8     

9     

10     

คะแนนเต็ม คะแนนท่ีได ้

10  



 

 

 
 
 

 
 
 
          อัตราการเปล่ียนแปลงเฉล่ีย
 
 
 อัตราการเปลี่ยนแปลง 
 
      พิจารณา กําหนดให้  
 
 
 
 
 
 
 
 

 

จากกราฟ   ถ้า  x  =  x1

                ถ้า  x  =  x2

 
 

จากกราฟ   x2 – x1  เรียกว่า  การเปลี่ยนแปลงของ 

         y2 – y1  หรือ  

 
 
 ถ้า  x1  =  x         แล้ว   

          ถ้า  x2  =  x + h    แล้ว   
  
 
 

y 

y2 = f(x2)  

y1 = f(x1)  

∆y 

6 

แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เลม่ท่ี 1 
 

ใบความรู้ท่ี 1.1 
 

อัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ย  

อัตราการเปล่ียนแปลงเฉล่ีย 

กําหนดให้  y = f(x)  เป็นฟังก์ชันใดๆ และสมมติกราฟของ y = f(x)

 

1   แล้ว   y1  =  f(x1) 

2   แล้ว   y2  =  f(x2) 

เรียกว่า  การเปลี่ยนแปลงของ  x  เขียนแทนด้วย  ∆x 

หรือ  f(x2) – f(x1)  เรียกว่า  การเปลี่ยนแปลงของ y  เขียนแทนด้วย 

แล้ว   y1  =  f(x1)  =  f(x)              

แล้ว   y2  =  f(x2)  =  f(x+h)   
x เปลี่ยนค่าไป h เม่ือ 

  

x 
∆x x1 

 
x2 

1  อตัราการเปลี่ยนแปลง 

y = f(x)  เป็นดังนี้ 

 

เขียนแทนด้วย ∆y 

เม่ือ h≠  0 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เลม่ท่ี 1  อตัราการเปลี่ยนแปลง 
 
 

แสดงว่า  ถ้าค่าของ x เปลี่ยนไปเป็น x + h แล้วค่าของ f(x) จะเปลี่ยนเป็น f(x+h)   

 ดังนั้น  เขียนกราฟใหม่ของ  y = f(x)  ได้ดังนี้ 

 
 
 
 
 
 
   
   

 
 จากกราฟ  1.  การเปลี่ยนแปลงของ x  =  ∆x  =  (x – h) – x  =  h 

       2.  การเปลี่ยนแปลงของ y  = ∆y  =  f(x – h) – f(x)  

 

  ดังนั้น       อัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ  y เทียบกับ  x  คือ  
x

y

∆
∆

  

 
 
  

บทนิยาม  ถ้า  y = f(x)  เป็นฟังก์ชันใดๆ เม่ือค่าของ x เปล่ียนเป็น x+h  โดยท่ี h≠  0   

          ค่าของ y เปล่ียนจาก f(x) เป็น f(x+h)  แล้ว 

          อัตราการเปล่ียนแปลงเฉล่ียของ y เทียบกับ x  ในช่วง  x  ถึง x+h  คือ 

                                
x

y

∆
∆

   =    
h

f(x)h)f(x −+
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

f(x+h) 

f(x) 

y 

x x+h x 

∆x 

∆y 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เลม่ท่ี 1  อตัราการเปลี่ยนแปลง 
 
 

 

ตัวอย่างท่ี 1  กําหนดให้  y = f(x) = x3  แล้ว  จงหาอัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ y เทียบกับ x  
                 ในชว่ง  x = 1  ถึง  x = 4 

วิธีทํา     จากโจทย์   y = f(x) = x3   

      ∴    f(x+h)   =   f(4)   =   43   =   64 
    f(x)   =   f(1)   =   13   =     1 
 อัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ  y  เทียบกับ  x  ในช่วง  x = 1  ถึง  x = 4  คือ 

       
14

f(1)f(4)

−
−

   =      
3

164−
 

     =        
3

63
 

     =         21 
 
 ดังนั้น  อัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ  y เทียบกับ x  ในช่วง x =1 ถึง x = 4  คือ  21 
 
 
 
 
ตัวอย่างท่ี 2   กําหนดให้  y = f(x) = x2 – 6x + 4  แล้ว   จงหาอัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ y เทียบกับ x  
                  ในช่วง  x = 2  ถึง  x = 2.5 

วิธีทํา     จากโจทย์   y = f(x) = x2 – 6x + 4   

      ∴    f(x+h)   =   f(2.5)   =   (2.5)2 – 6(2.5) + 4  =   -4.75 
    f(x)   =   f(2)     =   (2)2 – 6(2) + 4       =     -4 
 อัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ  y  เทียบกับ  x  ในช่วง  x = 2  ถึง  x = 2.5  คือ 

       
22.5

f(2)f(2.5)

−
−

  =      
5.0

475.4 −−
 

     =        
5.0

75.8−
 

 
     =          -17.5 
 
 ดังนั้น  อัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ  y เทียบกับ x  ในช่วง  x =2  ถึง  x = 2.5  คือ  -17.5 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เลม่ท่ี 1  อตัราการเปลี่ยนแปลง 
 
 
 

ตัวอย่างท่ี 3    กําหนด  y  =  
x

3
−   จงหาอัตราการเปลี่ยนแปลงของ y เทียบกับ x  

                   ในช่วง  x = a  ถึง  x = a+h 

วิธีทํา     จากโจทย์   y  =  
x

3
−    

      ∴    f(x+h)   =   f(a+h)   =    
ha

3

+
−  

    f(x)     =   f(a)      =     
a

3
−     

 
อัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ  y  เทียบกับ  x  ในช่วง  x = a  ถึง  x = a+h   คือ 

 

ah)(a

f(a)h)f(a

−+
−+

  =      
h

a

3

ha

3




−−





+
−

 

  =      
( )

h

haa

3h3a3a

+
++−

 

   

=          
h)ah(a

3h

+
 

 

  =            
h)a(a

3

+
 

 

ดังนั้น  อัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ  y เทียบกับ x  ในช่วง x = a ถึง x = a+h  คือ  
h)a(a

3

+
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เลม่ท่ี 1  อตัราการเปลี่ยนแปลง 
 
 
 
ตัวอย่างท่ี 4   จงหาอัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของพ้ืนท่ีของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส เม่ือเทียบกับความยาว 
                 ด้านของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส เม่ือความยาวของด้านเปลี่ยนจาก 10 เซนติเมตร เป็น 13 เซนติเมตร     

วิธีทํา     กําหนดให้ รูปสี่เหลีย่มจัตุรัสมีด้านยาวด้านละ  x  เซนติเมตร  และ 

                         พ้ืนท่ีของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส   เท่ากับ  y  ตารางเซนติเมตร 

   จะได้ว่า   y   =   f(x)   =   x2   
              ∴    f(x+h)   =   f(13)   =   132   =   169 
   f(x)  =    f(10)   =   102   =   100 
  

 อัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของพ้ืนท่ีของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสเทียบกับความยาวด้านของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส 

เม่ือความยาวของด้านเปลี่ยนจาก 10 เซนติเมตร เป็น 13 เซนติเมตร  คือ 

            
1013

f(10)f(13)

−
−

  =      
0.5

100169 −
 

     =        
3

69
 

     =         23 
 
 ดังนั้น  อัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของพ้ืนท่ีของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัสเม่ือเทียบกับความยาวด้านของรูป
สี่เหลี่ยมจัตุรัส เม่ือความยาวของด้านเปลี่ยนจาก 10 เซนติเมตร เป็น 13 เซนติเมตร  คือ  23 ตารางเซนติเมตร 

ต่อเซนติเมตร 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เลม่ท่ี 1  อตัราการเปลี่ยนแปลง 
 
 
 
 

แบบฝึกทักษะท่ี 1.1 

 
 

คําช้ีแจง  ให้นักเรียนแสดงวิธีทํา  จํานวน 10 ข้อ ข้อละ 1 คะแนน  คะแนนเต็ม 10 คะแนน 

1.   กําหนด  y = f(x) = 2x จงหาอัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ y เทียบกับ x ขณะ x เปลี่ยนจาก 1 เป็น 3 

     วิธีทํา            
             
             
             
             
             
             
             
             
             
             
              

 

2.   กําหนด y = f(x) = 3x + 2  จงหาอัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ y เทียบกับ x  ในช่วง x = 1 ถึง x = 4  

     วิธีทํา            
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เลม่ท่ี 1  อตัราการเปลี่ยนแปลง 
 
 
3.   กําหนด  y = f(x) = x2+2x + 6  จงหาอัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ y เทียบกับ x  ขณะ x เปลี่ยนจาก    
     จาก  1  เป็น  5  

     วิธีทํา               
             
             
             
             
             
             
              
             
             
             
             
             
             
              
              
 
4.   กําหนด  y = f(x) = 2x3 - 5  จงหาอัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ y เทียบกับ x  ขณะ x เปลี่ยนจาก    
     จาก  2  เป็น  2.1  

     วิธีทํา               
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เลม่ท่ี 1  อตัราการเปลี่ยนแปลง 
 
 
5.   กําหนด  y = f(x) =  5 – 4x2  จงหาอัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ y เทียบกับ x  ขณะ x เปลี่ยนจาก    
     จาก  3  เป็น  1  

     วิธีทํา               
             
             
             
             
             
             
             
             
             
             
             
             
             
              
              
 

6.   กําหนด  y = f(x) =  
x

1
  จงหาอัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ y เทียบกับ x  ขณะ x เปลี่ยนจาก    

     จาก  2  เป็น  5  

     วิธีทํา               
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เลม่ท่ี 1  อตัราการเปลี่ยนแปลง 
 
 

7.   กําหนด  y = f(x) =  
2

1
x +   จงหาอัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ y เทียบกับ x  ขณะ x เปลี่ยนจาก    

     จาก  4  เป็น  9 

     วิธีทํา               
             
             
             
             
             
             
             
             
             
             
             
             
              
              

 
8.   จงหาอัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของพ้ืนท่ีของรูปวงกลม เม่ือเทียบกับความยาวรัศมีของรูปวงกลมนั้น   
     เม่ือความยาวของรัศมี เปลี่ยนจาก 10 เซนติเมตร เป็น 12 เซนติเมตร 
     วิธีทํา               
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เลม่ท่ี 1  อตัราการเปลี่ยนแปลง 
 
 
9.   จงหาอัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของพ้ืนท่ีของรูปสามเหลี่ยมด้านเท่ารูปหนึ่ง เทียบกับความยาวของด้าน   
     เม่ือความยาวของด้านเปลี่ยนจาก 4 เซนติเมตร เป็น 8 เซนติเมตร    

     วิธีทํา               
             
             
             
             
             
             
             
             
             
             
             
              
 
10.   จงหาอัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของปริมาตรของทรงกลมเทียบกับรัศมี เม่ือความยาวของรัศมีเปลี่ยนจาก  
       3 เซนติเมตร ไปเป็น 6 เซนติเมตร 

       วิธีทํา               
             
             
             
             
             
             
             
             
             
             
              
             
             
              
              
              
 



 

 

 
 

 
 
 
            อัตราการเปล่ียนแปลง
 
 

จากการวิเคราะห์อัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ 

                
x

y

∆
∆

   =    
h

h)f(x +

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
  

 จากเรื่องเส้นตรง  
2

2

x

y

−
−

คอร์ด AB  ถ้าต้องการหาความชันท่ีแท้จริงของกราฟ ต้องเปลี่ยนค่า 

นั่นคือ  h → 0  มากท่ีสุด แล้ว y

ของ y = f(x)          
                                                                                                                             
            
 
 
 
 

y2 = f(x+h) 

y1 = f(x) 

y  
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เลม่ท่ี 1 

ใบความรู้ท่ี 1.2 
 

อัตราการเปลี่ยนแปลงขณะใดๆ  

อัตราการเปล่ียนแปลงขณะใดๆ 

จากการวิเคราะห์อัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ y เทียบกับ x  ในช่วง  x  ถึง  

h

f(x)h) −
   เม่ิอ  h≠  0 

 

 

1

1

x

y

−
−

  คือความชันของเส้นตรง  นั่นคือ  
h

f(x)h)f(x −+

ถ้าต้องการหาความชันท่ีแท้จริงของกราฟ ต้องเปลี่ยนค่า x  จาก  x1 ไป x2  

y จะเปลี่ยนค่าไป   
h

f(x)h)f(x −+
  จะเข้าใกล้ความชันของเส้นสัมผัสกราฟ

                                                                                                                             

x  

∆y  =  y2 – y1  =  f(x+h) – f(x)
 

 ∆x  =  x2 – x1  =  h 
 x2 = x+h x1  

 

A 

B 

1  อตัราการเปลี่ยนแปลง 

ถึง  x+h  คือ 

f(x)
  คือ  ความชันของ  

  แต่ต้องให้ใกล้ x1 มากท่ีสุด  

จะเข้าใกล้ความชันของเส้นสัมผัสกราฟ 

                                                                                                                                                                                                                                                          

f(x) 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เลม่ท่ี 1  อตัราการเปลี่ยนแปลง 
 
 
 
 
           
 
 
 
 
 
        แสดงว่า                         =  ความชันของเส้นสัมผัสของกราฟ  y = f(x)  ท่ี x ใดๆ 
     
    =  ความชันของเส้นโค้ง 
 
 
 
 

           บทนิยาม  ถ้า  y = f(x)  เป็นฟังก์ชันใดๆ เม่ือค่าของ x เปล่ียนเป็น x+h   โดยท่ี h≠  0   

                   ค่าของ y  เปล่ียนจาก f(x) เป็น f(x+h) แล้ว 

 อัตราการเปล่ียนแปลงของ y เทียบกับ x ขณะ x มีค่าใดๆ และท่ี x = x0 

                      คือ  
h

f(x)h)f(x
lim

0h

−+

→
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

AB 

y 

x 
x 

h

f(x)h)f(x
lim

0h

−+

→
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เลม่ท่ี 1  อตัราการเปลี่ยนแปลง 
 
 
 
ตัวอย่างท่ี 1    กําหนด y = f(x) = x2   จงหาอัตราการเปลี่ยนแปลงของ y เทียบกับ x  ขณะ x มีค่าใดๆ  

                  และ ท่ี x = 1 
 
วิธีทํา  จากโจทย์  y  =  f(x)  =  x2 
 
         อัตราการเปลี่ยนแปลงของ y เทียบกับ x  ขณะ x มีค่าใดๆ  คือ 
 

 
h

f(x)h)f(x
lim

0h

−+

→
 =     

h

(
lim

xh)x 22

0h

−+

→
 

     =     
h

xh2xhx 222

0h
lim

−++

→
 

     =     
h

h2xh
lim

2

0h

+
→

 

     =     
h

h)(2x h
lim

0h

+
→

 

      

     =     h2xlim
0h

+
→

 

 

     =       2x 
 
         ดังนั้น  อัตราการเปลี่ยนแปลงของ y เทียบกับ x  ขณะ x มีค่าใดๆ  คือ  2x 
           และ  อัตราการเปลี่ยนแปลงของ y เทียบกับ x  ท่ี  x  =  1  มีค่าเท่ากับ  2(1)  =  2 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เลม่ท่ี 1  อตัราการเปลี่ยนแปลง 
 
 
 
ตัวอย่างท่ี 2  กําหนด  f(x) =  x2 + 4x – 3  จงหาอัตราการเปลี่ยนแปลงของ y เทียบกับ x ขณะ x มีค่าใดๆ    
                และขณะท่ี x = 3 
 
วิธีทํา  จากโจทย์  y  =  f(x)  =  x2 + 4x – 3  
 
         อัตราการเปลี่ยนแปลงของ y เทียบกับ x  ขณะ x มีค่าใดๆ  คือ 
 

               
h

f(x)h)f(x
lim

0h

−+

→
 =   

h

3]4x[3]h)4(x[(
lim

xh)x 22

0h

−+−−+++

→
 

   
                                                 =   h

3]4x[][
lim

x3)-4h4xh2xhx
222

0h

−+−++++
→

 

    =   
h

34x34h4xh2xhx
lim

x222

0h

++−−++++
→

 

 

    =   
h

4h2xhh
lim

2

0h

++
→

 

     

    =   
h

4)2x(h h
lim

0h

++
→  

 
    =   

0h
lim
→

42xh ++  

 
    =     2x + 4 
 
 
         ดังนั้น  อัตราการเปลี่ยนแปลงของ y เทียบกับ x  ขณะ x มีค่าใดๆ  คือ  2x+4 
           และ  อัตราการเปลี่ยนแปลงของ y เทียบกับ x  ท่ี  x  =  3  มีค่าเท่ากับ  2(3)+4  =  10 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เลม่ท่ี 1  อตัราการเปลี่ยนแปลง 
 
 
 

ตัวอย่างท่ี 3   กําหนด  f(x) =  
x

2
  จงหาอัตราการเปลี่ยนแปลงของ  y เทียบกับ x ขณะ x มีค่าใดๆ 

วิธีทํา  จากโจทย์  y  =  f(x)  =  
x

2
 

         อัตราการเปลี่ยนแปลงของ y เทียบกับ x  ขณะ x มีค่าใดๆ  คือ 

               
h

f(x)h)f(x
lim

0h

−+

→
 =     

h
x

2

hx

2

lim
0h

−
+

→
 

 

    =      





+
+−

→ h)(xx 

h)2(x2x

h

1
lim

0h
 

 

    =      





+
−−

→ h)(xx 

2h2x2x

h

1
lim

0h
 

 

    =       





+
−

→ h)(xx 

2h

h

1
lim

0h
 

 

    =       
h)x(x

2
lim

0h +
−

→
 

 

    =             
2x

2
−  

 

         ดังนั้น  อัตราการเปลี่ยนแปลงของ y เทียบกับ x  ขณะ x มีค่าใดๆ  คือ  
2x

2
−  
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เลม่ท่ี 1  อตัราการเปลี่ยนแปลง 
 
 
 

ตัวอย่างท่ี 4   ปริมาณของสาร N กรัม ในน้ํายา เปลี่ยนไปตามเวลา t  ดังสมการ  
1t

8
N

+
=    

                 เม่ือ t มีหน่วยเป็นนาที  จงหาอัตราการเปลี่ยนแปลงของสาร N เทียบกับเวลา t  ขณะ t = 3 นาที 
 

วิธีทํา จากโจทย์   N  =  f(t)  =  
1t

8

+
 

 
         อัตราการเปลี่ยนแปลงของ N เทียบกับ t  ขณะเวลา  t ใดๆ  คือ 

               
h

f(t)h)f(t
lim

0h

−+

→
  =     

h
1t

8

1h)(t

8

lim
0h

+
−

++
→

 

 

    =      





+++
++−+

→ 1)1)(th(t

1)h8(t1)8(t

h

1
lim

0h
 

 

    =       





+++++

−−−+
→ 1htthtt

88h8t88t

h

1
lim

20h
 

 

    =        






++++

−

→ 1hht2tt

8h

h

1
lim

20h
 

 

    =        






++++

−
→ 1hht2tt

8
lim

20h
 

 

    = 
12tt

8
2 ++

−
 

 
         ดังนั้น  อัตราการเปลี่ยนแปลงของสาร N เทียบกับเวลา t  ในขณะ  t = 3  มีค่าเท่ากับ   

 
12(3)3

8
2 ++

−
  =  

2

1
−    กรัม / นาที 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เลม่ท่ี 1  อตัราการเปลี่ยนแปลง 
 
 
 
 

แบบฝึกทักษะท่ี 1.2 
 
 

คําช้ีแจง  ให้นักเรียนแสดงวิธีทํา  จํานวน 10 ข้อ ข้อละ 1 คะแนน  คะแนนเต็ม 10 คะแนน 

1.   กําหนด  y = f(x)  = 4x  จงหาอัตราการเปลี่ยนแปลงของ y เทียบกับ x ขณะ x  ใด ๆ 

     วิธีทํา                        
               
             
             
             
             
             
             
             
             
             
              
              

2.   กําหนด  y = f(x)  = x3  จงหาอัตราการเปลี่ยนแปลงของ y เทียบกับ x ขณะ x  ใด ๆ 

     วิธีทํา                        
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เลม่ท่ี 1  อตัราการเปลี่ยนแปลง 
 

 

3.   กําหนด  y = f(x)  = 2x2 + 3  จงหาอัตราการเปลี่ยนแปลงของ y เทียบกับ x ขณะ x  ใด ๆ 

     วิธีทํา                        
               
             
             
             
             
             
             
             
             
             
             
             
             
              
              
 

4.   กําหนด  y = f(x)  = x2 + 2x + 5  จงหาอัตราการเปลี่ยนแปลงของ y เทียบกับ x ขณะ x  ใด ๆ 

     วิธีทํา                        
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เลม่ท่ี 1  อตัราการเปลี่ยนแปลง 
              

 

5.   กําหนด  y = f(x)  =  
x

3
−   จงหาอัตราการเปลี่ยนแปลงของ y เทียบกับ x ขณะ x  ใด ๆ 

     วิธีทํา                        
               
             
             
             
             
             
             
             
             
             
              
              
             
        

6.   กําหนด  y = f(x)  = x2 + 2  จงหาอัตราการเปลี่ยนแปลงของ y เทียบกับ x ขณะ x = 2 
     วิธีทํา                        
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เลม่ท่ี 1  อตัราการเปลี่ยนแปลง 
              

 

7.   กําหนด  y = f(x)  = x2 – 5x + 1  จงหาอัตราการเปลี่ยนแปลงของ y เทียบกับ x ขณะ x = 3 
     วิธีทํา                        
               
             
             
             
             
             
             
             
             
             
             
              
             
              
 

8.   กําหนด  y = f(x)  = x2 – x   จงหาอัตราการเปลี่ยนแปลงของ y เทียบกับ x ขณะ x = 5 
     วิธีทํา                        
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เลม่ท่ี 1  อตัราการเปลี่ยนแปลง 
              

 
 
9.   จงหาอัตราการเปลี่ยนแปลงของปริมาตรของแท่งไม้ทรงลูกบาศก์ เทียบกับความยาวของด้าน ขณะความยาว 
      ของด้านเป็น 6 เซนติเมตร 
      วิธีทํา                        
               
             
             
             
             
             
             
             
             
             
             
             
             
              
             
              

10.   ในการปล่อยลูกบอลลงจากท่ีสูง กําหนดให้ลูกบอลลงจากท่ีสูงเป็นระยะทาง s = f(t) = 4t2 + 5t – 3 เมตร      
       เม่ือเวลาผ่านไป t วินาที  จงหาว่าลูกบอลตกจากท่ีสูงด้วยอัตราเร็วเท่าใด ณ เวลาท่ี t = 5  วินาที 
        
       วิธีทํา                        
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เลม่ท่ี 1  อตัราการเปลี่ยนแปลง 
              

 

 

 
แบบทดสอบหลังเรียน 

 
 
รายวิชาคณิตศาสตร์เพ่ิมเติม 5 (ค33201)      ชั้นมัธยมศึกษาปีท่ี 6 
เรื่อง  อนุพันธ์ของฟังก์ชัน              เล่มท่ี 1 อัตราการเปลี่ยนแปลง 

 

คําช้ีแจง   1.  แบบทดสอบฉบับนี้เป็นแบบปรนัยเลือกตอบ จํานวน 10 ข้อ  ใช้เวลา 20 นาที 
    2.  ให้นักเรียนทําเครื่องหมาย ×  ลงในช่องตัวเลือกในกระดาษคําตอบท่ีเห็นว่าถูกต้องท่ีสุด 

 
1.  กําหนดให้  y = f(x) = x2 – 5x ข้อใดคืออัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ y เทียบกับ x  ขณะ x  มีค่าใด ๆ 

 ก.     2x – 1     ข.     2x – 5 

 ค.     x2 – 1     ง.      x2 – 5 

2.  กําหนดให้  y = f(x) = 
x

1
  ข้อใดคืออัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ y เทียบกับ x  ขณะท่ี x = 3 

 ก.        
3

1
     ข.     

3

1
−  

 ค.      
9

1
     ง.     

9

1
−    

3.  กําหนดให้  y = f(x) = 3x2 + 4x – 5  ข้อใดคืออัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ y เทียบกับ x  ขณะท่ี x = 4 

 ก.     32      ข.     28  

 ค.     25     ง.     23 

4.  อัตราการเปลี่ยนแปลงของพ้ืนท่ีของรูปสามเหลี่ยมด้านเท่า เม่ือเทียบกับความยาวด้าน เม่ือความยาวด้านของ 
    รูปสามเหลี่ยมด้านเท่า เท่ากับ 8 นิ้ว  ตรงกับข้อใด 

ก.     16        ตารางนิ้ว/นิ้ว   ข.     38     ตารางนิ้ว/นิ้ว 

ค.     316    ตารางนิ้ว/นิ้ว   ง.      32        ตารางนิ้ว/นิว้ 

5.  กําหนดให้  s(t) = t2 – 3t + 12  เป็นระยะทางการเคลื่อนท่ีของวัตถุชิ้นหนึ่งมีหน่วยเป็นเมตร  
    เม่ือเวลา t วินาที  ข้อใดคืออัตราการเปลี่ยนแปลงของระยะทางของ s เม่ือเวลา t เท่ากับ 10 วินาที 
      ก.      17      เมตร/วินาที   ข.     –17     เมตร/วินาที 

ค.      29     เมตร/วินาที    ง.      –29     เมตร/วินาที 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เลม่ท่ี 1  อตัราการเปลี่ยนแปลง 
 

6.  อัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ y เทียบกับ x  เม่ือ x เปลี่ยนจาก x  ไปเป็น x + h  ตรงกับข้อใด 

 ก.     
h

f(x)h)f(x ++
     ข.     

h

f(x)h)f(x +−
 

 ค.     
h

f(x)h)f(x −+
    ง.     

h

f(x)h)f(x −−
 

7.  กําหนดให้  y = f(x) = 
x

1x −
 ข้อใดคืออัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ y เทียบกับ x   ขณะท่ี x   

    เปลี่ยนจาก  2 ไปเป็น 4   

 ก.     
2

1
−      ข.     

8

1
−  

 ค.      
2

1
     ง.        

8

1
 

 

8.  กําหนดให้  y = f(x) = x2 + 1 ข้อใดคืออัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ y เทียบกับ x   ขณะท่ี x   
    เปลี่ยนจาก  1 ไปเป็น 5 

     ก.     14     ข.     12 

 ค.     6      ง.     2 

   
9.  อัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของพ้ืนท่ีของรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส เม่ือเทียบกับความยาวของด้านรูปสี่เหลี่ยมจัตุรัส  
    เม่ือความยาวของด้านเปลี่ยนจาก 3 เซนติเมตร เป็น 6 เซนติเมตร  ตรงกับข้อใด 

ก.     36    ตารางเซนติเมตร/เซนติเมตร  ข.     18  ตารางเซนติเมตร/เซนติเมตร 

ค.     27  ตารางเซนติเมตร/เซนติเมตร  ง.       9  ตารางเซนติเมตร/เซนติเมตร 
 
10.  วงกลมวงหนึ่งมีรัศมียาว r เซนติเมตร ข้อมดคืออัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของความยาวของเส้นรอบวง  
      เทียบกับรัศมี เม่ือความยาวของรัศมีเปลี่ยนจาก 3 เซนติเมตร เป็น 3.5 เซนติเมตร 

ก.      4π   เซนติเมตร/เซนติเมตร  ข.     3π   เซนติเมตร/เซนติเมตร 

ค.     2π   เซนติเมตร/เซนติเมตร   ง.       π   เซนติเมตร/เซนติเมตร 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เลม่ท่ี 1  อตัราการเปลี่ยนแปลง 
 

 

กระดาษคําตอบแบบทดสอบหลังเรียน 

 

 

ชื่อ-นามสกุล .........................................................................................  ชั้น ม.6/.......  เลขท่ี ......... 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

สรุปผลคะแนน 

 

 
 
 
 
 

ข้อ ก ข ค ง 

1     

2     

3     

4     

5     

6     

7     

8     

9     

10     

คะแนนเต็ม คะแนนท่ีได ้

10  



 

 

 

แบบบันทึกคะแนนแบบทดสอบก่อนเรียนและหลังเรียน

ชื่อ ................................................................................  
โรงเรียนสวนกุหลาบวิทยาลัย 

แบบทดสอบ คะแน
แบบทดสอบก่อนเรียน 
แบบทดสอบหลังเรียน 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เลม่ท่ี 1 
 

 
 

แบบบันทึกคะแนนแบบทดสอบก่อนเรียนและหลังเรียน
  
 

เล่มที่ 1  อัตราการเปลี่ยนแปลง 
 
 
 
 

................................................................................  ชั้น ................. 
โรงเรียนสวนกุหลาบวิทยาลัย (จิรประวัติ) นครสวรรค์  องค์การบริหารส่วนจังหวัดนครสวรรค์

 
 

คะแนนเต็ม คะแนนท่ีได ้ ความก้าวหน้า
10   
10  

 

1  อตัราการเปลี่ยนแปลง 

แบบบันทึกคะแนนแบบทดสอบก่อนเรียนและหลังเรียน 

................. เลขท่ี .............. 
นครสวรรค์  องค์การบริหารส่วนจังหวัดนครสวรรค์ 

ความก้าวหน้า คิดเป็นร้อยละ 
 



 

 

 

แบบบันทึก

ชื่อ ................................................................................  
โรงเรียนสวนกุหลาบวิทยาลัย 

แบบฝึกทักษะท่ี คะแนนเต็ม
1.1 10 
1.2 10 

รวมท้ังหมด 20 
เฉล่ีย  

คิดเป็นร้อยละ  

 *    ผ่านเกณฑ์      หมายความว่า   นักเรียนได้คะแนนร้อยละ 

 **   ไม่ผ่านเกณฑ์   หมายความว่า   นักเรียนได้คะแนนน้อยกว่าร้อยละ 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เลม่ท่ี 1 

 
 

แบบบันทึกความก้าวหน้าของแบบฝึกทักษะ 
  
 

เล่มที่ 1  อัตราการเปลี่ยนแปลง 
 
 
 
 

................................................................................  ชั้น ................. 
โรงเรียนสวนกุหลาบวิทยาลัย (จิรประวัติ) นครสวรรค์  องค์การบริหารส่วนจังหวัดนครสวรรค์

 
 

คะแนนเต็ม คะแนนท่ีได ้ คิดเป็นร้อยละ ผ่านเกณฑ์ 
  
  
  
  
  

 

ผ่านเกณฑ์      หมายความว่า   นักเรียนได้คะแนนร้อยละ 80 ข้ึนไป ของคะแนนเต็ม

ไม่ผ่านเกณฑ์   หมายความว่า   นักเรียนได้คะแนนน้อยกว่าร้อยละ 80 
 

1  อตัราการเปลี่ยนแปลง 

................. เลขท่ี .............. 
นครสวรรค์  องค์การบริหารส่วนจังหวัดนครสวรรค์ 

ผ่านเกณฑ์ * ไม่ผ่านเกณฑ์ ** 
  
  
  
  
  

ข้ึนไป ของคะแนนเต็ม 

80 ของคะแนนเต็ม 



 

 

 
 

 
กนกวลี  อุษณกรกุล  และรณชัย  มาเจริญทรัพย์

เพ่ิมเติม ม.6  เล่ม 2 ช่วงช้ันท่ี 

 . (2554). แบบฝึกหัดและประเมินผลการเรียนรู้คณิตศาสตร์เพ่ิมเติม ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี 
 กรุงเทพมหานคร : สํานักพิมพ์เดอะบุคส์ จํากัด
กวิยา   เนาวประทีป.(2548).เทคนิคการเรียนคณิตศาสตร์
          สํานักพิมพ์ฟิสิกส์เซนเตอร์

ณรงค์  ป้ันนิ่ม.(2555). คู่มือเตรียมสอบคณิตศาสตร์ ม

สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี
          ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี 4-6 
พุทธศักราช 2551. กรุงเทพมหานคร

 .(2554). คู่มือครูรายวิชาเพ่ิมเติมคณิตศาสตร์เล่ม 
มัธยมศึกษาปีท่ี 4-6 กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ตามหลักสูตรแกนกลางกา
พุทธศักราช 2551. กรุงเทพมหานคร 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เลม่ท่ี 1 

 

บรรณานุกรม 
 

กนกวลี  อุษณกรกุล  และรณชัย  มาเจริญทรัพย์.(2548).แบบฝึกหัดและประเมินผลการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
ช่วงช้ันท่ี 4. กรุงเทพมหานคร : สํานักพิมพ์เดอะบุคส์ จํากัด

แบบฝึกหัดและประเมินผลการเรียนรู้คณิตศาสตร์เพ่ิมเติม ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี 
สํานักพิมพ์เดอะบุคส์ จํากัด. 
เทคนิคการเรียนคณิตศาสตร:์ แคลคูลัสเบ้ืองต้น.กรุงเทพมหานคร 

สํานักพิมพ์ฟิสิกส์เซนเตอร์ 

คู่มือเตรียมสอบคณิตศาสตร์ ม.4-5-6 PAT 1. กรุงเทพมหานคร 

สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี.(2554). หนังสือเรียนรายวิชาเพ่ิมเติมคณิตศาสตร์เล่ม 
6 กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ ตามหลักสูตรแกนกลางการศึกษาข้ันพ้ืนฐาน

กรุงเทพมหานคร: โรงพิมพ์ สกสค. ลาดพร้าว 

คู่มือครูรายวิชาเพ่ิมเติมคณิตศาสตร์เล่ม 6 ช้ัน 

กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ตามหลักสูตรแกนกลางกา
กรุงเทพมหานคร : โรงพิมพ์ สกสค. ลาดพร้าว. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

1  อตัราการเปลี่ยนแปลง 

แบบฝึกหัดและประเมินผลการเรียนรู้คณิตศาสตร์  
สํานักพิมพ์เดอะบุคส์ จํากัด. 

แบบฝึกหัดและประเมินผลการเรียนรู้คณิตศาสตร์เพ่ิมเติม ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี 6 เล่ม 6. 

กรุงเทพมหานคร :  

กรุงเทพมหานคร : ภูมิบัณฑิต. 

หนังสือเรียนรายวิชาเพ่ิมเติมคณิตศาสตร์เล่ม 6  
กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ ตามหลักสูตรแกนกลางการศึกษาข้ันพ้ืนฐาน

กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ตามหลักสูตรแกนกลางการศึกษาข้ันพ้ืนฐาน
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เลม่ท่ี 1  อตัราการเปลี่ยนแปลง 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ภาคผนวก 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เลม่ท่ี 1 
 
 
 
 

เฉลยแบบทดสอบก่อนเรียน 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ข้อ ก ข ค ง 

1  ××××   

2  ××××   

3    ×××× 

4    ×××× 

5   ××××  

6    ×××× 

7 ××××    

8  ××××   

9 ××××    

10  ××××   

1  อตัราการเปลี่ยนแปลง 



 

 

 
 
                                            

 
คําช้ีแจง  ให้นักเรียนแสดงวิธีทํา  จํานวน 
 

1.   กําหนด  y = f(x) = 2x   จงหาอัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ 

     วิธีทํา     จากโจทย์   y = f(x)  =  2x

                                    ∴

                                           

    อัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ  

                                      
f(3)

                                                         

                                                        

    

 ดังนั้น  อัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ  
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เลม่ท่ี 1 
 
 

                                           เฉลยแบบฝึกทักษะท่ี 1.1 
 

ให้นักเรียนแสดงวิธีทํา  จํานวน 10 ข้อ ข้อละ 1 คะแนน  คะแนนเต็ม 10 คะแนน

จงหาอัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ y เทียบกับ x ขณะ 

y = f(x)  =  2x     

∴   f(x+h)      =   f(3)    =   2(3)      =   6 

                                           f(x)          =   f(1)    =   2(1)   =   2 

อัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ  y  เทียบกับ  x  ขณะ x เปลี่ยนจาก 

13

f(1)f(3)

−
−

     =     
2

26 −
 

                                                          =        
2

4
 

                                                         =         2 

ดังนั้น  อัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ  y เทียบกับ x  ขณะ x เปลี่ยนจาก 1 เป็น 

      

1  อตัราการเปลี่ยนแปลง 

คะแนน 

ขณะ x เปลี่ยนจาก 1 เป็น 3 

   

เปลี่ยนจาก 1 เป็น 3  คือ  

เป็น 3  คือ  2     ตอบ 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เลม่ท่ี 1  อตัราการเปลี่ยนแปลง 
 

 

2.   กําหนด y = f(x) = 3x + 2  จงหาอัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ y เทียบกับ x  ในช่วง x = 1 ถึง x = 4  

      วิธีทํา       จากโจทย์   y = f(x)  =  3x + 2     

                                        ∴   f(x+h)   =   f(4)    =   3(4)+2  =   14 

                                               f(x)      =   f(1)    =   3(1)+2   =     5 

    อัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ  y  เทียบกับ  x  ในช่วง x=1 ถึง x = 4   คือ 

                                      
14

f(1)f(4)

−
−

 =    
3

514−
 

 =       
3

9
 

  =        3 

              ดังนั้น  อัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ  y เทียบกับ x  ในช่วง x =1 ถึง x = 4  คือ  3     ตอบ 
 
 
 
3.   กําหนด  y = f(x) = x2 +2x + 6  จงหาอัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ y เทียบกับ x  ขณะ x เปลี่ยนจาก    
     จาก  1  เป็น  5  

     วิธีทํา     จากโจทย์   y = f(x)  =  x2  +2x+6        

                                      ∴     f(x+h)    =   f(5)    =   52+2(5)+6    =   41 

                                                f(x) =    f(1)    =   12+2(1)+6     =     9 

    อัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ  y  เทียบกับ  x  ขณะ x เปลี่ยนจาก 1 เป็น 5  คือ   

                                        
15

f(1)f(5)

−
−

    =    
15

941

−
−

   

 =       
4

32
      

 =        8 

  

 ดังนั้น  อัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ  y เทียบกับ x  ขณะ x เปลี่ยนจาก 1 เป็น 5 คือ 8     ตอบ 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เลม่ท่ี 1  อตัราการเปลี่ยนแปลง 
 
 
 

4.   กําหนด  y = f(x) = 2x3 – 5 จงหาอัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ y เทียบกับ x  ขณะ x เปลี่ยนจาก    
     จาก  2  เป็น  2.1  

     วิธีทํา     จากโจทย์   y = f(x)  =  2x3 – 5         

                                      ∴   f(x+h)     =   f(2.1)   =   2(2.1)3 - 5    =   13.522 

                                            f(x)        =   f(2)      =   2(2)3 – 5      =   11 

 อัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ  y  เทียบกับ  x  ขณะ x เปลี่ยนจาก 2 เป็น 2.1  คือ 

                                      
22.1

f(2)f(2.1)

−
−

 =      
1.0

11522.13 −
 

  =       
1.0

522.2
 

  =        25.22  

    

 ดังนั้น  อัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ  y เทียบกับ x  ขณะ x เปลี่ยนจาก 2 เป็น 2.1 คือ 25.22     ตอบ 

 
 
 

5.   กําหนด  y = f(x) =  5 – 4x2  จงหาอัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ y เทียบกับ x  ขณะ x เปลี่ยนจาก    
     จาก  3  เป็น  1  

     วิธีทํา     จากโจทย์   y = f(x)  =  5 – 4x2        

                                      ∴   f(x+h)     =   f(1)   =   5 – 4(1)2   =      1 

                                             f(x)       =   f(3)   =   5 – 4(3)2      =    -31 

 อัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ  y  เทียบกับ  x  ขณะ x เปลี่ยนจาก 3 เป็น 1  คือ 

                                      
31

f(3)f(1)

−
−

 =     
31

)31(1

−
−−

  

  =      
2

32
−  

  =      -16  

 

     ดังนั้น  อัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ  y เทียบกับ x  ขณะ x เปลี่ยนจาก 3 เป็น 1  คือ -16     ตอบ 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เลม่ท่ี 1  อตัราการเปลี่ยนแปลง 
 
 
 

6.   กําหนด  y = f(x) =  
x

1
  จงหาอัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ y เทียบกับ x  ขณะ x เปลี่ยนจาก    

     จาก  2  เป็น  5  

          วิธีทํา          จากโจทย์   y  =   f(x)   =    
x

1
          

                                       ∴   f(x+h) =   f(5)      =   
5

1
      

                                             f(x)       =     f(2)     =    
2

1
      

 อัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ  y  เทียบกับ  x  ขณะ x เปลี่ยนจาก 2 เป็น 5  คือ 

                                     
25

f(2)f(5)

−
−

 =    
3

2

1

5

1
−

  

 =   
3
10

3
−

  

     =   
10

1
−  

 ดังนั้น  อัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ  y เทียบกับ x ขณะ x เปลี่ยนจาก 2 เป็น 5 คือ   
-1

10
     ตอบ 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เลม่ท่ี 1  อตัราการเปลี่ยนแปลง 
 
 
 

7.   กําหนด  y = f(x) =  
2

1
x +   จงหาอัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ y เทียบกับ x  ขณะ x เปลี่ยนจาก    

     จาก  4  เป็น  9 

          วิธีทํา     จากโจทย์   y = f(x)  =  
2

1
x +        

                                   ∴   f(x+h)   =   f(9)     =  
2

1
9 +     =   

2

1
3+    =   

2

7
 

               f(x)      =    f(4)    =  
2

1
4 +     =   

2

1
2+    =   

2

5
 

 อัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ  y  เทียบกับ  x  ขณะ x เปลี่ยนจาก 4 เป็น 9  คือ 

                                   
49

f(4)f(9)

−
−

 =     
5

2

5

2

7
−

 

 =      
5

1
 

  

     ดังนั้น  อัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ  y เทียบกับ x ขณะ x เปลี่ยนจาก 4 เป็น 9 คือ  
5

1
     ตอบ 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เลม่ท่ี 1  อตัราการเปลี่ยนแปลง 
 
 

 
 
8.   จงหาอัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของพ้ืนท่ีของรูปวงกลม เม่ือเทียบกับความยาวของรัศมีของรูปวงกลมนั้น   
     เม่ือความยาวของรัศมี เปลี่ยนจาก 10 เซนติเมตร เป็น 12 เซนติเมตร 
 

       วิธีทํา     กําหนดให้  ความยาวของรัศมีของรูปวงกลมยาว r เซนติเมตร  และ 

                               พ้ืนท่ีของรูปวงกลมเท่ากับ y ตารางหน่วย 

        จะได้ว่า   y  =  f(r)   =  2rπ  

                              ∴        f(r+h)     =   f(12)     =   2(12)π   =   π144  

                                          f(r)  =    f(10)    =   2(10)π   =   π100  

         อัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของพ้ืนท่ีของรูปวงกลมเทียบกับความยาวของรัศมี เม่ือความยาวของ
รัศมีเปลี่ยนจาก 10 เซนติเมตร เป็น 12 เซนติเมตร คือ 

                             
1012

f(10)f(12)

−
−

 =    
2

100144 ππ −
 

 =     
2

44π
 

 =      π22  

 =      69.08 

 ดังนั้นอัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของพ้ืนท่ีของรูปวงกลมเทียบกับความยาวของรัศมี เม่ือความยาวของ 

รัศมีเปลี่ยนจาก 10 เซนติเมตร เป็น 12 เซนติเมตร คือ π22  หรือ 69.08 ตารางเซนติเมตร ต่อเซนติเมตร      ตอบ 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เลม่ท่ี 1  อตัราการเปลี่ยนแปลง 
 
 
 
9.   จงหาอัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของพ้ืนท่ีของรูปสามเหลี่ยมด้านเท่ารูปหนึ่ง เทียบกับความยาวของด้าน   
     เม่ือความยาวของด้านเปลี่ยนจาก 4 เซนติเมตร เป็น 8 เซนติเมตร    
 

       วิธีทํา     กําหนดให้ ความยาวของด้านของรูปสามเหลี่ยมด้านเท่ายาว  x เซนติเมตร  และ 

                               พ้ืนท่ีของรูปสามเหลี่ยมด้านเท่า เท่ากับ y ตารางหน่วย 

                 จะได้ว่า         y   =    f(x)    =  2(x)
4

3
 

                                  ∴   f(x+h)     =   f(8)   =   2(8)
4

3
 =    16√3 

                                       f(x)  =   f(4)  =   2(4)
4

3
  =    4√3 

          
 อัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของพ้ืนท่ีของรูปสามเหลี่ยมด้านเท่าเทียบกับความยาวของด้าน เม่ือ 
ความยาวของด้านเปลี่ยนจาก 4 เซนติเมตร เป็น 8 เซนติเมตร คือ 

                                  
48

f(4)f(8)

−
−

 =     
4

34316 −
 

 =      
4

312
  

 =       33  

   

 ดังนั้นอัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของพ้ืนท่ีของรูปสามเหลี่ยมด้านเท่าเทียบกับความยาวของด้าน เม่ือความยาว        

    ของด้านเปลี่ยนจาก 4 เซนติเมตร เป็น 8 เซนติเมตร คือ 33  ตารางเซนติเมตร ต่อเซนติเมตร     ตอบ 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เลม่ท่ี 1  อตัราการเปลี่ยนแปลง 
 
 
 
10.   จงหาอัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของปริมาตรของทรงกลมเทียบกับรัศมี เม่ือความยาวของรัศมีเปลี่ยนจาก  
       3 เซนติเมตร ไปเป็น 6 เซนติเมตร 

       
      วิธีทํา     กําหนดให้ ความยาวของรัศมีของทรงกลมยาว r เซนติเมตร  และ 
                               ปรมิาตรของทรงกลมเท่ากับ y ลกูบาศก์หน่วย 

             จะได้ว่า            y   =    f(x)  =   3r
3

4
π  

                    ∴   f(x+h)     =    f(6)  =   3(6)
3

4
π      =   π288  

                             f(x)   =    f(3)   =   3(3)
3

4
π      =    π36  

         อัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของปริมาตรของทรงกลมเทียบกับรัศมี เม่ือความยาวของรัศมีเปลี่ยนจาก  
       3 เซนติเมตร ไปเป็น 6 เซนติเมตร  คือ 

                                 
36

f(3)f(6)

−
−

 = 
3

36288 ππ −
 

 = 
3

252π
 

 =  π84  

 =  264 

           
 ดังนั้นอัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของปริมาตรของทรงกลมเทียบกับรัศมี เม่ือความยาวของรัศมีเปลี่ยนจาก  
3 เซนติเมตร ไปเป็น 6 เซนติเมตร  คือ  264  ลูกบาศก์เซนติเมตร ต่อเซนติเมตร     ตอบ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 

 

 
 
 
                                            

 
คําช้ีแจง  ให้นักเรียนแสดงวิธีทํา  จํานวน 
 

1.   กําหนด  y = f(x)  = 4x  จงหาอัตราการเปลี่ยนแปลงของ 

           

 วิธีทํา      จากโจทย์     y    =    

             อัตราการเปลี่ยนแปลงของ 

 
f(x

lim
0h

+

→

   

   

    
 ดังนั้น  อัตราการเปลี่ยนแปลงของ 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เลม่ท่ี 1 

                                           เฉลยแบบฝึกทักษะท่ี 1.2 
 

ให้นักเรียนแสดงวิธีทํา  จํานวน 10 ข้อ ข้อละ 1 คะแนน  คะแนนเต็ม 10 คะแนน

จงหาอัตราการเปลี่ยนแปลงของ y เทียบกับ x ขณะ x  ใด ๆ

y    =    f(x)    =  4x 

อัตราการเปลี่ยนแปลงของ y เทียบกับ x  ขณะ x  มีค่าใดๆ  คือ 

h

f(x)h) −+
 =     

h

4h)4(x
lim

0h

x−+

→
 

  =     
h

4x4h4x
lim

0h

−+

→
 

  =     
h

4h
lim

0h→
 

 =       4    

ดังนั้น  อัตราการเปลี่ยนแปลงของ y เทียบกับ x  ขณะ x มีค่าใดๆ  คือ  

1  อตัราการเปลี่ยนแปลง 

คะแนน 

ใด ๆ 

 

        
  4     ตอบ 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เลม่ท่ี 1  อตัราการเปลี่ยนแปลง 
          

2.   กําหนด  y = f(x)  = x3  จงหาอัตราการเปลี่ยนแปลงของ y เทียบกับ x ขณะ x  ใด ๆ 

     วิธีทํา      จากโจทย์     y    =    f(x)    =  x3 

            อัตราการเปลี่ยนแปลงของ y เทียบกับ x  ขณะ x  มีค่าใดๆ  คือ 

 
h

f(x)h)f(x
lim

0h

−+

→
 =     

h

xh)(x
lim

33

0h

−+
→

 

     =     
h

xh3xhh3xx 33223

0h
lim

−+++

→
 

     =     
h

h3xhh3x
lim

322

0h

++
→

 

     =      22

0h
h3xh3xlim ++

→
 

     =      3x2    

      ดังนั้น  อัตราการเปลี่ยนแปลงของ y เทียบกับ x  ขณะ x มีค่าใดๆ  คือ  3x2     ตอบ 

 

3.   กําหนด  y = f(x)  = 2x2 + 3  จงหาอัตราการเปลี่ยนแปลงของ y เทียบกับ x ขณะ x  ใด ๆ 

      วิธีทํา      จากโจทย์     y    =    f(x)    =  2x2 + 3 

            อัตราการเปลี่ยนแปลงของ y เทียบกับ x  ขณะ x  มีค่าใดๆ  คือ 

 
h

f(x)h)f(x
lim

0h

−+

→
 =     

h

]3x2[]3h)[2(x
lim

22

0h

+−++
→

 

  =     
h

]32x[]3)h2xh[2(x 222

0h
lim

+−+++

→
   

  =     
h

32x32h4xh2x
lim

222

0h

−−+++
→

 

  =      
h

2h4xh
lim

2

0h

+
→

 

  =      h24xlim
0h

+
→

 

  =      4x     

      ดังนั้น  อัตราการเปลี่ยนแปลงของ y เทียบกับ x  ขณะ x มีค่าใดๆ  คือ  4x     ตอบ 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เลม่ท่ี 1  อตัราการเปลี่ยนแปลง 
 

 

4.   กําหนด  y = f(x)  = x2 + 2x + 5  จงหาอัตราการเปลี่ยนแปลงของ y เทียบกับ x ขณะ x  ใด ๆ 

         วิธีทํา    จากโจทย์     y    =    f(x)    =  x2 + 2x + 6 

            อัตราการเปลี่ยนแปลงของ y เทียบกับ x  ขณะ x  มีค่าใดๆ  คือ 

 
h

f(x)h)f(x
lim

0h

−+

→
 =     

h

5]2x[x5]h)2(xh)[(x
lim

22

0h

++−++++
→

 

     =     
h

5]2x[x5]2h2xh2xh[x 222

0h
lim

++−+++++

→
 

     =     
h

52x52h2xh2xhx
lim

222

0h

−−−+++++
→

x
 

     =      
h

2hh2xh
lim

2

0h

++
→

 

     =      2h2xlim 2

0h
++

→
 

     =      2x+2   

      
      ดังนั้น  อัตราการเปลี่ยนแปลงของ y เทียบกับ x  ขณะ x มีค่าใดๆ  คือ  2x+2     ตอบ 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เลม่ท่ี 1  อตัราการเปลี่ยนแปลง 
 

 

5.   กําหนด  y = f(x)  =  
x

3
−   จงหาอัตราการเปลี่ยนแปลงของ y เทียบกับ x ขณะ x  ใด ๆ 

     วิธีทํา  จากโจทย์  y  =  f(x)  =  
x

3
−  

            อัตราการเปลี่ยนแปลงของ y เทียบกับ x  ขณะ x มีค่าใดๆ  คือ 

                       
h

f(x)h)f(x
lim

0h

−+

→
 =     

h
x

3

hx

3

lim
0h







−−

+
−

→
 

   =    
h

x

3

hx

3

lim
0h

+
+

−

→
 

 

  =      





+
++

→ h)(xx 

h)3(x3x-

h

1
lim

0h
 

 

  =      





+
++

→ h)(xx 

3h3x3x-

h

1
lim

0h
 

 

  =       





+→ h)(xx 

3h

h

1
lim

0h
 

 

  =       





+→ h)x(x

3
lim

0h
 

 

  =             
2x

3
 

         ดังนั้น  อัตราการเปลี่ยนแปลงของ y เทียบกับ x  ขณะ x มีค่าใดๆ  คือ  
2x

3
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เลม่ท่ี 1  อตัราการเปลี่ยนแปลง 
 

 

6.   กําหนด  y = f(x)  = x2 + 2  จงหาอัตราการเปลี่ยนแปลงของ y เทียบกับ x ขณะ x = 2 

      วิธีทํา      จากโจทย์     y    =    f(x)    =  x2 + 2 

            อัตราการเปลี่ยนแปลงของ y เทียบกับ x  ขณะ x  มีค่าใดๆ  คือ 

 
h

f(x)h)f(x
lim

0h

−+

→
 =     

h

]2x[]2h)[(x
lim

22

0h

+−++
→

 

  =     
h

]2x[]2h2xh[x 222

0h
lim

+−+++

→
   

  =     
h

2x-2h2xhx
lim

222

0h

−+++
→

 

  =      
h

h2xh
lim

2

0h

+
→

 

  =      h2xlim
0h

+
→

 

  =      2x   

      
      ดังนั้น  อัตราการเปลี่ยนแปลงของ y เทียบกับ x  ขณะ x = 2  คือ  2(2) =  4     ตอบ 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เลม่ท่ี 1  อตัราการเปลี่ยนแปลง 
 

 

7.   กําหนด  y = f(x)  = x2 – 5x + 1  จงหาอัตราการเปลี่ยนแปลงของ y เทียบกับ x ขณะ x = 3 

        วิธีทํา      จากโจทย์     y    =    f(x)    =  x2 – 5x +1 

            อัตราการเปลี่ยนแปลงของ y เทียบกับ x  ขณะ x  มีค่าใดๆ  คือ 

 
h

f(x)h)f(x
lim

0h

−+

→
 =     

h

1]5x[x1]h)5(xh)[(x
lim

22

0h

+−−++−+
→

 

  =    
h

1]5x[x1]5h5xh2xh[x 222

0h
lim

+−−+−−++

→
     

  =    
h

15xx-15h5xh2xhx
lim

222

0h

−++−−++
→

 

  =     
h

h2xh
lim

2

0h

+
→

 

  =      h2xlim
0h

+
→

 

  =      2x  
    

      ดังนั้น  อัตราการเปลี่ยนแปลงของ y เทียบกับ x  ขณะ x = 3  มีค่าเท่ากับ  2(3) =  6     ตอบ 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เลม่ท่ี 1  อตัราการเปลี่ยนแปลง 
 

 

8.   กําหนด  y = f(x)  = x2 – x   จงหาอัตราการเปลี่ยนแปลงของ y เทียบกับ x ขณะ x = 5 

        วิธีทํา      จากโจทย์     y    =    f(x)    =  x2 – x  

            อัตราการเปลี่ยนแปลงของ y เทียบกับ x  ขณะ x  มีค่าใดๆ  คือ 

 
h

f(x)h)f(x
lim

0h

−+

→
 =     

h

x][xh)](xh)[(x
lim

22

0h

−−+−+
→

 

  =     
h

xxhxh2xhx 222

0h
lim

+−−−++

→
   

  =     
h

hh2xh
lim

2

0h

−+
→

 

  =      1-h2xlim
0h

+
→

 

  =      2x – 1     

      
      ดังนั้น  อัตราการเปลี่ยนแปลงของ y เทียบกับ x  ขณะ x = 2  คือ  2(5) – 1  =  9     ตอบ 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เลม่ท่ี 1  อตัราการเปลี่ยนแปลง 
 
 
 
9.   จงหาอัตราการเปลี่ยนแปลงของปริมาตรของแท่งไม้ทรงลูกบาศก์ เทียบกับความยาวของด้าน ขณะความยาว 
      ของด้านเป็น 6 เซนติเมตร 

       วิธีทํา    ให้ความยาวด้านของแท่งไม้ทรงลูกบาศก์ยาวด้านละ x เซนติเมตร  และ 
                      ปริมาตรของแท่งไม้ทรงลูกบาศก์ เท่ากับ  y ลูกบาศก์เซนติเมตร 
          จะได้ว่า  y   =   f(x)   =   x3 

                     จากโจทย์     y    =    f(x)     =  x3 

            อัตราการเปลี่ยนแปลงของ y เทียบกับ x  ขณะ x  มีค่าใดๆ  คือ 

 
h

f(x)h)f(x
lim

0h

−+

→
 =     

h

xh)(x
lim

33

0h

−+
→

 

  =     
h

xh3xhh3xx 33223

0h
lim

−+++

→
 

  =     
h

h3xhh3x
lim

322

0h

++
→

 

  =      22

0h
h3xh3xlim ++

→
 

  =      3x2       

                   อัตราการเปลี่ยนแปลงของ y เทียบกับ x  ขณะ x มีค่าใดๆ  คือ  3x2      
 ดังนั้น  อัตราการเปลี่ยนแปลงของปริมาตรของแท่งไม้ทรงลูกบาศก์ เทียบกับความยาวของด้าน ขณะ 
     ความยาวของด้านเป็น 6 เซนติเมตร  คือ  3(6)3  =  648  ลูกบาศก์เซนติเมตร     ตอบ 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เลม่ท่ี 1  อตัราการเปลี่ยนแปลง 
 

 

10.   ในการปล่อยลูกบอลลงจากท่ีสูง กําหนดให้ลูกบอลตกจากท่ีสูงเป็นระยะทาง s = f(t) = 4t2 + 5t – 3 เมตร   

       เม่ือเวลาผ่านไป t วินาที  จงหาว่าลูกบอลตกจากท่ีสูงด้วยอัตราเร็วเท่าใด ณ เวลาท่ี t = 5  วินาที 
        
       วิธีทํา      จากโจทย์     s  =  f(t)     =    4t2 + 5t – 3  

            อัตราการเปลี่ยนแปลงของ s เทียบกับ t  ขณะ t  มีค่าใดๆ  คือ 

 
    h

f(x)h)f(t
lim

0h

−+

→
 =  

h

3]5t[4t3]h)5(th)[4(t
lim

22

0h

−+−−+++
→

 

  = 
h

3]5t[4t3]h)5(t)h2th[4(t 222

0h
lim

−+−−++++

→
 

  =  
h

35t4t35h5t4h8th4t
lim

222

0h

+−−−++++
→

 

  =  
h

5h4h8th
lim

2

0h

++
→

 

  =  54h8tlim
0h

++
→

 

  =   8t+5       

                   อัตราการเปลี่ยนแปลงของ y เทียบกับ x  ขณะ x มีค่าใดๆ  คือ  8t+5       
      ดังนั้น  เม่ือเวลาผ่านไป 5 วินาที  ลูกบอลตกจากท่ีสูงด้วยอัตราเร็ว คือ 8(5)+5 = 45 เมตรต่อวินาที  ตอบ 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เลม่ท่ี 1 
 
 
 

เฉลยแบบทดสอบหลังเรียน 

 

 
 
 
 
 

ข้อ ก ข ค ง 

1    ×××× 

2    ×××× 

3   ××××  

4 ××××    

5  ××××   

6  ××××   

7    ×××× 

8  ××××   

9 ××××    

10  ××××   

1  อตัราการเปลี่ยนแปลง 


