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แ บ บ ฝึ ก ทั ก ษ ะ ค ณิ ต ศ า ส ต ร์  เ ล่ ม ที่  1  ก า ร ส ร้ า ง จ า น ว น เ ชิ ง ซ้ อ น               ห น้ า  |  

โดย ครูส าลี  นราธาวา โรงเรียนมาบตาพุดพันพิทยาคาร 

 ค าน า 
 

แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เรื่อง จ านวนเชิงซ้อน รายวิชา คณิตศาสตร์ ค32202 ส าหรับนักเรียนชั้น
มัธยมศึกษาปีที่ 5 จัดท าขึ้นตามหลักสูตรแกนกลางการศึกษาขั้นพ้ืนฐานพุทธศักราช 2551 เป็นแบบฝึกทักษะที่มี
วัตถุประสงค์เพ่ือจัดการเรียนรู้ที่เน้นผู้เรียนเป็นส าคัญและพัฒนาผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนของนักเรียนให้สูงขึ้น โดย
เน้นทักษะกระบวนการทางคณิตศาสตร์ส าหรับนักเรียน เพ่ือส่งเสริมให้เกิดความรู้ความเข้าใจ การมีทักษะ
กระบวนการทางคณิตศาสตร์ในการแก้ปัญหา การให้เหตุผลประกอบการตัดสินใจ ความสมเหตุสมผลของค าตอบและ
สรุปองค์ความรู้ได้อย่างถูกต้องเหมาะสม พัฒนาไปสู่ทักษะการคิด วิเคราะห์ สังเคราะห์ ตามความสามารถและความ
แตกต่างระหว่างบุคคลของนักเรียน ทั้งยังส่งเสริมให้นักเรียนมีความรอบคอบ มีความรับผิดชอบ มีระเบียบวินัย       
มีความซื่อสัตย์สุจริตและมีเจตคติที่ดีต่อวิชาคณิตศาสตร์ตลอดจนความสามารถในการเรียนรู้ที่มีประสิทธิภาพยิ่งขึ้น 

ผู้จัดท าได้พัฒนา ปรับปรุงและเผยแพร่แบบฝึกทักษะ รวมทั้งสิ้นจ านวน 7 เล่ม ดังนี้ 
 เล่มที ่1 การสร้างจ านวนเชิงซ้อน 
 เล่มที่ 2 สมบัติเชิงพีชคณิตของจ านวนเชิงซ้อน 
 เล่มที่ 3 รากท่ีสองของจ านวนเชิงซ้อน 
 เล่มที่ 4 กราฟและค่าสัมบูรณ์ของจ านวนเชิงซ้อน 
 เล่มที่ 5 จ านวนเชิงซ้อนในรูปเชิงขั้ว 
 เล่มที่ 6 รากท่ี n ของจ านวนเชิงซ้อน 
 เล่มที่ 7 สมการพหุนาม 
ผู้จัดท าหวังเป็นอย่างยิ่งว่า แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์นี้ จะเป็นประโยชน์สูงสุดต่อการจัดกิจกรรมการเรียน

การสอนของครูและนักเรียน เพ่ือที่จะสามารถพัฒนาคุณภาพนักเรียนตามลักษณะที่พึงประสงค์ สามารถน าความรู้ไป
ใช้ในชีวิตประจ าวันได้อย่างเหมาะสม 

 
 
        ส าลี  นราธาวา 
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สารบัญ 
 

เรื่อง                           หน้า 
ค าน า            ก 
สารบัญ            ข 
ค าชี้แจงเกี่ยวกับแบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์        1 
ค าแนะน าการใช้แบบฝึกทักษะส าหรับครู        2 
ค าแนะน าการใช้แบบฝึกทักษะส าหรับนักเรียน       3 
ขั้นตอนการเรียนโดยใช้แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์       4 
แบบทดสอบก่อนเรียน          5 
กระดาษค าตอบแบบทดสอบก่อนเรียน        7 
สาระและมาตรฐานการเรียนรู้ฯ ผลการเรียนรู้ และจุดประสงค์การเรียนรู้    8 
ใบความรู้ที่ 1.1 เรื่อง หน่วยจินตภาพ        9 
แบบฝึกทักษะที่ 1.1           14 
ใบความรู้ที่ 1.2 เรื่อง สัญลักษณ์ของจ านวนเชิงซ้อน       16 
แบบฝึกทักษะที่ 1.2          17 
ใบความรู้ที่ 1.3 เรื่อง การเท่ากัน การบวกและการคูณของจ านวนเชิงซ้อน    18 
แบบฝึกทักษะที่ 1.3          20 
แบบทดสอบหลังเรียน          23 
กระดาษค าตอบแบบทดสอบหลังเรียน        25 
บรรณานุกรม           26 
ภาคผนวก           27 
เฉลยแบบทดสอบก่อนเรียน         28 
เฉลยแบบฝึกทักษะที่ 1.1          29 
เฉลยแบบฝึกทักษะที่ 1.2          31 
เฉลยแบบฝึกทักษะที่ 1.3          32 
เฉลยแบบทดสอบหลังเรียน         34 
แบบบันทึกผลคะแนน          35 
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ค าชี้แจงเกี่ยวกับแบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ 
 

 1. เอกสารฉบับนี้เป็นแบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เรื่อง จ านวนเชิงซ้อน ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5  
มีทั้งหมด 7 เล่ม ดังนี้ 

 เล่มที่ 1 การสร้างจ านวนเชิงซ้อน 
 เล่มที่ 2 สมบัติเชิงพีชคณิตของจ านวนเชิงซ้อน 
 เล่มที่ 3 รากท่ีสองของจ านวนเชิงซ้อน 
 เล่มที่ 4 กราฟและค่าสัมบูรณ์ของจ านวนเชิงซ้อน 
 เล่มที่ 5 จ านวนเชิงซ้อนในรูปเชิงขั้ว 
 เล่มที่ 6 รากท่ี n ของจ านวนเชิงซ้อน 
 เล่มที่ 7 สมการพหุนาม 

 2. แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์เล่มนี้ จัดท าขึ้นเพ่ือใช้เป็นสื่อการจัดกิจกรรมการเรียนการสอน ให้ผู้เรียนได้
ศึกษาท าความเข้าใจ ส าหรับนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5 
 3. แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์เล่มนี้ เป็นเล่มที่ 1 การสร้างจ านวนเชิงซ้อน ประกอบด้วย ค าชี้แจงเกี่ยวกับ
แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ ค าแนะน าการใช้แบบฝึกทักษะส าหรับครู ค าแนะน าการใช้แบบฝึกทักษะส าหรับนักเรียน 
ขั้นตอนการเรียนโดยใช้แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ แบบทดสอบก่อนเรียน ใบความรู้ แบบฝึกทักษะ แบบทดสอบหลัง
เรียน เฉลยแบบทดสอบก่อนเรียน-หลังเรียนและเฉลยแบบฝึกทักษะ 
 4. แบบฝึกทักษะเล่มนี้ใช้เวลาเรียน 5 ชั่วโมง 
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ค าแนะน าการใช้แบบฝึกทักษะส าหรับครู 
 

การใช้แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เรื่อง จ านวนเชิงซ้อน ใช้ประกอบการจัดกิจกรรมการเรียนการสอนรายวิชา
คณิตศาสตร์เพ่ิมเติม ค32202 ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5 เล่มนี้ ครูผู้สอนควรศึกษารายละเอียดเกี่ยวกับการปฏิบัติตน
ก่อนที่จะใช้แบบฝึกทักษะ ดังต่อไปนี้ 

1. ครูต้องศึกษาแบบฝึกทักษะและท าความเข้าใจกับเนื้อหาสาระก่อนน าไปใช้จัดกิจกรรมการเรียนการสอน 
2. ครูเตรียมแบบฝึกทักษะให้ครบถ้วนและเพียงพอกับจ านวนนักเรียน 
3. ครูเตรียมเครื่องมือวัดผลและประเมินผล เพ่ือให้ทราบความก้าวหน้าของนักเรียน 
4. ครูชี้แจงให้นักเรียนทราบล าดับขั้นตอนและวิธีการสอนโดยใช้แบบฝึกทักษะอย่างชัดเจนและประโยชน์ที่

ได้รับจากการสอนโดยใช้แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์นี้ 
5. ครูชี้แจงให้นักเรียนทราบเกี่ยวกับบทบาทของนักเรียนในการเรียนโดยใช้แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์นี้ให้

เข้าใจและเน้นย้ าความซื่อสัตย์ไม่ดูเฉลยก่อน หรือไม่ลอกเพ่ือน เพ่ือให้นักเรียนเข้าใจบทบาทตัวเองในการเรียนโดยใช้
แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์นี้ 

6. ให้นักเรียนท าแบบทดสอบก่อนเรียน เพ่ือประเมินความรู้พ้ืนฐานของนักเรียน 
7. แจ้งผลการเรียนรู้และจุดประสงค์การเรียนรู้ให้นักเรียนทราบ 
8. ด าเนินการสอบตามกิจกรรมการเรียนรู้โดยใช้แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์เล่มนี้ ควบคู่กับแผนการจัดการ

เรียนรู้ 
9. ให้นักเรียนศึกษาเนื้อหาและท าแบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เล่มที่ 1 แล้วเปลี่ยนกันตรวจตามเฉลย 
10. ครสูังเกต ดูแลความตั้งใจ ความสนใจในการเรียน การท างานร่วมกันเป็นกลุ่มของนักเรียนทุกกลุ่มอย่าง

ใกล้ชิด ถ้ากลุ่มใดมีปัญหาครูจะได้ท าการช่วยเหลือให้ค าแนะน าทันที 
11. เวลาในการจัดกิจกรรมการเรียนโดยใช้แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ของนักเรียนแต่ละคน อาจไม่เท่ากัน ครู

ควรยืดหยุ่นตามความเหมาะสม 
12. ให้นักเรียนท าแบบทดสอบหลังเรียน เมื่อศึกษาเนื้อหาจากใบความรู้และท าแบบฝึกทักษะเสร็จสิ้น เพ่ือ

ประเมินความก้าวหน้าของนักเรียน 
13. ประเมินผลการเรียนของนักเรียนอย่างต่อเนื่องและให้แรงเสริมในการปฏิบัติกิจกรรมของนักเรียน 
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ค าแนะน าการใช้แบบฝึกทักษะส าหรับนักเรียน 
 

แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เรื่อง จ านวนเชิงซ้อน ใช้ประกอบการจัดกิจกรรมการเรียนการสอนรายวิชา
คณิตศาสตร์เพ่ิมเติม ค32202 ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5 ในการใช้แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์เล่มนี้นักเรียนควร
ปฏิบัติตามข้ันตอนต่อไปนี้ 

1. อ่านค าชี้แจงเกี่ยวกับการใช้แบบฝึกทักษะส าหรับนักเรียนให้เข้าใจก่อนศึกษา 
2. ท าแบบทดสอบก่อนเรียนเพ่ือประเมินความรู้พื้นฐานของนักเรียน 
3. ศึกษาเนื้อหาในใบความรู้และท ากิจกรรมในแบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เล่มที่ 1 ด้วยตนเอง ถ้าท าแบบฝึก

ทักษะไม่ได้ให้กลับไปศึกษาเนื้อหาใหม่อีกครั้งหรือปรึกษาครูที่สอน 
4. เปลี่ยนกันตรวจแบบฝึกทักษะตามเฉลยและบันทึกคะแนนที่ได้ไว้  
5. ท าแบบทดสอบหลังเรียน เมื่อศึกษาเนื้อหาจากใบความรู้และท าแบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เล่มที่ 1 เสร็จ

สิ้น เพ่ือประเมินความก้าวหน้าของนักเรียน 
5. การท ากิจกรรมในแบบฝึกทักษะ แบบทดสอบก่อนเรียนและแบบทดสอบหลังเรียนให้นักเรียนตั้งใจท าและ

มีความซื่อสัตย์โดยไม่เปิดดูเฉลยก่อน 
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ขั้นตอนการเรียนโดยใช้แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ 

เล่มท่ี 1 การสร้างจ านวนเชิงซ้อน 

1. อ่านค าแนะน าส าหรับนักเรียน 

2. ท าแบบทดสอบก่อนเรียน 

3. ศึกษาใบความรู้และตัวอย่าง 

3.1 ศึกษาเนื้อหาความรู้และตัวอย่าง 

3.2 ท าแบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ 

           3.3 ตรวจแบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์
  

4. ท าแบบทดสอบหลังเรียน 

ไม่ผ่านเกณฑ์ 

ประเมินผล 

5. ศึกษาแบบฝึกทักษะเล่มต่อไป ผ่านเกณฑ์ 
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ค าชี้แจง 1. แบบทดสอบก่อนเรียนนี้เป็นแบบปรนัยเลือกตอบ มี 4 ตัวเลือก  

   จ านวน 10 ข้อ คะแนนเต็ม 10 คะแนน ใช้เวลา 10 นาที 
2. นักเรียนเลือกค าตอบที่ถูกต้องที่สุดเพียงค าตอบเดียว ในแต่ละข้อ 
   แล้วท าเครื่องหมายกากบาท () ลงในกระดาษค าตอบ 
3. เกณฑ์การให้คะแนน คือ ตอบถูกได้ 1 คะแนน ตอบผิดได้ 0 คะแนน 

 
1. ข้อใดต่อไปนี้เป็นจ านวนจินตภาพแท้ 
 ก. (-5, 0)     ข. (0, -5) 
 ค. -6      ง. 2 + 3i 
2. ข้อใดต่อไปนี้ถูกต้อง 
 ก. 2135     ข. 15925   
 ค. i22      ง. i228   
 

3.  345
i  มีค่าตรงกับข้อใด 

 ก.    1     ข.   -1  
 ค. i      ง.    i  
 

4. 20232
... iiii   มีค่าตรงกับข้อใด 

 ก.    1     ข. i1  
 ค.      i1      ง.       i  
 

5. ก าหนดให้ iz 74   ข้อใดกล่าวถูกต้อง 
 ก. Re(z) =  4     ข. Im(z) = -7 
 ค. Re(z) = i      ง. Im(z) = i7  
 

6. ข้อใดมีค่าเท่ากับ )35()53( ii   
 ก. i106       ข. 8  
 ค. i2      ง.  i28   
 

7. ข้อใดต่อไปนี้ถูกต้อง 
 ก. 1

432
 iiii    ข. 0))()()((

432
iiii  

 ค.      )3)(4()3)(4(    ง. ไม่มีข้อใดถูกต้อง 
 

8. ข้อใดมีค่าเท่ากับ )52)(23( ii   
 ก. i106       ข. i1510   
 ค. i1116       ง. i1916   
 
 

แบบทดสอบก่อนเรียน 
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9. ก าหนดให้ iibia 31)23()(  ค่าของ a และ b ตรงกับข้อใด 
 ก. a = -2 และ b =  1   ข. a =  -2 และ b = 5 
 ค. a = -4 และ b =  1   ง. a = 4 และ b = -1 
 

10. ก าหนดให ้ iyxiyx )(5)(   แล้ว xy  ตรงกับข้อใด 
 ก.  6      ข.  3 
 ค.  0      ง. -2 
 
 

 
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กระดาษค าตอบ แบบทดสอบก่อนเรียน 
เล่มท่ี 1 เรื่อง การสร้างจ านวนเชิงซ้อน 

 
ชื่อ............................................................... เลขท่ี.............. ระดับชั้น..............ห้อง........... 

ค าชี้แจง : ให้เลือกค าตอบจากข้อสอบก่อนเรียนแล้วท าเครื่องหมาย  ลงในช่องที่ถูกท่ีสุด 
ข้อ ก ข ค ง คะแนน 
1      
2      
3      
4      
5      
6      
7      
8      
9      
10      

รวมคะแนนที่ได้  
  
 

ผู้ตรวจ................................................................................. 
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สาระและมาตรฐานการเรียนรู้ฯ ผลการเรียนรู้ และจุดประสงค์การเรียนรู้ 

 

สาระและมาตรฐานการเรียนรู้ตามหลักสูตรแกนกลางการศึกษาขั้นพื้นฐาน พ.ศ. 2551 
สาระท่ี 1 จ านวนและการด าเนินการ 
มาตรฐาน ค1.1  เข้าใจถึงความหลากหลายของการแสดงจ านวนและการใช้จ านวนในชีวิติจริง 
มาตรฐาน ค1.2 เช้าใจถึงผลที่เกิดขึ้นจากการด าเนินการของจ านวนและความสัมพันธ์ระหว่างการด าเนินการ
ต่างๆ และสามารถใช้การด าเนินการในการแก้ปัญหา 
มาตรฐาน ค1.3  ใช้การประมาณค่าในการค านวณและแก้ปัญหา 
มาตรฐาน ค1.4 เข้าใจระบบจ านวนและน าสมบัติเกี่ยวกับจ านวนไปใช้ 
สาระท่ี 4 พีชคณิต 
มาตรฐาน ค4.2  ใช้นิพจน์ สมการ อสมการ กราฟ และตัวแบบเชิงคณิตศาสตร์ (mathematical model) อื่นๆ 
แทนสถานการณ์ต่างๆ ตลอดจนแปลความหมาย และน าใช้แก้ปัญหา 
สาระท่ี 6 ทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร ์
มาตรฐาน ค6.1 มีความสามารถในการแก้ปัญหา การให้เหตุผล การสื่อสาร การสื่อความหมายทางคณิตศาสตร์
และการน าเสนอ การเชื่อมโยงความรู้ต่างๆ ทางคณิตศาสตร์และเชื่อมโยงคณิตศาสตร์กับศาสตร์อื่นๆ และมี
ความคิดริเริมสร้างสรรค์ 
 

ผลการเรียนรู้ 
 

1. มีความคิดรวมยอดเกี่ยวกับจ านวนเชิงซ้อน เขียนกราฟและหาค่าสัมบูรณ์ของจ านวนเชิงซ้อน 
2. หารากที่ n ของจ านวนเชิงซ้อน เมื่อ n เป็นจ านวนเต็มบวก 
3. แก้สมการพหุนามตัวแปรเดียวที่มีสัมประสิทธิ์เป็นจ านวนเต็มและมีดีกรีไม่เกินสาม 
 
 

จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 

1. นักเรียนสามารถเขียนจ านวนเชิงซ้อนให้อยู่ในรูปหน่วยจินตภาพได้ 
2. นักเรียนสามารถหาค่าของ in เมื่อ n เป็นจ านวนเต็มบวกได้ 
3. นักเรียนสามารถบอกได้ว่าจ านวนใดเป็นจ านวนเชิงซ้อน 
4. นักเรียนสามารถบอกส่วนจริงและส่วนจินตภาพของจ านวนเชิงซ้อนได้ 
5. นักเรียนมีความเข้าใจหลักการเท่ากันของจ านวนเชิงซ้อน 
6. นักเรียนสามารถหาผลบวกของจ านวนเชิงซ้อนได้ 
7. นักเรียนสามารถหาผลคูณของจ านวนเชิงซ้อนได้ 
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ใบความรู้ที่ 1.1 เรื่อง หน่วยจินตภาพ (Imaginary unit)  
 

 ในระบบจ านวนจริงสมการพหุนามบางสมการ เช่น x2 +1 = 0 ไม่มีค าตอบ เนื่องจากก าลังสองของ
จ านวนจริงใดๆ จะมากกว่าหรือเท่ากับศูนย์เสมอ เพ่ือให้สามารถศึกษาเกี่ยวกับจ านวนได้กว้างขึ้นและหาค าตอบ
ของสมการพหุนามทุกสมการได้เสมอ นักคณิตศาสตร์จึงได้สร้างระบบจ านวนขึ้น โดยขยายจากเซตของจ านวนจริง
ออกไป เรียกจ านวนในระบบที่สร้างข้ึนใหม่นี้ว่าจ านวนเชิงซ้อน (Complex numbers) ซึ่งนอกจากจะแก้ปัญหาใน
เรื่องการมีค าตอบของสมการใดๆ แล้ว ยังสามารถน าไปประยุกต์อย่างกว้างขวางกับสาขาต่างๆทางด้าน
วิทยาศาสตร์และวิศวกรรมศาสตร์ เช่น วงจรอิเล็กทรอนิกส์ กลศาสตร์ของไหล เป็นต้น   
ซึ่งมีโครงสร้าง ดังนี้ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

พิจารณา การหาค าตอบ สมการ  1
2
x       0      

                                 2
x        1   

                    x   1   

 พบว่า 1 และ -1 เป็นค าตอบของสมการ 1
2
x       0      

   แต่  สมการ  1
2
x       0      

                2
x   1           

           x      1    

 พบว่า 1  ไม่เป็นจ านวนจริง เพราะว่าไม่มีจ านวนจริงใด เมื่อน ามายกก าลังสอง แล้วได้จ านวนลบ 

 ดังนั้น นักคณิตศาสตร์ จึงใช้สัญลักษณ์ i  แทน 1  

 

     ซ่ึง 2
i    1  
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นิยาม 1  เขียนแทนด้วยสัญลักษณ์ i  โดยที่ 2

i    1  เรียก i  ว่า หน่วยจินตภาพ (Imaginary unit) 
 
 
 

 
นิยาม ถ้า a เป็นจ านวนจริงบวก แล้ว จะเรียก a ว่า จ านวนจินตภาพแท้  

และ a  1a  เมื่อ a > 0 
 
 

ตัวอย่างที่ 1 จงเขียนจ านวนต่อไปนี้ในรูป หน่วยจินตภาพ 
  1) 3   13    i3  
  2) 8   18    i22  
  3) 52    ii 52  

2
10 i   10  

  4) 169    )4)(3( ii  
2

12 i    12  
 
 
 
 
 

เช่น  
 พิจารณา 94    )3)(2( ii   6  

แต ่ )9)(4(    36         6  
 ดังนั้น 94   )9)(4(   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

ถ้า a และ b เป็นจ านวนจริงบวก แล้ว ba   ))(( ba   
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การหาค่า in   
 

ลองพิจารณาการหาค่า in ต่อไปนี้ เมื่อ n เป็นจ านวนเต็มบวก 
  1

i        i   
  2

i   1  
  3

i   ii 
2    ))(1( i   i  

  4
i  

22
ii    )1)(1(         1  

  5
i   ii 

4    ))(1( i        i  
  6

i  
24

ii    )1)(1(    1  
  7

i  
34

ii    ))(1( i   i  
  8

i  
44

ii    )1)(1(        1  
  9

i   ii 
8    ))(1( i        i  

  10
i  

28
ii    )1)(1(    1  

  11
i  

38
ii     ))(1( i   i  

  12
i  

48
ii    )1)(1(        1  

                      
 จากการหาค่า n

i  ข้างต้น จะพบว่า ค่าของ n
i  จะเป็นไปได้เพียง 4 ค่าเท่านั้น คือ i , -1, i , 1  

ซึ่งจัดกลุ่มตามลักษณะของค าตอบได้ ดังนี้ 
 
 
 
 
 

 
 
 
 

  
จากข้อมูลข้างต้น สรุปได้ว่า ค่าของ n

i  จะมีค่าแตกต่างกัน 4 ค่า คือ i , -1, i , 1 หาได้จาก 
  1. ถ้า n หารด้วย 4 แล้วเหลือเศษ 1 มีค่า     i  
  2. ถ้า n หารด้วย 4 แล้วเหลือเศษ 2 มีค่า 1  
  3. ถ้า n หารด้วย 4 แล้วเหลือเศษ 3 มีค่า i  
    4. ถ้า n หารด้วย 4 แล้วลงตัว    มีค่า     1  
 
 
 
 
 
 

1
i    i  

5
i   i  

9
i   i  
  
 

กลุ่มที่เลขชีก้ าลังถกู
หารด้วย 4 แล้ว 

เหลือเศษ 1 

2
i    1  

6
i   1  
10

i   1  
  

กลุ่มที่เลขชีก้ าลังถกู
หารด้วย 4 แล้ว 

เหลือเศษ 2 

3
i    i  

7
i   i  
11

i   i  
  

กลุ่มที่เลขชีก้ าลังถกู
หารด้วย 4 แล้ว 

เหลือเศษ 3 

4
i    1  

8
i   1  
12

i   1  
  

กลุ่มที่เลขชีก้ าลังถกู
หารด้วย 4 แล้ว 

ลงตัว 
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ตัวอย่างที่ 2 จงหาค่าของ 18

i , 24
i , 30

i , 45
i , 99

i , 181
i , 1984

i  
วิธีท า  18

i     1   เนื่องจาก 18 หารด้วย 4 เหลือเศษ 2 
24

i       1   เนื่องจาก 24 หารด้วย 4 ลงตวั  
30

i     1   เนื่องจาก 30 หารด้วย 4 เหลอืเศษ 2 
45

i       i   เนื่องจาก 45 หารด้วย 4 เหลอืเศษ 1 
99

i     i   เนื่องจาก 99 หารด้วย 4 เหลอืเศษ 3 
181

i       i   เนื่องจาก 181 หารด้วย 4 เหลือเศษ 1 
1984

i     1  เนื่องจาก 1984 หารด้วย 4 ลงตัว 
 

 พิจารณาค่าของจ านวนต่อไปนี้ 
  432

iiii       1)()1(  ii     0   
  10987

iiii      )1(1  ii     0   
  107106105104

iiii      )()1(1 ii      0   
 
 

 จากข้อมูลข้างต้น สรุปได้ว่า 
  ถ้าให้ n เป็นจ านวนเต็มบวกใดๆ จะได้ว่า 321 


nnnn

iiii    0  
  นั่นคือ i  ยกก าลังจ านวนเต็มบวกเรียงติดกัน 4 จ านวน บวกกันได้ 0 เสมอ 
 
  

ในท านองเดียวกัน พิจารณาค่าของจ านวนต่อไปนี้ 
  ))()()((

432
iiii      )1)()(1)(( ii      1   

  ))()()((
10987

iiii     )1)()(1)((  ii     1   
  ))()()((

107106105104
iiii     ))(1)()(1( ii      1   

 
 

 จากข้อมูลข้างต้น สรุปได้ว่า 
  ถ้าให้ n เป็นจ านวนเต็มบวกใดๆ จะได้ว่า ))()()((

321  nnnn
iiii    1  

  นั่นคือ i  ยกก าลังจ านวนเต็มบวกเรียงติดกัน 4 จ านวน คูณกันได้ -1 เสมอ 
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แ บ บ ฝึ ก ทั ก ษ ะ ค ณิ ต ศ า ส ต ร์  เ ล่ ม ที่  1  ก า ร ส ร้ า ง จ า น ว น เ ชิ ง ซ้ อ น               ห น้ า  |  

โดย ครูส าลี  นราธาวา โรงเรียนมาบตาพุดพันพิทยาคาร 

 
ตัวอย่างที่ 3 จงหาค่าของแต่ละข้อต่อไปนี้ 

1. 205204203202
iiii     2. 3024232221

... iiiii    
3. ))()()((

76757473
iiii    4. )(...))()((

24151413
iiii   

 
วิธีท า 1. 205204203202

iiii      0   
     (เนื่องจาก i  ยกก าลังจ านวนเต็มบวกเรียงติดกัน 4 จ านวน บวกกันได้ 0 เสมอ) 

 
2. 3029

0

28272625

0

24232221
iiiiiiiiii           3029

ii    

   2)7(41)7(4 
 ii   

   1i   
3. ))()()((

76757473
iiii    1   

    (เนื่องจาก i  ยกก าลังจ านวนเต็มบวกเรียงติดกัน 4 จ านวน คูณกันได้ -1 เสมอ) 
 
4. )())()()(())()()(())()()((

25

1

24232221

1

20191817

1

16151413
iiiiiiiiiiiii

      


    ))(1)(1)(1(
25

i   

   ))(1( i   
   i   
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แ บ บ ฝึ ก ทั ก ษ ะ ค ณิ ต ศ า ส ต ร์  เ ล่ ม ที่  1  ก า ร ส ร้ า ง จ า น ว น เ ชิ ง ซ้ อ น               ห น้ า  |  

โดย ครูส าลี  นราธาวา โรงเรียนมาบตาพุดพันพิทยาคาร 

แบบฝึกทักษะที่ 1.1 เรื่อง หน่วยจินตภาพ 
 

1. จงเขียนจ านวนต่อไปนี้ให้อยู่ในรูปหน่วยจินตภาพ 
 1.1  1   = …………………………………….………………………………. 

 1.2  8   = …………………………………….………………………………. 

 1.3  25   = …………………………………….………………………………. 

 1.4 17   = …………………………………….………………………………. 

 1.5 54   = …………………………………….………………………………. 

 1.6 53   = …………………………………….………………………………. 

1.7  )5)(3(   = …………………………………….………………………………. 

1.8  53    …………………… )5)(3(   

1.9  2748   = …………………………………….………………………………. 

    = …………………………………….………………………………. 

    = …………………………………….………………………………. 

1.10  2520   = …………………………………….………………………………. 

    = …………………………………….………………………………. 

    = …………………………………….………………………………. 

    = …………………………………….………………………………. 
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แ บ บ ฝึ ก ทั ก ษ ะ ค ณิ ต ศ า ส ต ร์  เ ล่ ม ที่  1  ก า ร ส ร้ า ง จ า น ว น เ ชิ ง ซ้ อ น               ห น้ า  |  

โดย ครูส าลี  นราธาวา โรงเรียนมาบตาพุดพันพิทยาคาร 

2. จงหาค่าของแต่ละข้อต่อไปนี้ 
 2.1 78

i   = ……………………………………………..………………….………………………………. 

 2.2 565
i   = ……………………………………………..………………….………………………………. 

 2.3  2527
i   = ……………………………………………..………………….………………………………. 

 2.4  4300
i   = ……………………………………………..………………….………………………………. 

 2.5  428427426425
iiii   = …………………………………………………..………………….……………… 

2.6  ))()()((
428427426425

iiii  = ……………………………………………..………………….…………………… 

2.7 301615
... iii   = ……………………………………………..………………….…………………… 

2.8 2561256032
... iiiii  = ……………………………………………..………………….…… ……… 

= ……………………………………………..………………….…………………… 

= ……………………………………………..………………….…………………… 

2.9 47372717
iiii   = ……………………………………………..………………….…………………… 

= ……………………………………………..………………….…………………… 

= ……………………………………………..………………….…………………… 

2.10 ))()()((
2011709950

iiii  = ……………………………………………..………………….…………………… 

= ……………………………………………..………………….…………………… 

= ……………………………………………..………………….…………………… 
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แ บ บ ฝึ ก ทั ก ษ ะ ค ณิ ต ศ า ส ต ร์  เ ล่ ม ที่  1  ก า ร ส ร้ า ง จ า น ว น เ ชิ ง ซ้ อ น               ห น้ า  |  

โดย ครูส าลี  นราธาวา โรงเรียนมาบตาพุดพันพิทยาคาร 

ใบความรู้ที่ 1.2 เรื่อง สัญลักษณ์ของจ านวนเชิงซ้อน 
 

บทนิยาม  ก าหนด z เป็นจ านวนเชิงซ้อนใดๆ และ a, b เป็นจ านวนจริงใดๆ เขียนจ านวนเชิงซ้อน z  
ได้ 2 แบบ คือ 1. z = (a, b)  2. z = a + bi 

          โดย จ านวนจริง a เรียกว่า ส่วนจริงของ z (real part) เขียนแทนด้วย Re(z) 
      จ านวนจริง b เรียกว่า ส่วนจินตภาพของ z (imaginary part) เขียนแทนด้วย Im(z) 

 

จากบทนิยามข้างต้น สรุปได้ว่า 
 1. จ านวนเชิงซ้อนสามารถเขียนได้ 2 แบบ คือ อยู่ในรูปคู่อันดับ หรืออยู่ในรูป i ซึ่งมีความหมาย
เหมือนกัน คือ z = (a, b) = a + bi เช่น (1,5) = 1 + 5i , (2, 3) = 2 + 3i เป็นต้น 
หมายเหตุ จริงๆ แล้วจ านวนเชิงซ้อนสามารถเขียนได้ทั้งหมด 3 แบบ คือ เขียนอยู่ในรูปเชิงขั้ว ซึ่งจะกล่าวใน
ภายหลัง 
 2. จาก z = a + bi ถ้า b = 0 จ านวนเชิงซ้อนดังกล่าวก็คือ จ านวนจริง นั่นเอง แสดงว่า จ านวนจริงเป็น
สับเซตของจ านวนเชิงซ้อน เช่น (1,0) = 1 , (-2,0) = -2 
 3. จาก z = a + bi ถ้า a = 0 จ านวนเชิงซ้อนดังกล่าวก็คือ จ านวนจินตภาพแท้ นั่นเอง  
เช่น (0, 5) = 5i , (0,-4) = -4i 
ตัวอย่างที่ 1 จงบอกว่าจ านวนที่ก าหนดให้เป็นจ านวนเชิงซ้อนหรือไม่เป็นจ านวนเชิงซ้อน และเป็นจ านวนจริงหรือ
เป็นจ านวนจินตภาพแท้ 
 1. z = (1, -4i) ตอบ ไม่เป็นจ านวนเชิงซ้อน 
 2. z = 3  ตอบ เป็นจ านวนเชิงซ้อน เป็นจ านวนจริง 
 3. z = (0, 3) ตอบ เป็นจ านวนเชิงซ้อน เป็นจ านวนจินตภาพแท้ 
 4. z = - i ตอบ เป็นจ านวนเชิงซ้อน เป็นจ านวนจินตภาพแท้ 
 5. z = (-1, -5) ตอบ เป็นจ านวนเชิงซ้อน 
ตัวอย่างที่ 2 จงบอกส่วนจริง(real part) และส่วนจินตภาพ(imaginary part) ของจ านวนเชิงซ้อนต่อไปนี้ 

1. z = 1 + 2i  Re(z) คือ 1 Im(z) = 2 
2. z = (-3, -1)  Re(z) คือ -3 Im(z) = -1 
3. z = -3  Re(z) คือ -3 Im(z) = 0 
4. z = -i   Re(z) คือ 0 Im(z) = -1 
5. z = 3 - 5i   Re(z) คือ 3 Im(z) = -5 
6. z = 2 - i   Re(z) คือ 2 Im(z) = -1 
7. z = 4i2 = -4  Re(z) คือ -4 Im(z) = 0 
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แ บ บ ฝึ ก ทั ก ษ ะ ค ณิ ต ศ า ส ต ร์  เ ล่ ม ที่  1  ก า ร ส ร้ า ง จ า น ว น เ ชิ ง ซ้ อ น               ห น้ า  |  

โดย ครูส าลี  นราธาวา โรงเรียนมาบตาพุดพันพิทยาคาร 

แบบฝึกทักษะที่ 1.2  เร่ือง สัญลักษณ์ของจ านวนเชิงซ้อน 
 

1. จงท าเครื่องหมาย ✓ ลงในช่องว่างที่เป็นค าตอบในแต่ละข้อ 

จ านวน เป็นจ านวน
เชิงซ้อน 

ไม่เป็นจ านวน
เชิงซ้อน 

จ านวนจริง จ านวนจินตภาพแท ้

1. (-2, 5)     

2. (3, i)     

3. -2i     

4. -9     

5. -4i3     
 

2. จงบอกส่วนจริง (real part) และส่วนจินตภาพ (imaginary part) ของจ านวนเชิงซ้อนต่อไปนี้ 
 

 

 

 
3. จงเติม  หน้าข้อความที่ถูกต้อง หรือ  หน้าข้อความที่ไม่ถูกต้อง 
................1) จ านวนเชิงซ้อนประกอบด้วยส่วนจริงและส่วนจินตภาพ 
................2) จ านวนเชิงซ้อนเป็นสับเซตของจ านวนจริง 
................3)  z = a + bi เป็นจ านวนจินตภาพแท้ เมื่อ a = 0 แต่ b  0 
................4)  i = -1 
................5) ค าตอบของสมการ x2 = -1 ไม่เป็นจ านวนจริง แต่เป็นจ านวนเชิงซ้อน 
 
 
 
 
 

จ านวนเชิงซ้อน (z) ส่วนจริง Re(z) ส่วนจินตภาพ Im(z) 

1. (-1, 0)   

2. (5, -22)   

3. i
3

2    

4. 2+i   

5. 0 – 3i3    
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แ บ บ ฝึ ก ทั ก ษ ะ ค ณิ ต ศ า ส ต ร์  เ ล่ ม ที่  1  ก า ร ส ร้ า ง จ า น ว น เ ชิ ง ซ้ อ น               ห น้ า  |  

โดย ครูส าลี  นราธาวา โรงเรียนมาบตาพุดพันพิทยาคาร 

ใบความรู้ที่ 1.3 
เรื่อง การเท่ากัน การบวกและการคูณจ านวนเชิงซ้อน 

 
บทนิยาม  ก าหนดให้ z1 = (a, b) = a + bi และ z2 = (c, d) = c + di เมื่อ a, b เป็นจ านวนจริงใดๆ  
  ก าหนดการเท่ากัน การบวกและการคูณของจ านวนเชิงซ้อน ดังนี้ 
  การเท่ากัน 
   z1 = z2 ก็ต่อเมื่อ a = c และ b = d 
  การบวก 
   z1 + z2  = (a, b) + (c, d)  = (a+c, b+d) 
   z1 + z2  = (a+bi) + (c+di)  = (a+c) + (b+d)i 
  การคูณ 
   z1z2  = (a, b)(c, d)  = (ac-bd, ad+bc) 
   z1z2  = (a+bi)(c+di)  = (ac-bd) + (ad+bc)i 
 
ตัวอย่างที่ 1 จงหาค่า x และ y จากเงื่อนไขต่อไปนี้ 

1. (x+1, 5) = (-2, y -1)    2. 3x+2yi = 6 - 6i 
3. 3x + (x+4y)i = 12+16i   4. (3x-9)+(y+1)i = (y+3)+(2x-2)i 

 
วิธีท า 1. (x+1, 5) = (-2, y -1)  

จะได้ว่า  x+1 = -2 นั่นคือ x = -3 
5 = y-1  นั่นคือ y = 6 

2. 3x+2yi = 6 - 6i 
จะได้ว่า  3x = 6  นั่นคือ x = 2 

2y = -6  นั่นคือ y = -3 
3. 3x + (x+4y)i = 12+16i    
จะได้ว่า  3x = 12 นั่นคือ x = 4 
และ  x+4y = 16 จะได้ว่า 4+4y = 16 นั่นคือ y = 3 
4. (3x-9)+(y+1)i = (y+3)+(2x-2)i  
จะได้ว่า  3x-9 = y+3 นั่นคือ 3x-y = 12  ………………………(1) 
และ  y+1 = 2x-2 นั่นคือ 2x-y = 3  ………………………(2) 

 น า (1)-(2) ; x = 9 
 แทน x = 9  ใน (2)   จะได้ว่า 2(9)-y = 3 นั่นคือ y = 15  
 
 
 
 
 
 
 
 

18 



แ บ บ ฝึ ก ทั ก ษ ะ ค ณิ ต ศ า ส ต ร์  เ ล่ ม ที่  1  ก า ร ส ร้ า ง จ า น ว น เ ชิ ง ซ้ อ น               ห น้ า  |  

โดย ครูส าลี  นราธาวา โรงเรียนมาบตาพุดพันพิทยาคาร 

 
ตัวอย่างที่ 2 จงหาผลบวกของจ านวนเชิงซ้อนต่อไปนี้ 
 1. (4, 2)+(3, 8)     2. (-5, 4) + (-2, -3) 
 3. (2 - 7i) + (-3 +4i)    4. -2i + 4 + i – 7 + 5i2 

5.  19163   
 
วิธีท า 1. (4, 2)+(3, 8)   = (4+3, 2+8) 
     = (7, 10)     

2. (-5, 4) + (-2, -3)  = (-5+(-2), 4+(-3)) 
    = (-7, 1) 

 3. (2 - 7i) + (-3 +4i)  = (2+(-3)) + (-7+4)i 
     = -1 – 3i     

4. -2i + 4 + i – 7 + 5i2  = (4-7-5) + (-2+1)i 
    = -8-i 
5.  19163    = 3 – 4i + 3i + 1  
    = (3+1) + (-4+3)i 
    = 4 – i 

 
 
ตัวอย่างท่ี 3 จงหาผลคูณของจ านวนเชิงซ้อนต่อไปนี้ 
 1. (4, 2)(3, 8)     2. (-5, 4)(-2, -3) 
 3. (1+6i)(5-7i)     4. (1-2i)(3i) 
 5. (-3+5i)(7-i) 
 
วิธีท า 1. (4, 2)(3, 8)  = [(4)(3) – (2)(8), (4)(8) + (2)(3)]  
    = (12-16, 32+6) 
    = (-4, 38)   

2. (-5, 4)(-2, -3)  = [(-5)(-2) – (4)(-3), (-5)(-3) + (4)(-2)]  
    = (10+12, 15-8) 

   = (22, 7)  
 3. (1+6i)(5-7i)  = [(1)(5) – (6)(-7)]+[(1)(-7) + (6)(5)]i  
    = (5+42) + (-7+30)i 
    = 47+23i 
 4. (1-2i)(3i)  = (1)(3i)+(-2i)(3i) 
    = 3i-6i2 
    = 6+3i 

5. (-3+5i)(7-i)  = [(-3)(7) – (5)(-1)]+[(-3)(-1) + (5)(7)]i  
    = (-21+5) + (3+35)i 
    = -16+38i 
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แ บ บ ฝึ ก ทั ก ษ ะ ค ณิ ต ศ า ส ต ร์  เ ล่ ม ที่  1  ก า ร ส ร้ า ง จ า น ว น เ ชิ ง ซ้ อ น               ห น้ า  |  

โดย ครูส าลี  นราธาวา โรงเรียนมาบตาพุดพันพิทยาคาร 

แบบฝึกทักษะที่ 1.3 
เรื่อง การเท่ากัน การบวกและการคูณจ านวนเชิงซ้อน 

 
ค าชี้แจง จงแสดงวิธีหาค าตอบแต่ละข้อต่อไปนี้ 

1. จงหาค่า x และ y จากเงื่อนไขต่อไปนี้ 
 1.1)  (x+2, -4) = (5, y-3)    
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

1.2)   (2x+3, 10) = (-9, 4 -2y) 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

1.3)  (3x+yi) + (-y+xi) = -1+3i   
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

1.4)   (3x+4)+(2x+y)i = (y+5)+(x+3)i 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

1.5)   (2x+5)+(3x+y)i = (y+8)+(x+13)i 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 
2. จงหาผลบวกของจ านวนเชิงซ้อนต่อไปนี้ 
 2.1)  (3, -10) + (-6, 2)     
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

2.2)   (5, -3) + (0, -2) 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
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2.3)   (-5-7i) + (-3+i)  
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

2.4)   (-1+3i) + (-4-6i) 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

2.5)   3i + 2 – 6i – 4 + 5i2  
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 
3. จงหาผลคูณของจ านวนเชิงซ้อนต่อไปนี้ 
 3.1)   (-1, 3)(2, 4)    
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

3.2)   (-3, 1)(6, -4) 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 3.3)   (8-i)(-2-3i)   
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 3.4)   (-2i)(-2-3i)   
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
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3.5)   )235)(3( ii    

……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 

 
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แบบทดสอบหลังเรียน 

 
 

ค าชี้แจง 1. แบบทดสอบหลังเรียนนี้เป็นแบบปรนัยเลือกตอบ มี 4 ตัวเลือก  
   จ านวน 10 ข้อ คะแนนเต็ม 10 คะแนน ใช้เวลา 10 นาที 
2. นักเรียนเลือกค าตอบที่ถูกต้องที่สุดเพียงค าตอบเดียว ในแต่ละข้อ 
   แล้วท าเครื่องหมายกากบาท () ลงในกระดาษค าตอบ 
3. เกณฑ์การให้คะแนน คือ ตอบถูกได้ 1 คะแนน ตอบผิดได้ 0 คะแนน 

 
1. ข้อใดต่อไปนี้ถูกต้อง 
 ก. 1836      ข. 694   
 ค. i22       ง. i416   
 
2.  434

i  มีค่าตรงกับข้อใด 
 ก.    1      ข.   -1  
 ค. i       ง.    i  
 
3. ข้อใดต่อไปนี้ไม่ถูกต้อง 
 ก. 12414

ii       ข. 102
ii   

 ค. 0
432
 iiii     ง. 1

432
 iiii  

 
4. 229532

... iiii   มีค่าตรงกับข้อใด 
 ก.    1      ข. i1  
 ค. i       ง. 1  
 
5. ก าหนดให้ iz  5  ข้อใดกล่าวถูกต้อง 
 ก. Re(z) = -5      ข. Im(z) = -1 
 ค. Re(z) = i      ง. Im(z) = i  
 
6. ข้อใดมีค่าเท่ากับ )53()85( ii   
 ก. 8       ข. i3  
 ค. i38        ง. i38   
 
7. ข้อใดต่อไปนี้ไม่ถูกต้อง 
 ก. 1))()()((

5432
iiii    ข. 0

5432
 iiii  

 ค.      )3)(2()3)(2(    ง. )3)(2()3)(2(   
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8. ข้อใดมีค่าเท่ากับ )41)(3( ii   
 ก. i18       ข. i117   
 ค. i711        ง. i117   
 
9. ก าหนดให้ iibia 51)23()(  ค่าของ a และ b ตรงกับข้อใด 
 ก. a = -4 และ b = -3    ข. a =  2 และ b = -5 
 ค. a = -4 และ b =  3    ง. a = -2 และ b =  5 
 
10. ก าหนดให ้ iyxiyx )3(6)2(   ค่าของ yx   ตรงกับข้อใด 
 ก.  -7      ข. -3 
 ค.  3       ง. 7

 
 

 
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กระดาษค าตอบ แบบทดสอบหลังเรียน 
เล่มท่ี 1 เรื่อง การสร้างจ านวนเชิงซ้อน 

 
ชื่อ............................................................... เลขท่ี........ ...... ระดับชั้น..............ห้อง........... 

ค าชี้แจง : ให้เลือกค าตอบจากข้อสอบหลังเรียนแล้วท าเครื่องหมาย  ลงในช่องที่ถูกท่ีสุด 
ข้อ ก ข ค ง คะแนน 
1      
2      
3      
4      
5      
6      
7      
8      
9      
10      

รวมคะแนนที่ได้  
  
 

ผู้ตรวจ.................................................................................  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

25 



แ บ บ ฝึ ก ทั ก ษ ะ ค ณิ ต ศ า ส ต ร์  เ ล่ ม ที่  1  ก า ร ส ร้ า ง จ า น ว น เ ชิ ง ซ้ อ น               ห น้ า  |  

โดย ครูส าลี  นราธาวา โรงเรียนมาบตาพุดพันพิทยาคาร 

บรรณานุกรม 
 

กนกวลี  อุษณกรกุล และรณชัย  มาเจริญทรัพย์. (2554). แบบฝึกหัดและประเมินผลการเรียนรู้คณิตศาสตร์   
          เพิ่มเติม ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี 4-6 เล่ม4. กรุงเทพมหานคร: บริษัท ส านักพิมพ์เดอะบุคส์ จ ากัด. 
กวิยา  เนาวประทีป. (2556). หนังสือชุดเทคนิคการเรียนคณิตศาสตร์ จ านวนเชิงซ้อน. กรุงเทพมหานคร:  
          ฟิสิกส์เซ็นเตอร์. 
จ ารัส  อินสม. (2547). คู่มือคณิตศาสตร์เพิ่มเติม ช้ันมัธยมศึกษาปีท่ี 5 ภาคเรียนที่ 2 เล่ม 2. 
          กรุงเทพมหานคร: บริษัท ส านักพิมพ์แม็ค จ ากัด. 
ณรงค์  ปั้นนิ่ม และคณะ. (ม.ป.ป.). คู่มือ-เตรียมสอบคณิตศาสตร์เพิ่มเติม ม.5 เล่ม 2. 
          กรุงเทพมหานคร: บริษัทภูมิบัณฑิตการพิมพ์ จ ากัด. 
ทรงวิทย์  สุวรรณธาดา. (ม.ป.ป.). คณิตศาสตร์เพิ่มเติม ม.5 ภาคเรียนที่ 2. กรุงเทพมหานคร: บริษัท  
          ส านักพิมพ์แม็ค จ ากัด. 
ธนวัฒน์  สนทราพรพล.(ม.ป.ป.). คู่มือรายวิชาคณิตศาสตร์พื้นฐานและเพิ่มเติม เล่ม 4. กรุงเทพมหานคร: 
          ส านักพิมพ์ SCIEN CENTER. 
พิพัฒน์พงศ์  ศรีวิศร. (2555). คู่มือคณิตศาสตร์เพิ่มเติม ชั้นมัธยมศึกษาปีท่ี 4-6 เล่ม 4. กรุงเทพมหานคร: 
          บริษัท ส านักพิมพ์เดอะบุคส์ จ ากัด. 
ศุภกิจ  เฉลิมวิสุตม์กุล. (2550). เทคนิคคณิตศาสตร์เพิ่มเติม ม.5 เล่ม 2. กรุงเทพมหานคร: บริษัท  
          ส านักพิมพ์แม็ค จ ากัด. 
ศักดิ์สิน  แก้วประจบ. (2555). คู่มือคณิตศาสตร์เพิ่มเติม ม. 4-5-6 เล่ม 4. กรุงเทพมหานคร: บริษัท  
          ส านักพิมพ์ พีบีซี จ ากัด. 
สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี กระทรวงศึกษาธิการ. (2556). หนังสือเรียนรายวิชา 
          เพิ่มเติม คณิตศาสตร์ เล่ม 4 ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 4-6. พิมพ์ครั้งที่ 4. กรุงเทพมหานคร: โรงพิมพ์  
           สกสค. ลาดพร้าว. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

26 



แ บ บ ฝึ ก ทั ก ษ ะ ค ณิ ต ศ า ส ต ร์  เ ล่ ม ที่  1  ก า ร ส ร้ า ง จ า น ว น เ ชิ ง ซ้ อ น               ห น้ า  |  

โดย ครูส าลี  นราธาวา โรงเรียนมาบตาพุดพันพิทยาคาร 
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เฉลยแบบทดสอบก่อนเรียน 

 
ข้อที่ เฉลยค าตอบ 
1 ข 
2 ง 
3 ง 
4 ค 
5 ก 
6 ง 
7 ง 
8 ค 
9 ข 
10 ก 
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เฉลยแบบฝึกทักษะที่ 1.1 เรื่อง หน่วยจินตภาพ 
1. จงเขียนจ านวนต่อไปนี้ให้อยู่ในรูปหน่วยจินตภาพ 
  1.1  1   = i  

 1.2  8   = 18    

= i22  

1.3  25   = 125   
    = i5  
  

1.4 17   = 117   
    = i17  
 1.5 54   = 1)6)(9(   

    = i63  

 1.6 53   = )5)(3( ii  

    = 2
15 i  

    = 15  
 1.7 )5)(3(   = 15  
 

1.8  53    ……………… )5)(3(   

1.9  2748   = )127)(148(   
    = )33)(34( ii  

    = 2
36 i  

    = 36  
1.10  2520   = )125)(120(   

    = )5)(52( ii  

    = 2
510 i  

    = 510  
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2. จงหาค่าของแต่ละข้อต่อไปนี้ 
 2.1 78

i   = 2)19(4 
i   

= 2
i    

= 1  
 2.2 565

i   = 1)141(4 
i   

= i    
 2.3  2527

i   = 3)631(4 
i   

= 3
i    

= i   
 2.4  4300

i   = )1075(4
i   

= 1   
 2.5  428427426425

iiii   = 0   (เนื่องจาก i  ยกก าลังจ านวนเต็มบวกเรียงติดกัน 4 จ านวน บวกกันได้ 0 เสมอ) 

2.6  ))()()((
428427426425

iiii  = 1   (เนื่องจาก i  ยกก าลังจ านวนเต็มบวกเรยีงติดกัน 4 จ านวน คูณกันได้ -1 เสมอ) 

2.7 301615
... iii   = 0   (เนื่องจาก i  ยกก าลังจ านวนเต็มบวกเรียงติดกัน 4 จ านวน บวกกันได้ 0 เสมอ) 

2.8 2561256032
... iiiii   = 2561

0 i  
= 1)640(4 

i  
= i  
 

2.9 47372717
iiii   = 3)11(41)9(43)6(41)4(4 

 iiii  
= iiii   
= 0  

2.10 ))()()((
2011709950

iiii  = ))()()((
1)50(42)42(43)24(42)12(4 

iiii  
= ))()()((

232
iiii  

= ))(1)()(1( ii   

= 1  
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เฉลยแบบฝึกทักษะที่ 1.2  เร่ือง สัญลักษณข์องจ านวนเชิงซ้อน 
 

1. จงท าเครื่องหมาย ✓✓ ลงในช่องว่างที่เป็นค าตอบในแต่ละข้อ 

จ านวน 
เป็นจ านวน
เชิงซ้อน 

ไม่เป็นจ านวน
เชิงซ้อน 

จ านวนจริง จ านวนจินตภาพแท ้

1. (-2, 5) ✓    

2. (3, i)  ✓   

3. -2i ✓   ✓ 

4. -9 ✓  ✓  

5. -4i3 = 4i ✓   ✓ 
 

2. จงบอกส่วนจริง (real part) และส่วนจินตภาพ (imaginary part) ของจ านวนเชิงซ้อนต่อไปนี้ 
 

 

 

3. จงเติม ✓ หน้าข้อความที่ถูกต้อง หรือ  หน้าข้อความที่ไม่ถูกต้อง 

........✓........1) จ านวนเชิงซ้อนประกอบด้วยส่วนจริงและส่วนจินตภาพ 

......... .......2) จ านวนเชิงซ้อนเป็นสับเซตของจ านวนจริง 

......... .......3)  z = a + bi เป็นจ านวนจินตภาพแท้ เมื่อ a = 0 แต่ b  0 

......... .......4)  i = -1 

.........✓.......5) ค าตอบของสมการ x2 = -1 ไม่เป็นจ านวนจริง แต่เป็นจ านวนเชิงซ้อน 
 
 

จ านวนเชิงซ้อน (z) ส่วนจริง Re(z) ส่วนจินตภาพ Im(z) 

1. (-1, 0) -1 0 

2. (5, -22) 5 -22 

3. i
3

2  
3

2
 -1 

4. 2+i 2 1 

5. 0 – 3i8 = -3 -3 0 
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เฉลยแบบฝึกทักษะที่ 1.3 
เรื่อง การเท่ากัน การบวกและการคูณจ านวนเชิงซ้อน 

 
ค าชี้แจง จงแสดงวิธีหาค าตอบแต่ละข้อต่อไปนี้ 

1. จงหาค่า x และ y จากเงื่อนไขต่อไปนี้ 
 1.1)  (x+2, -4) = (5, y-3)    

วิธีท า จะได้ว่า  x+2 = 5 นั่นคือ x = -3 
-4 = y-3 นั่นคือ y = -1 

1.2)   (2x+3, 10) = (-9, 4 -2y) 
วิธีท า จะได้ว่า  2x+3 = -9 นั่นคือ x = -6 

10 = 4-2y นั่นคือ y = -3 
1.3)  (3x+yi) + (-y+xi) = -1+3i   

วิธีท า จะได้ว่า  (3x-y) + (y+x)i = -1+3i  
จะได้ว่า  3x-y = -1  ………………………(1) 
และ  y+x =3   ………………………(2) 

น า (1)+(2) ;  4x = 2  นั่นคือ x = 
2

1
 

แทน x = 
2

1
  ใน (2) ;  จะได้ว่า y+

2

1
 = 3 นั่นคือ y = 

2

5
 = 

2

1
2  

1.4)   (3x+4)+(2x+y)i = (y+5)+(x+3)i 
วิธีท า จะได้ว่า  3x+4 = y+5 นั่นคือ 3x-y = 1   ………………………(1) 

และ  2x+y = x+3 นั่นคือ x+y = 3  ………………………(2) 
น า (1)+(2) ; 4x = 4  นั่นคือ x = 1 
แทน x = 1  ใน (2)   จะได้ว่า 1+y = 3 นั่นคือ y = 2  
1.5)   (2x+5)+(3x+y)i = (y+8)+(x+13)i 

วิธีท า จะได้ว่า  2x+5 = y+8 นั่นคือ 2x-y = 3   ………………………(1) 
และ  3x+y = x+13 นั่นคือ 2x+y = 13 ………………………(2) 
น า (1)+(2) ; 4x = 16 นั่นคือ x = 4 
แทน x = 4  ใน (1)   จะได้ว่า 2(4)-y = 3 นั่นคือ y = 5  

2. จงหาผลบวกของจ านวนเชิงซ้อนต่อไปนี้ 
 2.1)  (3, -10) + (-6, 2)  = (3+(-6), -10+2) 

     = (-3, -8)    
2.2)   (5, -3) + (0, -2)  = (5+0, -3+(-2)) 
    = (5, -5) 
2.3)   (-5-7i) + (-3+i)  = (-5+(-3)) + (-7+1)i 
    = -8 – 6i 
2.4)   (-1+3i) + (-4-6i)  = (-1+(-4))+(3+(-6))i 
    = -5 – 3i 
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2.5)   3i + 2 – 6i – 4 + 5i2 = (2-4-5) + (3-6)i 
    = -7 – 3i 
 

3. จงหาผลคูณของจ านวนเชิงซ้อนต่อไปนี้ 
 3.1)   (-1, 3)(2, 4)  = [(-1)(2) – (3)(4), (-1)(4) + (3)(2)] 
     = (-2-12, -4+6) 

     = (-14, 2)  
3.2)   (-3, 1)(6, -4)  = [(-3)(6) – (1)(-4), (-3)(-4) + (1)(6)] 

     = (-18+4, 12+6) 
    = (-14, 6)  

 3.3)   (8-i)(-2-3i)  = [(8)(-2) – (-1)(-3)]+[(8)(-3) + (-1)(-2)]i  
     = (-16-3) + (-24+2)i 
     = -19-22i  

 3.4)   (-2i)(-2-3i)  = (-2i)(-2) + (-2i)(-3i) 
     = 4i +6i2 
     = -6+4i   

3.5)   )235)(3( ii   = i)]35)(1()2)(3[()]2)(1()35)(3[(   

    = i)]35(32[]215[   

    = i3317     
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เฉลยแบบทดสอบหลังเรียน 
 

ข้อที่ เฉลยค าตอบ 
1 ง 
2 ข 
3 ก 
4 ง 
5 ข 
6 ค 
7 ค 
8 ข 
9 ก 
10 ข 
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บันทึกผลคะแนน 
 

ชื่อ-สกุล.....................................................................ชั้น..............เลขที่.............  
 

แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เล่มท่ี 1 เรื่อง การสร้างจ านวนเชิงซ้อน 
 

รายการ คะแนนเต็ม 
เกณฑ์ 75 
(คะแนน) 

คะแนนที่ได ้ ผ่านเกณฑ์ 75 ขึ้นไป 

แบบทดสอบก่อนเรียน 10    
แบบฝึกทักษะที่ 1.1 15 11  ผ่าน           ไม่ผ่าน 
แบบฝึกทักษะที่ 1.2 10 8  ผ่าน           ไม่ผ่าน 
แบบฝึกทกัษะที่ 1.3 15 11  ผ่าน           ไม่ผ่าน 

แบบทดสอบหลังเรียน 10 8  ผ่าน           ไม่ผ่าน 
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