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คํานํา 

 

 เอกสารประกอบการเรียน  เรื่อง ความสัมพันธ  เปนสวนหนึ่งของเนื้อหารายวิชาพ้ืนฐาน 

คณิตศาสตร  ค31102  ชั้นมัธยมศึกษาปที่  4   ชุด  ความสัมพันธ   

เอกสารประกอบการเรียนเลมนี้ ประกอบดวย  คําแนะนําการใชเอกสารประกอบการเรียน 

สาระ  มาตรฐาน ตัวชี้วัด  จุดประสงค   สาระการเรียนรู  แบบทดสอบกอนเรียน   เนื้อหา   แบบฝกหัด  

แบบทดสอบหลังเรียน  เฉลยแบบทดสอบกอนเรียน  เฉลยแบบฝกหัด  เฉลยแบบทดสอบหลังเรียน     

 ซ่ึงการทําเอกสารประกอบการเรียนเลมนี้ มีความมุงหมายเพ่ือใชในการแกปญหาในการเรียนการสอน 

ตลอดจนพัฒนาผลสัมฤทธิ์ทางการเรียน    

 เอกสารประกอบการเรียน ไดรับความรวมมือจากคณาจารยในกลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร

หลายทาน ชวยอาน ใหคําแนะนํา และแกไขขอบกพรอง รวมทั้งนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่ 4  โรงเรียน

สตรีอางทอง   ใหความคิดเห็น เพ่ือแกไขขอบกพรองใหดีขึ้น  จึงขอขอบคุณทุกทานที่มีสวนชวยให

เอกสารประกอบการเรียนเลมนี้สําเร็จได 

 หวังวาเอกสารประกอบการเรียนเลมนี้ จะมีประโยชนตอครผููสอน และ นักเรียนที่ใช 

เปนแนวทางในการพัฒนาการเรียนการสอนใหมีประสิทธิภาพและประสิทธิผลเปนอยางด ี
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เอกสารประกอบการเรียน เร่ือง ความสัมพันธ 

 

 

 

คําแนะนําการใชเอกสารประกอบการเรียน 

 

 กอนที่นกัเรียนจะศึกษาเอกสารประกอบการเรียนเลมนี้  ควรปฏิบัติตามขั้นตอนดังนี้ 

 

1. นักเรียนทุกคนทําความเขาใจสาระ มาตรฐาน และจุดประสงคการเรียนกอนลงมือศึกษา

เอกสารประกอบการเรียน 

2. ทําแบบทดสอบกอนเรียน เพ่ือวัดความรูของนักเรียน 

3. ศึกษาบทเรียน  และทําแบบฝกหัด  ไปตามลําดับจากงายไปหายาก และหากสงสัย ไมเขาใจ 

ใหซักถามครูทันที 

4. ตรวจสอบความถูกตองในการทําแบบฝกหัด จากเฉลยแบบฝกหัดทายเลม 

5. ทําแบบทดสอบหลังเรียน  เพ่ือวัดความกาวหนาของนักเรียน 

6. นักเรียนสามารถนําเอกสารประกอบการเรียนการสอนไปศึกษานอกเวลาเรียนไดตาม

ความเหมาะสม 
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เอกสารประกอบการเรียน เร่ือง ความสัมพันธ 

 

 

 

 

สาระที่ 4    พีชคณิต 

มาตรฐาน ค 4.2  ใชนิพจน สมการ อสมการ กราฟ และตัวแบบเชิงคณิตศาสตร   

                            (mathematical  model)  อื่น ๆ แทนสถานการณตาง ๆ ตลอดจนแปลความหมาย 

                          และนําไปใชแกปญหา 

ตัวช้ีวัด              1. สรางความสัมพันธหรือฟงกชันจากสถานการณ หรือปญหาและนําไปใชในการ 

                               แกปญหา 

สาระที่ 6  ทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร 

มาตรฐาน ค6.1  มีความสามารถในการแกปญหา  การใหเหตุผล  การส่ือสาร  การส่ือ                            

                          ความหมายทางคณิตศาสตร และการนําเสนอ การเช่ือมโยงความรูตาง ๆ  

                          ทางคณิตศาสตรและเช่ือมโยงคณิตศาสตรกับศาสตรอื่น ๆ   และมี 

                          ความคิดริเร่ิมสรางสรรค 

ตัวช้ีวัด              1. ใชวิธีการที่หลากหลายแกปญหา 

                          2. ใชความรู  ทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร และเทคโนโลยีในการแกปญหา 

   ในสถานการณ ตาง ๆ ไดอยางเหมาะสม 

                          3. ใหเหตุผลประกอบการตัดสินใจ และสรุปผลไดอยางเหมาะสม 

                          4. ใชภาษาและสัญลักษณทางคณิตศาสตรในการส่ือสาร  การส่ือความหมาย  และ 

   การนําเสนอ ไดอยางถูกตอง และชัดเจน 

                          5. เช่ือมโยงความรูตาง ๆ ในคณิตศาสตร  และนําความรู  หลักการ  กระบวนการทาง 

   คณิตศาสตรไปเช่ือมโยงกับศาสตรอื่น ๆ   

                          6. มีความคิดริเร่ิมสรางสรรค 
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เอกสารประกอบการเรียน เร่ือง ความสัมพันธ 

 

 

 

จุดประสงค 

1. บอกความหมายของผลคูณคารทีเชียนและนําไปใชได 

2. บอกความหมายของความสัมพันธได 

3. เมื่อกําหนดเง่ือนไขมาใหสามารถหาความสัมพันธได 

4. นําความรูเร่ืองคูอันดับไปใชในการแกปญหาได  

 

สาระการเรียนรู 

1. คูณคารทีเชียน 

2. ความสัมพันธ 
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เอกสารประกอบการเรียน เร่ือง ความสัมพันธ 

 
 

 

แบบทดสอบกอนเรียน   

รายวิชาพืน้ฐาน  คณิตศาสตร  ค 31102  ช้ันมัธยมศึกษาปที่  4 เรื่อง  ความสัมพนัธ 

เวลา  20  นาที  จํานวน  10  ขอ 

 

คําช้ีแจง   ใหนักเรียนเลือกคําตอบที่ถูกที่สุดเพียงคําตอบเดียว แลวทําเคร่ืองหมายกากบาท  (×) 

                 ในกระดาษคําตอบที่แจกให 

 

   1.  ถา A = {2, 4} และ B = {1, 2}  แลว  A × B  คือเซตของคูอันดับในขอใด   

 ก.   {(2,1), (4,2), (2,2), (2, 4)}    

 ข.   {(2,1), (2,2), (4,1), (4,2)}    

 ค.   {(2,1), (4,1), (2,2), (2, 4)}    

 ง.   {(1,2), (1,4), (4,2), (2, 4)}         

 

   2.  โดยทั่วไป  A × B ≠ B × A แต A × B = B × A  เมื่อใด 

 ก.   A = B   เทานั้น  

 ข.   A = ∅   เทานั้น 

 ค.   A = ∅  หรือ    B = ∅   เทานั้น 

 ง.   A = B   หรือ   A = ∅    หรือ    B = ∅    

 

    3.  กําหนดให   n(A) = 3  และ  n(B) = 4   แลว  n(B × A)  คือขอใด 

ก.   8   

 ข.   9 

 ค.   12   

 ง.   14   

 

 

นางนุชรี  ออนละมาย  โรงเรียนสตรีอางทอง หนา 4 

 

www.kr
oo

ba
nn

ok
.co

m



เอกสารประกอบการเรียน เร่ือง ความสัมพันธ 

 

 

 

 

4.  กําหนด     A = {x|x ∈ I และ 0 < x < 4} 

                      B = {x|x ∈ I และ x ≤ 2} 

      ขอใดกลาวถูกตอง 

ก.   n(B × A) = 8    

 ข.   n(B × B) = 4   

 ค.   n(A × B) = 6     

 ง.    n(A × A) = 9   
 

5.  A = {1, 2, 3}, B = {2, 4} และ C = {3, 5}   แลว  A × (B ∩ C)  เทากับขอใด   

ก.    ∅  

 ข.   {(1,2), (2, 3), (3, 5)}     

 ค.   {(1,∅), (2,∅), (3,∅)} 

 ง.   {(1,2), (2,4), (2, 3), (2,5)} 

 

             6.  ถา A = ∅, B = {3,5}  และ C = ∅   ขอใดถูกตอง 

 ก.   A × C = A   และ  C × B = ∅      

 ข.   A × B = ∅   และ  C × B = ∅    

 ค.   A × B = ∅   และ  C × B = {(5,∅), (6,∅)}  

 ง.   A × B = ∅   และ  C × B = {(∅, 5), (∅, 6)}  
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เอกสารประกอบการเรียน เร่ือง ความสัมพันธ 

 
 

     

7.     กําหนดให   A = {x|x  เปนจํานวนเต็มบวกที่นอยกวา 5} 

                                            B = {x|x  เปนจํานวนเต็มบวกที่ไมเกิน 10}  

                            r = {(x, y) ∈ A × B|2y = x }     

        ความสัมพันธ   r  คือขอใด   

 ก.   {(2,1), (4,2)}    

 ข.   {(0,0), (2,1), (4,2)}      

 ค.   ��1, 1
2� , (2,1),�3, 3

2� , (4, 2)�    

 ง.    ��1, 1
2� , (2,1), �3, 3

2� , (4, 2), �5, 5
2�� 

 

8.  กําหนดให  A = {−3,−2, 2, 3} และ  B = {6, 9}  ความสัมพันธ “เปนสองเทา” 

        จาก  B ไป A คือขอใด 

 ก.    {(3,6)}    

 ข.   {(6,3)} 

 ค.   {(−3, 6)}    

 ง.   {(6,−3)} 

 

9.  ถา   A = { −2,−1,0,1, 2} และ  r = {(x, y) ∈ A × I|y2 = x}  แลว   n(r)  เทากับเทาใด 

 ก.    3    

 ข.   4 

 ค.   5  

 ง.   6 

 

  10.  ถา A = {1, 2, 3, 4} และ  B = {1, 2, 5}  ความสัมพันธในขอใดมีสมาชิกมากที่สุด  

ก.   {(x, y) ∈ A × B|y > x} 

ข.   {(x, y) ∈ A × B|y = x}     

 ค.    {(x, y) ∈ A × B|y ≠ x}     

 ง.    {(x, y) ∈ A × B|y < x}    
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เอกสารประกอบการเรียน เร่ือง ความสัมพันธ 

 

    

   

 

 

 

 

 

 
 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 

 

 

เอกสารประกอบการเรียนวิชาพ้ืนฐาน 

คณิตศาสตร  ค31102 

ฟงกชัน  เลมท่ี  2  ความสมัพันธ 

ระดับช้ันมัธยมศึกษาปท่ี  4 
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เอกสารประกอบการเรียน เร่ือง ความสัมพันธ 

 

 

 

 

 

          บทนิยาม   ผลคูณคารทีเชียนของเซต  A   และเซต  B  คือเซตของคูอันดับ (a, b) ทั้งหมด  

                               โดยที่ a  เปนสมาชิกของเซต A   และ  b  เปนสมาชิกของเซต  B 

                  ผลคูณคารทีเชียนของเซต A  และเซต  B  เขียนแทนดวย  A × B  อานวา  “เอคูณบี”   
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
        

 

 

 

 

 

ผลคูณคารทีเชียน 

ตัวอยางท่ี 1  ให  A = {1,2}  และ  B = {2,3}  จงหาคาของ 

1.  A × B 
2.  B × A 
3.  A × A 
4.  B × B 

        วิธีทาํ          จาก   A = {1,2}  และ  B = {2,3}  

1.   A × B = {(1,2), (1,3), (2,2), (2,3)} 

2.   B × A = {(2,1), (2,2), (3,1), (3,2)} 

3.   A × A = {(1,1), (1,2), (2,1), (2,2)} 

4.   B × B = {(2,2), (2,3), (3,2), (3,3)} 

    เขียน 𝐀𝐀 × 𝐁𝐁   ในรูป บอกเงือ่นไขไดดังนี ้

     A × B = {(a, b) ∈ A × B|a ∈ A  และ b ∈ B} 

   ในทํานองเดียวกัน          B × A = {(x, y) ∈ B × A|x ∈ B  และ y ∈ A} 

                                                  A × A = {(x, y) ∈ A × A|x ∈ A  และ y ∈ A} 
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เอกสารประกอบการเรียน เร่ือง ความสัมพันธ 

 

 

ตัวอยางท่ี 2  ให  A = {0,2}  ,  B = {2,3}    และ C = {3,4}   จงหาคาของ 

1.   A × B  

2.  (A ∪ B) × C  

3. (A − B) × (C ∩ B) 

 

        วิธีทํา        จาก   A = {0,2}  และ  B = {2,3}  และ C = {3,4}    

      1.     A × B = {(0,2), (0,3), (2,2), (2,3)} 
 

                               2.    (A ∪ B) × C 

                                                   หา                           A ∪ B = {0,2,3} 

                                    จะได     (A ∪ B) × C = {(0,3), (0,4), (2,3), (2,4), (3,3), (3,4)} 

                               3.    (A − B) × (C∩ B) 

                                                   หา                           A − B = {0} 

                     C ∩ B = {3} 

                               จะได     (A − B) × (C ∩ B) = {(0,3)} 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

     ขอสังเกตเก่ียวกับผลคูณคารทีเชียน 

 กําหนดให  A ,  B  และ C  เปนเซตใด ๆ แลว 

              1     ∅ × A = ∅    และ     A × ∅ = ∅ 

2.     A × B = B × A   ก็ตอเมื่อ A = B  หรือ  A = ∅  หรือ  B = ∅    

3.   A × B ≠ B × A ก็ตอเมื่อ A ≠ B  และ A ≠ ∅  และ B ≠ ∅   

4.   ถา  A ⊂ B   แลว  A × C ⊂ B × C    

5.  ถา  A  และ B  เปนเซตจํากัดแลว  n(A × B) = n(A) × n(B) 

6.  ถา A × B = A × C  และ A ≠ ∅  แลว  B = C    

              7.  ถา  A  เปนเซตจํากัด  และ B เปนเซตจํากัด  แลว A × B  เปนเซตจํากัด 

 8.  ถา  A  เปนเซตอนันต  และ B เปนเซตอนันต  แลว A × B  เปนเซตอนันต 

 9.  ถา  A  เปนเซตอนันต  และ B เปนเซตจํากัด ซ่ึง B = ∅  แลว A × B  เปนเซตอนันต 
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เอกสารประกอบการเรียน เร่ือง ความสัมพันธ 

 

 

 

 

 

 

1. กําหนดให   A = {1,2,3},   B = {0,1,2},   C = {1,3}
       และ      D = ∅  จงหาคาตอไปนี ้

 

 

1.1 A × B     = ………………………………………………………………………………………………………………………… 

1.2  B × A     = ………………………………………………………………………………………………………………………… 

1.3  A × A    = ………………………………………………………………………………………………………………………… 

1.4  B × B    = ………………………………………………………………………………………………………………………… 

1.5 B × C      = ………………………………………………………………………………………………………………………… 

1.6 D ×  A   = ………………………………………………………………………………………………………………………… 

1.7 C × B     = ………………………………………………………………………………………………………………………… 

1.8 A × C      = ………………………………………………………………………………………………………………………… 

1.9 D × B     = …………………………………………………………………………………………………………………………      

1.10 C × A    = …………………………………………………………………………………………………………………………  

 

แบบฝกหัดท่ี 1 

นางนุชรี  ออนละมาย  โรงเรียนสตรีอางทอง หนา 10 

 

www.kr
oo

ba
nn

ok
.co

m



เอกสารประกอบการเรียน เร่ือง ความสัมพันธ 

 
 

 

2.   กําหนดให  U = {0,1,2,3,4,5} , A = {0,3} , B = {0,1,2}  และ C = {1,3,4}    จงหาคาตอไปนี ้

 

1. A × (B ∪ A)
  

 

 

........................................................................................................................................... 

........................................................................................................................................... 

........................................................................................................................................... 

........................................................................................................................................... 

 

 

2.  B′ × (A − B) 

 

 

............ ............................................................................................................................... 

........................................................................................................................................... 

........................................................................................................................................... 

........................................................................................................................................... 

 

 

3.   (A − B) × C 

 

........................................................................................................................................... 

........ .................................................................................................................................. 

........................................................................................................................................... 

........................................................................................................................................... 

........................................................................................................................................... 
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เอกสารประกอบการเรียน เร่ือง ความสัมพันธ 

 
 

 

4. (C − B) × A 

 

........................................................................................................................................... 

........................................................................................................................................... 

........ ................................................................................................................................... 

........................................................................................................................................... 

...........................................................................................................................................
 

 

                
 

5. (C ∩ A) × (A ∩ B) 

 

 

........................................................................................................................................... 

........................................................................................................................................... 

........................................................................................................................................... 

........................................................................................................................................... 

...........................................................................................................................................
 

 

 

6. (C − A) × (B − C) 

 

 

.......................................................................................................................................... 

.......................................................................................................................................... 

.......................................................................................................................................... 

........................................................................................................................................... 

...........................................................................................................................................
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เอกสารประกอบการเรียน เร่ือง ความสัมพันธ 

 
 

 

   

บทนิยาม    r   เปนความสัมพันธจาก  A ไป  B   ก็ตอเมื่อ  r เปนสับเซตของ   A × B   
 

 นั่นคือ  ความสัมพันธเปนเซตของคูอันดับ 

  ถา   r  เปนสับเซตของ   A × B  เรากลาววา  r  เปนความสัมพันธ  จาก A ไป  B    

             r  เปนสับเซตของ   A × A  เรากลาววา  r  เปนความสัมพันธใน  A  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

    

 

 

 

   ตัวอยางท่ี 1 ให  A = {4,5,6}  ,  B = {5,6,7,8}       จงเขียนความสัมพันธที่กําหนดให 

                 ตอไปนี้แบบแจกแจงสมาชิก  

1. ความสัมพันธ “มากกวา” จาก   A ไป   B  

2. ความสัมพันธ “นอยกวา” จาก   A ไป   B  

3.  ความสัมพันธ “เปนสองเทา” จาก   A ไป   B  

4. ความสัมพันธ “เทากับ” จาก   A ไป   B  

วิธีทํา    จาก   A = {4,5,6} , B = {5,6,7,8}  

ให   r1   แทนความสัมพันธ “มากกวา” จาก   A ไป   B  

จะได     r1 = {(6,5)} 

ให   r2   แทนความสัมพันธ “นอยกวา” จาก A ไป   B 

จะได    r2 = {(4,5), (4,6), (4,7), (4,8), (5,6), (5,7), (5,8), (6,7), (6,8)} 

ให    r3   แทนความสัมพันธ “เปนสองเทา” จาก  A ไป   B 

จะได    r3 = ∅ 

ให   r4   แทนความสัมพันธ “เทากับ” จาก A ไป   B 

จะได    r4 = {(5,5), (6,6)} 

 

ความสัมพันธ 
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เอกสารประกอบการเรียน เร่ือง ความสัมพันธ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

           

 

 

 

 

  

  

                      ในกรณีที่  r เปนความสัมพันธในเซตของจํานวนจริง 

            เชน  r = {(x, y) ∈ R × R|y = x − 9}   

                        สามารถเขียน  r ไดดังนี้   r = {(x, y)|y = x − 9} 

 
 

 

 

ตัวอยางท่ี 2  ให  A = {4,5,6}  ,  B = {5,6,7,8}      จงเขียนความสัมพันธที่กําหนดใหตอไปนี้   

                     แบบบอกเง่ือนไข  
 

1. ความสัมพันธ “มากกวา” จาก   A ไป   B  

2. ความสัมพันธ “นอยกวา” จาก   B ไป   A   

3. ความสัมพันธ “เทากับ” จาก  B ไป   B  

 

      วิธีทํา    จาก   A = {4,5,6} , B = {5,6,7,8}  

ให   r1   แทนความสัมพันธ “มากกวา” จาก  A ไป   B  

จะได   r1 = {(x, y) ∈ A × B|x > 𝑦𝑦} 

ให   r2   แทนความสัมพันธ “นอยกวา” จาก  B ไป   A 

จะได    r2 = {(x, y) ∈ B × A|x < 𝑦𝑦} 

ให   r3   แทนความสัมพันธ “เทากับ” จาก    B ไป   A 

จะได    r3 = {(x, y) ∈ B × B|x = y} 
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เอกสารประกอบการเรียน เร่ือง ความสัมพันธ 

 
 

 

 

 

 

1. กําหนดให      A  = {4,5,6,7,8,9},     B = {2,3,4},     C = {1,3,4,5}   จงเขียนความสัมพันธ

ที่กําหนดใหตอไปนี้แบบแจกแจงสมาชิก  

 

 

1.1   ความสัมพันธ “หารลงตัว” จาก  B  ไป   A 

 

        …………………………………………………………………………………… 

 

 

1.2  ความสัมพันธ  “มากกวา ”  จาก  B  ไป   A 

 

        ……………………………………………………………………………………… 

 

 

1.3 ความสัมพันธ “รากที่สอง ” จาก  C  ไป   A  

 

……………………………………………………………………………………… 

 

 

1.4 ความสัมพันธ  “เปนสองเทา ”  จาก  A  ไป   C 

 

        ……………………………………………………………………………………… 

 

 

 

แบบฝกหัดท่ี 2 
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เอกสารประกอบการเรียน เร่ือง ความสัมพันธ 

 
 

1.5 ความสัมพันธ  “นอยกวา  ”  จาก  B  ไป   C 

 

        ……………………………………………………………………………………… 

 

 

1.6 ความสัมพันธ  “เทากับ”  จาก  A  ไป   B                   
 

……………………………………………………………………………………… 

 

 

1.7 ความสัมพันธ  “กําลังสอง”  จาก  A  ไป   C           

                   

……………………………………………………………………………………… 

 

 

1.8 ความสัมพันธ  “เปนคร่ึงหนึ่ง”  จาก  C  ไป   B        

                      

……………………………………………………………………………………… 

 

 

1.9 ความสัมพันธ  “กําลังสาม”  จาก   B   ไป   A  

 

……………………………………………………………………………………… 

 

 

1.10  ความสัมพันธ  “มากกวาอยู  2”  จาก  A  ไป   B                               

……………………………………………………………………………………… 
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เอกสารประกอบการเรียน เร่ือง ความสัมพันธ 

 

 

2. กําหนดให     A  = {4,5,6,7,8,9},  B = {2,3,4},       C = {1,3,4,5}      จงเขียนความสัมพันธ

ที่กําหนดใหตอไปนี้แบบบอกเง่ือนไข  
 

 

2.1 ความสัมพันธ “หารลงตัว” จาก  A  ไป   B 

 

        ……………………………………………………………………………………… 

 

 

2.2 ความสัมพันธ  “มากกวา ”  จาก  B  ไป   A 

 

        ……………………………………………………………………………………… 

 
 

2.3 ความสัมพันธ “รากที่สอง ” จาก  A  ไป   B  

 

       ……………………………………………………………………………………… 

 
 

2.4 ความสัมพันธ  “เปนสองเทา ”  จาก   C  ไป   A 
 

        ……………………………………………………………………………………… 

 
 

2.5 ความสัมพันธ  “นอยกวา  ”  จาก  B  ไป   C 
 

        ……………………………………………………………………………………… 
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เอกสารประกอบการเรียน เร่ือง ความสัมพันธ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

           

 

 

 

 

  

  

 
 

 

 

 

 

 

 

      วิธีทํา    จาก   A = {−5,−4,−3,−2,−1,0,1,2,3,4,5}  ,  B = {1,2,3,4,5}       

1. ให   r1 = {(x, y) ∈ B × A|y = 2x + 1} 

          จะได   r1 = {(1,3), (2,5)}   

                              2.     ให   r2 = {(x, y) ∈ B × B|x = y} 

          จะได   r2 = {(1,1), (2,2), (3,3), (4,4), (5,5)}   

                              3.   ให   r3 = {(x, y) ∈ A × A|x = y2} 

          จะได   r3 = {(1,−1), (4,−2), (0,0), (1,1), (4,2)}   

                             4.     ให   r4 = {(x, y) ∈ A × B|x = |y + 2|} 

          จะได   r4 = {(3,1), (4,2), (5,3)}   

 

ตัวอยางท่ี  3  ให  A = {−5,−4,−3,−2,−1,0,1,2,3,4,5}  ,  B = {1,2,3,4,5}       

                         จงเขียนความสัมพันธที่กําหนดใหตอไปนี้  แบบแจกแจง  
 

1. r1 = {(x, y) ∈ A × B|y = 2x + 1} 

2. r2 = {(x, y) ∈ B × B|x = y} 

3. r3 = {(x, y) ∈ A × A|x = y2} 

4. r4 = {(x, y) ∈ A × B|x = |y + 2|} 

 

นางนุชรี  ออนละมาย  โรงเรียนสตรีอางทอง หนา 18 

 

www.kr
oo

ba
nn

ok
.co

m



เอกสารประกอบการเรียน เร่ือง ความสัมพันธ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

           

 

 

 

 

  

  

 
 

 

 

 

 

 

 

       

วิธีทํา       1.     ให   r1 = {(x, y) ∈ I × I+|y = 2x + 1} 

          จะได   r1 = {(0,1), (1,2), (2,5), (3,7), … }   

    

2.     ให   r2 = {(x, y) ∈ I × I|y = x2} 

          จะได   r2 = {… , (−2,4), (−1,1), (0,0), (1,1), (2,4), … }   

 

                             3.   ให   r3 = {(x, y) ∈ I × I|x = |y + 2|} 

        จะได   r3 = {(0,−2), (1,1), (1,−3), (2,0), (2,4), … }   

 

                            4.     ให   r3 = {(x, y) ∈ I+ × I|y = |x| + 1} 

          จะได   r4 = {… , (−2,3), (−1,2), (0,1), (1,2), (2,3) … }   

 

ตัวอยางท่ี  4     จงเขียนความสัมพันธที่กําหนดใหตอไปนี้  แบบแจกแจงสมาชิก  

 

6. r1 = {(x, y) ∈ I × I+|y = 2x + 1} 

7. r2 = {(x, y) ∈ I × I|y = x2} 

8. r3 = {(x, y) ∈ I × I|x = |y + 2|} 

9. r3 = {(x, y) ∈ I+ × I|y = |x| + 1} 

 

x  มีคาเริ่มท่ี  0 จะทํา

ให 

x  มีคาเปนจํานวน

เต็ม ไดทุกจํานวน 

x  มีคาเปนจํานวนเต็มท่ี

มากกวาหรือเทากับ 0 

และ  x   1 คา จะมี  y   2 

x  มีคาเปนจํานวน

เต็ม ไดทุกจํานวน 
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เอกสารประกอบการเรียน เร่ือง ความสัมพันธ 

 

 

 

 

 

1. กําหนดให     A  = {4,5,6,7,8,9,10},  B = {−2,−1,0,1,2,3,4,5},       C = {1,3,4,5}       

จงเขียนความสัมพันธที่กําหนดใหตอไปนี้แบบแจกแจงสมาชิก 

  

 

1.1 {(x, y) ∈ B × A|y = x + 1} 
 

        …………………………………………………………………………………… 

 

 

1.2 {(x, y) ∈ A × A|y = 2x − 1} 
 

       …………………………………………………………………………………… 

 

 

1.3 {(x, y) ∈ C × A|x = 2y} 

 

       …………………………………………………………………………………… 

 

 

1.4  {(x, y) ∈ B × B|y = |x| + 2} 

 

…………………………………………………………………………………… 

 

 

 

แบบฝกหัดท่ี 3 
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เอกสารประกอบการเรียน เร่ือง ความสัมพันธ 

 

 

                      1.5   {(x, y) ∈ A × B|x = |y| − 1} 

                                 

                                …….………………………………………………..……………………………… 

 

 

1.6    {(x, y) ∈ B × C|y = |x − 1|} 

 

                      ………………………………………………………………………………………   

     

 

               1.7  {(x, y) ∈ A × B|y = x2} 

 

                      ……………………………………………………………………………………… 

 

 

              1.8  {(x, y) ∈ C × B|y = x2 + 1}            

       

 ……………………………………………………………………………………… 

 

 

                     1.9  {(x, y) ∈ B × B|x = y2 − 1} 

 

……………………………………………………………………………………… 

 

 

             1.10 {(x, y) ∈ A × A|y = 2x2 + 1} 

 

 ……………………………………………………………………………………… 
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เอกสารประกอบการเรียน เร่ือง ความสัมพันธ 

 

 

  

2. จงเขียนความสัมพันธที่กําหนดใหตอไปนี้แบบแจกแจงสมาชิก  

 

 

2.1 {(x, y) ∈ I × I|y = x + 1} 
 

        ……………………………………………………………………………………… 

 
2.2 {(x, y) ∈ I × I|y = 2x − 1} 

 

       ……………………………………………………………………………………… 

 
 2.3 {(x, y) ∈ I × I|x = 2y} 

 

       ……………………………………………………………………………………… 

 
2.4  {(x, y) ∈ I × I|y = |x| + 2} 

 

…………………………………………………………………………………… 

 
                                2.5   {(x, y) ∈ I × I|x = |y| − 1} 

 

……………………………………………………………………………………… 
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เอกสารประกอบการเรียน เร่ือง ความสัมพันธ 

 

 

 

1.6    {(x, y) ∈ I × I|y = |x − 1|} 

 

                      ………………………………………………………………………………………   

     
              1.7  {(x, y) ∈ I × I|y = x2} 

 

                      ……………………………………………………………………………………… 

 
              1.8  {(x, y) ∈ I × I|y = x2 + 1}            

       

 ……………………………………………………………………………………… 

 
                     1.9  {(x, y) ∈ I × I|x = y2 − 1} 

 

……………………………………………………………………………………… 

 
             1.10 {(x, y) ∈ I × I|y = 2x2 + 1} 

 

 ……………………………………………………………………………………… 
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เอกสารประกอบการเรียน เร่ือง ความสัมพันธ 

 

 

แบบทดสอบหลังเรียน   

รายวิชาพืน้ฐาน  คณิตศาสตร  ค 31102  ช้ันมัธยมศึกษาปที่  4 เรื่อง  ความสัมพนัธ 

เวลา  20  นาที  จํานวน  10  ขอ 

 

คําช้ีแจง   ใหนักเรียนเลือกคําตอบที่ถูกที่สุดเพียงคําตอบเดียว แลวทําเคร่ืองหมายกากบาท  (×) 

                 ในกระดาษคําตอบที่แจกให 

 

      1.  โดยทั่วไป  A × B ≠ B × A แต A × B = B × A  เมื่อใด 

 ก.   A = B   เทานั้น  

 ข.   A = ∅   เทานั้น 

 ค.   A = ∅  หรือ    B = ∅   เทานั้น 

 ง.   A = B   หรือ   A = ∅    หรือ    B = ∅    

 

   2.  ถา A = {2, 4} และ B = {1, 2}  แลว  A × B  คือเซตของคูอันดับในขอใด   

 ก.   {(2,1), (4,2), (2,2), (2, 4)}    

 ข.   {(2,1), (2,2), (4,1), (4,2)}    

 ค.   {(2,1), (4,1), (2,2), (2, 4)}    

 ง.   {(1,2), (1,4), (4,2), (2, 4)}         

 

    3.  กําหนดให   n(A) = 3  และ  n(B) = 4   แลว  n(B × A)  คือขอใด 

ก.   8   

 ข.   9 

 ค.   12   

 ง.   14   
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เอกสารประกอบการเรียน เร่ือง ความสัมพันธ 

 

 

 

 

4.  กําหนด     A = {x|x ∈ I และ 0 < x < 4} 

                      B = {x|x ∈ I และ x ≤ 2} 

      ขอใดกลาวถูกตอง 

ก.   n(B × A) = 8    

 ข.   n(B × B) = 4   

 ค.  n(A × B) = 6     

 ง.   n(A × A) = 9   
 

5.  ถา A = ∅, B = {3,5}  และ C = ∅   ขอใดถูกตอง 

 ก.   A × C = A   และ  C × B = ∅      

 ข.   A × B = ∅   และ  C × B = ∅    

 ค.   A × B = ∅   และ  C × B = {(∅, 5), (∅, 6)} 

 ง.   A × B = ∅   และ  C × B = {(5,∅), (6,∅)} 

 

  6.  A = {1, 2, 3}, B = {2, 4} และ C = {3, 5}   แลว  A × (B ∩ C)  เทากับขอใด   

ก.    ∅  

 ข.   {(1,2), (2, 3), (3, 5)}     

 ค.   {(1,∅), (2,∅), (3,∅)} 

 ง.   {(1,2), (2,4), (2, 3), (2,5)} 
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เอกสารประกอบการเรียน เร่ือง ความสัมพันธ 

 
     

7.     กําหนดให   A = {x|x  เปนจํานวนเต็มบวกที่นอยกวา 5} 

                                            B = {x|x  เปนจํานวนเต็มบวกที่ไมเกิน 10}  

                            r = {(x, y) ∈ A × B|2y = x }     

        ความสัมพันธ   r  คือขอใด   

 ก.   {(2,1), (4,2)}    

 ข.   {(0,0), (2,1), (4,2)}      

 ค.   ��1, 1
2� , (2,1),�3, 3

2� , (4, 2)�    

 ง.    ��1, 1
2� , (2,1), �3, 3

2� , (4, 2), �5, 5
2�� 

 

8.  ถา   A = { −2,−1,0,1, 2} และ  r = {(x, y) ∈ A × I|y2 = x}  แลว   n(r)  เทากับเทาใด 

 ก.    3    

 ข.   4 

 ค.   5  

 ง.   6 

 

9.  กําหนดให  A = {−3,−2, 2, 3} และ  B = {6, 9}  ความสัมพันธ “เปนสองเทา” 

        จาก  B ไป A คือขอใด 

 ก.    {(3,6)}    

 ข.   {(6,3)} 

 ค.   {(−3, 6)}    

 ง.   {(6,−3)} 

 

  10.  ถา A = {1, 2, 3, 4} และ  B = {1, 2, 5}  ความสัมพันธในขอใดมีสมาชิกมากที่สุด  

ก.   {(x, y) ∈ A × B|y > x} 

ข.   {(x, y) ∈ A × B|y = x}     

 ค.    {(x, y) ∈ A × B|y ≠ x}     

 ง.    {(x, y) ∈ A × B|y < x}    
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เอกสารประกอบการเรียน เร่ือง ความสัมพันธ 
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เอกสารประกอบการเรียน เร่ือง ความสัมพันธ 
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เอกสารประกอบการเรียน เร่ือง ความสัมพันธ 
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เฉลยแบบทดสอบกอนเรียน 

รายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร ค 31102  

ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี  4   เร่ือง  ความสัมพันธ 
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เอกสารประกอบการเรียน เร่ือง ความสัมพันธ 

 

 

 

1.  กําหนดให   A = {1,2,3},   B = {0,1,2},   C = {1,3}
       และ      D = ∅  จงหาคาตอไปนี้ 

 

 

1.11 A × B     = {(1,0), (1,1), (1,2), (2,0), (2,1), (2,2), (3,0), (3,1), (3,2)} 

1.12  B × A     =  {(0,1), (0,2), (0,3), (1,1), (1,2), (1,3), (2,1), (2,2), (2,3)} 

1.13  A × A    = {(1,1), (1,2), (1,3), (2,1), (2,2), (2,3), (3,1), (3,2), (3,3)} 

1.14  B × B    = {(0,0), (0,1), (0,2), (1,0), (1,1), (1,2), (2,0), (2,1), (2,2)} 

1.15 B × C      = {(0,1), (0,3), (1,1), (1,3), (2,1), (2,3)} 

1.16 D ×  A   =  ∅ 

1.17 C × B     = {(1,0), (1,1), (1,2), (3,0), (3,1), (3,2)} 

1.18 A × C      = {(1,1), (1,3), (2,1), (2,3), (3,1), (3,3)} 

1.19 D × B     =  ∅      

1.20 C × A    = {(1,1), (1,2), (1,3), (3,1), (3,2), (3,3)}     

 

 

 

 

เฉลยแบบฝกหัดท่ี 1 
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เอกสารประกอบการเรียน เร่ือง ความสัมพันธ 

 
 

2.   กําหนดให    U = {0,1,2,3,4,5} , A = {0,3} , B = {0,1,2}       และ     C = {1,3,4}     จงหาคาตอไปนี ้

 

1. A × (B ∪ A)
  

 

 

วิธีทํา   จาก   A = {0,3} , B = {0,1,2}       และ     C = {1,3,4}       

                           หา                 B ∪ A  = {0, 1, 2, 3} 

            จะได     A × (B ∪ A) = {(0,0), (0,1), (0,2), (0,3), (3,0), (3,1), (3,2), (3,3)} 

 

 

2.  B′ × (A − B) 

 
 

วิธีทํา   จาก  U = {0,1,2,3,4,5},  A = {0,3} , และB = {0,1,2}                  

                                      หา                         B′ = {3, 4, 5}  

                                          A − B  = {3 } 

            จะได   B′ × (A − B)
  
 = {(3,3), (4,3), (5,3)} 

 

 

3.   (A − B) × C 

 

วิธีทํา   จาก   A = {0,3} , B = {0,1,2}       และ     C = {1,3,4}       

                                     หา                  A − B  = {3 } 

            จะได    (A − B) × C
  
 = {(3,1), (3,3), (3,4)} 
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เอกสารประกอบการเรียน เร่ือง ความสัมพันธ 

 
 

 

 

4. (C − B) × A 

 

วิธีทํา   จาก   A = {0,3} , B = {0,1,2}       และ     C = {1,3,4}       

                          หา                  C − B  = {3,4} 

                                  จะได    (C − B) × A
 
  = {(3,0), (3,3), (4,0), (4,3)} 

 

 

 

                
 

5. (C ∩ A) × (A ∩ B) 

 

 

วิธีทํา   จาก   A = {0,3} , B = {0,1,2}       และ     C = {1,3,4}       

                                หา                    C ∩ A = {3} 

                                                             A ∩ B = {0} 

            จะได    (C ∩ A) × (A ∩ B)  = {(3,0)} 

 
 

 

 

6. (C − A) × (B − C) 

 

 

วิธีทํา   จาก   A = {0,3} , B = {0,1,2}       และ     C = {1,3,4}       

                                     หา                  C − A  = {1, 4} 

                                                           B− C  = {0, 2} 

            จะได    (C − A) × (B − C)  = {(1,0), (1,2), (4,0), (4,2)} 
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เอกสารประกอบการเรียน เร่ือง ความสัมพันธ 

 
 

 

 

 

 

 

1. กําหนดให      A  = {4,5,6,7,8,9},     B = {2,3,4},     C = {1,3,4,5}   จงเขียนความสัมพันธ

ที่กําหนดใหตอไปนี้แบบแจกแจงสมาชิก  

 

1.1  ความสัมพันธ “หารลงตัว” จาก  B  ไป   A 

 

         {(2,4), (2,6), (2,8), (3,6), (3,9), (4,8)}       

 

1.2  ความสัมพันธ  “มากกวา ”  จาก  B  ไป   A 

 

         ∅      
 

1.3  ความสัมพันธ “รากที่สอง ” จาก  C  ไป   A  

 

 {(3,9)} 

 

1.4  ความสัมพันธ  “เปนสองเทา ”  จาก  A  ไป   C 

 

         {(6,3), (8,4)}    

 

1.5  ความสัมพันธ  “นอยกวา  ”  จาก  B  ไป   C 

 

         {(2,3), (2,4), (2,5), (3,4), (3,5), (4,5)} 

 

 

 

 

เฉลยแบบฝกหัดท่ี 2 

นางนุชรี  ออนละมาย  โรงเรียนสตรีอางทอง หนา 33 

 

www.kr
oo

ba
nn

ok
.co

m



เอกสารประกอบการเรียน เร่ือง ความสัมพันธ 

 

 

 

 

 

1.6  ความสัมพันธ  “เทากับ”  จาก  A  ไป   B                   

{(4,4)} 
 

1.7  ความสัมพันธ  “กําลังสอง”  จาก  A  ไป   C   

         

   {(9,3)} 

 

1.8  ความสัมพันธ  “เปนคร่ึงหนึ่ง”  จาก  C  ไป   B    
     

                                              {(1,2)} 

 

1.9  ความสัมพันธ  “กําลังสาม”  จาก   B   ไป   A  
 

              ∅            

 

1.10   ความสัมพันธ  “มากกวาอยู 2”  จาก  A  ไป   B    

                               

         {(4,2), (5,3), (6,4)} 
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เอกสารประกอบการเรียน เร่ือง ความสัมพันธ 

 

 

 

 

 

2. กําหนดให     A  = {4,5,6,7,8,9},  B = {2,3,4},       C = {1,3,4,5}      จงเขียนความสัมพันธ

ที่กําหนดใหตอไปนี้แบบบอกเง่ือนไข  

 

2.1  ความสัมพันธ “หารลงตัว” จาก  A  ไป   B 

 

       {(x, y) ∈ A × B|  x | y}          
 

2.2  ความสัมพันธ  “มากกวา ”  จาก  B  ไป   A 

 

         {(x, y) ∈ B × A| x > y}    
 

 

2.3  ความสัมพันธ “รากที่สอง ” จาก  A  ไป   B  

 

 �(x, y) ∈ A × B� x = �y�   
 

 

2.4  ความสัมพันธ  “เปนสองเทา ”  จาก   C  ไป   A 
 

        {(x, y) ∈ C × A| x = 2y}     
 

 

2.5  ความสัมพันธ  “นอยกวา  ”  จาก  B  ไป   C 
  

 {(x, y) ∈ B × C| x <  y} 

 

 

 

 

 

นางนุชรี  ออนละมาย  โรงเรียนสตรีอางทอง หนา 35 

 

www.kr
oo

ba
nn

ok
.co

m



เอกสารประกอบการเรียน เร่ือง ความสัมพันธ 

 

  

 

 

 

1. กําหนดให     A  = {4,5,6,7,8,9,10},  B = {−2,−1,0,1,2,3,4,5},       C = {1,3,4,5}       

จงเขียนความสัมพันธที่กําหนดใหตอไปนี้แบบแจกแจงสมาชิก  

 

1.1 {(x, y) ∈ B × A|y = x + 1} 
 

        {(3,4), (4,5), (5,6)} 

 

1.2 {(x, y) ∈ A × A|y = 2x − 1} 
 

       {(4,7), (5,9)} 

 

1.3 {(x, y) ∈ C × A|x = 2y} 

 

        ∅    
 

1.4  {(x, y) ∈ B × B|y = |x| + 2} 

 

{(−2,4), (−1,3), (0,2), (1,3), (2,4), (3,5)} 

 

                                1.5   {(x, y) ∈ A × B|x = |y| − 1} 

 

{(4,5)} 

 

 

 

 

 

 

เฉลยแบบฝกหัดท่ี 3 

นางนุชรี  ออนละมาย  โรงเรียนสตรีอางทอง หนา 36 

 

www.kr
oo

ba
nn

ok
.co

m



เอกสารประกอบการเรียน เร่ือง ความสัมพันธ 

 

 

 

 

1.6    {(x, y) ∈ B × C|y = |x − 1|} 

 

                      {(−2,3), (0,1), (2,1), (4,3), (5,4)} 

     

              1.7  {(x, y) ∈ A × B|y = x2} 

 

 ∅    
 

              1.8  {(x, y) ∈ C × B|y = x2 + 1}            

       

             {(1,2)} 

 

                     1.9  {(x, y) ∈ B × B|x = y2 − 1} 

 

                                  {(3,−2), (0,−1), (−1,0), (0,1), (3,2)} 

 

             1.10 {(x, y) ∈ A × A|y = 2x2 + 1} 

 

   ∅    
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เอกสารประกอบการเรียน เร่ือง ความสัมพันธ 

 

 

 

 

  

2. จงเขียนความสัมพันธที่กําหนดใหตอไปนี้แบบแจกแจงสมาชิก  

 

2.1 {(x, y) ∈ I × I|y = x + 1} 
         
{… , (−2,−1), (−1,0), (0,1), (1,2), (2,3), … } 

 

2.2 {(x, y) ∈ I × I|y = 2x − 1} 
     
   {… , (−2,−5), (−1,−3), (0,−1), (1,1), (2,3), … } 

 

 2.3 {(x, y) ∈ I × I|x = 2y} 

 

{… , (−4,−2), (−2,−1), (0,0), (2,1), (4,2), (6,3), … } 

 

2.4  {(x, y) ∈ I × I|y = |x| + 2} 

 

{… , (−2,4), (−1,3), (0,2), (1,3), (2,4), … } 

 

                                2.5   {(x, y) ∈ I × I|x = |y| − 1} 

 

{(−1,0), (0,−1), (0,1), (1,2), (1,−2), … } 
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เอกสารประกอบการเรียน เร่ือง ความสัมพันธ 

 

 

 

 

 

1.6    {(x, y) ∈ I × I|y = |x − 1|} 

 

                                  {… , (−2,3), (−1,2), (0,1), (1,0), (2,1), … } 

     

              1.7  {(x, y) ∈ I × I|y = x2} 

 

                                  {… , (−2,4), (−1,1), (0,0), (1,1), (2,4), … } 

 

              1.8  {(x, y) ∈ I × I|y = x2 + 1}            

       

                                  {… , (−2,5), (−1,2), (0,1), (1,2), (2,5), … } 

 

                     1.9  {(x, y) ∈ I × I|x = y2 − 1} 

 

                                  {… , (−1,0), (0,−1), (0,1), (3,2), (3,−2), … } 

 

             1.10 {(x, y) ∈ I × I|y = 2x2 + 1} 

 

                                  {… , (−2,9), (−1,3), (0,1), (1,3), (2,9), … } 
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เอกสารประกอบการเรียน เร่ือง ความสัมพันธ 

 

 

 

 

 

 

 

 

                       

                    ขอที่   1    ตอบ   ง 

                   ขอที่   2    ตอบ   ข 

                    ขอที่   3    ตอบ   ค 

                    ขอที่   4    ตอบ   ค 

                    ขอที่   5    ตอบ   ก 

                     ขอที่   6    ตอบ   ก 

                     ขอที่   7    ตอบ   ก 

                    ขอที่   8    ตอบ   ก 

                   ขอที่   9    ตอบ   ข 

                    ขอที่ 10   ตอบ   ค 

 

 

 

 

เฉลยแบบทดสอบหลังเรียน 

รายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร ค 31102  

ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี  4  เร่ือง  ความสัมพันธ 
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เอกสารประกอบการเรียน เร่ือง ความสัมพันธ 

 

     

           

                บัญชีศัพท 

 

 

                 เลมที่  2          หนา 

 

                คูอันดับ     ordered  pair      7 

                ผลคูณคารทีเซียน   Cartiesian  product   16       

                ความสัมพันธ    relation     21 
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เอกสารประกอบการเรียน เร่ือง ความสัมพันธ 

 

               

           บัญชีสัญลักษณ 

 

 

 

                (a, b)      คูอันดับ 

                A × B      ผลคูณคารทีเซียนของเซต  A และเซต B 

                r      ความสัมพันธ 
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