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คํานํา 
  
 แบบฝกทักษะ  เร่ืองระบบสมการเชิงเสนชุดนี้  ไดจัดทําข้ึนเพื่อศึกษาผลสัมฤทธ์ิทางการ
เรียนวิชาคณิตศาสตร 3  ของนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 3  ซ่ึงเปนสาระพ้ืนฐานไดจดัเรียงเนื้อหา
จากงายไปหายาก   
 

แบบฝกทักษะชุดนี้มีท้ังหมด  4  เร่ือง  รวม  19  แบบฝก  มีเนื้อหาครบถวนตามหลักสูตร
การศึกษาข้ันพื้นฐาน พุทธศักราช 2544  ซ่ึงจะมีประโยชนตอนักเรียน  และสามารถใชเปนนําทาง
ใหนกัเรียนประสบความสําเร็จ  มีทักษะการเรียนรูคณิตศาสตรอยางมีคุณภาพ 
  

ผูจัดทําหวังเปนอยางยิ่งวาแบบฝกทักษะชุดนี้จะเปนประโยชนตอครูผูสอน  นักเรียน     
และผูท่ีสนใจได เปนอยางด ี
 
 
 
       อาภรณ  แกวเกาะสะบา 
                  ครู  โรงเรียนสะบายอยวิทยา 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 



 ข

คําชี้แจง 
 

 1.  แบบฝกทักษะ  เร่ือง  ระบบสมการเชิงเสน  ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 3  มีท้ังหมด  4  ชุด  
จํานวน  19  แบบฝกดังนี ้
      1.1  กราฟของระบบสมการเชิงเสน  ประกอบดวย 
  แบบฝกทักษะที่ 1     
  แบบฝกทักษะที่ 2 
  แบบฝกทักษะที่ 3 
  แบบฝกทักษะที่ 4 
      1.2  การแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรโดยใชกราฟ  ประกอบดวย 
  แบบฝกทักษะที่ 5 
  แบบฝกทักษะที่ 6 
  แบบฝกทักษะที่ 7 
  แบบฝกทักษะที่ 8 
  แบบฝกทักษะที่ 9 

  1.3  การแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรโดยใชสมบัติการบวกและการคูณ   
           ประกอบดวย 
 แบบฝกทักษะที่ 10 

  แบบฝกทักษะที่ 11 
  แบบฝกทักษะที่ 12 
  แบบฝกทักษะที่ 13 
  แบบฝกทักษะที่ 14 
  แบบฝกทักษะที่ 15 
      1.4  โจทยปญหาระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร  ประกอบดวย 
  แบบฝกทักษะที่ 16 
  แบบฝกทักษะที่ 17 
  แบบฝกทักษะที่ 18 
  แบบฝกทักษะที่ 19 
 2.  แบบฝกทักษะเลมนีจ้ัดทําข้ึนเพื่อใชเปนส่ือการเรียนการสอนประกอบแผนการจดัการ
เรียนรู  เร่ือง  ระบบสมการเชิงเสน  ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 3ท่ีผูจัดทําไดจดัทําข้ึน 



 ค

 3.  แบบฝกทักษะชุดนี้ประกอบดวย  จุดประสงคการเรียนรู  ตัวอยางเพ่ือใหผูเรียนไดศึกษา  
ทําความเขาใจ  แบบฝกทักษะ  ใหผูเรียนไดฝกฝนจนเกิดความคิดรวบยอดท่ีถูกตองและเกิดทักษะ  
แบบทดสอบกอน- หลังเรียน  เปนเคร่ืองมือท่ีครูใชในการตรวจสอบความเขาใจ  และพัฒนาทักษะ
ของผูเรียน 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 ง

สารบัญ 
 
เร่ือง                   หนา 
คํานํา                        ก 
คําช้ีแจง           ข 
สารบัญ           ง 
คําแนะนําการใชแบบฝกสําหรับครู                    ฉ  
คําแนะนําการใชแบบฝกสําหรับนักเรียน       ช 
แบบทดสอบกอนเรียน         1 
กราฟของระบบสมการเชิงเสน         4 
แบบฝกทักษะท่ี 1             6 
แบบฝกทักษะท่ี 2                10 
แบบฝกทักษะท่ี 3                13 
แบบฝกทักษะท่ี 4                17 
การแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรโดยใชกราฟ            22 
แบบฝกทักษะท่ี 5                24 
แบบฝกทักษะท่ี 6                28 
แบบฝกทักษะท่ี 7                30 
แบบฝกทักษะท่ี 8                32 
แบบฝกทักษะท่ี 9                34 
การแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรโดยใชสมบัติการบวกและการคูณ              36 
แบบฝกทักษะท่ี 10                38 
แบบฝกทักษะท่ี 11                   41 
แบบฝกทักษะท่ี 12                44 
แบบฝกทักษะท่ี 13                47 
แบบฝกทักษะท่ี 14                50 
แบบฝกทักษะท่ี 15                52 
 
 
 
 



 จ

สารบัญ (ตอ) 
 

เร่ือง                   หนา 
โจทยปญหาระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร               54 
แบบฝกทักษะท่ี 16               56 
แบบฝกทักษะท่ี 17               60 
แบบฝกทักษะท่ี 18               63 
แบบฝกทักษะท่ี 19               65 
เฉลยแบบฝกทักษะ                  67 
แบบทดสอบหลังเรียน               97 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 



 ฉ

คําแนะนําในการใชสําหรับครู 
 
 1.  แบบฝกทักษะเร่ือง  ระบบสมการเชิงเสน  ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 3  มีท้ังหมด  4  ชุด  
จํานวน  19  แบบฝก 
 2.  กอนใชแบบฝกทักษะใหนักเรียนทําแบบทดสอบกอนเรียน  ชนดิเลือกตอบ  จํานวน  20  
ขอ  เพื่อประเมินวาผูเรียนมีความรูและทักษะในเร่ืองระบบสมการเชิงเสนมากนอยเพียงไร  จะได
นําไปเปรียบเทียบกับผลการเรียนภายหลังเขารวมกิจกรรมการเรียนตามแผนการจัดการเรียนรูครบ
ทุกแผน  โดยบันทึกคะแนนแตละคนท่ีสอบไดลงในแบบบันทึก 
 3.  แบบฝกทักษะเร่ือง  ระบบสมการเชิงเสน  เลมนี้  มีท้ังหมด  4  ชุด  ประกอบดวย 
  ชุดที่ 1  ระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร   
  ชุดที่ 2  การแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรโดยใชกราฟ 
  ชุดที่ 3  การแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรโดยใชสมบัติการบวกและการคูณ 
  ชุดที่ 4  โจทยปญหาระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 
 4.  ศึกษาแผนการจัดการเรียนรูประกอบแบบฝกทักษะ  เร่ืองระบบสมการเชิงเสน            
ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 3  ใหเขาใจ 
 5.  เตรียมส่ือการเรียนการสอนใหพรอม  โดยเฉพาะแบบฝกทักษะตองเพียงพอกับนักเรียน  
เพราะนักเรียนตองศึกษา  และทําแบบฝกทักษะทุกชุดทุกคน 
 6.  ครูดําเนินการจัดกิจกรรมการเรียนการสอนตามแผนการจัดการเรียนรู  เร่ือง            
ระบบสมการเชิงเสน  ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 3  แลวใหนักเรียนทําแบบฝกทักษะในเวลาเรียนปกติ 
 7.  ขณะนกัเรียนทําแบบฝกครูคอยสังเกตพฤติกรรมของนักเรียนในเร่ืองความเขาใจ  ความ
ตั้งใจในการทํางานเปนตน  และคอยใหคําแนะนํา  เสริมความรูแกนักเรียนท่ีไมเขาใจทันที 
 8.  นักเรียนคนใดทําแบบฝกทักษะไมทันใหทําตอเปนการบาน  พรอมใหคําแนะนําเพื่อ
ความเขาใจตรงกันกอนไปทําเปนการบาน 
 9.  ครูนําผลการทําแบบฝกทักษะทุกชุด  คืนนักเรียน  แจงผลการตรวจแบบฝกทุกคร้ังและ
แกไขปรับปรุงเพื่อพัฒนากระบวนการฝกทักษะในวันตอไป 
 10.  เม่ือฝกจนครบทุกชุด  รวม  19  แบบฝกแลว  ใหนกัเรียนทําแบบทดสอบหลังเรียนชุด
เดียวกันกับแบบทดสอบกอนเรียน   
   
 

 



 ช

คําแนะนําในการใชสําหรับนกัเรียน 
 
 1.  แบบฝกทักษะ  เร่ือง  ระบบสมการเชิงเสน  ช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 3  มีท้ังหมด  4  ชุด  
จํานวน  19  แบบฝก 
 2.  แบบฝกทักษะเร่ือง  ระบบสมการเชิงเสน  เลมนี้  มีท้ังหมด  4  ชุด  ประกอบดวย 
  ชุดที่ 1  ระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร   
  ชุดที่ 2  การแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรโดยใชกราฟ 
  ชุดที่ 3  การแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรโดยใชสมบัติการบวกและการคูณ 
  ชุดที่ 4  โจทยปญหาระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

3. ข้ันตอนการใชแบบฝกทักษะใหนักเรียนปฏิบัติดังนี ้
3.1 ทําแบบทดสอบกอนเรียน 
3.2 ศึกษาทําความเขาใจกับจุดประสงค  คําช้ีแจง  ของแบบฝกทักษะ  ถามีขอสงสัยให 

ถามครูผูสอน 
3.3 ศึกษาตวัอยางรายละเอียดแบบฝกทักษะใหเขาใจ 
3.4 นักเรียนทําแบบฝกทักษะอยางรอบคอบ 
3.5 ทําแบบทดสอบหลังเรียนเม่ือทําแบบฝกครบทุกแบบฝก 
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แบบทดสอบกอนเรียน 
เร่ือง  ระบบสมการเชิงเสน ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 3 

คําสั่ง ใหนกัเรียนเลือกคําตอบท่ีถูกตองท่ีสุดเพยีงคําตอบเดียว 
 1.   

      
      
      
      
      
      

ขอใดเปนสมการของเสนตรง L 
ก. x+4y  =  4 
ข. 2x-y  =  4 
ค. 2x  =  y-2 
ง. x-4y  =  -2 

2.  กราฟของสมการ  x+y  =  5  ตัดแกน  y  ท่ีจุด
ใด   
    ก.  (0,-5) 
    ข.  (0,5) 
    ค.  (-5,0) 
    ง.  (5,0) 
3.  การแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรดวย
กราฟทําอยางไร 
  ก.  เขียนกราฟแลวอานจุดท่ีกราฟตัดกนั 
  ข.  เขียนกราฟแลวอานจุดท่ีกราฟตัดแกน  x 
  ค.  เขียนกราฟแลวอานจุดท่ีกราฟตัดแกน  y 
  ง.  เขียนกราฟแลวอานจุดท่ีกราฟอยูหางแกน  x 
   
 
 

4. 
      
      
      
      
      
      

จากกราฟแทนดวยสมการคูใด 
    ก.  x+y  =  2  และ  x-y  =   4 
    ข.  x+y  =  4  และ  x-y  =  2 
    ค.  x+y  =  3  และ  x-y  =  1 
    ง.  x+y  =  5  และ  x-y  =  0 
5.  จากกราฟคําตอบของระบบสมการ  คือขอใด 
 

      
      
      
      
      
      

ก. (0,0) 
ข. (-2,0) 
ค. คําตอบของระบบสมการมีมากมาย 
ง. ไมมีคําตอบของระบบสมการ 
 

y y 

0 -2 
-2 

-4 

-4 

4 
2 

4 2 x 

2 

0 -1 
-1 

-2 

-2 

1 

2 1 x 

L 

0 -2 
-2 

-4 

-4 

4 
2 

4 2 x

y 
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6.  กราฟของระบบสมการ  x-2y  =  -3  และ   
2x+y  =  4   ตัดกันท่ีจดุใด 
ก.  (2,1) 
ข.  (2,2) 
ค.  (1,2) 

    ง.     (2,3)   
7.  กราฟของระบบสมการ  5x-3y  =  6  และ   
7x-3y  =  0   ตัดกันท่ีจดุใด 
ก. (-3,-5) 
ข. (-3,-7) 
ค. (-4,-5) 
ง. (-4,-7) 

8.  จุด  (1,1)  เปนจุดตัดของเสนตรงคูใด 
    ก.  7x+y  =  8  และ  7x-y  =  6 
    ข.  x+7y  =  8  และ  7x+y  =  6 
    ค.  x+7y  =  6  และ  x-7y  =  8 
    ง.  x+7y  =  8  และ  x+7y  =  6 
9.  คําตอบของระบบสมการ  x+y  =  7  และ 
3x-2y  =  -4  ตรงกับขอใด 
ก. (2,4) 
ข. (2,5) 
ค. (2,6) 
ง. (3,5) 

10. พิจารณาระบบสมการเชิงเสน 
x+y  =  12  และ  x-y  =  4  คําตอบของระบบ  
สมการ  คือขอใด 
ก. ไมมีคําตอบ 
ข. มีคําตอบเพียงคําตอบเดียว 
ค. มีคําตอบเพียง 2 คําตอบ 
ง. มีคําตอบมากกวา 2 คําตอบ 

11.  คําตอบของระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 
มีจํานวนไมจํากัดเม่ือใด 
ก. เสนตรงขนานกัน 
ข. เสนตรงตัดกันท่ีจุดหลายจุด 
ค. เสนตรงทับกนั 
ง. ถูกทุกขอ 

12.  กราฟของระบบสมการ  x+2y  =  6  และ 

2x+4y  =  8  มีลักษณะอยางไร 
ก. ขนานกัน 
ข. ตัดกันเพียงจุดเดียว 
ค. ตัดกันท่ีจุดสองจุด 
ง. ทับกัน 

13.  คําตอบของระบบสมการ  x+2y  =  4  และ
3x+6y  =  12  มีกี่คําตอบ 
ก. ไมมีคําตอบ 
ข. มีคําตอบเดียว 
ค. มี  2  คําตอบ 
ง. มีหลายคําตอบ 

14.  คําตอบของระบบสมการ  5x-y  =  9  และ
2x+3y  =  7  คือ 
ก. (-1,-3) 
ข. (-1,3) 
ค. (1,3) 
ง. (2,1) 

15.  (2,3)  เปนคําตอบของระบบสมการใด 
    ก.  5x+3y  =  1  และ  7x+2y  =  8 
    ข.  5x-3y  =  1  และ  7x+2y  =  8 
    ค.  5x-3y  =  1  และ  7x-2y   =  8 
    ง.  5x+3y  =  1  และ  7x-2y  =  8 
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16.  ลัดดามีปากกามากกวาชานนท  5  ดามถาลัด
ดามีปากกา  x  ดาม  และชานนทมีปากกา  y  ดาม  
ประโยคสัญลักษณคือขอใด 
    ก.  x+y  =  5 
    ข.  x-y  =  5 
    ค.  y-x  =  5 
    ง.  x-y+5  =  0 
17.  ท่ีดินรูปส่ีเหล่ียมผืนผาแปลงหนึ่ง  มีดานยาว
ยาวกวาดานกวาง  8  เมตร  และความยาว
โดยรอบ  60  เมตร  ท่ีดินแปลงนี้มีพื้นที่กี่ตาราง
เมตร 
    ก.  187  ตารางเมตร 
    ข.  198  ตารางเมตร 
    ค.  209  ตารางเมตร 
    ง.  216  ตารางเมตร 
18.  ทุเรียนหนึ่งผลกับขนุนหนึ่งผล  ราคารวมกัน  
150  บาท  ถาทุเรียน  4  ผล  กับขนุน  7  ผล  
ราคารวมกัน  840  บาท  ราคาทุเรียนผลละเทาไร 
    ก.  60  บาท 
    ข.  65  บาท 
    ค.  70  บาท 
    ง.  75  บาท 

19.  เม่ือ  10  ปท่ีผานมา  บิดามีอายุเปน  4  เทา
ของบุตร  ถาในอีก  6  ปขางหนา  บิดามีอายุเปน  
2  เทาของบุตร  ปจจุบันบิดามีอายุเทาใด 

    ก.  38  ป 
    ข.  40  ป 
    ค.  42  ป 
    ง.  52  ป 
20.  เกษตรกรผูหนึ่งเล้ียงหมูและไก  นับหวั
รวมกันได  20  หัว  นับขาได  56  ขา  มีหมูและ
ไกอยางละกี่ตวั 

    ก.  หมู  5  ตวั  ไก  15  ตวั 

    ข.  หมู  6  ตัว  ไก  14  ตวั 

    ค.  หมู  8  ตัว  ไก  12  ตวั 

    ง.  หมู  7  ตัว  ไก  13  ตวั 
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แบบฝกทักษะคณิตศาสตร 
ชุดท่ี 1 

 
กราฟของระบบสมการเชิงเสน 

 
 
 
 
 
 
 
 



 5

แบบฝกทักษะ 
ชุดท่ี1  กราฟของระบบสมการเชิงเสน 

 
 สาระสําคัญ 
  

ให a,b,c,d,e และ f  เปนจํานวนจริงท่ี  a,b  ไมเปนศูนยพรอมกัน  และ  c,d              
ไมเปนศูนยพรอมกัน  เรียกระบบท่ีประกอบดวยสมการ 

  ax+by = e 
  cx+dy = f 
 วาระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรท่ีมี  x และ y  เปนตัวแปร 
 กลาววา  a  และ  c  เปนสัมประสิทธ์ิของ  x 
  b  และ  d  เปนสัมประสิทธ์ิของ  y 

คําตอบของระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร  คือ  คูอันดับ  (x,y)  ท่ีสอดคลองกับสมการท้ัง
สองของระบบสมการหรือ  คูอันดับ  (x,y)  ท่ีคา  x  และคา  y  ทําใหสมการท้ังสองของ       
ระบบสมการเปนจริง 

 
 
 
 

จุดประสงคการเรียนรู 
  นักเรียนสามารถ 
    หาคูอันดับท่ีเปนคําตอบของกราฟของระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรได 
   เขียนกราฟของระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรได 

 บอกไดวาระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร  มีคําตอบเดียว  มีหลายคําตอบ   
  หรือไมมีคําตอบ 
 หาคําตอบและแปลความหมายจากกราฟของระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรท่ี    
  กําหนดใหได 
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แบบฝกทักษะ ท่ี 1 
เร่ือง  กราฟของระบบสมการเชิงเสน 

วิชา  คณติศาสตร 3  รหัส  ค33101  ชวงชั้นท่ี 3 ชั้นปท่ี 3 
…………………………………………………………………………………………………………. 
 นักเรียนทราบมาแลววา  สมการเชิงเสนสองตัวแปร  หมายถึงสมการท่ีอยูในรูป       
Ax+By+C  =  0  เม่ือ  A,B,C  เปนคาคงตัวท่ี A  และ  B  ไมเปนศูนยพรอมกัน   
 เม่ือ  x  และ  y  แทนจํานวนจริงใดๆ  กราฟของสมการเชิงเสนสองตัวแปรดังกลาวจะเปน
เสนตรง  เชน  สมการเชิงเสนสองตัวแปร  2x – y  =  5  เม่ือ  x  และ  y  แทนจํานวนจริงใดๆ  จะมี
กราฟเปนเสนตรงดังนี ้
 

                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    

 
 เราทราบมาแลววาคูอันดับ (x,y)  เปนคูอันดบัท่ีสอดคลองกับสมการ  2x – y  =  5    ก็ตอเม่ือ
แทนคา  x  และ  y  ในสมการ  2x – y  =  5    แลวทําใหสมการเปนจริง  เราเรียกคูอันดับท่ีสอดคลอง
เหลานั้นวา  คาํตอบของสมการ  2x – y  =  5    คูอันดับ  (x,y)  ท่ีเปนคําตอบเหลานั้นเปนพิกัดของจดุท่ี
อยูบนเสนตรง  2x – y  =  5    ในทางกลับกนัคูอันดับ  (x,y)  ท่ีเปนพกิัดของจุดท่ีอยูบนเสนตรง         
2x – y  =  5    ก็เปนคําตอบของสมการ  2x – y  =  5    ดวย 

2x – y  =  5   

-6 -4 -2 0 
-2 

-4 

-6 

2 

4 

6 

2 4 6 

Y 

X 
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 เนื่องจากคูอันดับท่ีสอดคลองกับสมการ  2x – y  =  5    มีมากมายนับไมถวน  ดังนัน้  สมการ
2x – y  =  5  จึงมีคําตอบมากมายไมจํากัด 
 โดยท่ัวไปเราเรียกคูอันดับ  (x,y)  ท่ีสอดคลองกับสมการ  Ax +By+C  =  0  เม่ือ  A,B,C  เปน
คาคงตัวท่ี A  และ  B  ไมเทากับศูนยพรอมกัน  วาคําตอบของสมการ  และกราฟแสดงคําตอบของ
สมการ    Ax +By+C  =  0  นี้  จะเปนเสนตรง   Ax +By+C  =  0 
 

ใหนกัเรียนพิจารณาปญหาตอไปนี ้
 ถานักเรียนทราบแตเพยีงวา  “จอยกับแจมีดนิสอรวมกัน  12  แทง”   นักเรียนจะทราบไดอยาง
แนนอนหรือไมวา  เขามีดินสอคนละก่ีแทง 
 ถานักเรียนทราบแตเพยีงวา  “จอยมีดินสอมากกวาแจ  2  แทง”   นักเรียนจะทราบไดอยาง
แนนอนหรือไมวา  เขามีดินสอคนละก่ีแทง 
 จากประโยคขอความ  2  ประโยคขางตน  ไดแก 
  จอยกับแจมีดนิสอรวมกัน  12  แทง     .....................  1  
 และ จอยมีดนิสอมากกวาแจ  2  แทง  ..................... 2 
 นักเรียนจะหาไดหรือไมวา  เขามีดินสอคนละก่ีแทง  ทําอยางไร 
 เม่ือเปล่ียนประโยค  1  และประโยค  2  เปนประโยคสัญลักษณ 
 โดยให  x  แทนจํานวนดนิสอของจอย 
 และ      y  แทนจํานวนดนิสอของแจ 
 จะได x+y = 12 .....................  1 
 และ x-y = 2 .....................  2 

 เรียก   วาระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 
⎩
⎨
⎧

=−
=+

2
12

yx
yx

 หาคําตอบของสมการ  1    และสมการ   2 
 จะได  (1,11),(2,10),(3,9),(4,8),(5,7),(6,6),(7,5),(8,4),(9,3),(10,2),(11,1)  เปนคําตอบของ
สมการ  1 
 และ  (3,1),(4,2),(5,3),(6,4),(7,5),(8,6),... เปนคําตอบของสมการ  2 
 จะเห็นวา  (7,5)  เปนคูอันดบัคูเดียวท่ีเปนคําตอบของท้ังสมการ  1  และ  2 

เรียก  (7,5)  วาเปนคําตอบของระบบสมการ  
⎩
⎨
⎧  

=−
=+

2
12

yx
yx

เม่ือเขียนกราฟแสดงคําตอบของสมการ 1  และ  2   ในระบบพิกัดฉากเดียวกัน  ไดดังนี ้
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10 

12 
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• 

0 2 

2 

4 6 8 10 12 

• 
• 

• 

• 

(7,5) × 

x+y  =  12 

• x-y  =  2 
• 

• 

• 
• 

• 
• 

y 

x 

 
 นักเรียนจะเหน็วากราฟท้ังสองมีจุด  (7,5)  เปนจุดรวม 
 

ให a,b,c,d,e และ f  เปนจํานวนจริงท่ี  a,b  ไมเปนศูนยพรอมกัน  และ  c,d  ไมเปน
ศูนยพรอมกนั  เรียกระบบทีป่ระกอบดวยสมการ 

  ax+by = e 
  cx+dy = f 
 วาระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรท่ีมี  x และ y  เปนตัวแปร 
 กลาววา  a  และ  c  เปนสัมประสิทธ์ิของ  x 
  b  และ  d  เปนสัมประสิทธ์ิของ  y 

คําตอบของระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร  คือ  คูอันดับ  (x,y)  ท่ีสอดคลองกับสมการท้ัง
สองของระบบสมการหรือ  คูอันดับ  (x,y)  ท่ีคา  x  และคา  y  ทําใหสมการท้ังสองของระบบ
สมการเปนจริง 
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คําชี้แจง จงเปล่ียนประโยคตอไปนี้เปนประโยคสัญลักษณ  ให  x  และ  y  เปนตัวแปรพรอม
ท้ังหาคําตอบโดยการเขียนกราฟ 

  “ซ้ือสมและมังคุดมาท้ังหมด  15  ผล  มีสมนอยกวามังคุด  3  ผล”   
 วิธีทํา ..................................................................................................................................... 
  ..................................................................................................................................... 
  ..................................................................................................................................... 
  ..................................................................................................................................... 
  ..................................................................................................................................... 
  ..................................................................................................................................... 
  ..................................................................................................................................... 
  ..................................................................................................................................... 

                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  

 ..................................................................................................................................... 
 ..................................................................................................................................... 
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แบบฝกทักษะ ท่ี 2  
เร่ือง  กราฟของระบบสมการเชิงเสน 

วิชา  คณติศาสตร 3  รหัส  ค33101  ชวงชั้นท่ี 3 ชั้นปท่ี 3 
............................................................................................................................................................. 
 ใหนกัเรียนพิจารณาการหาคําตอบของระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรดวยการเขียนกราฟ
ของแตละสมการบนระนาบโดยใชแกนคูเดียวกัน  ดังตัวอยางตอไปนี ้
 ตัวอยางท่ี 1 กําหนดให x , y  เปนจํานวนจริงใดๆ  จงเขียนกราฟของระบบสมการ      
เชิงเสนสองตัวแปรท่ีมีสองสมการดังตอไปนี้  ในระบบพิกัดฉากเดียวกัน  พรอมท้ังหาคําตอบของ
ระบบสมการ 
  2x+y  =  5 
  x-y    =  1 

วิธีทํา ให   2x+y  =  5 .................  1  
    x-y    =  1 ................   2 
  เขียนกราฟของสมการท้ังสองไดดังนี ้
 

               
               
               
               
               
               
               
               
               
               
               
               

 
 เนื่องจากเสนตรงท่ีไดจากสมการ  1  และเสนตรงท่ีไดจากสมการ  2   ตัดกันท่ีจดุ (2,1) 
ดังนั้นคําตอบของระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรคือ  (2,1) 

-4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4 

1 
2 

3 
4 

-1 
-2 
-3 

-4 

y 

2x+y    =   5 

5 

(2,1) 
x-y  =  1 

x 
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 ตัวอยางท่ี 2 กําหนดให x , y  เปนจํานวนจริงใดๆ  จงเขียนกราฟของระบบสมการเชิง
เสนสองตัวแปรที่มีสองสมการดังตอไปนี้  ในระบบพกิัดฉากเดียวกนั  พรอมท้ังหาคําตอบของระบบ
สมการ 
  x+3y   =  10 
  2x+6y    =  20 

วิธีทํา ให   x+3y   =  10 .................  1  
    2x+6y    =  20 ................   2 
  เขียนกราฟของสมการท้ังสองไดดังนี ้
 
 

               
               
               
               
               
               
               
               
               
               
               
               

-4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4 

1 
2 

3 
4 

-1 
-2 
-3 

-4 

x+3y    =   12 

5 

y 

2x+6y  =  14 
x 

 
 เนื่องจาก  เสนตรงท่ีไดจากสมการ  1  และเสนตรงท่ีไดจากสมการ  2  ขนานกัน 
จึงไมมีจุดตดั  ดังนั้นไมมีคา  x  และคา  y  ท่ีสอดคลองกับระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรนี ้
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คําชี้แจง จงเขียนกราฟของระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรท่ีมีสองสมการดังตอไปนี้  ใน
ระบบพิกัดฉากเดียวกัน  พรอมท้ังหาคําตอบของระบบสมการ (กําหนดให x , y  เปน
จํานวนจริงใดๆ)  

 1.   x+y =  7     และ    x-y  =  3    
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  

 
 2. x-2y  =  6 และ 2x-4y  =  8 
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แบบฝกทักษะ ท่ี 3 
เร่ือง  กราฟของระบบสมการเชิงเสน 

วิชา  คณติศาสตร 3  รหัส  ค33101  ชวงชั้นท่ี 3 ชั้นปท่ี 3 
............................................................................................................................................................. 
 ตัวอยาง  กําหนดให x , y  เปนจํานวนจริงใดๆ  จงเขียนกราฟของระบบสมการเชิง
เสนสองตัวแปรที่มีสองสมการดังตอไปนี้  ในระบบพกิัดฉากเดียวกนั  พรอมท้ังหาคําตอบของระบบ
สมการ 
 2x-y    =  4 
 4x-2y  =  8 

วิธีทํา ให   2x-y    =  4 ..................... 1  
  และ 4x-2y  =  8 ..................... 2 
  เขียนกราฟของสมการท้ังสองไดดังนี ้
 

               
               
               
               
               
               
               
               
               
               
               

-4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4 

1 
2 

3 
4 

-1 
-2 
-3 

-4 

2x-y    =   4 

4x-2y  =  8 

5 

y 

x 

 
 จากกราฟ  จะเห็นวาคูอันดับมากมายท่ีเปนคําตอบของสมการ  2x-y  =  4  และมีคูอันดับ
มากมายท่ีเปนคําตอบของสมการ  4x-2y  =  8 
 เนื่องจากกราฟของสมการท้ังสองเปนเสนตรงสองเสนซ่ึงทับกัน  แสดงวาคูอันดับทุกคูอันดับ
ท่ีเปนพิกดัของจุดบนเสนตรงท่ีทับกันนี้  เปนคําตอบของระบบสมการ 
 ดังนั้น  ระบบสมการนี้จึงมีคําตอบมากมายไมจํากัด  ซ่ึงเขียนในรูป  (x , 2x-4) 
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คําชี้แจง กําหนดให x , y  เปนจํานวนจริงใดๆ  จงเขยีนกราฟของระบบสมการเชิงเสนสองตัว
แปรท่ีมีสองสมการดังตอไปนี้  ในระบบพิกัดฉากเดียวกัน  พรอมท้ังหาคําตอบของ
ระบบสมการ 

  1. 2y-x =  6     และ    2y     =  x-4    
 

                 
                 
                 
                 
                 
                 
                 
                 
                 
                 
                 
                 
                 
                 
                 
                 
                 
                 
                 

 
 2. 2x+y  =  3 และ 4x+2y  =  6 
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3.  จากกราฟของระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรตอไปนี้  จงหาวาแตละระบบสมการ  มี
คําตอบหรือไม  ในกรณีท่ีมีคําตอบเดียวใหระบุคําตอบนั้น 

      1) 
y  

                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    

 y-2x  =  3   

6 0 -2 -4 -6 
-2 

-4 

-6 

2 

4 

6 

2 4 

 3y-6x  =  9  

x 

 
      2) 

                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    

0 -2 -4 -6 
-2 

-4 

-6 

2 

4 

6 

2 4 6 

3x-y  =  7   

 2x+3y   = 1   

y 

x 
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y       3) 
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    

 
 
     4) 
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2 4 6 

x-y  =  -5  

 x-y  =  5   

0 -2 -4 -6 
-2 

-4 
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2 4 6 

x+y  =  2  

 x-2  =  0   

y 

x 

X 
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แบบฝกทักษะ ท่ี 4  
เร่ือง  กราฟของระบบสมการเชิงเสน 

วิชา  คณติศาสตร 3  รหัส  ค33101  ชวงชั้นท่ี 3 ชั้นปท่ี 3 
................................................................................................................................................................. 

ตัวอยางท่ี 1 กราฟท่ีกําหนดใหเปนกราฟแสดงความสัมพันธระหวางระยะทางท่ีเดนิทาง
โดยรถยนตของนายสันกับปริมาณนํ้ามันท่ีมีอยูในถัง 

 ปริมาณนํ้ามันในถังรถยนต (ลิตร) 
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  

20 

10 

400 500 

30 

40 

50 

100 200 300 

60 

600 0 
• 

• 
• 

• 
• 

• 
• 

ระยะทาง (กม.) 

 
 จากกราฟท่ีกําหนดให  จงตอบคําถามตอไปนี้ 
 1)  กอนออกเดินทาง  รถยนตของนายสันมีน้ํามันอยูในถังกี่ลิตร 
  ตอบ 60  ลิตร 
 2)  เม่ือเดินทางไปได  200  กิโลเมตร  น้ํามันในถังของรถยนตนายสันเหลือกี่ลิตร 
  ตอบ   40  ลิตร 
 3)  เม่ือเดินทางไปได  500  กิโลเมตร  น้ํามันในถังของนายสันเหลือกีลิ่ตร 
  ตอบ 10  ลิตร 
 4)  ขณะท่ีน้ํามันในถังเหลือ  20  ลิตร  รถยนตของนายสันแลนไดทางทั้งหมดกีก่ิโลเมตร 
  ตอบ 400  กม. 
 5)  น้ํามันหมดถัง  เม่ือนายสันขับรถไปไดกี่กิโลเมตร 
  ตอบ 600  กม. 
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ตัวอยางท่ี 2   รานเมืองไทย  VCD  คิดคาเชา  VCD  ตอแผนดังนี้  คือ  คิดคาบริการ  30  บาท  
และคาเชาอีกวนัละ  35  บาท  แตรานมือหนึ่ง  VCD  คิดคาเชา  VCD  ตอแผนดังนี้  คือคิด
คาบริการ  45    บาท  และคาเชาอีกวันละ  30  บาท  ใหเปรียบเทียบคาเชา  VCD  ของท้ังสอง
ราน  โดยใช กราฟของระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรแลวตอบคําถามตอไปนี้  

1)  ถาตองการเชา  VCD ไมเกิน 3 วนั  ควรจะเลือกเชา  VCD  จากรานใดจึงจะ 
ประหยดักวา 

   2)  ถาตองการเชา  VCD  มากกวา 3 วัน  ควรจะเลือกเชา  VCD  จากรานใดจงึจะ 
  ประหยดักวา    

3)  คาเชาVCDจากรานสองรานนี้ จะเทากนั เม่ือเชา VCD เปนเวลากีว่นั และเสีย
คาใชจายกี่บาท 

วิธีทํา ให     y  แทนคาเชา   VCD    
       x   แทนจํานวนวันท่ีเชา  VCD 
  รานเมืองไทย  VCD  คิดคาบริการ  30  บาท  และคาเชาอีกวันละ  35  บาท 
  จะไดวา  คาเชาของรานเมืองไทย  VCD  สอดคลองกับสมการ 
    y    = 30  +  35x 
  รานมือหนึ่ง  VCD  คิดคาบริการ  45  บาท  และคาเชาอีกวันละ  30  บาท 
  จะไดวา  คาเชาของรานมือหนึ่ง  VCD  สอดคลองกับสมการ 
    y = 45  +  30x 
  ระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรคือ 
    y    = 30  +  35x .....................  1  
    y = 45  +  30x .....................  2 
  เขียนกราฟของระบบสมการไดดังนี ้
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 19

 
 

                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                   
                   
                   

40 

20 

4 

60 

80 

100 

1 2 3 0 

120 

คาเชา (บาท) 

มือหน่ึง VCD 
y  = 45+30x 

y  = 30+35x 
เมืองไทย VCD 

160 

140 

จํานวนวัน 

 
 เม่ือพิจารณาจากกราฟ  จะเห็นวา  กราฟตัดกันท่ีจดุ (3,135)  เม่ือ 1 < x < 3 
กราฟของเมืองไทย  VCD  ( y  =  30+35x)  อยูต่ํากวากราฟของมือหนึ่ง  VCD (y  =  45+30x)  และ
เม่ือ  x  >  3  กราฟของมือหนึ่ง  VCD  อยูต่ํากวากราฟเมืองไทย  VCD  จึงตอบคําถามไดดังนี ้

1) ถาตองการเชา  VCD  ไมเกนิ  3  วัน  ควรจะเลือกเชา  VCD  จากรานเมืองไทย  VCD  จึง
จะประหยดักวา 

2) ถาตองการเชา  VCD  มากกวา  3  วัน  ควรจะเลือกเชา  VCD  จากรานมือหนึ่ง  VCD  จึง
จะประหยดักวา 

3) คาเชา  VCD  จากรานสองรานนี้จะเทากนั  เม่ือเชา  VCD  เปนเวลา  3  วัน  โดยเสีย
คาใชจาย  135  บาท 
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คําชี้แจง  จงหาคําตอบจากโจทยท่ีกําหนดใหในแตละขอตอไปน้ี 
กราฟท่ีกําหนดใหเปนกราฟแสดงการเดินทางของนายชาญ 1.  

 
 

                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                   
                   
                   

20 

10 

10.00 

30 

40 

  50 

07.00 08.00 09.00 

  60 

0 

ระยะทาง (กม.) 

11.00 12.00 

• 
• 

• 
• 

• 
• เวลา (นาฬิกา) 

 
 จากกราฟ  จงตอบคําถามตอไปนี ้

1)  เม่ือเวลา  08.00 น.  นายชาญเดินทางไดกี่กิโลเมตร
................................................................................................................................................... 

 2)  เม่ือเวลา  10.00 น.  นายชาญเดินทางไดกี่กิโลเมตร 
 ................................................................................................................................................... 
 3)  ชวงเวลา  07.00 น. – 12.00 น.  นายชาญเดินทางไดกีก่ิโลเมตร 
 ................................................................................................................................................... 
 4)  นายชาญออกเดินทางเวลาใด 
 ................................................................................................................................................... 
 5)  ขณะท่ีนายชาญเดินทางได  45  กิโลเมตร  นายชาญเดินทางมาแลวกี่ช่ัวโมง 
 ................................................................................................................................................... 
 6)  อัตราเร็วในการเดินทางของนายชาญเทากับกี่กิโลเมตรตอช่ัวโมง 
 ................................................................................................................................................... 
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2.  คุณรักษตองการเดินสายไฟฟาในโรงรถใหม  เขาจึงโทรศัพทไปสอบถามราคาคาบริการจากชาง
ไฟฟาสองคน  ชางไฟฟาคนที่หนึ่ง  คิดคารถ  200  บาท  และคิดคาเดนิสายไฟฟาช่ัวโมงละ  200  บาท  
ชางไฟฟาคนที่สอง  คิดคารถ  300  บาท  และคิดคาเดนิสายไฟฟาช่ัวโมงละ  150  บาท  โดยใชกราฟ
ของระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร  จงหาวาคุณรักษตองเดินสายไฟฟาใหเสร็จภายในเวลากี่ช่ัวโมง
พอดี  จึงจะเสียคาใชจายในการจางชางไฟฟาคนท่ีหนึ่ง  หรือในการจางชางไฟฟาคนที่สองเทากัน 
 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
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แบบฝกทักษะคณิตศาสตร 
ชุดท่ี 2 

การแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 
โดยใชกราฟ  
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แบบฝกทักษะ 
ชุดท่ี2  การแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรโดยใชกราฟ 

 สาระสําคัญ 
  ให a,b,c,d,e และ f  เปนจํานวนจริงใดๆ ท่ี a,b ไมเปนศูนยพรอมกัน  และ  c,d  ไมเปนศูนย
พรอมกัน  เรียก 
  ax  + by = e 
 และ cx  + dy = f 
 วาระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 
 และคําตอบของระบบสมการ  คือ  คาของ  x  และ  y  ท่ีทําใหสมการทั้งคูเปนจริง  
 
 
 
 

จุดประสงคการเรียนรู 
  นักเรียนสามารถ 
  หาคําตอบของระบบสมการโดยวิธีเขียนกราฟได 
  บอกจุดตัดของกราฟเสนตรงสองเสนได   
  บอกไดวาระบบสมการท่ีไมมีคําตอบกราฟท่ีไดจะขนานกัน 
  บอกไดวาระบบสมการท่ีมีคําตอบไมจํากดักราฟท่ีไดจะเปนเสนตรงเดียวกัน 
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แบบฝกทักษะ ท่ี 5 
เร่ือง  การแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรโดยใชกราฟ 

วิชา  คณติศาสตร 3  รหัส  ค33101  ชวงชั้นท่ี 3 ชั้นปท่ี 3 
............................................................................................................................................................. 
  ตัวอยาง  จงหาคําตอบของระบบสมการตอไปนี้  โดยใชกราฟ 

x+y   = 5   1 
     x – y     =    3                  2 
  วิธีทํา  ตารางแสดงคูอันดับ  (x,y)  ท่ีสอดคลองกับสมการ  x+y  =  5 
    หรือ    y  =  5-x ไดแก 
 

x 0 3 5 
y 5 2 0 

  และตารางแสดงคูอันดับท่ีสอดคลองกับสมการ  x-y  =  3   หรือ  y  =  x-3  ไดแก 
   

x 0 3 5 
y -3 0 2 

  เขียนคูอันดบัในระบบพิกดัฉากเดยีวกันและลากเสนตรงผานจุดเหลานัน้ไดดังนี ้
 y 
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 กราฟเสนตรงท้ังสองเสนตัดกันท่ีจุด  A (4,1) 
 ดังนั้นคําตอบของระบบสมการท่ีกําหนดใหคือ (4,1) 
 ให a,b,c,d,e และ f  เปนจํานวนจริงใดๆ ท่ี a,b ไมเปนศูนยพรอมกัน  และ  c,d  ไมเปนศูนย
พรอมกัน  เรียก 
  ax  + by = e 
 และ cx  + dy = f 
 วาระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 
 และคําตอบของระบบสมการ  คือ  คาของ  x  และ  y  ท่ีทําใหสมการทั้งคูเปนจริง  
  
 เราทราบมาแลววาสมการหน่ึง  ก็คือ  เสนตรงเสนหนึ่ง  เม่ือกําหนดสมการมาใหสองสมการ  
จึงมีเสนตรง  2  เสน   

เสนตรง  2  เสนนี้  มีกรณีท่ีเปนไปได  3  กรณี  คือ 
  1.  เสนตรงตัดกัน 
  2.  เสนตรงขนานกัน 
  3.  เสนตรงท้ังสองเปนเสนตรงเดียวกัน 
 ใหนกัเรียนศึกษาตัวอยางตอไปนี ้  
 

ตัวอยาง  จงหาคําตอบของระบบสมการ  โดยใชกราฟ 
   x+y  =  8   1 
   x-y   =  2   2 

วิธีทํา ตารางแสดงคูอันดับ  (x,y)  ท่ีสอดคลองกับสมการ  x+y  =  8  หรือ   y  =  8-x ไดแก  
    

x 0 8 1 
y 8 0 7 

 
  คารางแสดงคูอันดับ  (x,y)  ท่ีสอดคลองกับสมการ  x-y  =  2  หรือ  y  =  x-2  ไดแก 
 

x 0 2 3 
y -2 0 1 

  เขียนคูอันดบัในระบบพิกดัฉากเดยีวกันและลากเสนตรงผานจุดเหลานัน้ไดดังนี ้
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 กราฟเสนตรงท้ังสองเสนตัดกันท่ีจุด   (5,3) 
 ดังนั้นคําตอบของระบบสมการท่ีกําหนดใหคือ (5,3) 
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คําชี้แจง  จงหาคําตอบของระบบสมการตอไปนี้  โดยใชกราฟ 
  x+y  =  6      1 
  x-y   =  4       2  
................................................................................................................................................................ 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................ 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
 
                   
                   
                   
                   
                   
                   
                   
                   
                   
                   
                   
                   
                   
                   
 
ขอสรุป 
................................................................................................................................................................ 
................................................................................................................................................................. 
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แบบฝกทักษะ ท่ี 6  
เร่ือง  การแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรโดยใชกราฟ 

วิชา  คณติศาสตร 3  รหัส  ค33101  ชวงชั้นท่ี 3 ชั้นปท่ี 3 
............................................................................................................................................................. 

ตัวอยาง  จงหาคําตอบของระบบสมการ  โดยใชกราฟ 
   x+3y   =  1   1 
   2x-y    =  -5                2 

วิธีทํา คูอันดับ  (x,y)  ท่ีสอดคลองกับสมการ  x+3y  =  1  หรือ   y  =   ไดแก 
3

1 x− 

    
x -2 4 7 
y 1 -1 -2 

 
  คูอันดับ  (x,y)  ท่ีสอดคลองกับสมการ  2x-y  =  -5  หรือ  y  =  2x+5  ไดแก 

x -2 -1 0 2 
y 1 3 5 9 

 
  เขียนคูอันดบัในระบบพิกดัฉากเดยีวกันและลากเสนตรงผานจุดเหลานัน้ไดดังนี ้
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 เสนตรงท้ังสอง  ตัดกันท่ีจุด (-2,1) 
 ดังนั้นคําตอบของระบบสมการคือ (-2,1) 
 
คําชี้แจง  จงหาคําตอบของระบบสมการตอไปนี้  โดยใชกราฟ 
  y-2x  =  1       1 
  3x-y   =  1       2  
................................................................................................................................................................ 
................................................................................................................................................................ 
................................................................................................................................................................ 
................................................................................................................................................................ 
................................................................................................................................................................ 
................................................................................................................................................................ 
................................................................................................................................................................ 

               
               
               
               
               
               
               
               
               
               
               
               
               
               
               

 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................ 
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แบบฝกทักษะ ท่ี 7  
เร่ือง  การแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรโดยใชกราฟ 

วิชา  คณติศาสตร 3  รหัส  ค33101  ชวงชั้นท่ี 3 ชั้นปท่ี 3 
............................................................................................................................................................. 

ตัวอยาง  จงหาคําตอบของระบบสมการ  โดยใชกราฟ 
   x+y     =  8   1 
   x+y      =  5                 2 

วิธีทํา คูอันดับ  (x,y)  ท่ีสอดคลองกับสมการ  x+y  =  8  หรือ   y  = 8-x  ไดแก  
    

x 0 3 5 
y 8 5 3 

 
  คูอันดับ  (x,y)  ท่ีสอดคลองกับสมการ x+y  =   5 หรือ  y  = 5-x ไดแก 

x 0 3 5 
y 5 2 0 

 
  เขียนคูอันดบัในระบบพิกดัฉากเดยีวกันและลากเสนตรงผานจุดเหลานัน้ไดดังนี ้
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เสนตรงท้ังสอง  ขนานกัน  จงึไมมีจุดตดั  
ดังนั้น  คําตอบของระบบสมการจึงไมมีคําตอบ  

 
คําชี้แจง  จงหาคําตอบของระบบสมการตอไปนี้  โดยใชกราฟ 
  2x-2y   =  4                                1 
   x-y      =  8                                2  
................................................................................................................................................................ 
................................................................................................................................................................ 
................................................................................................................................................................ 
................................................................................................................................................................ 
................................................................................................................................................................ 
................................................................................................................................................................ 

 

 

               
               
               
               
               
               
               
               
               
               
               
               
               
               
               
               
               

................................................................................................................................................................ 

................................................................................................................................................................ 

................................................................................................................................................................ 
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แบบฝกทักษะ ท่ี 8  
เร่ือง  การแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรโดยใชกราฟ 

วิชา  คณติศาสตร 3  รหัส  ค33101  ชวงชั้นท่ี 3 ชั้นปท่ี 3 
............................................................................................................................................................. 

ตัวอยาง  จงหาคําตอบของระบบสมการ  โดยใชกราฟ 
             2y-x  =  6                1 
   2y   =  x-4                    2 

วิธีทํา ตารางแสดงคูอันดับ  (x,y)  ท่ีสอดคลองกับสมการ  2y-x  =  6  หรือ   y  = +3  

ไดแก 
2
x

x 0 2 4 
y 3 4 5 

  ตารางแสดงคูอันดับ  (x,y)  ท่ีสอดคลองกับสมการ  2y  = x-4 หรือ  y = -2   ไดแก 
2
x

 
x 0 2 4 
y -2 -1 0 

  เขียนคูอันดบัในระบบพิกดัฉากเดยีวกันและลากเสนตรงผานจุดเหลานัน้ไดดังนี ้
 
 

            
            
            
            
            
            
            
            
            
            
            
            

 
  

-2 

-2 2 4 

-4 

0 

2 

y 

x 

• 
• 

• 

• 

• 
• 

(0,3) 
(2,4) 

(2,-1) 

(4,5) 

(0,-2) 
6 8 

4 

6 

(4,0) 

2y = x-4 

2y-x = 6 
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เสนตรงท้ังสอง  ขนานกัน  จงึไมมีจุดตดั  
 ดังนั้น  คําตอบของระบบสมการจึงไมมีคําตอบ 
 
คําชี้แจง  จงหาคําตอบของระบบสมการตอไปนี้  โดยใชกราฟ 
  3x+y   =  4                               1 
  3x+y   = -2                               2  
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................ 

               
               
               
               
               
               
               
               
               
               
               
               
               
               
               

 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
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แบบฝกทักษะ ท่ี 9 
เร่ือง  การแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรโดยใชกราฟ 

วิชา  คณติศาสตร 3  รหัส  ค33101  ชวงชั้นท่ี 3 ชั้นปท่ี 3 
............................................................................................................................................................. 

ตัวอยาง  จงหาคําตอบของระบบสมการ  โดยใชกราฟ 
          2x+y  =  5                1 
        4x+2y  =  10                    2 

วิธีทํา ตารางแสดงคูอันดับ  (x,y)  ท่ีสอดคลองกับสมการ  2x+y  = 5หรือ   y  = 5-2xไดแก  
x 0 2 4 
y 5 1 -3 

 
  ตารางแสดงคูอันดับ  (x,y)  ท่ีสอดคลองกับสมการ  4x+2y = 10 หรือ  y = 5-2xไดแก 

x 0 2 4 
y 5 1 -3 

 
  เขียนคูอันดบัในระบบพิกดัฉากเดยีวกันและลากเสนตรงผานจุดเหลานัน้ไดดังนี ้

y  
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 จากสมการ 2    นํา  2 หารตลอด  จะได  2x+y = 5  เปนสมการเดียวกนักับสมการ  1 
 ทําใหไดกราฟ  2  เสนทับกันสนิท 
 ดังนั้น  คําตอบของระบบสมการนี้มีมากมายหลายคําตอบ 
 อยูในรูปคูอันดับ  (x,y)  คือ  (x, 5-2x) 
 
คําชี้แจง  จงหาคําตอบของระบบสมการตอไปนี้  โดยใชกราฟ 
  x+y  =  4                                1 
           2x+2y = 8                                             2  
…………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………. 
 

               
               
               
               
               
               
               
               
               
               
               
               
               
               
               

 
…………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………. 
…………………………………………………………………………………………………………. 
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แบบฝกทักษะคณิตศาสตร 
 
 

ชุดท่ี 3 
การแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

โดยใชสมบัติการบวกและการคูณ 
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แบบฝกทักษะ 
ชุดท่ี3  การแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

โดยใชสมบัติการบวกและการคูณ 
  

สาระสําคัญ 
  สมบัติการบวกและสมบัติการคูณ 
 1)  ถา  a,b,c  และ  d  เปนจํานวนจริงใดๆ   โดยท่ี  a  =  b  และ  c  =  d  แลว 
      a+c  =  b+d 
 2)  ถา  a,b  และ  k  แทนจํานวนจริงใดๆ และ  a  =  b  แลว  ak  =  bk 
 
 
 
 
 

จุดประสงคการเรียนรู 
  นักเรียนสามารถ 
   นําสมบัติการบวกมาใชแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรได 
  นําสมบัติการคูณมาใชแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรได 
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    แบบฝกทักษะ ท่ี 10 
เร่ือง  การแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรโดยใชสมบัติการบวกและการคูณ 

วิชา  คณติศาสตร 3  รหัส  ค33101  ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 3 
............................................................................................................................................................. 
 การหาคําตอบของระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร  นอกจากจะใชกราฟแลวยังมีวิธีอ่ืนอีกซ่ึง
ตองใชสมบัติการบวกและการคูณ  เขามาชวย 
 

สมบัติการบวกและสมบัติการคูณ    
  1)  ถา  a,b,c  และ  d  เปนจํานวนจริงใดๆ โดยท่ี  a  =  b  และ  c  =  d    
   แลว  a + c  =  b + d 
  2)  ถา  a,b  และ  k  แทนจํานวนจริงใดๆ และ  a  =  b  แลว  ak  =  bk 
 
          ตัวอยาง  จงแกระบบสมการ x+y  =  4 ............................. 1 
       x-y   =  2      ............................. 2 
         วิธีทํา จัดสมการในรูปตัวแปรใดตัวแปรหน่ึงแลวแทนคาในอีกสมการหน่ึง 
   จาก  1  จะได y  =  4-x ............................. 3 
   แทนคา y  =  4-x   ใน   2 

จะได    x-(4-x) = 2 
    x-4+x = 2 
    2x-4 = 2 
    2x = 2+4 
      2x = 6 
       x = 3 
   แทนคา  x  =  3  ใน   3 
   จะได y = 4-3 
    y = 1 
   ดังนั้น  คําตอบของระบบสมการนี้คือ  (3,1) 
  ตรวจคําตอบ  แทนคา  x  =  3  และ  y  =  1  ใน   1   

จะได  3+1  =  4 ซ่ึงเปนจริง 
  และแทนคา x  =  3  และ y  =  1  ใน   2   

จะได  3-1  =  2  ซ่ึงเปนจริง 
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ตัวอยาง  จงแกระบบสมการ x+y  =  8     ...........................   1  
      x-y   =   4    ............................   2 

วิธีทํา จัดสมการในรูปตัวแปรใดตัวแปรหน่ึงแลวแทนคาในอีกสมการหน่ึง  
   จาก  2  จะได x  =  y+4  ………….   3 
  แทนคา  x  =  y+4    ใน  1   

จะได y+4+y = 8 
      2y+4 = 8 
 2y = 8-4 
 2y = 4 
   y = 2 

  แทน    y  =  2 ใน  3 
  จะได    x  =  2+4 
   x  = 6 
  ดังนั้น  คําตอบของระบบสมการ  คือ  (6,2) 
 
  ตรวจคําตอบ แทนคา  x  =  6  และ  y  =  2  ในสมการท่ี  1   
    จะได  6+2 = 8 ซ่ึงเปนจริง 
    แทนคา  x  =  6  และ  y  =  2  ในสมการท่ี  2   
    จะได  6-2  =  4 ซ่ึงเปนจริง 
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คําชี้แจง  จงหาคําตอบของระบบสมการตอไปนี้  โดยสมบัติการบวกและการคูณ 
  x-y  =  12   ……………   1 
  x+y =    2 ……………  2  
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
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แบบฝกทักษะ ท่ี 11 
เร่ือง  การแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรโดยใชสมบัติการบวกและการคูณ 

วิชา  คณติศาสตร 3  รหัส  ค33101  ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 3 
............................................................................................................................................................. 

ตัวอยาง  จงแกระบบสมการ        x+7y     =  8  …………  1  
       3x+2y  =  5  ………… 2 

วิธีทํา จัดสมการในรูปตัวแปรใดตัวแปรหน่ึงแลวแทนคาในอีกสมการหน่ึง  
   จาก  1  จะได  x   = 8-7y  …………  3 
   แทนคา  x   = 8-7y    ใน   2 
   จะได  3(8-7y)+2y    =  5 
    24-21y+2y  =  5 
    24-19y       =  5 
         -19y       =  5-24 
         -19y       =  -19 
            y          =  1 
  แทนคา  y  =  1  ใน   3 
  จะได x  =  8-7(1) 
   x  =  8-7 
   x  =  1 
    

ดังนั้น  คําตอบของระบบสมการ  คือ  (1,1)   
ตรวจคําตอบ แทนคา  x  =  1  และ  y  =  1  ใน  1 

  จะได  1+7(1)  =  8  ซ่ึงเปนจริง 
  และแทนคา  x  =  1  และ  y  =  1  ใน  2 
  จะได  3(1)+2(1)  =  5  ซ่ึงเปนจริง 
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 ตัวอยาง  จงแกระบบสมการ 3x-y  =  7    ………..  1 
           4x-3y-11  =  0    ………..  2 

วิธีทํา จัดสมการในรูปตัวแปรใดตัวแปรหน่ึงแลวแทนคาในอีกสมการหน่ึง  
  จาก   1  จะได  y  =  3x-7    ……………   3 
  แทนคา  y  =  3x-7 ใน   2 
  จะได  4x-3(3x-7)-11 = 0 
   4x-9x+21-11 = 0 
    -5x+10 = 0 
    -5x = -10 

    x = 
5

10

−

−  

    x = 2 
  แทนคา  x  =  2  ใน   3   จะได y  =  3(2)-7 
       y =  6-7 
       y  =  -1 
  ดังนั้น  คําตอบของระบบสมการ  คือ (2,-1) 
  ตรวจคําตอบ   แทนคา  x  =  2  และ  y  =  -1  ใน   1 
  จะได 3(2)-(-1)  =  7 
   6 + 1   =  7   ซ่ึงเปนจริง 
  และแทน  x  =  2  และ  y  =  -1 ใน   2 
  จะได 4(2)-3(-1)-11  =  0 
   8 + 3 – 11       =  0  ซ่ึงเปนจริง 
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คําชี้แจง  จงหาคําตอบของระบบสมการตอไปนี้  โดยสมบัติการบวกและการคูณ 
    5x-4y  =  1      ……………  1 
        x-y  =  -7     ……………  2  
 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
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แบบฝกทักษะ ท่ี 12 
เร่ือง  การแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรโดยใชสมบัติการบวกและการคูณ 

วิชา  คณติศาสตร 3  รหัส  ค33101  ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 3 
............................................................................................................................................................. 

ตัวอยาง  จงแกระบบสมการ   2x+3y  =  11     ………..  1  
          3x-2y   =  10     ………..  2 

วิธีทํา  กําจัดตัวแปรใดตัวแปรหน่ึงใหหมดไป  โดยทําใหคาสัมประสิทธ์ิของตัว  
   แปรใดตัวแปรหนึ่งของท้ังสองสมการเทากัน  ถาเคร่ืองหมายตางกันใหนํา
   สมการมาบวกกัน  ถาเคร่ืองหมายเหมือนกนัใหนําสมการมาลบกัน 
   จาก  2x+3y  =  11    ………..  1 
     3x-2y   =  10    ……….  2  
    1  ×2   4x+6y  =  22  ………….  3 
   2  ×3  9x-6y   =  30  ………….  4 
   3  +  4    (4x+6y)+(9x-6y)  =  22+30 
    13x     =  52 
      x     =  4 
   แทนคา  x  =  4  ใน   1  หรือ     2   ก็ได 
   ในท่ีนี้เลือกแทนคา  x  =  4  ใน   1 
   จะได 2(4)+3y  =  11 
        8+3y   =   11 
             3y  =   11-8 
             3y  =   3 
                y =   1 
  ดังนั้น  คําตอบของระบบสมการ  คือ   (4,1) 
 
  ตรวจคําตอบ แทนคา  x  =  4  และ  y  =  1  ใน   1 
  จะได  2(4)+3(1)  =  11  ซ่ึงเปนจริง 
  และแทนคา  x  =  4  และ  y  =  1  ใน   2 
  จะได   3(4)-2(1)  =  10  ซ่ึงเปนจริง 
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  ตัวอยาง  จงแกระบบสมการ        x+y  =  5    ………..  1 
                  2x-y  =  1    ………… 2 
  วิธีทํา กําจัดตัวแปรใดตัวแปรหน่ึงใหหมดไป  โดยทําใหคาสัมประสิทธ์ิของตัว 
   แปรใดตัวแปรหนึ่งของท้ังสองสมการเทากัน  ถาเคร่ืองหมายตางกันใหนํา
   สมการมาบวกกัน  ถาเคร่ืองหมายเหมือนกนัใหนําสมการมาลบกัน 
   จาก x+y   =  5    ………..  1 
    2x-y  =  1    ……….   2  
   เม่ือพิจารณาแลวจะเห็นวา  สัมประสิทธ์ิของ  y  มีคาสัมบูรณเทากัน 
   ถาตองการให  y  หมดไป  จะดําเนินการดงันี้ 
   1   +   2   จะได  (x+y)+(2x-y)   =  5+1 
      3x     = 6 
      x       = 2 
   แทนคา  x  =  2  ใน   1  หรือ    2  ก็ได 
   ในท่ีนี้เลือกแทนคา  x  =  2  ใน   1 
   จะได 2+y  =  5 
        y  =   3 
  ดังนั้น  คําตอบของระบบสมการ  คือ   (2,3) 
  ตรวจคําตอบ แทนคา  x  =  2  และ  y  =  3  ใน  1 
  จะได  2+3  =  5  ซ่ึงเปนจริง 
  และแทนคา  x  =  2  และ  y  =  3  ใน  2 
  จะได   2(2)-3  =  1 ซ่ึงเปนจริง 
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คําชี้แจง  จงหาคําตอบของระบบสมการตอไปนี้  โดยสมบัติการบวกและการคูณ 
 3x + 4y  =  23  …………..  1     
 5x – 2y  =  -5   …………..  2 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
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แบบฝกทักษะ ท่ี 13 
เร่ือง  การแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรโดยใชสมบัติการบวกและการคูณ 

วิชา  คณติศาสตร 3  รหัส  ค33101  ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 3 
............................................................................................................................................................. 
  ตัวอยาง  จงแกระบบสมการ   2a-b  =  3  …………  1 
         a+2b   =  4  …………   2 
  วิธีทํา   2a-b  =  3   …………  1 
     a+2b =  4   …………  2 
   นําสมการ   2  × 2 จะได   2a+4b    =    8    ………..  3 
   นําสมการ  3  -  1    จะได  (2a+4b)-(2a-b)  =  8-3 
           2a+4b-2a+b   =   5 
                       5b      =    5 
       b =     1 
   แทน  b  =  1  ใน    2 
   จะได a+2(1) = 4 
            a + 2 =       4 
    a = 2 
   ดังนั้น  คําตอบของระบบสมการ คือ  (2,1) 
 

ตรวจคําตอบ แทนคา  a  =  2  และ  b  =  1  ใน   1 
  จะได  2(2)-1  =  3  ซ่ึงเปนจริง 
  และแทนคา  a  =  2  และ  b  =  1  ใน   2 
  จะได   2+2(1)  =  4  ซ่ึงเปนจริง 
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ตัวอยาง  จงแกระบบสมการ       4x+y = 5 ............. 1  
           2x-3y     =     13 ............. 2 

วิธีทํา  4x+y   = 5 …….  1  
   2x-3y      = 13 …….  2   
   นํา สมการ  1  ×3  จะได  12x+3y  =  15 …….  3 
   นําสมการ   2  +  3   จะได  (2x-3y)+(12x+3y)  =  13+15 
    2x-3y+12x+3y  =  28 
                 14x       =  28 
         x      =   2 
   แทน  x  =  2  ใน    1 
   จะได  4(2)+y  =  5 
    8 + y   =   5 
          y   =   5-8 
          y   =   -3 
   ดังนั้น  คําตอบของระบบสมการ  คือ  (2,-3) 
 

ตรวจคําตอบ     แทนคา  x  =  2  และ  y  =  -3  ใน   1 
  จะได  4(2)+(-3)  =  5   

    8-3  =   5  ซ่ึงเปนจริง 
  และแทนคา  x  =  2  และ  y  =  -3     ใน  2 
  จะได   2(2)-3(-3)  =  13 
     4+9     =  ซ่ึงเปนจริง 
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คําชี้แจง  จงหาคําตอบของระบบสมการตอไปนี้  โดยสมบัติการบวกและการคูณ 
 4x – 2y  =  6 ………….   1 
 x – y      =  5 ………….   2 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
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แบบฝกทักษะ ท่ี 14 
เร่ือง  การแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรโดยใชสมบัติการบวกและการคูณ 

วิชา  คณติศาสตร 3  รหัส  ค33101  ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 3 
............................................................................................................................................................. 
  ตัวอยาง  จงแกระบบสมการ   2x +4y  =  3    ………..  1 
          3x + 6y =  8      ………..  2 
  วิธีทํา 2x +4y  =  3    ………..  1 
   3x + 6y =  8    ………..  2 
   นําสมการ  1  ×3  จะได  6x+12y  =  9  ………..   3 
   นําสมการ  (2) ×2 จะได   6x+12y  = 16  ……….  4 
   3  -  4   จะได  (6x+12y)-(6x+12y)  =  9-16 
              0      =  -7  ซ่ึงไมเปนจริง 
   แสดงวาระบบสมการนี้ไมมีคําตอบ 
  ตัวอยาง  จงแกระบบสมการ        5x+4y  =  -7   ……..  1 
       2x-7y   =  -5   ……..  2 
  วิธีทํา 5x+4y  =  -7   ……..  1 
   2x-7y   =  -5   …….. 2 
   1   ×2  จะได   10x+8y  =  -14  ………..  3 
   2   ×5  จะได   10x-35y =  -25  ………..  4 
   3  -  4     (10x+8y)-(10x-35y)           =  -14-(-25) 
     10x+8y-10x+35y    =  -14+25 
      43y     =  11 

              y       =  
43
11  

   แทนคา  y =    ใน    1 
43

11

   จะได  5x+4( ) = -7 
43

11

      5x+
43

44  = -7 

     5x = -7 - 
43

44  

     5x = 
43

44

43

301
−−  
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     x = 
5
1

43

345
×

−  

     x = -
43

69  

   คําตอบของระบบสมการ  คือ  (- , ) 
43

69

43

11

คําชี้แจง  จงหาคําตอบของระบบสมการตอไปนี้  โดยสมบัติการบวกและการคูณ 
1.  7x-10y   =  4 ……….  1 
         12x+18y     =  1 ……….  2 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
2.   2x+3y = 4 …………  1 
 4x+6y = 18 …………  2 
.................................................................................................................................................................
.............................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
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แบบฝกทักษะ ท่ี 15 
เร่ือง  การแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรโดยใชสมบัติการบวกและการคูณ 

วิชา  คณติศาสตร 3  รหัส  ค33101  ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 3 
............................................................................................................................................................. 
  ตัวอยาง  จงแกระบบสมการ   2x+2y  =  10 ………….  1 
          5x+5y  =  25 ………….  2 
  วิธีทํา 2x+2y  =  10 ………….  1 
   5x+5y  =  25 ………….  2 
   นําสมการ  1  ÷ 2  จะได  x+y   = 5 ……….  3 
   นําสมการ   2  ÷5   จะได  x+y   =  5 ……….  4  
 จะเห็นวาสมการ  3  และ  4  เปนสมการเดียวกัน  
   แสดงวาสมการ   1  และ  2   เปนสมการเดียวกัน  และมีคําตอบอยาง 
   เดียวกัน  ซ่ึงมีมากมายไมจํากัด 
   ดังนั้น จึงหาคูอันดับท่ีเปนคําตอบของระบบสมการนี้ไดจากสมการใด 
   สมการหนึ่ง  ดังนี ้
   จากสมการ   1   2y  =  10-2x 
        y  =  5-x 
   ดังนั้น  ระบบสมการนี้จึงมีคําตอบมากมายไมจํากัดอยูในรูป  (x , 5-x) 
    เม่ือ  x  แทนจาํนวนจริงใดๆ 
  ตัวอยาง  จงแกระบบสมการ    3x+2y-2  =     0 …….  1 
           2x+2y+1  =     0 ……   2 
  วิธีทํา 3x+2y-2  =     0 …….   1 
   2x+2y+1 =    0 ……    2 
   1  -  2  จะได  (3x+2y-2)- (2x+2y+1)   =  0 
        3x+2y-2-2x-2y-1          =  0 
      x -3  =  0 
       x =   3 
   แทน  x  =  3  ในสมการ   2   
   จะได  2(3)+2y+1  =  0 
       6+2y+1  =  0 
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           2y+7  =  0 
     2y    =  -7 

               y    =   
2

7
−  

  คําตอบของระบบสมการ  คือ  (3, ) 
2

7
−

คําชี้แจง  จงหาคําตอบของระบบสมการตอไปนี้  โดยสมบัติการบวกและการคูณ 
1.  2x+5y  =  5    …………….  1  
 3x+8y  =  7 …………….  2 
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
2.   y+x      =  -2 …………   1  

2y+2x  =  -4 …………   2 
.................................................................................................................................................................
.............................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
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แบบฝกทักษะคณิตศาสตร 
 

ชุดท่ี 4 
โจทยปญหาระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 
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แบบฝกทักษะ 
ชุดท่ี4  โจทยปญหาระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

  
สาระสําคัญ 

 
ใชความรูเร่ืองการแกระบบสมการชวยหาคําตอบของโจทยปญหาใหงายข้ึน  

 
 
 
 

จุดประสงคการเรียนรู 
  นักเรียนสามารถ 
  เปล่ียนประโยคภาษาเปนประโยคสัญลักษณได 
  เขียนระบบสมการสองสมการจากโจทยปญหาได 
  หาคําตอบจากโจทยปญหาได 
  ตระหนกัถึงความสมเหตุสมผลของคําตอบท่ีได 
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แบบฝกทักษะ ท่ี 16 
เร่ือง  โจทยปญหาระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

วิชา  คณติศาสตร 3  รหัส  ค33101   ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 3 
............................................................................................................................................................. 
 ในการแกโจทยปญหาระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร  จําเปนตองกําหนดตวัแปรข้ึนมา  2  
ตัวเพ่ือแทนส่ิงท่ีไมทราบคา  และสรางสมการ  2  สมการจากเง่ือนไขของโจทย  แลวจึงหาคําตอบโดย
ใชวิธีการแกระบบสมการจากท่ีไดเรียนมา  ดังตัวอยางตอไปน้ี 
  ตัวอยาง     ลวดหนามขดหนึ่งยาว  36  เมตร  นําไปลอมร้ัวรอบพื้นท่ีรูป 

ส่ีเหล่ียมผืนผาท่ีมีดานกวางส้ันกวาดานยาว  4  เมตร  ไดพอดี  จงหาขนาด
ของรูปส่ีเหล่ียมผืนผานี้ 

  วิธีทํา ให  x  แทนความยาวของดานยาวของพ้ืนท่ีรูปส่ีเหล่ียมผืนผา 
          y แทนความยาวของดานกวางของพ้ืนท่ีรูปส่ีเหล่ียมผืนผา 
   ดานกวางส้ันกวาดานยาว  4  เมตร 
   จะได   x-y = 4 ………. 1 
   และลวดหนามขดนี้ยาว  36  เมตร  ลอมร้ัวรอบพื้นท่ีรูปส่ีเหล่ียมผืนผาได 
   พอด ี  
   จะได  2x+2y = 36 ……….. 2 
   2   ÷ 2 จะได x+y = 18 ………  3 
   1   + 3 จะได 2x = 22 
     x = 11 
   แทน x  =  11   ใน  1 
   จะได    11 – y  =  4 
        y     =  11-4 
       y      =   7 
  นั่นคือ  พื้นท่ีรูปส่ีเหล่ียมผืนผานี้มีดานยาวยาว  11  เมตร  และดานกวางยาว  7  เมตร 
  พิจารณาความสมเหตุสมผล 
  พื้นที่รูปส่ีเหล่ียมผืนผานี้มีดานยาวยาว  11  เมตร  ดานกวางยาว  7  เมตร 
  แสดงวาดานกวางส้ันกวาดานยาว  4  เมตร  ตามท่ีโจทยกาํหนด  และมีความยาวรอบ 
  รูปเทากับ    (2×11)+(2×7)  =  36  เมตร  จริง 
  ดังนั้น  พืน้ท่ีรูปส่ีเหล่ียมผืนผานี้มีดานยาวยาว  11  เมตร  และดานกวางยาว  7  เมตร 
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ตัวอยาง  จํานวนสองจํานวนมีผลบวกเทากับยี่สิบ  และผลตางเทากับสิบ  จงหา  
จํานวนสองจํานวนนั้น    

วิธีทํา ขั้นท่ี 1 เขาใจปญหา  
   1.1)  โจทยถามหาอะไร 
    -  ถามหาจํานวนสองจํานวน 
   1.2)  โจทยใหขอมูลอะไรบาง 
    -  จํานวนสองจํานวนมีผลบวกเทากับยี่สิบ 
    -  จํานวนสองจํานวนมีผลตางเทากับสิบ 
  ขั้นท่ี 2 วางแผนแกปญหา 
   2.1)  สมมุติตัวแปรแทนส่ิงท่ีโจทยถาม 
    -  ให  x  แทนจํานวนท่ีหนึง่ 
    -  ให  y  แทนจํานวนท่ีสอง 
   2.2)  นําขอมูลท่ีกําหนดใหมาสรางเปนสมการ 
    -  จะได x+y = 20 ……….  1 
       และ x-y = 10 ……….  2 
   2.3)  ข้ันตอนของการหาคาตัวแปร 
    -  นํา  1 +  2 จะไดคา  x 
    -  แทนคา  x  ในสมการ   1   หรือ   2   จะไดคา  y 
  ขั้นท่ี 3 ข้ันดําเนนิงานตามแผน 
    -  นํา  1  +  2 
       จะได   2x = 30 
        x =       15 
    -  แทนคา  x  =   15  ใน   1 
       จะได  15+y    = 20 
     y    =     5 
  คําตอบของระบบสมการ  คือ  (15,5) 
  นั่นคือ  จํานวนท่ีหนึ่ง  คือ  15  และจํานวนท่ีสอง  คือ  5 
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  ขั้นท่ี 4 พิจารณาความสมเหตุสมผลของคําตอบ 
   -  จํานวนสองจํานวนมีผลบวกเทากับ 15+5 =  20  จริง 
   -  จํานวนสองจํานวนมีผลตางเทากับ 15-5 =  10   จริง 
  ดังนั้น  จํานวนท่ีหนึ่ง  คือ  15  และจํานวนท่ีสอง  คือ  5 
 
 
 การแกโจทยปญหาโดยใชระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 
 ขั้นตอนในการแกโจทยปญหาโดยใชระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร  มีดังนี ้
 1)  กําหนดตัวแปร 2 ตัว แทนส่ิงท่ีไมทราบคา 
 2)  เขียนสมการเชิงเสนสองตัวแปร  2  สมการ ตามเงื่อนไขของโจทย 
 3)  หาคําตอบของระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร  ใน 2) 
 4)  ตรวจคําตอบกับโจทยปญหาท่ีกําหนดให 
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คําชี้แจง  ใหนกัเรียนแตละคนแสดงวธีิทําเพื่อหาคําตอบของโจทยปญหาตอไปนี้ 
 ในกระจาดใบหน่ึงมีมะมวงและสมรวมกนัอยู  78  ผล  ถาจํานวนมะมวงนอยกวาจํานวนสม
อยู  24  ผล  กระจาดใบนี้มีมะมวงและสมอยางละก่ีผล 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
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แบบฝกทักษะ ท่ี 17 
เร่ือง  โจทยปญหาระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

วิชา  คณติศาสตร 3  รหัส  ค33101  ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 3 
............................................................................................................................................................. 
 ตัวอยาง  ครูนําสมมาใหนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 3  หองหนึ่งรับประทาน  ถา
นักเรียนรับประทานสมคนละ  3  ผล  นักเรียนจะรับประทานสมไดครบทุกคน  และยังเหลือสมอีก  2  
ผล  แตถานักเรียนหองนี้รับประทานสมคนละ  4  ผล จะทําใหไมไดรับประทานสมกันครบทุกคน  
โดยจะเหลือนกัเรียนอีก  6  คน  ท่ีไมไดรับประทานสม  อยากทราบวานักเรียนหองนีมี้กี่คน  และมีสม
ท้ังหมดกี่ผล 

วิธีทํา ให  x   แทนจํานวนนกัเรียนช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 3  
  และ  y  แทนจาํนวนสม 
  นักเรียนหองหนึ่งรับประทานสมคนละ  3  ผล  จะรับประทานไดครบทุก 
  คนและเหลือสมไสอีก  2  ผล 
  ดังนั้น  y  =  3x+2  ……………  1 
  ถานักเรียนหองนี้รับประทานสมคนละ  4  ผล  จะทําใหไมไดรับประทาน 
  สมกันครบทุกคน  และเหลือนักเรียนอีก  6  คน  ท่ีไมไดรับประทานสม 
  ดังนั้น  y  =  4(x-6) ……………..  2 
  แต   1    =    2 
  จะได  3x+2  = 4(x-6) 
    3x+2  = 4x-24 
     4x-3x = 2+24 
     x = 26 
  แทนคาของ  x  ใน   1 
     y = 3(26)+2 
      = 78+2 
      = 80 
  ดังนั้น  จํานวนนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปท่ี 3  มี  26  คน 

และมีสมท้ังหมด  80  ผล    
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พิจารณาความสมเหตุสมผล 
  นักเรียนรับประทานสมคนละ  3  ผล  นักเรียนจะรับประทานสมไดครบทุกคน   

และยังเหลือสมอีก  2  ผล  
แสดงวา  นักเรียน  26  คน  รับประทานสม  26×3  =  78  ผล  แตมีสมท้ังหมด   
   80  ผล  ซ่ึงจะเหลือสมอีก  2  ผล  ตามท่ีโจทยกําหนด 
ถานักเรียนหองนี้รับประทานสมคนละ  4  ผล จะทําใหไมไดรับประทานสมกันครบ
ทุกคน  โดยจะเหลือนักเรียนอีก  6  คน  ท่ีไมไดรับประทานสม   
แสดงวา  มีสมอยู  80  ผล  นักเรียนรับประทานคนละ  4  ผล  จะรับประทานได 
   80÷4  =  20  คน  ซ่ึงจะเหลือนักเรียนอีก  6  คน  ท่ีไมไดรับประทานสม   
 ตามท่ีโจทยกําหนด 
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คําชี้แจง  ใหนกัเรียนแตละคนแสดงวธีิทําเพื่อหาคําตอบของโจทยปญหาตอไปนี้ 
 
 เม่ือเฝาดูนกกระจาบบินจับดอกบัวในสระนํ้าแหงหนึ่ง  พบวาถานกจบัดอกบัวดอกละตัว  จะ
เหลือนก  1  ตวัท่ีไมมีบัวจับ  และถานกจบัดอกละ  2  ตวั  จะเหลือบัว  1  ดอกท่ีไมมีนกจับ  อยาก
ทราบวาในสระนี้มีดอกบัวกีด่อกและนกกีต่ัว 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
.................................................................................................................................................................
................................................................................................................................................................. 
 



 63 

แบบฝกทักษะ ท่ี 18 
เร่ือง  โจทยปญหาระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

วิชา  คณติศาสตร 3  รหัส  ค33101    ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 3 
............................................................................................................................................................. 

ตัวอยาง      สันตมีแสตมปราคาดวงละ  5  บาท  และดวงละ  10  บาท  รวมท้ังส้ิน  27  ดวง  
       ถาราคาของแสตมปท้ังหมดเทากับ  175  บาท  สันตมีแสตมปอยางละก่ีดวง 

วิธีทํา ให  x    แทนจาํนวนแสตมปดวงละ  5  บาท  
  และ  y  แทนจาํนวนแสตมปดวงละ  10  บาท 
  มีแสตมปราคาดวงละ  5  บาท  และดวงละ  10  บาท  รวมท้ังส้ิน  27  ดวง 
  ดังนั้น  x+y = 27 …………..  1 
  ราคาของแสตมปท้ังหมดเทากับ  175  บาท   
  ดังนั้น  5x+10y = 175 ……….  2 
  1  × 5 จะได 5x+5y = 135 ……….  3 
  2   -  3 จะได (5x+10y)-(5x+5y) = 175-135   
     5x+10y-5x-5y = 40 
      5y = 40 
        y = 8 
  แทน y  =  8  ใน   1 
  จะได x+8 = 27 
   x = 27-8 
   x = 19 
  ดังนั้น  คําตอบของระบบสมการ  คือ  (19,8) 
  นั่นคือ  แสตมปดวงละ  5  บาท  มีจํานวน  19  ดวง 
   และดวงละ  10  บาท  มีจํานวน  8  ดวง 
  พิจารณาความสมเหตุสมผล 
   -  จํานวนแสตมปท้ังหมดเทากับ   8+19  =    27 จริง 
   -  ราคาของแสตมปท้ังหมดเทากับ  5(19)+10(8)  =  175  จริง 
  ดังนั้น สันตมีแสตมปดวงละ  5 บาท  จํานวน  19  ดวง 
   และแสตมปดวงละ 10  บาท  จํานวน  8  ดวง 
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คําชี้แจง  ใหนกัเรียนแตละคนแสดงวธีิทําเพื่อหาคําตอบของโจทยปญหาตอไปนี้ 
 
 จํานวนเหรียญหาบาทของสมพรเปน  3  เทาของมานี  และมานีมีเหรียญบาทเปน  8  เทาของ
สมพร  ถาสมพรมีเหรียญอยูท้ังหมด  41  เหรียญ  และมานีมีอยูท้ังหมด  52  เหรียญ  อยากทราบวา  
สมพรและมานีมีเหรียญหาบาทคนละกี่เหรียญ  และใครมีเงินมากกวากัน 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 

 
 



 65 

แบบฝกทักษะ ท่ี 19 
เร่ือง  โจทยปญหาระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

วิชา  คณติศาสตร 3  รหัส  ค33101  ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 3 
............................................................................................................................................................. 

ตัวอยาง  นายสมรักมีเงิน  9,600  บาท  เขาเอาเงินไปลงทุนสวนหนึง่ไดดอกเบ้ีย  6 %    
   ตอป  สวนท่ีเหลือลงทุนไดดอกเบ้ีย  8 %  ตอป  ถาในหนึ่งปไดดอกเบ้ีย 
   ท้ังหมด  632  บาท  จงหาวาเขาลงทุนแหงละเทาไร 

วิธีทํา  ให  x  เปนจํานวนเงินท่ีเขาลงทุนไดดอกเบ้ีย  6 % 
         y  เปนจํานวนเงินท่ีเขาลงทุนไดดอกเบ้ีย  8 % 
 จะได  x+y = 9,600 …………   1 
  0.06x+0.08y = 632 …………   2 
 2  ×100  จะได  6x+8y  =  63,200 …………   3 
 1   × 6    จะได   6x+6y =  57,600 …………   4 
 3  -  4 (6x+8y)-(6x+6y)  =  63,200-57,600 
   6x+8y-6x-6y        =   5,600 
        2y       =   5,600 
               y   =    2,800 
 แทนคา  y  =  2,800    ใน   1 
 จะได x+2,800   = 9,600 
   x = 9,600-2,800 
   x = 6,800 
 ดังนั้น เขาลงทุน  6,800  บาท  ซ่ึงไดดอกเบีย้  6%   
 และลงทุน  2,800  บาท  ซ่ึงไดดอกเบ้ีย  8 % 
 

ตรวจคําตอบ  
 0.06(6,800) + 0.08(2,800) = 632 ซ่ึงเปนจริง 
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คําชี้แจง  ใหนกัเรียนแตละคนแสดงวธีิทําเพื่อหาคําตอบของโจทยปญหาตอไปนี้ 
 
1.  รัตนามีเงินเก็บอยู  120,000  บาท  สวนหน่ึงนําไปฝากธนาคารเพ่ือรับดอกเบ้ีย  2%  อีกสวนหนึ่ง
นําไปลงทุนเพือ่รับเงินปนผล  4%  ส้ินปมีรายไดรวมกัน  4,000  บาท  อยากทราบวารัตนานําเงินไป
ลงทุนแตละประเภทเทาใด 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
 
2.  แมคาขายสมสองชนดิดังนี้  ชนิดแรกขายกิโลกรัมละ  25  บาท  ชนิดท่ีสองขายกิโลกรัมละ  30  
บาท  ถาแมคาขายสมท้ังสองชนิดได  70  กโิลกรัม  เปนเงิน  1,780  บาท  จงหาวาแมคาขายสมไดชนดิ
ละกี่กิโลกรัม 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
................................................................................................................................................................. 
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เฉลยแบบฝกทักษะ 
ระบบสมการเชิงเสน 
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เฉลยแบบฝกทักษะ ท่ี 1 
เร่ือง  กราฟของระบบสมการเชิงเสน 

วิชา  คณติศาสตร 3  รหัส  ค33101  ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 3 
…………………………………………………………………………………………………………. 
คําชี้แจง จงเปล่ียนประโยคตอไปนี้เปนประโยคสัญลักษณ  ให  x  และ  y  เปนตัวแปรพรอม

ท้ังหาคําตอบโดยการเขียนกราฟ 
  “ซ้ือสมและมังคุดมาท้ังหมด  15  ผล  มีสมนอยกวามังคุด  3  ผล”   

วิธทํา ให    x  แทนจาํนวนมังคุด  
  และ  y  แทนจาํนวนสม 
  จะได x+y = 15 .............................  1 
  และ x-y = 3 ............................  2 
  จะได (1,14),(2,13),(3,12),(4,11),(5,10),(6,9),(7,8),(8,7),(9,6),(10,5),(11,4),(12,3), 
   (13,2),(14,1) เปนคําตอบของสมการ 1 

และ (4,1),(5,2),(6,3),(7,4,),(8,5),(9,6),(10,7),(11,8),(12,9),... เปนคําตอบ
ของสมการ  2 

  และเขียนกราฟไดดังนี ้
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  

  จากกราฟจะเห็นวามีจุด  (9,6)  เปนจดุรวม 
  ดังนั้น  (9,6)  เปนคําตอบของระบบสมการ  x+y  =  15  และ  x-y  =  3 

x-y  =  3 

x+y  =  15 
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เฉลยแบบฝกทักษะ ท่ี 2  
เร่ือง  กราฟของระบบสมการเชิงเสน 

วิชา  คณติศาสตร 3  รหัส  ค33101  ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 3 
............................................................................................................................................................. 
คําชี้แจง กําหนดให x , y  เปนจํานวนจริงใดๆ  จงเขยีนกราฟของระบบสมการเชิงเสนสองตัว

แปรท่ีมีสองสมการดังตอไปนี้  ในระบบพิกัดฉากเดียวกัน  พรอมท้ังหาคําตอบของ         
ระบบสมการ 

 1.   x+y =  7     และ    x-y  =  3  
วิธีทํา ให x+y    =    7 ……………….  1    

   x-y    =    3 ……………….  2 
  เขียนกราฟของสมการท้ังสองไดดังนี ้

 y 
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  

0 2 4 6 -2 -4 

-4 

-2 

2 

4 

6 

(5,2) 

x-y  =  3 

x+y  =  7 

8 x 

 
 เนื่องจากเสนตรงท่ีไดจากสมการ  1  และเสนตรงท่ีไดจากสมการ  2   ตัดกันท่ีจดุ (5,2) 
ดังนั้นคําตอบของระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรคือ  (5,2) 
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 2. x-2y  =  6 และ 2x-4y  =  8 
วิธีทํา ให  x-2y    =    6  …………..  1  

        2x-4y  =    8  …………..  2 
  เขียนกราฟของสมการท้ังสองไดดังนี ้
 

                  
                  
                  
                  

y 

                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  

-6 x 0 -2 -4 
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2 4 6 8 

x-2y  =  6 

2x-4y  =  8 

 
 เนื่องจากเสนตรงท่ีไดจากสมการ  1  และ  2  ขนานกัน  จึงไมมีจุดตดั 
 ดังนั้น  ไมมีคา  x  และคา  y  ท่ีสอดคลองกับระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรนี ้
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เฉลยแบบฝกทักษะ ท่ี 3 
เร่ือง  กราฟของระบบสมการเชิงเสน 

วิชา  คณติศาสตร 3  รหัส  ค33101  ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 3 
............................................................................................................................................................. 
คําชี้แจง กําหนดให x , y  เปนจํานวนจริงใดๆ  จงเขยีนกราฟของระบบสมการเชิงเสนสองตัว

แปรท่ีมีสองสมการดังตอไปนี้  ในระบบพิกัดฉากเดียวกัน  พรอมท้ังหาคําตอบของ
ระบบสมการ 

 1.  2y-x =  6     และ    2y     =  x-4    
วิธีทํา ให  2y-x    =    6  ………….  1  

   และ  2y    =    x-4 ………….  2 
  เขียนกราฟของสมการท้ังสองไดดังนี ้
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 เนื่องจากเสนตรงท่ีไดจากสมการ  1  และ  2  ขนานกัน  จึงไมมีจุดตดั 
 ดังนั้น  ไมมีคา  x  และคา  y  ท่ีสอดคลองกับระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรนี ้
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 2. 2x+y  =  3 และ 4x+2y  =  6 
วิธีทํา ให       2x+y    =  3 ……………..  1  

   และ  4x+2y   =    6 ……………..  2 
  เขียนกราฟของสมการท้ังสองไดดังนี ้
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y 
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 จากกราฟ  จะเห็นวาคูอันดับมากมายท่ีเปนคําตอบของสมการ  2x+y  =  3  และมีคูอันดับ
มากมายท่ีเปนคําตอบของสมการ  4x+2y  =  6 
 เนื่องจากกราฟของสมการท้ังสองเปนเสนตรงสองเสนซ่ึงทับกัน  แสดงวาคูอันดับทุกคูอันดับ
ท่ีเปนพิกดัของจุดบนเสนตรงท่ีทับกันนี้  เปนคําตอบของระบบสมการ 
 ดังนั้น  ระบบสมการนี้จึงมีคําตอบมากมายไมจํากัด  ซ่ึงเขียนในรูป  (x , -2x+3) 
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3.  จากกราฟของระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรตอไปนี้  จงหาวาแตละระบบสมการ         
มีคําตอบหรือไม  ในกรณีท่ีมีคําตอบเดียวใหระบุคําตอบนั้น 

 
 1) มีคําตอบมากมายไมจํากัด  ซ่ึงเขียนในรูป  (x , 2x+3) 
 
 2) คําตอบของระบบสมการคือ  (2,-1) 
 
 3) ไมมีคา  x  และคา  y  ท่ีสอดคลองกับระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรนี้ 
 
 4) คําตอบของระบบสมการ  คือ  (2,0) 
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เฉลยแบบฝกทักษะ ท่ี 4  
เร่ือง  กราฟของระบบสมการเชิงเสน 

วิชา  คณติศาสตร 3  รหัส  ค33101  ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 3 
................................................................................................................................................................. 
คําชี้แจง  จงหาคําตอบจากโจทยท่ีกําหนดใหในแตละขอตอไปน้ี 

กราฟท่ีกําหนดใหเปนกราฟแสดงการเดินทางของนายชาญ 1.  
 

                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                   
                   
                   

 

 จากกราฟ  จงตอบคําถามตอไปนี ้
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ระยะทาง (กม.) 

11.00 12.00 

• 
• 

• 
• 

• 
• เวลา (นาฬิกา) 

เม่ือเวลา  08.00 น.  นายชาญเดินทางไดกี่กิโลเมตร 1)  
ตอบ 10  กิโลเมตร  

 2)  เม่ือเวลา  10.00 น.  นายชาญเดินทางไดกี่กิโลเมตร 
  ตอบ 30  กิโลเมตร 
 3)  ชวงเวลา  07.00 น. – 12.00 น.  นายชาญเดินทางไดกีก่ิโลเมตร 
  ตอบ 50  กิโลเมตร 
 4)  นายชาญออกเดินทางเวลาใด 
  ตอบ 07.00 น. 
 5)  ขณะท่ีนายชาญเดินทางได  45  กิโลเมตร  นายชาญเดินทางมาแลวกี่ช่ัวโมง 
  ตอบ 4  ชั่วโมง  30  นาที 
 6)  อัตราเร็วในการเดินทางของนายชาญเทากับกี่กิโลเมตรตอช่ัวโมง 
  ตอบ 10  กิโลเมตร  ตอ  ชั่วโมง 
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2.  คุณรักษตองการเดินสายไฟฟาในโรงรถใหม  เขาจึงโทรศัพทไปสอบถามราคาคาบริการจากชาง
ไฟฟาสองคน  ชางไฟฟาคนที่หนึ่ง  คิดคารถ  200  บาท  และคิดคาเดนิสายไฟฟาช่ัวโมงละ  200  บาท  
ชางไฟฟาคนที่สอง  คิดคารถ  300  บาท  และคิดคาเดนิสายไฟฟาช่ัวโมงละ  150  บาท  โดยใชกราฟ
ของระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร  จงหาวาคุณรักษตองเดินสายไฟฟาใหเสร็จภายในเวลากี่ช่ัวโมง
พอดี  จึงจะเสียคาใชจายในการจางชางไฟฟาคนท่ีหนึ่ง  หรือในการจางชางไฟฟาคนที่สองเทากัน 
  

วิธีทํา ให  y   แทนคาใชจายในการจางเดินสายไฟฟา  

        x แทนจํานวนช่ัวโมงในการเดนิสายไฟฟา 
 ชางไฟฟาคนที่หนึ่ง คิดคารถ  200  บาท  และคาเดินสายไฟฟาช่ัวโมงละ  200  บาท 

 จะไดวา    คาใชจายในการจางเดินสายไฟฟาของชางไฟฟาคนท่ีหนึ่ง  สอดคลองกับสมการ 
  y  = 200x + 200 
 ชางไฟฟาคนที่สอง คิดคารถ  300  บาท  และคาเดินสายไฟฟาช่ัวโมงละ  150  บาท 

 จะไดวา    คาใชจายในการจางเดินสายไฟฟาของชางไฟฟาคนท่ีสอง  สอดคลองกับสมการ 
  y = 150x + 300 
 
 ระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร  คือ 
  y  = 200x + 200 …………….  1 
  y = 150x + 300 …………….  2 
 เขียนกราฟของระบบสมการไดดังนี ้
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คาใชจาย (บาท) 
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(2,600) 

ชางไฟฟาคนที่สอง 
y  =  150x+300 

ชางไฟฟาคนที่หนึ่ง 
y  =  200x+200 

12 10 8 6 4 2 0 จํานวนช่ัวโมง 
 
 
 
 

เม่ือพิจารณาจากกราฟ  จะเห็นวากราฟตัดกันท่ีจดุ (2,600)    

 ดังนั้น  คุณรักษตองเดินสายไฟฟาใหเสร็จภายใน  2  ช่ัวโมง  จึงจะเสียคาใชจายในการจาง
 ชางไฟฟาคนที่หนึ่ง  หรือในการจางชางไฟฟาคนท่ีสองเทากัน  
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เฉลยแบบฝกทักษะ ท่ี 5 
เร่ือง  การแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรโดยใชกราฟ 

วิชา  คณติศาสตร 3  รหัส  ค33101  ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 3 
............................................................................................................................................................. 
คําชี้แจง  จงหาคําตอบของระบบสมการตอไปนี้  โดยใชกราฟ 
  x+y  =  6      1 
  x-y   =  4      2  
 วิธีทํา ตารางแสดงคูอันดับ (x,y)  ท่ีสอดคลองกับสมการ  x+y  =  6  หรือ  y  =  6-x  ไดแก 

x 0 3 6 
y 6 3 0 

  ตารางแสดงคูอันดับ (x,y)  ท่ีสอดคลองกับสมการ  x-y  =  4  หรือ  y  =  x-4  ไดแก 
     x 0 2 4 

y -4 -2 0 
  
 เขียนคูอันดบัในระบบพิกดัฉากเดยีวกันและลากเสนตรงผานจุดเหลานัน้ไดดังนี ้
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  กราฟเสนตรงท้ังสองเสนตัดกันท่ีจุด  (5,1) 
 ดังนั้น  คําตอบของระบบสมการท่ีกําหนดให  คือ  (5,1) 
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เฉลยแบบฝกทักษะ ท่ี 6  
เร่ือง  การแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรโดยใชกราฟ 

วิชา  คณติศาสตร 3  รหัส  ค33101  ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 3 
............................................................................................................................................................. 
คําชี้แจง  จงหาคําตอบของระบบสมการตอไปนี้  โดยใชกราฟ 
  y-2x  =  1       1 
  3x-y   =  1       2  

วิธีทํา   
ตารางแสดงคูอันดับ (x,y)  ท่ีสอดคลองกับสมการ y-2x  =  1  หรือ  y  =  2x+1ไดแก 

x 0 2 4 
y 1 5 9 

  ตารางแสดงคูอันดับ (x,y)  ท่ีสอดคลองกับสมการ  3x-y  =  1  หรือ  y  =  3x-1ไดแก 
     x 0 2 3 

y -1 5 8 
  เขียนคูอันดบัในระบบพิกดัฉากเดยีวกันและลากเสนตรงผานจุดเหลานัน้ไดดังนี ้

 
                 
                 
                 
                 
                 
                 
                 
                 
                 
                 
                 
                 
                 
                 

y-2x  =  1 

6 -4 0 -2 

-2 

2 4 
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4 
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y 

3x-y  =  1 

(2,5) 

x 

เสนตรงท้ังสอง  ตัดกันท่ีจุด  (2,5)  
 ดังนั้น  คําตอบของระบบสมการ  คือ  (2,5) 
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เฉลยแบบฝกทักษะ ท่ี 7  
เร่ือง  การแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรโดยใชกราฟ 

วิชา  คณติศาสตร 3  รหัส  ค33101  ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 3 
............................................................................................................................................................. 
คําช้ีแจง  จงหาคําตอบของระบบสมการตอไปนี้  โดยใชกราฟ 
  2x-2y   =  4                                1 
   x-y      =  8                                2  

วิธีทํา   ตารางแสดงคูอันดับ (x,y)  ท่ีสอดคลองกับสมการ 2x-2y  =  4  หรือ  y  =  x-2ไดแก  
x -2 0 2 
y -4 -2 0 

  ตารางแสดงคูอันดับ (x,y)  ท่ีสอดคลองกับสมการ  x-y  =  8  หรือ  y  =  x-8ไดแก 
     x 0 2 4 

y -8 -6 -4 
  เขียนคูอันดบัในระบบพิกดัฉากเดยีวกันและลากเสนตรงผานจุดเหลานัน้ไดดังนี ้
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เสนตรงท้ังสอง  ขนานกัน  จงึไมมีจุดตดั 
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ดังนั้น  คําตอบของระบบสมการจึงไมมีคําตอบ 

x 
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เฉลยแบบฝกทักษะ ท่ี 8  
เร่ือง  การแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรโดยใชกราฟ 

วิชา  คณติศาสตร 3  รหัส  ค33101  ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 3 
............................................................................................................................................................. 
คําชี้แจง  จงหาคําตอบของระบบสมการตอไปนี้  โดยใชกราฟ 
  3x+y   =  4                               1 
  3x+y   = -2                               2  

วิธีทํา   ตารางแสดงคูอันดับ (x,y)  ท่ีสอดคลองกับสมการ 3x+y  =  4  หรือ  y  =  4-3xไดแก  
x -1 0 2 
y 7 4 -2 

  ตารางแสดงคูอันดับ (x,y)  ท่ีสอดคลองกับสมการ 3x+y  =  -2  หรือ y  =  -3x-2ไดแก 
     x -1 0 1 

y 1 -2 -5 
  เขียนคูอันดบัในระบบพิกดัฉากเดยีวกันและลากเสนตรงผานจุดเหลานัน้ไดดังนี ้

y  
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3x+y  =  -2 

x 

 
 เสนตรงท้ังสอง  ขนานกัน  จงึไมมีจุดตดั 
 ดังนั้น  คําตอบของระบบสมการจึงไมมีคําตอบ 
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เฉลยแบบฝกทักษะ ท่ี 9 
เร่ือง  การแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรโดยใชกราฟ 

วิชา  คณติศาสตร 3  รหัส  ค33101  ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 3 
............................................................................................................................................................. 
คําชี้แจง  จงหาคําตอบของระบบสมการตอไปนี้  โดยใชกราฟ 
  x+y  =  4                                1 
           2x+2y = 8                                             2  

วิธีทํา ตารางแสดงคูอันดับ  (x,y)  ท่ีสอดคลองกับสมการ  x+y  = 4  หรือ   y  = -x+4ไดแก  
x 0 2 4 
y 4 2 0 

  ตารางแสดงคูอันดับ  (x,y)  ท่ีสอดคลองกับสมการ  2x+2y = 8 หรือ  y = -x+4ไดแก 
x 0 2 4 
y 4 2 0 

  เขียนคูอันดบัในระบบพิกดัฉากเดยีวกันและลากเสนตรงผานจุดเหลานัน้ไดดังนี ้
y  
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 จากสมการ 2    นํา  2 หารตลอด  จะได  x+y = 4  เปนสมการเดียวกนักบัสมการ  1 
 ทําใหไดกราฟ  2  เสนทับกันสนิท 
 ดังนั้น  คําตอบของระบบสมการนี้มีมากมายหลายคําตอบ 
 อยูในรูปคูอันดับ  (x,y)  คือ  (x, -x+4) 
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    เฉลยแบบฝกทักษะ ท่ี 10 
เร่ือง  การแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรโดยใชสมบัติการบวกและการคูณ 

วิชา  คณติศาสตร 3  รหัส  ค33101  ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 3 
............................................................................................................................................................. 
คําชี้แจง  จงหาคําตอบของระบบสมการตอไปนี้  โดยสมบัติการบวกและการคูณ 
  x-y  =  12    ……………  1 
  x+y =    2  ……………  2  

วิธีทํา จัดสมการในรูปตัวแปรใดตัวแปรหน่ึงแลวแทนคาในอีกสมการหน่ึง  
  จาก   1  จะได x  =  y+12 …………..   3 
  แทนคา  x  =  y+12  ใน   2 
  จะได y+12+y    =    2 
   2y+12      =    2 
   2y   =    2-12 
         2y   =    -10 
           y     =    -5 
  แทน  y  =  -5  ใน   3 
  จะได x  =  -5+12 
   x  =  7 
  ดังนั้น  คําตอบของระบบสมการ  คือ  (7,-5) 
  ตรวจคําตอบ แทนคา  x  =  7  และ  y  =  -5  ใน   1 
  จะได 7-(-5) =    12 
   7+5 =    12  ซ่ึงเปนจริง 
  แทน  x  =  7  และ  y  =  -5  ใน    2 
  จะได 7+(-5) =    2  ซ่ึงเปนจริง 
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เฉลยแบบฝกทักษะ ท่ี 11 
เร่ือง  การแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรโดยใชสมบัติการบวกและการคูณ 

วิชา  คณติศาสตร 3  รหัส  ค33101  ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 3 
............................................................................................................................................................. 
คําชี้แจง  จงหาคําตอบของระบบสมการตอไปนี้  โดยสมบัติการบวกและการคูณ 
    5x-4y  =  1         ……………  1 
        x-y  =  -7       ……………   2  

วิธีทํา จัดสมการในรูปตัวแปรใดตัวแปรหน่ึงแลวแทนคาในอีกสมการหน่ึง  
  จาก   2  จะได  x   = y-7   …………  3 
  แทนคา  x   = y-7    ใน   1 
  จะได   5(y-7)-4y    =   1 
   5y-35-4y    =    1 
   y-35      =    1 
           y         =    1+35 
           y         =    36 
  แทนคา  y  =  36  ใน   3 
  จะได    x      =    36-7 
   x     =    29 
  ดังนั้น  คําตอบของสมการ  คือ  (29,36) 
  ตรวจคําตอบ  แทนคา  x  =  29  และ  y  =  36  ใน   1 
  จะได 5(29)-4(36) = 1 
     145-144 = 1 ซ่ึงเปนจริง 
  แทน  x  =  29  และ  y  =  36  ใน   2 
  จะได 29-36 = -7  ซ่ึงเปนจริง 
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เฉลยแบบฝกทักษะ ท่ี 12 
เร่ือง  การแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรโดยใชสมบัติการบวกและการคูณ 

วิชา  คณติศาสตร 3  รหัส  ค33101  ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 3 
............................................................................................................................................................. 
คําชี้แจง  จงหาคําตอบของระบบสมการตอไปนี้  โดยสมบัติการบวกและการคูณ 
 3x + 4y  =  23  …………..   1     
 5x – 2y  =  -5   …………..   2 

วิธีทํา กําจัดตัวแปรใดตัวแปรหน่ึงใหหมดไป  โดยทําใหคาสัมประสิทธ์ิของตัว  
  แปรใดตัวแปรหนึ่งของท้ังสองสมการเทากัน  ถาเคร่ืองหมายตางกันใหนํา 
  สมการมาบวกกัน  ถาเคร่ืองหมายเหมือนกนัใหนําสมการมาลบกัน 
   จาก  3x+4y  =  23    ………..  1 
     5x-2y   =  -5    ………...  2 
   2  ×2   10x-4y  =  -10  ………….  3   
   1  +  3  (3x+4y)+(10x-4y)     =  23+(-10)    
         3x+4y+10x-4y          =  23-10 
      13x       =  13 
           x       =  1 
   แทนคา  x  =  1  ใน    1  หรือ   2   ก็ได 
   ในท่ีนี้เลือกแทนคา  x  =  4  ใน   1 
   จะได 3(1)+4y  =  23 
        3+4y   =   23 
             4y  =   23-3 
             4y  =   20 
               y  =   5 
  ดังนั้น  คําตอบของระบบสมการ  คือ   (1,5) 
  ตรวจคําตอบ แทนคา  x  =  1  และ  y  =  5  ใน   1 
  จะได  3(1)+4(5)    =  23   ซ่ึงเปนจริง 
  และแทนคา  x  =  1  และ  y  =  5  ใน   2 
  จะได   5(1)-2(5)  =  -5   ซ่ึงเปนจริง 
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เฉลยแบบฝกทักษะ ท่ี 13 
เร่ือง  การแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรโดยใชสมบัติการบวกและการคูณ 

วิชา  คณติศาสตร 3  รหัส  ค33101  ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 3 
............................................................................................................................................................. 
คําชี้แจง  จงหาคําตอบของระบบสมการตอไปนี้  โดยสมบัติการบวกและการคูณ 
 4x – 2y  =  6 ………….  1 
 x – y      =  5 ………….  2 

วิธีทํา 4x – 2y  =  6 ………….  1  
  x – y      =  5 ………….  2 

 2  ×2   2x-2y    = 10 …………..  3 
 1  -  3   (4x-2y)-(2x-2y)   =    6-10 
    4x-2y-2x+2y   =    -4 
     2x   =    -4 
         x   =    -2 
  แทนคา  x  =  -2  ใน  1  หรือ  2 ก็ได ในท่ีนี้เลือกแทนคา  x  =  -2  ใน   2 
  จะได -2-y =    5 
       -y =    5+2 
       -y =    7 
         y =     -7 
  ดังนั้นคําตอบของระบบสมการ  คือ  (-2,-7) 
  ตรวจคําตอบ แทนคา  x  =  -2  และ  y  =  -7  ใน  1 
  จะได 4(-2)-2(-7) =    6 
     -8+14  =    6  ซ่ึงเปนจริง 
  แทนคา  x  =  -2  และ  y  =  -7  ใน  2 
  จะได  -2-(-7) =    5 
   -2+7 =    5   ซ่ึงเปนจริง 
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เฉลยแบบฝกทักษะ ท่ี 14 
เร่ือง  การแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรโดยใชสมบัติการบวกและการคูณ 

วิชา  คณติศาสตร 3  รหัส  ค33101  ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 3 
............................................................................................................................................................. 
คําชี้แจง  จงหาคําตอบของระบบสมการตอไปนี้  โดยสมบัติการบวกและการคูณ 
1.  7x-10y   =  4 ……….  1 
 12x+18y =  1 ……….  2 

วิธีทําท่ี 1  7x-10y   =  4 ……….  1  
   12x+18y =  1 ……….  2 
 1  ×12   84x-120y  =    48 ………….   3 
 2   ×7   84x+126y  =    7 ………….   4 
 3  -  4     (84x-120y)-( 84x+126y)   =    48-7 
         84x-120y- 84x-126y  =    41 
    -246y   =    41 

     y  =    
246

41
−  

      y =    
6

1
−  

  แทน  y  =    ใน  1 
6

1
−

  จะได 7x-10( ) = 4 
6

1
−

   7x+
3

5   = 4 

    7x = 4-
3

5  

    7x = 
3

7  

    x = 
73

7

×
 

    x = 
3

1  

 

  ดังนั้น  คําตอบของระบบสมการ  คือ   ( , ) 
3

1

6

1
−
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วิธีทําท่ี 2  7x-10y   =  4 ……….  1  
   12x+18y =  1 ……….  2 
 1  ×9   63x-90y  =    36  ………….   3 
 2   ×5   60x+90y =    5  ………….   4 
 3  +  4     (63x-90y)+( 60x+90y)   =    36+5 
          63x-90y+ 60x+90y =    41 
     123x  =    41 

           x  =    
123

41  

      x =    
3

1  

 

  แทน  x  =   ใน  1 
3

1

  จะได 7( )-10y = 4 
3

1

   
3

7 -10y  = 4 

    -10y = 4-
3

7  

    -10y = 
3

5  

    y = 
103

5

×
−  

    x = 
6

1
−  

 

  ดังนั้น  คําตอบของระบบสมการ  คือ   ( , ) 
3

1

6

1
−
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2.   2x+3y = 4 …………  1 
 4x+6y = 18 …………  2 
 วิธีทํา  2x+3y = 4 …………  1 
   4x+6y = 18 …………  2 
 1  ×2  4x+6y = 8 …………  3 
 2  -  3  (4x+6y)-( 4x+6y) = 18-8 
     0 = 10 ซ่ึงเปนสมการท่ีไมเปนจริง 
  ดังนั้น  ระบบสมการนี้ไมมีคําตอบ 
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เฉลยแบบฝกทักษะ ท่ี 15 
เร่ือง  การแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรโดยใชสมบัติการบวกและการคูณ 

วิชา  คณติศาสตร 3  รหัส  ค33101  ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 3 
............................................................................................................................................................. 
คําชี้แจง  จงหาคําตอบของระบบสมการตอไปนี้  โดยสมบัติการบวกและการคูณ 
1.   2x+5y  =  5    …………….  1  
 3x+8y  =  7 …………….  2 

วิธีทํา  2x+5y  =  5    …………….  1   
   3x+8y  =  7 …………….  2 
 1  ×3  6x+15y  = 15 …………….  3 
 2  ×2  6x+16y  = 14 …………….  4 
 4  -  3  (6x+16y)-( 6x+15y) = 14-15 
        6x+16y-6x-15y = -1 
     y = -1 
  แทนคา  y  =  -1  ใน    1 
  จะได 2x+5(-1) = 5 
    2x-5 = 5 
    2x = 5+5 
    2x = 10 
      x = 5 
  ดังนั้น  คําตอบของระบบสมการ  คือ  (5,-1) 
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2.   y+x      =  -2 ………… 1 
 2y+2x  =  -4 ………… 2 

วิธีทํา   y+x       =  -2 ………… 1  
    2y+2x   =  -4 ………… 2 
 1  ×2   2y+2x = -4 …………….  3  
  จะเห็นวาสมการ   3  ท่ีไดจากสมการ  1   เปนสมการเดียวกันกับสมการ  2 
  แสดงวา  สมการ  1   และสมการ  2    มีคําตอบเปนอยางเดียวกัน  ซ่ึงมีมากมาย 
  ไมจํากัด 
  ดังนั้น  จึงหาคูอันดับท่ีเปนคําตอบของระบบสมการน้ีไดจากสมการใด 

สมการหนึ่ง  ดังนี ้
จากสมการ  1 y+x    =    -2 
  y        =    -x-2 
ดังนั้น  ระบบสมการนี้จึงมีคําตอบมากมายไมจํากัดอยูในรูป  (x,-x-2) 
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เฉลยแบบฝกทักษะ ท่ี 16 
เร่ือง  โจทยปญหาระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

วิชา  คณติศาสตร 3  รหัส  ค33101  ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 3 
............................................................................................................................................................. 
คําชี้แจง  ใหนกัเรียนแตละคนแสดงวธีิทําเพื่อหาคําตอบของโจทยปญหาตอไปนี้ 
 
 ในกระจาดใบหน่ึงมีมะมวงและสมรวมกนัอยู  78  ผล  ถาจํานวนมะมวงนอยกวาจํานวนสม
อยู  24  ผล  กระจาดใบนี้มีมะมวงและสมอยางละก่ีผล 

วิธีทํา ให   x   แทนจํานวนสม  
  และ  y   แทนจํานวนมะมวง 

ในกระจาดใบหน่ึงมีมะมวงและสมรวมกนัอยู  78  ผล   
  ดังนั้น  x+y    =    78  …………… 1 
  ถาจํานวนมะมวงนอยกวาจํานวนสมอยู  24  ผล 
  ดังนั้น  x-y    =    24  …………….. 2 
  1  +  2 จะได (x+y)+(x-y) = 78+24 
    x+y+x-y = 102 
           2x  = 102 
     x = 51 
  แทนคา  x  =  51    ใน  1 
     51+ y = 78 
            y = 78-51 
           y = 27 
  ดังนั้น  กระจาดใบนี้มีมะมวง  27  ผล 

และมีสม  51  ผล    
 

 
 



 

เฉลยแบบฝกทักษะ ท่ี 17 
เร่ือง  โจทยปญหาระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

วิชา  คณติศาสตร 3  รหัส  ค33101  ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 3 
............................................................................................................................................................. 
คําชี้แจง  ใหนกัเรียนแตละคนแสดงวธีิทําเพื่อหาคําตอบของโจทยปญหาตอไปนี้ 
 
 เม่ือเฝาดูนกกระจาบบินจับดอกบัวในสระนํ้าแหงหนึ่ง  พบวาถานกจบัดอกบัวดอกละตัว  จะ
เหลือนก  1  ตวัท่ีไมมีบัวจับ  และถานกจบัดอกละ  2  ตัว  จะเหลือบัว  1  ดอกท่ีไมมีนกจับ  อยาก
ทราบวาในสระนี้มีดอกบัวกีด่อกและนกกีต่ัว 

วิธีทํา ให  x  แทนจํานวนนกกระจาบ  
  และ  y  แทนจาํนวนดอกบัว 

  ถานกจับดอกบัวดอกละตัว  จะเหลือนก  1  ตัวท่ีไมมีบัวจบั   
  ดังนั้น x-y = 1 …………… 1 

  ถานกจับดอกละ  2  ตัว  จะเหลือบัว  1  ดอกท่ีไมมีนกจบั   

  ดังนั้น y-  = 1 ……………...  2 
2
x

  1  +  2   จะได (x-y)+(y- ) = 1+1  
2
x

        x-y+y-
2
x  = 2 

        x-
2
x   = 2 

     
2
x  = 2 

     x = 4 
  แทนคา  x  =  4  ใน  1 
  จะได 4-y = 1 
      -y = 1-4 
       -y = -3 
         y = 3 
  ดังนั้น  ในสระน้ีมีดอกบัว     3  ดอก 

และนกกระจาบ  4  ตัว 
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เฉลยแบบฝกทักษะ ท่ี 18 
เร่ือง  โจทยปญหาระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

วิชา  คณติศาสตร 3  รหัส  ค33101  ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 3 
............................................................................................................................................................. 
คําชี้แจง  ใหนกัเรียนแตละคนแสดงวธีิทําเพื่อหาคําตอบของโจทยปญหาตอไปนี้ 

  
 จํานวนเหรียญหาบาทของสมพรเปน  3  เทาของมานี  และมานีมีเหรียญบาทเปน  8  เทาของ
สมพร  ถาสมพรมีเหรียญอยูท้ังหมด  41  เหรียญ  และมานีมีอยูท้ังหมด  52  เหรียญ  อยากทราบวา  
สมพรและมานีมีเหรียญหาบาทคนละกี่เหรียญ  และใครมีเงินมากกวากัน 

วิธีทํา ให  มานีมีเหรียญหาบาทจํานวน  x  เหรียญ  
  และ  สมพรมีเหรียญบาท  y  เหรียญ 
  จํานวนเหรียญหาบาทของสมพรเปน  3  เทาของมานี   
  นั่นคือ สมพรมีเหรียญหาบาทจํานวน  3x  เหรียญ 
  มานีมีเหรียญบาทเปน  8  เทาของสมพร   
  นั่นคือ  มานีมีเหรียญบาทจํานวน  8y  เหรียญ 
  ถาสมพรมีเหรียญอยูท้ังหมด  41  เหรียญ   
  ดังนั้น  3x+y = 41 …………….  1 
  มานีมีอยูท้ังหมด  52  เหรียญ   
  ดังนั้น  x+8y = 52 ……………..  2 
  2   ×  3 จะได 3x+24y  = 156 ……………  3 
  3  -  1 จะได (3x+24y)-(3x+y)  = 156-41 
           3x+24y-3x-y = 115 
      23y = 115 
      y = 5 
  แทน  y  =  5  ใน   1 
  จะได 3x+5 = 41 
   3x = 41-5 
   3x = 36 
   x = 12 
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  ดังนั้น  สมพรมีเหรียญหาบาทจํานวน  3(12) = 36  เหรียญ 
   มานีมีเหรียญหาบาทจํานวน   12  เหรียญ 
    
   สมพรมีเงินท้ังหมด (36×5)+5 = 185   บาท 
   มานีมีเงินท้ังหมด (12×5)+(8×5) = 100 บาท 
  นั่นคือ สมพรมีเงินมากกวามาน ี
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เฉลยแบบฝกทักษะ ท่ี 19 
เร่ือง  โจทยปญหาระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 

วิชา  คณติศาสตร 3  รหัส  ค33101  ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 3 
............................................................................................................................................................. 
คําชี้แจง  ใหนกัเรียนแตละคนแสดงวธีิทําเพื่อหาคําตอบของโจทยปญหาตอไปนี้ 
1.  รัตนามีเงินเก็บอยู  120,000  บาท  สวนหน่ึงนําไปฝากธนาคารเพ่ือรับดอกเบ้ีย  2%  อีกสวนหนึ่ง
นําไปลงทุนเพือ่รับเงินปนผล  4%  ส้ินปมีรายไดรวมกัน  4,000  บาท  อยากทราบวารัตนานําเงินไป
ลงทุนแตละประเภทเทาใด 

วิธีทํา ใหรัตนานําเงินไปฝากธนาคาร x  บาท   
  และนําไปลงทุน  y  บาท   
  นําไปฝากธนาคารเพ่ือรับดอกเบ้ีย  2%   

นั่นคือ  ไดดอกเบ้ีย   0.02x    บาท 
ลงทุนเพื่อรับเงินปนผล  4%   

  นั่นคือ  ไดเงินบันผล 0.04y    บาท 
  รัตนามีเงินเกบ็อยู  120,000  บาท   
  ดังนั้น x+y = 120,000  ……………….  1   
  ส้ินปมีรายไดรวมกัน  4,000  บาท   
  ดังนั้น  0.02x+0.04y = 4,000 ……………….  2   
  1   ×  2 จะได  2x+2y = 240,000  ……………………  3 
  2  ×  100 จะได 2x+4y = 400,000  ……………………  4 
  4   -  3 จะได (2x+4y)-( 2x+2y) = 400,000-240,000 
    2x+4y-2x-2y  = 160,000 
      2y = 160,000 
      y = 80,000 
   แทนคา  y  =  80,000  ใน   1 
   จะได x+ 80,000 = 120,000 
    x  = 120,000-80,000 
    x  = 40,000 
  ดังนั้น รัตนานําเงินไปฝากธนาคาร  40,000  บาท 
   และนําไปลงทุน  80,000  บาท 



 96 

2.  แมคาขายสมสองชนิดดังนี้  ชนิดแรกขายกิโลกรัมละ  25  บาท  ชนิดท่ีสองขายกิโลกรัมละ  30  
บาท  ถาแมคาขายสมท้ังสองชนิดได  70  กโิลกรัม  เปนเงิน  1,780  บาท  จงหาวาแมคาขายสมไดชนดิ
ละกี่กิโลกรัม 

วิธีทํา ใหแมคาขายสมชนิดแรกได  x  กิโลกรัม  
  และขายสมชนิดท่ีสองได  y  กิโลกรัม 
  ชนิดแรกขายกิโลกรัมละ  25  บาท   
  นั่นคือ ขายสมชนิดแรกไดเงิน 25x  บาท 
  ชนิดท่ีสองขายกิโลกรัมละ  30  บาท   
  นั่นคือ  ขายสมชนิดท่ีสองไดเงิน  30y  บาท 
  ถาแมคาขายสมท้ังสองชนิดได  70  กิโลกรัม   
  ดังนั้น x+y = 70 ……………….  1 
  แมคาขายสมท้ังสองชนิดไดเงิน  1,780  บาท   
  ดังนั้น  25x+30y  = 1,780 ………………. 2 

จะได  25x+25y = 1,750 ………………. 3   1   ×25 
  2  -  3 จะได (25x+30y)-( 25x+25y) = 1,780-1,750 
    25x+30y-25x-25y = 30 
      5y = 30 
      y = 6 
  แทนคา  y  =  6  ใน  1 
  จะได  x+6 = 70 
   x = 70-6 
   x = 64 
  ดังนั้น  แมคาซ้ือสมชนิดแรก  64  กิโลกรัม 
   ชนิดท่ีสอง  6  กิโลกรัม 
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แบบทดสอบหลังเรียน 
เร่ือง  ระบบสมการเชิงเสน ชั้นมัธยมศึกษาปท่ี 3 

คําสั่ง ใหนกัเรียนเลือกคําตอบท่ีถูกตองท่ีสุดเพยีงคําตอบเดียว 
 1.   

      
      
      
      
      
      

ขอใดเปนสมการของเสนตรง L 
ก. x+4y  =  4 
ข. 2x-y  =  4 
ค. 2x     =  y-2 
ง. x-4y  =  -2 

2.  กราฟของสมการ  x+y  =  5  ตัดแกน  y  ท่ีจุด
ใด   
    ก.  (0,-5) 
    ข.  (0,5) 
    ค.  (-5,0) 
    ง.   (5,0) 
3.  การแกระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปรดวย
กราฟทําอยางไร 
  ก.  เขียนกราฟแลวอานจุดท่ีกราฟตัดกนั 
  ข.  เขียนกราฟแลวอานจุดท่ีกราฟตัดแกน  x 
  ค.  เขียนกราฟแลวอานจุดท่ีกราฟตัดแกน  y 
  ง.  เขียนกราฟแลวอานจุดท่ีกราฟอยูหางแกน  x 
   
 
 

4. 
      
      
      
      
      
      

จากกราฟแทนดวยสมการคูใด 
    ก.  x+y  =  2  และ  x-y  =   4 
    ข.  x+y  =  4  และ  x-y  =  2 
    ค.  x+y  =  3  และ  x-y  =  1 
    ง.  x+y  =  5  และ  x-y  =  0 
5.  จากกราฟคําตอบของระบบสมการ  คือขอใด 
 

      
      
      
      
      
      

ก. (0,0) 
ข. (-2,0) 
ค. คําตอบของระบบสมการมีมากมาย 
ง. ไมมีคําตอบของระบบสมการ 
 

x 0 -2 
-2 

-4 

-4 

4 
2 

4 2 

y 

0 -1 
-1 

-2 

-2 

2 
1 

2 1 x 

y 

L 

y 

0 -2 
-2 

-4 

-4 

4 
2 

4 2 x 



 

 
6.  กราฟของระบบสมการ  x-2y  =  -3  และ   11.  คําตอบของระบบสมการเชิงเสนสองตัวแปร 
2x+y  =  4   ตัดกันท่ีจดุใด มีจํานวนไมจํากัดเม่ือใด 
ก.  (2,1) ก. เสนตรงขนานกัน 
ข.  (2,2) ข. เสนตรงตัดกันท่ีจุดหลายจุด 
ค.  (1,2) 

    
ค. เสนตรงทับกนั 

ง.     (2,3)   ง. ถูกทุกขอ 
7.  กราฟของระบบสมการ  5x-3y  =  6  และ   12.  กราฟของระบบสมการ  x+2y  =  6  และ 

2x+4y  =  8  มีลักษณะอยางไร 7x-3y  =  0   ตัดกันท่ีจดุใด 
ก. (-3,-5) ก. ขนานกัน 
ข. (-3,-7) ข. ตัดกันเพียงจุดเดียว 
ค. (-4,-5) ค. ตัดกันท่ีจุดสองจุด 
ง. (-4,-7) 

8.  
ง. ทับกัน 

13.  คําตอบของระบบสมการ  x+2y  =  4  และ
3x+6y  =  12  มีกี่คําตอบ 

จุด  (1,1)  เปนจุดตัดของเสนตรงคูใด 
    ก.  7x+y  =  8  และ  7x-y  =  6 

ก. ไมมีคําตอบ     ข.  x+7y  =  8  และ  7x+y  =  6 
ข. มีคําตอบเดียว     ค.  x+7y  =  6  และ  x-7y  =  8 
ค. มี  2  คําตอบ     ง.  x+7y  =  8  และ  x+7y  =  6 
ง. มีหลายคําตอบ 9.  คําตอบของระบบสมการ  x+y  =  7  และ 

14.  คําตอบของระบบสมการ  5x-y  =  9  และ
2x+3y  =  7  คือ 

3x-2y  =  -4  ตรงกับขอใด 
ก. (2,4) 
ข. (2,5) ก. (-1,-3) 
ค. (2,6) ข. (-1,3) 
ง. (3,5) 

10. 
ค. (1,3) 

พิจารณาระบบสมการเชิงเสน ง. (2,1) 
15.  (2,3)  x+y  =  12  และ  x-y  =  4  คําตอบของระบบ  เปนคําตอบของระบบสมการใด 
    ก.  5x+3y  =  1  และ  7x+2y  =  8 สมการ  คือขอใด 

ก.     ข.  5x-3y  =  1  และ  7x+2y  =  8 ไมมีคําตอบ 
ข.     ค.  5x-3y  =  1  และ  7x-2y  =  8 มีคําตอบเพียงคําตอบเดียว 
ค.     ง.  5x+3y  =  1  และ  7x-2y  =  8 มีคําตอบเพียง 2 คําตอบ 
ง.  มีคําตอบมากกวา 2 คําตอบ 
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16.  ลัดดามีปากกามากวาชานนท  5  ดามถาลัดดา
มีปากกา  x  ดาม  และชานนทมีปากกา  y  ดาม  
ประโยคสัญลักษณคือขอใด 
    ก.  x+y     =  5 
    ข.  x-y      =  5 
    ค.  y-x      =  5 
    ง.  x-y+5  =  0 
17.  ท่ีดินรูปส่ีเหล่ียมผืนผาแปลงหนึ่ง  มีดานยาว
ยาวกวาดานกวาง  8  เมตร  และความยาว
โดยรอบ  60  เมตร  ท่ีดินแปลงนี้มีพื้นที่กี่ตาราง
เมตร 
    ก.  187  ตารางเมตร 
    ข.  198  ตารางเมตร 
    ค.  209  ตารางเมตร 
    ง.  216  ตารางเมตร 
18.  ทุเรียนหนึ่งผลกับขนุนหนึ่งผล  ราคารวมกัน  
150  บาท  ถาทุเรียน  4  ผล  กับขนุน  7  ผล  
ราคารวมกัน  840  บาท  ราคาทุเรียนผลละเทาไร 
    ก.  60  บาท 
    ข.  65  บาท 
    ค.  70  บาท 
    ง.  75  บาท 

19.  เม่ือ  10  ปท่ีผานมา  บิดามีอายุเปน  4  เทา
ของบุตร  ถาในอีก  6  ปขางหนา  บิดามีอายุเปน  
2  เทาของบุตร  ปจจุบันบิดามีอายุเทาใด 

    ก.  38  ป 
    ข.  40  ป 
    ค.  42  ป 
    ง.  52  ป 
20.  เกษตรกรผูหนึ่งเล้ียงหมูและไก  นับหวั
รวมกันได  20  หัว  นับขาได  56  ขา  มีหมูและ
ไกอยางละกี่ตวั 

    ก.  หมู  5  ตวั  ไก  15  ตวั 

    ข.  หมู  6  ตัว  ไก  14  ตวั 

    ค.  หมู  8  ตัว  ไก  12  ตวั 

    ง.  หมู  7  ตัว  ไก  13  ตวั 
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