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ชุดการสอนที่ 6 
เร่ือง  การหาค่าสูงสุดและค่าต ่าสุด 

รายวิชา คณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ รหสัวิชา ค43202   
ชัน้มัธยมศึกษาปีที่ 6 จ านวน   3  ช่ัวโมง 

****************************************************************************** 

1. มาตรฐานการเรียนรู้ 

มาตรฐาน ค 4.2 : ใชนิ้พจน์ สมการ อสมการ กราฟ และแบบจ าลองทางคณิตศาสตร์อ่ืน ๆ 

แทนสถานการณ์ต่าง ๆ ตลอดจนตวัแปรความหมายและน าไปใชแ้กปั้ญหาได ้

2. มาตรฐานการเรียนรู้ช่วงชั้น 

 ค 4.2.6 เขียนกราฟของสมการ อสมการ ฟังกช์นั และน าไปใชแ้กปั้ญหาได ้

3. ผลการเรียนรู้ท่ีคาดหวงั 

  3.1 ดา้นความรู้ 

        หาค่าสูงสุดและค่าต ่าสุดจากแบบจ าลองทางคณิตศาสตร์ท่ีก าหนดใหไ้ด ้

3.2 ดา้นทกัษะกระบวนการ 
       3.2.1 ทกัษะกระบวนการการแกปั้ญหา 
       3.2.2 ทกัษะกระบวนการการใหเ้หตุผล 
      3.2.3 ทกัษะกระบวนการการส่ือความหมาย และการน าเสนอ 

 3.3 ดา้นคุณธรรม จริยธรรม และคุณลกัษณะอนัพึงประสงค ์

                     3.3.1  มีความรับผดิชอบ 

                     3.3.2  มีการท างานอยา่งเป็นระบบรอบคอบ 
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4. สาระการเรียนรู้ 

  เม่ือก าหนดเส้นตรง L เป็นกราฟของสมการเชิงเส้น ax + by = P เม่ือ P เป็นตวัแปรเสริม 

(Parameter ) จะไดว้า่ 

 1. ถา้ b < 0 แลว้ L ตดัแกน y ในต าแหน่งสูงข้ึน เม่ือ P เพิ่มข้ึน และ L ตดัแกน y ในต าแหน่ง

ลดลง เม่ือ P ลดลง 

 2. ถา้ b > 0 แลว้ L ตดัแกน y ในต าแหน่งสูงข้ึน เม่ือ P ลดลง และ L ตดัแกน y ในต าแหน่ง

ลดลง เม่ือ P เพิ่มข้ึน 

 ฟังก์ชันจุดประสงค์มีเง่ือนไขบงัคบัเป็นเซตท่ีมีขอบเขต (บริเวณท่ีมีพื้นท่ีจ  ากัด) จะมีทั้ ง

ค่าสูงสุดและค่าต ่าสุด ซ่ึงค่าทั้งสองจะเกิดข้ึนท่ีจุดมุมของกราฟ และในกรณีท่ีเง่ือนไขบงัคบัเขตไม่มี

เขต (บริเวณท่ีมีพื้นท่ีไม่จ  ากดั)ฟังก์ชนัจุดประสงค์จะมีค่าสูงสุด (ค่าต ่าสุด) หรือไม่ก็ไดแ้ต่ถา้มีค่านั้น

จะเกิดข้ึนท่ีจุดมุมของกราฟเช่นกนั ส าหรับในกรณีท่ีหาค าตอบท่ีเหมาะสมท่ีสุดได ้2 จุด จะไดว้า่จุดท่ี

อยูร่ะหวา่งจุดทั้งสองนั้นเป็นค าตอบท่ีเหมาะสมดว้ย 

 การแกปั้ญหาเพื่อหาค่าสูงสุดหรือต ่าสุด ของค่าท่ีตอ้งการอนัเน่ืองมาจากทรัพยากรท่ีมีอยู่

อยา่งจ ากดั ท าไดด้งัน้ี 

  1. น าอสมการขอ้จ ากดัจากแบบจ าลองทางคณิตศาสตร์มาเขียนกราฟท่ีสอดคลอ้งกบัระบบ

อสมการขอ้จ ากดัคือ อาณาบริเวณท่ีหาค าตอบได ้(Feasible Region) 

  2. หาพิกดัของจุดมุมของรูปหลายเหล่ียมของอาณาบริเวณท่ีหาค าตอบได ้

  3. น าพิกดัของจุดมุมในขอ้ 2 แทนฟังกช์นัจุดประสงคเ์พื่อหาค าตอบท่ีเหมาะสมท่ีสุด (ค่าท่ี

สูงสุดหรือค่าท่ีต ่าสุด) 

เช่น จงหาค่าสูงสุดของ P  ตามอสมการขอ้จ ากดัท่ีก าหนดให ้

P = 5x + 3y 

2x + 4y ≤ 80 

5x + 2y ≤ 80 

x ≥ 0 

y ≥ 0 
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เขียนกราฟของอสมการขอ้จ ากดัทั้ง 4 อสมการจะไดบ้ริเวณท่ีแรเงาเป็นอาณาบริเวณท่ีหาค าตอบ 

ไดด้งัรูป 

 

 

 

 

 

 

จุดมุมท่ีไดจ้ากกราฟอสมการขอ้จ ากดัคือ (0 , 0) , (16 , 0) , (0 , 20) และ (10 , 15) เม่ือแทนค่า

พิกดัของจุดมุมขา้งตน้ในฟังกช์นัจุดประสงคจ์ะไดค้่า P ดงัน้ี 

 

                   

  

 

 ดงันั้นจุดมุมของ (10 , 15) จะใหค้่า P สูงสุดและมีค่า เท่ากบั 95 

การแกปั้ญหาเพื่อหาค่าต ่าสุดมีวธีิการเหมือนกบัการแกปั้ญหาเพื่อหาค่าสูงสุดแต่ค าตอบให้

พิจารณาจุดมุมท่ีใหค้่าต ่าสุด 

 

 

 

 (x , y) P = 5x + 3y 
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5. กระบวนการเรียนรู้ 

 ช่ัวโมงที ่1 

 1. ขั้นน า 

  1.1 ใหน้กัเรียนแต่ละคนท าแบบทดสอบก่อนเรียนโดยใชเ้วลาประมาณ 15 นาที ครูเป็น

ผูต้รวจค าตอบและแจง้คะแนนท่ีนกัเรียนแต่ละคนได ้

  1.2 ครูทบทวนการพิจารณาค าตอบของระบบอสมการเชิงเส้นซ่ึงจะแทนไดด้ว้ยบริเวณท่ี

ซอ้นทบักนัของกราฟของอสมการทั้งหมด 

   2. ขั้นสอน 

  จดันักเรียนเขา้กลุ่มคละความสามารถกลุ่มละ 4 คน แล้วให้นักเรียนจบัคู่กนัประจ าเคร่ือง

คอมพิวเตอร์เพื่อศึกษาการหาค่าสูงสุด และค่าต ่าสุดจากบทเรียนคอมพิวเตอร์ช่วยสอนชุดท่ี 6 และ 

ศึกษาใบความรู้ท่ี 6 โดยมีครูคอยอธิค าตอบของระบบอสมการนั้นรวมทั้งจุดมุมบางบริเวณท่ีเป็น

ค าตอบ (slide 2-27) 

 3. ขั้นสรุป 

  ครูและนกัเรียนช่วยกนัสรุปวา่ การแกปั้ญหาเพื่อหาค่าสูงสุดหรือต ่าสุด ของค่าท่ีตอ้งการอนั

เน่ืองมาจากทรัพยากรท่ีมีอยูอ่ยา่งจ ากดั(slide 28) ท าไดด้งัน้ี 

  3.1 น าอสมการขอ้จ ากดัจากแบบจ าลองทางคณิตศาสตร์มาเขียนกราฟท่ีสอดคลอ้งกบัระบบ

อสมการขอ้จ ากดัคือ อาณาบริเวณท่ีหาค าตอบได ้(Feasible Region) 

  3.2 หาพิกดัของจุดมุมของรูปหลายเหล่ียมของอาณาบริเวณท่ีหาค าตอบได ้

  3.3 น าพิกดัของจุดมุมในขอ้ 2 แทนฟังกช์นัจุดประสงคเ์พื่อหาค าตอบท่ีเหมาะสมท่ีสุด (ค่าท่ี

สูงสุดหรือค่าท่ีต ่าสุด) 

 4. ขั้นฝึกทกัษะ 

  ใหน้กัเรียนแต่ละคู่ท  าแบบฝึกหดัเสริมทกัษะคณิตศาสตร์ชุดท่ี 6.1  
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ช่ัวโมงที ่2 

1. ขั้นน า 

ครูทบทวนการหาค าตอบของระบบอสมการ บริเวณท่ีหาค าตอบไดแ้ละการหาจุดมุมของรูป

หลายเหล่ียมของอาณาบริเวณท่ีหาค าตอบได ้

2. ขั้นสอน 

ครูสุ่มนกัเรียนออกมาเฉลยแบบฝึกหดัเสริมทกัษะคณิตศาสตร์ชุดท่ี 6.2 จ านวน 3 คู่ โดยมีครู 

และนกัเรียนคู่อ่ืน ๆ ช่วยกนัตรวจ และ ครูอธิบายเพิ่มเติมว่าแบบฝึกหัดเสริมทกัษะคณิตศาสตร์ชุดท่ี 

6.2 เป็นการหาค่าสูงสุดและแกปั้ญหาเพื่อหาค่าต ่าสุดมีวิธีการเหมือนกบัการแกปั้ญหาเพื่อหาค่าสูงสุด

แต่ค าตอบใหพ้ิจารณาจุดมุมท่ีใหค้่าต ่าสุด (slide 29-31) 

3. ขั้นสรุป 

ครูและนกัเรียนช่วยกนัสรุป การแกปั้ญหาเพื่อหาค่าสูงสุดหรือต ่าสุด ของค่าท่ีตอ้งการอนั

เน่ืองมาจากทรัพยากรท่ีมีอยูอ่ยา่งจ ากดั ท าไดด้งัน้ี 

  3.1 น าอสมการขอ้จ ากดัจากแบบจ าลองทางคณิตศาสตร์มาเขียนกราฟท่ีสอดคลอ้งกบัระบบ

อสมการขอ้จ ากดัคือ อาณาบริเวณท่ีหาค าตอบได ้(Feasible Region) 

  3.2 หาพิกดัของจุดมุมของรูปหลายเหล่ียมของอาณาบริเวณท่ีหาค าตอบได ้

  3.3 น าพิกดัของจุดมุมในขอ้ 2 แทนฟังกช์นัจุดประสงคเ์พื่อหาค าตอบท่ีเหมาะสมท่ีสุด (ค่าท่ี

สูงสุดหรือค่าท่ีต ่าสุด) 

4. ขั้นฝึกทกัษะ 

ให้นักเรียนท าแบบฝึกหัดเสริมทกัษะคณิตศาสตร์ชุดท่ี 6.2 และแบบฝึกหัดเสริมทกัษะ

คณิตศาสตร์ชุดท่ี 6.3   
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ช่ัวโมงที ่3 

 1. ขั้นน า 

  ครูทบทวน การแกปั้ญหาเพื่อหาค่าสูงสุดหรือต ่าสุด ของค่าท่ีตอ้งการอนัเน่ืองมาจาก

ทรัพยากรท่ีมีอยูอ่ยา่งจ ากดั ท าไดด้งัน้ี 

  3.1 น าอสมการขอ้จ ากดัจากแบบจ าลองทางคณิตศาสตร์มาเขียนกราฟท่ีสอดคลอ้งกบัระบบ

อสมการขอ้จ ากดัคือ อาณาบริเวณท่ีหาค าตอบได ้(Feasible Region) 

  3.2 หาพิกดัของจุดมุมของรูปหลายเหล่ียมของอาณาบริเวณท่ีหาค าตอบได ้

  3.3 น าพิกดัของจุดมุมในขอ้ 2 แทนฟังกช์นัจุดประสงคเ์พื่อหาค าตอบท่ีเหมาะสมท่ีสุด (ค่าท่ี

สูงสุดหรือค่าท่ีต ่าสุด) 

   2. ขั้นฝึกทกัษะ 

  ใหน้กัเรียนท า แบบทดสอบหลงัเรียน  

6. วสัดุอุปกรณ์ ส่ือ แหล่งการเรียนรู้ 

 6.1 แบบทดสอบก่อนเรียนและหลงัเรียน 

  6.2 ใบความรู้ท่ี 6 

  6.3 แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์ชุดท่ี 6.1 

  6.4 แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์ชุดท่ี 6.2 

  6.5 แบบฝึกทกัษะคณิตศาสตร์ชุดท่ี 6.3 

  6.6 หอ้งคอมพิวเตอร์ของโรงเรียน 

 6.7 บทเรียนคอมพิวเตอร์ช่วยสอนเร่ืองก าหนดการเชิงเส้นท่ีสร้างโดยโปรแกรม Power Point 
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7. การวดัผลและการประเมินผล 

ส่ิงทีต้่องการวดั วธีิการวดั เคร่ืองมือทีใ่ช้วดั เกณฑ์การประเมิน 

1. หาค่าสูงสุดและค่าต ่าสุดจาก

แบบจ าลองทางคณิตศาสตร์ท่ี

ก าหนดใหไ้ด ้

 2.1 ทกัษะกระบวนการการ

แกปั้ญหา 

 2.2 ทกัษะกระบวนการการให้

เหตุผล 

 2.3 ทกัษะกระบวนการส่ือ

ความหมาย และการน าเสนอ 

 3.1 มีความรับผดิชอบ 

3.2 ท างานเป็นระบบรอบคอบ 

 

1.1 ตรวจแบบฝึก

ทกัษะคณิตศาสตร์ชุด

ท่ี 6.1,6.2,6.3 

 2. สังเกตการปฏิบติั 

กิจกรรมและกระบวน

กลุ่ม 

3. สังเกตพฤติกรรม

ดา้นคุณลกัษณะท่ีพึง

ประสงค ์

 

1.1 แบบฝึกทกัษะ

คณิตศาสตร์ชุดท่ี 

6.1,6.2,6.3 

2. แบบประเมินดา้น

ทกัษะกระบวนการ

และกระบวนการกลุ่ม 

 3. แบบประเมินดา้น

คุณลกัษณะท่ีพึง

ประสงค ์

    

1. ระดบัคุณภาพ

พอใชข้ึ้นไป 

 

2. ระดบัคุณภาพ

พอใชข้ึ้นไป 

3. ระดบัคุณภาพ

พอใชข้ึ้นไป 
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เกณฑ์การประเมินด้านความรู้ 

รายการ

ประเมิน 

5 4 3 2 1 น า้หนัก

คะแนน 

รวม 

แบบฝึก

ทกัษะชุดที ่

6.1 

แบบฝึก

ทกัษะชุดที ่

6.2 

แบบฝึก

ทกัษะชุดที ่

6.3 

การแสดง

วธีิท า

ชดัเจน 

สมบูรณ์ 

ค าตอบ

ถูกตอ้ง 

ครบถว้น 

การแสดง

วธีิท า

ชดัเจน 

ค าตอบ

ถูกตอ้ง 

ครบถว้น 

การแสดง

วธีิท ายงัไม่

ชดัเจน 

ค าตอบ

ถูกตอ้ง 

ครบถว้น 

การแสดง

วธีิท ายงัไม่

ชดัเจน

หรือไม่

แสดงวธีิ

ท า ค  าตอบ

ถูกตอ้ง  

การแสดง

วธีิท าไม่

ชดัเจน 

และ

ค าตอบไม่

ถูกตอ้ง 

4 

 

6 

 

4 

20 

 

30 

 

20 

แบบทดสอบ

หลงัเรียน 

ตอบถูกไดข้อ้ละ 1 คะแนน 10 

รวม 80 

 

 

 

 

 

  

เกณฑ์การผ่าน         ได้ระดับคุณภาพพอใช้ขึน้ไปถือว่าผ่านผลการประเมินด้านทกัษะกระบวนการ 

เกณฑ์การประเมนิ                         คะแนน ระดับคุณภาพ   

 70  -  80 ดีเยีย่ม 

 60  -  69 ดีมาก              

 50  -   59 ดี 

 40  -   49 พอใช ้

  0   -   39 ปรับปรุง 
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เกณฑ์การประเมินด้านทกัษะกระบวนการ 

 

รายการ

ประเมิน 

5 4 3 2 1 น า้ 

หนัก

คะแนน 

คะ 

แนน 

ทกัษะ

กระบวนการ

แก้ปัญหา 

ใชย้ทุธวธีิ

ด าเนินการ

แกไ้ขปัญหา

ส าเร็จ อยา่งมี

ประสิทธิภาพ 

อธิบายถึง

เหตุผลในการ

ใชว้ธีิดงักล่าว

ไดเ้ขา้ใจ

ชดัเจน 

ใชย้ทุธวธีิ

ด าเนินการ

แกไ้ขปัญหา

ส าเร็จ แต่

น่าจะอธิบาย

ถึงเหตุผล    

ในการใช้

วธีิการ

ดงักล่าวได้

บางส่วน 

มียทุธวธีิ

ด าเนินการ

แกไ้ขปัญหา 

ส าเร็จเพียง

บางส่วน 

อธิบายถึง 

เหตุผลในการ

ใชว้ธีิการ

ดงักล่าวได้

บางส่วน 

มีร่องรอยการ

ด าเนินการ

แกไ้ขปัญหา

บางส่วน เร่ิม

คิดวา่ท าไมจึง

ตอ้งใชว้ธีิการ

เหล่านั้นแลว้

หยดุ อธิบาย

ต่อไม่ได ้

แกปั้ญหาไม่

ส าเร็จ 

ท าไม่ไดถึ้ง

เกณฑข์า้งตน้

หรือไม่มี

ร่องรอยการ

ด าเนินแกไ้ข

ปัญหา 

2 10 

ทกัษะ

กระบวนการ

การให้เหตุผล 

มีการอา้งอิง 

เสนอแนวคิด

ประกอบการ

ตดัสินใจ

อยา่ง

สมเหตุสมผล 

มีการอา้งอิงท่ี

ถูกตอ้ง

บางส่วน และ

เสนอแนวคิด

ประกอบ               

การตดัสินใจ 

เสนอแนวคิด

ไม่

สมเหตุสมผล

ในการ

ประกอบการ

ตดัสินใจ 

มีความ

พยายามเสนอ

แนวคิด

ประกอบการ

ตดัสินใจ 

ไม่มีแนวคิด

ประกอบการ

ตดัสินใจ 

2 10 
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เกณฑ์การประเมินด้านทกัษะกระบวนการ(ต่อ) 

 

รายการ

ประเมิน 

5 4 3 2 1 น า้ 

หนัก

คะแนน 

คะ 

แนน 

ทกัษะ

กระบวนการ

การส่ือ

ความหมาย 

ใชภ้าษาและ

สัญลกัษณ์

ทาง

คณิตศาสตร์

ท่ีถูกตอ้ง 

น าเสนอ

แสดงขอ้มูล

ประกอบ

ตามล าดบั

ขั้นตอนได้

เป็นระบบ 

กระชบั 

ชดัเจน และมี

รายละเอียด

สมบูรณ์ 

ใชภ้าษาและ

สัญลกัษณ์

ทาง

คณิตศาสตร์ 

น าเสนอโดย

ใชก้ารแสดง

ขอ้มูล

ประกอบ

ตามล าดบั

ขั้นตอนได้

ถูกตอ้ง  

ใชภ้าษาและ

สัญลกัษณ์

ทาง

คณิตศาสตร์  

แสดงขอ้มูล

ประกอบ

ชดัเจน

บางส่วน 

ใชภ้าษาและ

สัญลกัษณ์

ทาง

คณิตศาสตร์

อยา่งง่ายๆ 

ไม่ไดแ้ละ

การน าเสนอ

ไม่ชดัเจน 

ใชภ้าษาและ

สัญลกัษณ์

ทาง

คณิตศาสตร์ 

และน าเสนอ

ไม่ได ้

2 10 

 รวม 30 
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เกณฑ์การผ่าน         ได้ระดับคุณภาพพอใช้ขึน้ไปถือว่าผ่าน 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

เกณฑ์การประเมิน                         คะแนน ระดับคุณภาพ   

 26  -   30 ดีเยีย่ม 

 21  -   25 ดีมาก              

 16  -   20  ดี 

 11  -   15 พอใช ้

  0   -   10 ปรับปรุง 
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เกณฑ์การประเมินด้านคุณลักษณะทีพ่งึประสงค์ 

 

รายการ

ประเมิน 

5 4 3 2 1 น า้หนัก

คะแนน 

รวม 

มีความ

รับผดิชอบ 

ส่งงานก่อน

หรือตรง

ก าหนดเวลา

นดัหมาย   

รับผดิชอบ

ในงานท่ี

ไดรั้บ

มอบหมาย

และปฏิบติั

เองจนเป็น 

นิสัย เป็น

ระบบแก่

ผูอ่ื้น และ

แนะน า

ชกัชวนให้

ผูอ่ื้นปฏิบติั 

ส่งงานก่อน

หรือตรง

ก าหนดเวลา

นดัหมาย   

รับผดิชอบ

ในงานท่ี

ไดรั้บ

มอบหมาย

และปฏิบติั

เองจนเป็น 

นิสัย เป็น

ระบบแก่

ผูอ่ื้น  

ส่งงานก่อน

หรือตรง

ก าหนดเวลา

นดัหมาย 

รับผดิชอบ

ในงานท่ี

ไดรั้บ

มอบหมาย

และปฏิบติั

เองจนเป็น

นิสัย 

ส่งงานชา้

กวา่ก าหนด 

แต่ไดมี้การ

ติดต่อช้ีแจง

ครูผูส้อนมี

เหตุผลท่ีรับ

ฟังได ้

รับผดิชอบ

ในงานท่ี

ไดรั้บ

มอบหมาย  

ส่งงานชา้

กวา่ก าหนด 

ปฏิบติังาน

โดยตอ้ง

อาศยัการ

ช้ีแนะ 

แนะน า 

ตกัเตือน

หรือให้ 

ก าลงัใจ 

2 10 

รวม รวม 20 
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เกณฑ์การประเมินด้านคุณลักษณะทีพ่งึประสงค์(ต่อ) 

รายการ

ประเมิน 

5 4 3 2 1 น า้หนัก

คะแนน 

รวม 

ท างานเป็น

ระบบ 

มีความ

รอบคอบ 

มีการวาง

แผนการ

ด าเนินงาน

เป็นระบบ 

การท างานมี

ครบทุก

ขั้นตอน จดั

เรียงล าดบั

ความส าคญั

ก่อน – หลงั

ของงาน 

ถูกตอ้ง

ครบถว้น 

มีการวาง

แผนการ

ด าเนินงาน

เป็นระบบ 

การท างานมี

ครบทุก

ขั้นตอน จดั

เรียงล าดบั

ความส าคญั

ก่อน – หลงั

ของงาน 

ถูกตอ้ง 

มีการวาง

แผนการ

ด าเนินงาน 

 การท างาน

ครบทุก

ขั้นตอน จดั

เรียงล าดบั

ความส าคญั

ก่อน – หลงั 

ของงานได ้

มีการวาง

แผนการ

ด าเนินงาน 

การท างาน

ไม่ครบทุก

ขั้นตอน จดั

เรียงล าดบั

ความส าคญั

ก่อน – หลงั 

ของงานได้

เป็น

บางส่วน 

ไม่มีการ

วาง

แผนการ

ด าเนินงาน 

การท างาน

ไม่จดั

เรียงล าดบั

ความส าคญั

ของงาน 

2 10 

 

 

 

 

 

  

เกณฑ์การผ่าน         ได้ระดับคุณภาพพอใช้ขึน้ไปถือว่าผ่าน 

เกณฑ์การประเมิน                         คะแนน ระดับคุณภาพ   

 18  -  20 ดีเยีย่ม 

 15 -  17 ดีมาก              

 12  -  14 ดี 

 9  -  11 พอใช ้

 0  -   8                ปรับปรุง 
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แบบฝึกทักษะคณติศาสตร์ ชุดที่ 6 

เร่ือง การหาค่าสูงสุดและค่าต า่สุด 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ผลการเรียนรู้ทีค่าดหวงั 

1. ดา้นความรู้ 

             หาค่าสูงสุดและค่าต ่าสุดจากแบบจ าลองทางคณิตศาสตร์ท่ี

ก าหนดใหไ้ด ้

2. ดา้นทกัษะกระบวนการ 

             มีความสามารถในการแกปั้ญหา 

3. ดา้นคุณธรรม จริยธรรม และคุณลกัษณะอนัพึงประสงค ์

             มีความรับผดิชอบ 
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แบบทดสอบก่อนเรียน 

เร่ือง การหาค่าสูงสุดและค่าต ่าสุด 
 

1. จงหาค่าต ่าสุดของ L ภายใตอ้สมการขอ้จ ากดัต่อไปน้ี 

  L = x + 0.9y 

   x + 0.8y ≥ 4 

   x + y ≥ 4.5 

   x ≥ 0 

   y ≥ 0 

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

…………………………………………………………………………………………………………. 
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2. จงหาค่าต ่าสุดของ H ภายใตอ้สมการขอ้จ ากดัต่อไปน้ี 

   H = 5x + 2y 

    x + y ≤ 10 

           y ≤ 5 

           x ≥ 0 

           y ≥ 0 

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

…………………………………………………………………………………………………………. 
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เฉลยแบบทดสอบก่อนเรียน 

เร่ือง การหาค่าสูงสุดและค่าต ่าสุด 

1. จงหาค่าต ่าสุดของ L ภายใตอ้สมการขอ้จ ากดัต่อไปน้ี 

   L = x + 0.9y 

                 x + 0.8y ≥ 4 

    x + y ≥ 4.5 

    x ≥ 0 

    y ≥ 0 

 เขียนกราฟของอสมการขอ้จ ากดัทั้ง 4 อสมการจะไดบ้ริเวณท่ีแรเงาเป็นอาณาบริเวณท่ีหา

ค าตอบไดด้งัรูป 

 

 

 

 

 

 

 

จุดมุมท่ีไดจ้ากกราฟอสมการขอ้จ ากดัคือ (0 , 5) , (4.5 , 0) 

และ (2 , 2.5) เม่ือแทนค่าพิกดัของจุดมุมขา้งตน้ในฟังกช์นัจุดประสงค์

จะไดค้่า L ดงัน้ี 

                 L  มีค่าต ่าสุด เท่ากบั 4.25  

(x , y) L = x + 0.9y 
(0 , 5)  
(4.5 , 0)  
(2 , 2.5) 

4.5 
4.5 

4.25 

-15 -10 -5 5 10 15

8

6

4

2

-2

-4

H(2,2.5)

g x  = -x+4.5

f x  = 
-x

0.8
+

4

0.8

X

Y
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2. จงหาค่าต ่าสุดของ H ภายใตอ้สมการขอ้จ ากดัต่อไปน้ี 

         H = 5x + 2y 

           x + y ≤ 10 

      y ≤ 5 

      x ≥ 0 

      y ≥ 0 

 เขียนกราฟของอสมการขอ้จ ากดัทั้ง 4 อสมการจะไดบ้ริเวณท่ีแรเงาเป็นอาณาบริเวณท่ีหา

ค าตอบไดด้งัรูป 

 

จุดมุมท่ีไดจ้ากกราฟอสมการขอ้จ ากดัคือ (0 , 0) , (10, 0) , (0 , 5) และ (5 , 5) เม่ือแทนค่าพิกดั

ของจุดมุมขา้งตน้ในฟังกช์นัจุดประสงคจ์ะไดค้่า H ดงัน้ี 

 

                  H  มีค่าสูงสุด เท่ากบั 50 

 

 

 

-20 -15 -10 -5 5 10 15 20

12

10

8

6

4

2

-2

-4

-6

I (5,5)

f x  = 5

g x  = -x+10

X

Y

(x , y) H = 5x + 2y 
(0 , 0)  
(10, 0) 
(0 , 5) 
(5 , 5) 

0 
50 
10 
35 
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ความคิดพื้นฐานและเทคนิคการแกปั้ญหาในแต่ละสภาพการณ์เป้าหมายต่างตอ้งการปริมาณ

สูงสุด (หรือปริมาณต ่ าสุด) โดยไม่ละเมิดข้อจ ากัดท่ีมีอยู่ โดยการก าหนดฟังก์ชันจุดประสงค ์

(Objective function) และอสมการขอ้จ ากดั (Constraint inequalities) ข้ึน แลว้เขียนกราฟตามอสมการ

ขอ้จ ากดั แรเงาอาณาบริเวณท่ีเป็นไปได ้(Feasible region) คือ บริเวณท่ีผลลพัธ์ของตวัแปรทั้งสองตวั

เป็นค าตอบได ้ต่อไปคือการหาผลลพัธ์หรือค าตอบท่ีดีท่ีสุดจากค าตอบท่ีอยูใ่นอาณาบริเวณท่ีแรเงาไว ้

โดยการแทนค่าจุดยอดมุม (Extreme points) ของรูปเหล่ียมท่ีปิดลอ้มบริเวณท่ีแรเงาไว ้ค  าตอบคือค่า

ของตวัแปรท่ีท าให้ฟังก์ชนัจุดประสงคมี์ค่าสูงสุด (หรือต ่าสุด) ตามตอ้งการ หรืออีกวิธี ท าไดโ้ดยการ

เล่ือนเส้นตรงท่ีสร้างจากฟังก์ชนัจุดประสงคซ่ึ์งผา่นจุด (0 ,0) เขา้ไปในอาณาบริเวณท่ีแรเงา ถา้พบจุด

แรกจะไดค้่า (x , y) ท่ีท าใหเ้กิดค่าต ่าสุด ถา้พบจุดใดเป็นจุดสุดทา้ยจะไดค้่า (x , y) ท่ีท าใหเ้กิดค่าสูงสุด

ตามตอ้งการ ซ่ึงบางคร้ังอาจมีมากกวา่ 1 จุด เช่น 

P = 8x + 10y 

2x + y ≤ 50 

x + 2y ≤ 70 

x ≥ 0 

y ≥ 0 

สมการแรกเรียกวา่ “ฟังก์ชันจุดประสงค์” (Objective function) ส่วนอสมการทั้งหมดเรียกวา่ 

“อสมการข้อจ ากดั” (Constraint inequalities)  

ค  าตอบของสถานการณ์ปัญหาน้ีก็คือค่า x และ y ตามเง่ือนไขของอสมการขอ้จ ากดัท่ีท าให้ P 

มีค่ามากท่ีสุด การหาค าตอบท าไดโ้ดยพิจารณากราฟของอสมการขอ้จ ากดั ดงัน้ี 

 

 

ใบความรู้ที ่6 

เร่ือง การหาค่าสูงสุดและค่าต ่าสุด 
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เซตของจุดท่ีสอดคลอ้งอสมการ 2x + y ≤ 50 และอสมการ x + 2y ≤ 70 เม่ือพิจารณาแยกส่วน 

คือ อาณาบริเวณท่ีแรเงาในรูป 6.1 และ 6.2 ตามล าดบั 

 

 

รูป 6.1 

 

 

รูป 6.2 
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f x  = -2x+50

X

Y
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2
+35

X

Y
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เม่ือพิจารณาเซตของจุดท่ีสอดคลอ้งอสมการทั้งสอง จะไดบ้ริเวณท่ีแรเงาในรูป 6.3 

 

รูป 6.3 

และเม่ือพิจารณาขอ้จ ากดั x ≥ 0 และ y ≥ 0  ร่วมกนั จะไดว้า่เซตของจุดท่ีสอดคลอ้งอสมการขอ้จ ากดั 

คือ อาณาบริเวณท่ีแรเงาในรูป 6.4 

 

รูป 6.4 
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 เซตของจุดท่ีอยู่บริเวณท่ีแรเงารวมทั้งจุดท่ีเส้นขอบเรียกว่า อาณาบริเวณที่หาค าตอบได้ 

(Feasible region) ซ่ึงจุดทุกจุดในอาณาบริเวณน้ีสอดคลอ้งอสมการขอ้จ ากดั 

 ค  าตอบของปัญหาได้จากจุดใดจุดหน่ึง (หรือหลายจุด) ในอาณาบริเวณท่ีหาค าตอบได้

ดงักล่าวซ่ึงไดค้่าสูงสุดของฟังกช์นัจุดประสงค ์P = 8x + 10y สังเกตค่าของ P เม่ือก าหนดให้ P เป็นค่า

คงตวัใด ๆ ค่า P ท่ีต่างกนัท าใหไ้ดก้ราฟเส้นตรงท่ีขนานกนัข้ึนชุดหน่ึง เช่น 

 เม่ือ P = 0   จะได ้ 8x + 10y = 0 

   P = 200   จะได ้ 8x + 10y = 200 

   P = 400   จะได ้ 8x + 10y = 400 

   P = 600   จะได ้ 8x + 10y = 600 

ซ่ึงจากสมการขา้งตน้จะไดก้ราฟดงัรูป 6.5 

 

รูป 6.5 

 เขียนกราฟเส้นตรงของฟังก์ชนัจุดประสงค ์P = 8x + 10y ให้ตดักบัอาณาบริเวณท่ีหาค าตอบ

ได้ สังเกตว่าถา้เล่ือนเส้นตรงของฟังก์ชนัจุดประสงค์ออกห่างจากจุดก าเนิดมากข้ึน  ค่าของ P จะ

เปล่ียนไปโดยเพิ่มข้ึนเร่ือย ๆ ตามไปด้วย และจะเป็นค่าท่ีมากสุด ณ ต าแหน่งจุดมุมของรูปหลาย

เหล่ียมของอาณาบริเวณท่ีหาค าตอบได ้ดงัรูป 6.6 
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รูป 6.6 

 ในท่ีน้ีจุด B คือค าตอบของปัญหาท่ีท าให้ค่าของ P ในฟังก์ชนัจุดประสงคมี์ค่ามากท่ีสุด พิกดั

ของ B ซ่ึงหาไดจ้ากการแกร้ะบบสมการ 2x + y ≤ 50 และ x + 2y ≤ 70 คือ (10 , 30) และเม่ือแทนค่า x 

และ y ในฟังกช์นัจุดประสงค ์P = 8x + 10y  ดว้ย 10 และ 30 ตามล าดบั จะได ้P = 380 

 ดงันั้นจึงสรุปไดว้า่ ค่า x = 10 และ y = 30 จะไดค้่า P สูงสุด และมีค่าเท่ากบั 380 ในตวัอยา่งน้ี

เราอาจตรวจสอบไดว้่าจุดอ่ืน ๆ ท่ีอยู่ในอาณาบริเวณท่ีหาค าตอบไดน้ั้นจะให้ค่า P ท่ีจุด B(10 , 30) 

ทั้งหมด 

 ดงัไดแ้สดงแลว้ขา้งตน้ ค าตอบที่ต้องการจะอยู่ที่จุดมุมของรูปหลายเหลี่ยมของอาณาบริเวณ

ทีห่าค าตอบได้ ดงันั้น ในการแกปั้ญหาก าหนดการเชิงเส้น อาจแสดงวิธีท าอยา่งกระชบัโดยอาจเร่ิมตน้

ด้วยการเขียนกราฟและระบุพิกดัของจุดมุมของรูปหลายเหล่ียมของอาณาบริเวณท่ีหาค าตอบได ้

จากนั้นหาค่า P แลว้เปรียบเทียบค่า P ท่ีไดจ้ากจุดมุมแต่ละจุดวา่ค่าใดคือค่าท่ีตอ้งการ (มากท่ีสุดหรือ

นอ้ยท่ีสุดแลว้แต่สถานการณ์ปัญหา) 

 จากตวัอยา่ง จุด O จุด A จุด B และจุด C คือจุดมุมของรูปหลายเหล่ียมของอาณาบริเวณท่ีหา

ค าตอบได ้หาพิกดัของจุดมุมและค่า P ไดด้งัตารางต่อไปน้ี 
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จากการเปรียบเทียบค่า P พบวา่ท่ีจุดมุม B(10 , 30) ใหค้่า P  มากท่ีสุด 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

จุดมุม (x , y) P = 8x + 10y 
O(0 , 0) 0 
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1. การแก้ปัญหาเพือ่หาค่าสูงสุด 

เช่น จงหาค่าสูงสุดของ P ตามอสมการขอ้จ ากดัท่ีก าหนดให ้ 

P = 5x + y 

4x + 3y ≤ 24 

x + 3y ≤ 15 

 x ≥ 0 

 y ≥ 0 

 เขียนกราฟของอสมการขอ้จ ากดัทั้ง 4 อสมการจะไดบ้ริเวณท่ีแรเงาเป็นอาณาบริเวณท่ีหา

ค าตอบไดด้งัรูป 

 

จุดมุมท่ีไดจ้ากกราฟอสมการขอ้จ ากดัคือ (0 , 0) , (6 , 0) , (0 , 5) และ (3 , 4)  เม่ือแทนค่าพิกดัของจุด

มุมขา้งตน้ในฟังกช์นัจุดประสงคจ์ะไดค้่า P ดงัน้ี 

 

                 ดงันั้นจุดมุมของ (6 , 0) จะใหค้่า P 

  สูงสุดและมีค่า เท่ากบั 30 
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จากตวัอยา่งขา้งตน้อาจสรุปล าดบัขั้นในการหาค่าสูงสุดไดด้งัน้ี 

 

 

 

 

 

 

 

 

 เม่ือก าหนดเส้นตรง 1 เป็นกราฟของสมการเชิงเส้น ax + by = P เม่ือ P เป็นตวัแปร

เสริม (Parameter ) จะไดว้า่ 

  1. ถา้ b > 0 แลว้ 1 ตดัแกน y ในต าแหน่งสูงข้ึน เม่ือ P เพิ่มข้ึน และ 1 ตดัแกน y ใน

ต าแหน่งลดลง เม่ือ P ลดลง 

  2. ถา้ b < 0 แลว้ 1 ตดัแกน y ในต าแหน่งสูงข้ึน เม่ือ P ลดลง และ 1 ตดัแกน y ใน

ต าแหน่งลดลง เม่ือ P เพิ่มข้ึน 

 ฟังกช์นัจุดประสงคมี์เง่ือนไขบงัคบัเป็นเซตท่ีมีขอบเขต (บริเวณท่ีมีพื้นท่ีจ  ากดั) จะมีทั้ง

ค่าสูงสุดและค่าต ่าสุด ซ่ึงค่าทั้งสองจะเกิดข้ึนท่ีจุดมุมของกราฟ และในกรณีท่ีเง่ือนไขบงัคบัเขต

ไม่มีเขต (บริเวณท่ีมีพื้นท่ีไม่จ  ากดั)ฟังก์ชนัจุดประสงค์จะมีค่าสูงสุด (ค่าต ่าสุด) หรือไม่ก็ไดแ้ต่

ถา้มีค่านั้นจะเกิดข้ึนท่ีจุดมุมของกราฟเช่นกนั ส าหรับในกรณีท่ีหาค าตอบท่ีเหมาะสมท่ีสุดได ้2 

จุด จะไดว้า่จุดท่ีอยูร่ะหวา่งจุดทั้งสองนั้นเป็นค าตอบท่ีเหมาะสมดว้ย 

 การแก้ปัญหาเพื่อหาค่าสูงสุด ของค่าท่ีตอ้งการ อนัเน่ืองมาจากทรัพยากรท่ีมีอยู่อย่าง

จ ากดั ท าไดด้งัน้ี 

  1. น า............................................จากแบบจ าลองทางคณิตศาสตร์มาเขียนกราฟท่ี

สอดคล้องกับระบบอสมการข้อจ ากัดคือ อาณาบริเวณท่ีหาค าตอบได้ (Feasible Region) 

  2. หาพิกดัของจุด.....................ของรูปหลายเหล่ียมของอาณาบริเวณท่ีหาค าตอบได้ 

  3. น าพิกดัของจุด.....................ในขอ้ 2 แทน........................................เพื่อหาค าตอบท่ี

เหมาะสมท่ีสุด (ค่าท่ีสูงสุด) 
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แบบฝึกทกัษะคณติศาสตร์ ชุดที ่6.1 

จงหาค่าสูงสุดของ P ตามอสมการขอ้จ ากดัท่ีก าหนดให ้ 

1.  P = x + 2y 

4x + 3y ≤ 12 

2y + x ≤ 6 

x ≥ 0 

y ≥ 0 

เขียนกราฟของอสมการขอ้จ ากดัทั้งหมด ไดด้งัรูป 

 

 

จุดมุมท่ีไดจ้ากกราฟอสมการขอ้จ ากดัคือ .........................................................................................  

เม่ือแทนค่าพิกดัของจุดมุมขา้งตน้ในฟังกช์นัจุดประสงคจ์ะไดค้่า P ดงัน้ี 

    

              ดงันั้นจุดมุม................................ จะใหค้่า P 

  สูงสุดและมีค่า เท่ากบั....................... 

 

X

Y

 (x , y) P = x + 2y 
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2.  P = 6x + y 

 x + y ≤ 8 

 2x - y ≤ 4 

 x ≥ 0 

 y ≥ 0 

เขียนกราฟของอสมการขอ้จ ากดัทั้งหมด ไดด้งัรูป 

 

จุดมุมท่ีไดจ้ากกราฟอสมการขอ้จ ากดัคือ .........................................................................................  

เม่ือแทนค่าพิกดัของจุดมุมขา้งตน้ในฟังกช์นัจุดประสงคจ์ะไดค้่า P ดงัน้ี 

 

                 ดงันั้นจุดมุม................................ จะใหค้่า P 

  สูงสุดและมีค่า เท่ากบั....................... 

 

 

 

X

Y

 (x , y) P = 6x + y 
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3.  P = 2x + y 

2x + 3y ≤ 23 

x + 4y ≤ 24 

2x + y≤ 24 

x ≥ 0 

y ≥ 0 

เขียนกราฟของอสมการขอ้จ ากดัทั้งหมด ไดด้งัรูป 

 

……………………………………………………………………………………………………….…

……………………………………………………………………………………………………….…

……………………………………………………………………………………………………….…

……………………………………………………………………………………………………….…

……………………………………………………………………………………………………….…

……………………………………………………………………………………………………….…

……………………………………………………………………………………………………….…

……………………………………………………………………………………………………….…

……………………………………………………………………………………………………….… 

X

Y
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2. การแก้ปัญหาเพือ่หาค่าต ่าสุด 

  

 

จงหาค่าต ่าสุดของ M ตามอสมการขอ้จ ากดัท่ีก าหนดให้ต่อไปน้ี 

M = x + 2y 

3x + 2y ≤ 12 

x + 3y ≤ 11 

x ≥ 0 

y ≥ 0 

เขียนกราฟของอสมการขอ้จ ากดัทั้งหมด ไดด้งัรูป 

 

จุดมุมท่ีไดจ้ากกราฟอสมการขอ้จ ากดัคือ (0 , 6) , (2 , 3) และ (11 , 0)  เม่ือแทนค่าพิกดัของจุด

มุมขา้งตน้ในฟังกช์นัจุดประสงคจ์ะไดค้่า M ดงัน้ี 

            ดงันั้นจุดมุม (2 , 3) จะใหค้่า M 

              ต ่าสุด และมีค่า เท่ากบั 8 
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(x , y) M = x + 2y 
(0 , 6) 12 
(2 , 3) 8 
(11 , 0) 11 

 การแกปั้ญหาเพื่อหาค่าต ่าสุดมีวิธีการเหมือนกบัการแกปั้ญหาเพื่อหาค่าสูงสุดแต่ค าตอบ

ใหพ้ิจารณาจุดมุมท่ีใหค้่าต ่าสุด 
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แบบฝึกทกัษะคณติศาสตร์ ชุดที ่6.2 

จงหาค่าต ่าสุดของ C ตามอสมการขอ้จ ากดัท่ีก าหนดให้ต่อไปน้ี 

1. C = 10x + 6y 

5x + y ≥ 10 

2x + y ≥ 7 

x ≥ 0 

y ≥ 0 

เขียนกราฟของอสมการขอ้จ ากดัทั้งหมด ไดด้งัรูป 

 

จุดมุมท่ีไดจ้ากกราฟอสมการขอ้จ ากดัคือ .........................................................................................  

เม่ือแทนค่าพิกดัของจุดมุมขา้งตน้ในฟังกช์นัจุดประสงคจ์ะไดค้่า C ดงัน้ี 

                 ดงันั้นจุดมุม................................ จะใหค้่า C  

 ต ่าสุดและมีค่า เท่ากบั....................... 

 

 

X

Y

(x , y) C = 10x + 6y 
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2. C = 2x - y 

2x + 3y ≥ 12 

2x - 3y ≥ 0 

x ≥ 0 

y ≥ 0 

เขียนกราฟของอสมการขอ้จ ากดัทั้งหมด ไดด้งัรูป 

 

จุดมุมท่ีไดจ้ากกราฟอสมการขอ้จ ากดัคือ .........................................................................................  

เม่ือแทนค่าพิกดัของจุดมุมขา้งตน้ในฟังกช์นัจุดประสงคจ์ะไดค้่า C ดงัน้ี 

 

                 ดงันั้นจุดมุม................................ จะใหค้่า C  

 ต ่าสุดและมีค่า เท่ากบั....................... 

 

 

 

X

Y

 (x , y) C = 2x - y 
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3. C = 20x + 30y 

4x + y ≥ 8 

2x + 5y ≥ 18 

2x + 3y ≥ 14 

x ≥ 0 

y ≥ 0 

เขียนกราฟของอสมการขอ้จ ากดัทั้งหมด ไดด้งัรูป 

 

จุดมุมท่ีไดจ้ากกราฟอสมการขอ้จ ากดัคือ .........................................................................................  

เม่ือแทนค่าพิกดัของจุดมุมขา้งตน้ในฟังกช์นัจุดประสงคจ์ะไดค้่า C ดงัน้ี 

 

             ดงันั้นจุดมุม................................ จะใหค้่า C  

 ต ่าสุดและมีค่า เท่ากบั....................... 

 

 

 

X

Y

 (x , y) C = 20x + 30y 
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แบบฝึกทกัษะคณติศาสตร์ ชุดที ่6.3 

1. จงหาค่าต ่าสุดของ L ตามอสมการขอ้จ ากดัต่อไปน้ี 

 L = 2x + 3y 

x + 2y ≥ 4 

x + y ≥ 3 

x ≥ 0 

y ≥ 0 

เขียนกราฟของอสมการขอ้จ ากดัทั้งหมด ไดด้งัรูป 

 

จุดมุมท่ีไดจ้ากกราฟอสมการขอ้จ ากดัคือ ......................................................................................... 

เม่ือแทนค่าพิกดัของจุดมุมขา้งตน้ในฟังกช์นัจุดประสงคจ์ะไดค้่า L ดงัน้ี 

 

                 ดงันั้นจุดมุม................................ จะใหค้่า L  

 ต ่าสุดและมีค่า เท่ากบั....................... 

 

X

Y

(x , y) L = 2x + 3y 
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2. จงหาค่าสูงสุดของ H ตามอสมการขอ้จ ากดัท่ีก าหนดให ้ 

H = 30x + 70y 

2x + y ≤ 800 

2x + 3y ≤ 1200 

 x ≥ 0 

 y ≥ 0 

เขียนกราฟของอสมการขอ้จ ากดัทั้งหมด ไดด้งัรูป 

 

จุดมุมท่ีไดจ้ากกราฟอสมการขอ้จ ากดัคือ .........................................................................................  

เม่ือแทนค่าพิกดัของจุดมุมขา้งตน้ในฟังกช์นัจุดประสงคจ์ะไดค้่า H ดงัน้ี 

 

                 ดงันั้นจุดมุม................................ จะใหค้่า H  

 สูงสุดและมีค่า เท่ากบั....................... 

 

 

X

Y

 (x , y) H = 30x + 70y 
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เฉลยแบบฝึกทกัษะคณติศาสตร์ ชุดที ่6.1 

จงหาค่าสูงสุดของ P ตามอสมการขอ้จ ากดัท่ีก าหนดให ้ 

1.  P = x + 2y 

4x + 3y ≤ 12 

2y + x ≤ 6 

 x ≥ 0 

 y ≥ 0 

เขียนกราฟของอสมการขอ้จ ากดัทั้งหมด ไดด้งัรูป 

 

จุดมุมท่ีไดจ้ากกราฟอสมการขอ้จ ากดัคือ (0 , 0) , (0 , 3) , (1.2 , 2.4) และ (3 , 0)  เม่ือแทนค่าพิกดัของ

จุดมุมขา้งตน้ในฟังกช์นัจุดประสงคจ์ะไดค้่า P ดงัน้ี 

 

                 ดงันั้นจุดมุม (0 , 3) หรือ (1.2 , 2.4) จะใหค้่า P 

 สูงสุด และมีค่า เท่ากบั 6 
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 (x , y) P = x + 2y 
(0 , 0) 0 
(0 , 3) 6 

(1.2 , 2.4) 6 
(3 , 0)   3 
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2.  P = 6x + y 

x + y ≤ 8 

2x - y ≤ 4 

 x ≥ 0 

 y ≥ 0 

เขียนกราฟของอสมการขอ้จ ากดัทั้งหมด ไดด้งัรูป 

 

จุดมุมท่ีไดจ้ากกราฟอสมการขอ้จ ากดัคือ (0 , 0) , (0 , 8) , (2 , 0) และ (4 , 4)  เม่ือแทนค่าพิกดัของจุด

มุมขา้งตน้ในฟังกช์นัจุดประสงคจ์ะไดค้่า P ดงัน้ี 

 

                 ดงันั้นจุดมุม (4 , 4)  จะใหค้่า P 

 สูงสุด และมีค่า เท่ากบั 28 
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3.  P = 2x + y 

2x + 3y ≤ 23 

x + 4y ≤ 24 

3x + y ≤ 24 

 x ≥ 0 

 y ≥ 0 

เขียนกราฟของอสมการขอ้จ ากดัทั้งหมด ไดด้งัรูป 

 

จุดมุมท่ีไดจ้ากกราฟอสมการขอ้จ ากดัคือ (0 , 0) , (0 , 6) , (4 , 5) , (7 , 3) และ (8 , 0)  เม่ือแทนค่าพิกดั

ของจุดมุมขา้งตน้ในฟังกช์นัจุดประสงคจ์ะไดค้่า P ดงัน้ี 

 

                 ดงันั้นจุดมุม (7 , 3)  จะใหค้่า P 

 สูงสุด และมีค่า เท่ากบั 17 
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เฉลยแบบฝึกทกัษะคณติศาสตร์ ชุดที ่6.2 

จงหาค่าต ่าสุดของ C ตามอสมการขอ้จ ากดัท่ีก าหนดให้ต่อไปน้ี 

1. C = 10x + 6y 

5x + y ≥ 10 

2x + y ≥ 7 

 x ≥ 0 

 y ≥ 0 

เขียนกราฟของอสมการขอ้จ ากดัทั้งหมด ไดด้งัรูป 

 

จุดมุมท่ีไดจ้ากกราฟอสมการขอ้จ ากดัคือ (0 , 10) , (1 , 5) และ (3.5 , 0) เม่ือแทนค่าพิกดัของจุดมุม

ขา้งตน้ในฟังกช์นัจุดประสงคจ์ะไดค้่า C ดงัน้ี 

 

                 ดงันั้นจุดมุม (3.5 , 0) จะใหค้่า C  

 ต ่าสุดและมีค่า เท่ากบั 35 
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2. C = 2x - y 

2x + 3y ≥ 12 

2x - 3y ≥ 0 

 x ≥ 0 

 y ≥ 0 

เขียนกราฟของอสมการขอ้จ ากดัทั้งหมด ไดด้งัรูป 

 

จุดมุมท่ีไดจ้ากกราฟอสมการขอ้จ ากดัคือ (3 , 2) และ (6 , 0) เม่ือแทนค่าพิกดัของจุดมุมขา้งตน้ใน

ฟังกช์นัจุดประสงคจ์ะไดค้่า C ดงัน้ี 

 

                 ดงันั้นจุดมุม (3 , 2) จะใหค้่า C  

 ต ่าสุดและมีค่า เท่ากบั 4 
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3. C = 20x + 30y 

4x + y ≥ 8 

2x + 5y ≥ 18 

2x + 3y ≥ 14 

 x ≥ 0 

 y ≥ 0 

เขียนกราฟของอสมการขอ้จ ากดัทั้งหมด ไดด้งัรูป 

 

จุดมุมท่ีไดจ้ากกราฟอสมการขอ้จ ากดัคือ (0 , 8) , (1 , 4) , (4 , 2) และ (10 , 0) เม่ือแทนค่าพิกดัของจุด

มุมขา้งตน้ในฟังกช์นัจุดประสงคจ์ะไดค้่า C ดงัน้ี 

 

                 ดงันั้นจุดมุม (1 , 4) และ (4 , 2) จะใหค้่า C  

 ต ่าสุดและมีค่า เท่ากบั 140 
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เฉลยแบบฝึกทกัษะคณติศาสตร์ ชุดที ่6.3 

1. จงหาค่าต ่าสุดของ L ตามอสมการขอ้จ ากดัต่อไปน้ี 

 L = 2x + 3y 

x + 2y ≥ 4 

x + y ≥ 3 

 x ≥ 0 

 y ≥ 0 

เขียนกราฟของอสมการขอ้จ ากดัทั้งหมด ไดด้งัรูป 

 

จุดมุมท่ีไดจ้ากกราฟอสมการขอ้จ ากดัคือ (0 , 3) , (2 , 1) และ (4 , 0) เม่ือแทนค่าพิกดัของจุดมุมขา้งตน้

ในฟังกช์นัจุดประสงคจ์ะไดค้่า L ดงัน้ี 

 

                 ดงันั้นจุดมุม (2 , 1) จะใหค้่า L  

 ต ่าสุดและมีค่า เท่ากบั 7 
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2. จงหาค่าสูงสุดของ H ตามอสมการขอ้จ ากดัท่ีก าหนดให ้ 

H = 30x + 70y 

2x + y ≤ 800 

2x + 3y ≤ 1200 

 x ≥ 0 

 y ≥ 0 

เขียนกราฟของอสมการขอ้จ ากดัทั้งหมด ไดด้งัรูป 

 

จุดมุมท่ีไดจ้ากกราฟอสมการขอ้จ ากดัคือ (0 , 400) , (300 , 200) และ (400 , 0)  เม่ือแทนค่าพิกดัของจุด

มุมขา้งตน้ในฟังกช์นัจุดประสงคจ์ะไดค้่า H ดงัน้ี 

 

                 ดงันั้นจุดมุม (0 , 400) จะใหค้่า H 

 สูงสุด และมีค่า เท่ากบั 28,000 
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แบบทดสอบหลังเรียน 

เร่ือง การหาค่าสูงสุดและค่าต ่าสุด 
 

1. จงหาค่าต ่าสุดของ L ภายใตเ้ง่ือนไขของจ านวนจริง x และ y ดงัต่อไปน้ี 

 L = x + 0.9y 

  x + 0.8y ≥ 4 

  x + y ≥ 4.5 

  x ≥ 0 

  y ≥ 0 

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

…………………………………………………………………………………………………………. 
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2. จงหาค่าต ่าสุดของ H ภายใตเ้ง่ือนไขของจ านวนจริง x และ y ดงัต่อไปน้ี 

  H = 5x + 2y 

   x + y ≤ 10 

    y ≤ 5 

    x ≥ 0 

    y ≥ 0 

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

………………………………………………………………………………………………………….

…………………………………………………………………………………………………………. 
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เฉลยแบบทดสอบหลงัเรียน 

เร่ือง การหาค่าสูงสุดและค่าต ่าสุด 

1. จงหาค่าต ่าสุดของ L ภายใตเ้ง่ือนไขของจ านวนจริง x และ y ดงัต่อไปน้ี 

  L = x + 0.9y 

   x + 0.8y ≥ 4 

   x + y ≥ 4.5 

   x ≥ 0 

   y ≥ 0 

 เขียนกราฟของอสมการขอ้จ ากดัทั้ง 4 อสมการจะไดบ้ริเวณท่ีแรเงาเป็นอาณาบริเวณท่ีหา

ค าตอบไดด้งัรูป 

 

จุดมุมท่ีไดจ้ากกราฟอสมการขอ้จ ากดัคือ (0 , 5) , (4.5 , 0) และ (2 , 2.5)  เม่ือแทนค่าพิกดัของจุดมุม

ขา้งตน้ในฟังกช์นัจุดประสงคจ์ะไดค้่า L ดงัน้ี 

 

L มีค่าต ่าสุด  เท่ากบั 4.25 
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2. จงหาค่าต ่าสุดของ H ภายใตเ้ง่ือนไขของจ านวนจริง x และ y ดงัต่อไปน้ี 

  H = 5x + 2y 

   x + y ≤ 10 

    y ≤ 5 

    x ≥ 0 

    y ≥ 0 

เขียนกราฟของอสมการขอ้จ ากดัทั้ง 4 อสมการจะไดบ้ริเวณท่ีแรเงาเป็นอาณาบริเวณท่ีหาค าตอบไดด้งั

รูป 

 

จุดมุมท่ีไดจ้ากกราฟอสมการขอ้จ ากดัคือ (0 , 0) , (10, 0) , (0 , 5) และ (5 , 5)  เม่ือแทนค่าพิกดัของจุด

มุมขา้งตน้ในฟังกช์นัจุดประสงคจ์ะไดค้่า H ดงัน้ี 

 

ดงันั้น H มีค่าสูงสุด  เท่ากบั 50 
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