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โดยใชการจัดการเรียนรูแบบรวมมือเทคนิค TAI 
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สําหรับนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่ 6 
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แบบฝกทักษะคณิตศาสตร เรื่อง ลําดับอนันตและอนุกรมอนันต เลมที่ 4 ลิมิตของลําดับอนันต  

จัดทําขึ้นเพื่อประกอบการเรียนวิชาคณิตศาสตรเพิ่มเติม ค33202 สําหรับนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่ 6 
โดยใชควบคูกับการจัดการเรียนรูแบบรวมมือเทคนิค TAI ซึ่งเปนรูปแบบการเรียนรูที่ผสมผสานระหวาง
การเรียนแบบรวมมือและการสอนรายบุคคลเขาดวยกันทําใหสนองตอความแตกตางระหวางบุคคล มีการ
กําหนดใหนักเรียนที่มีความสามารถแตกตางกันมาทํางานรวมกันเปนกลุมเล็ก โดยใหนักเรียนแตละคน   
ลงมือปฏิบัติกิจกรรมดวยตนเองตามความสามารถจากแบบฝกทักษะ และสงเสริมความรวมมือภายในกลุม 
นักเรียนที่เรียนเกงจะพยายามชวยเหลือเพื่อนที่เรียนออน ทําใหมีการแลกเปลี่ยนประสบการณการเรียนรู
และการมีปฏิสัมพันธทางสังคม 

แบบฝกทักษะนี้จะชวยสงเสริมการเรียนรูใหนักเรียนไดฝกฝนทักษะเพิ่มเติม เพื่อใหเกิดความรู
ความเขาใจในบทเรียน เรื่อง ลําดับอนันตและอนุกรมอนันต ทักษะกระบวนการทางคณิตศาสตร         
และสงเสริมใหนักเรียนมีเจตคติที่ดีตอการเรียนคณิตศาสตร ภายในเลมประกอบดวยแบบทดสอบ      
กอนการใชแบบฝกทักษะ ใบความรู แบบฝกหัด(ก) แบบฝกหัด(ข) แบบฝกหัดคูขนาน แบบทดสอบ    
หลังการใช แบบฝกทักษะ และเฉลยในภาคผนวกทายแบบฝกทักษะ 

การจัดทําแบบฝกทักษะคณิตศาสตรชุดนี้สําเร็จลุลวงไปดวยดี ไดรับการสนับสนุนสงเสริม   
จากผูอํานวยการโรงเรียนบางปะกง “บวรวิทยายน” และคณะครูโรงเรียนบางปะกง “บวรวิทยายน”    
ทุกทาน ผูจัดทําขอขอบพระคุณทุกทานที่ ไดนําแบบฝกทักษะคณิตศาสตร  เรื่อง ลําดับอนันต            
และอนุกรมอนันต ไปทดลองใชพรอมทั้งใหขอเสนอแนะ และคําแนะนําจนทําใหแบบฝกทักษะ
คณิตศาสตร เรื่อง ลําดับอนันตและอนุกรมอนันต ชั้นมัธยมศึกษาปที่ 6 ทั้ง 9 เลมเสร็จสมบูรณ 

ผูจัดทําหวังเปนอยางยิ่งวาแบบฝกทักษะคณิตศาสตรนี้จะเปนประโยชนตอการจัดการเรียนรู
วิชาคณิตศาสตรเพิ่มเติม ระดับชั้นมัธยมศึกษาปที ่6 ตอไป 

 
 
 
 

สุวิชา บุญรังสิมันตุ 
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เร่ือง หนา 
คํานํา ก 
สารบัญ ข 
คําชี้แจงในการใชแบบฝกทักษะ 1 
 ขอตกลงในการทําแบบฝกทักษะ 1 
 คําแนะนําในการใชแบบฝกทักษะ 1 
ผลการเรียนรูประจําหนวยการเรียนรูลําดับอนันตและอนุกรมอนันต 2 
สาระสําคัญ 3 
จุดประสงคการเรียนรู 3 
สาระการเรียนรู 3 
ตารางสรุปคะแนนแบบฝกทักษะ เลมที่ 4 ลิมิตของลําดับอนันต 4 
แบบทดสอบกอนการใชแบบฝกทักษะ เลมที่ 4 ลิมิตของลําดับอนันต 5 
ใบความรูที่ 1 เรื่อง ลิมิตของลําดับอนันต 11 
แบบฝกหัดที่ 1 (ก) 16 
แบบฝกหัดที่ 1 (ข) 20 
แบบฝกหัดที่ 2 (ก) 24 
แบบฝกหัดที่ 2 (ข) 26 
แบบฝกหัดที่ 3 (ก) 28 
แบบฝกหัดที่ 3 (ข) 33 
แบบทดสอบหลังการใชแบบฝกทักษะ เลมที่ 4 ลิมิตของลําดับอนันต 38 
บรรณานุกรม 44 
ภาคผนวก 45 
เฉลยแบบทดสอบกอนการใชแบบฝกทักษะ เลมที่ 4 ลิมิตของลําดับอนันต 46 
เฉลยแบบฝกหัดที่ 1 (ก) 47 
เฉลยแบบฝกหัดที่ 1 (ข) 48 
เฉลยแบบฝกหัดที่ 2 (ก) 49 
เฉลยแบบฝกหัดที่ 2 (ข) 50 
เฉลยแบบฝกหัดที่ 3 (ก) 51 
เฉลยแบบฝกหัดที่ 3 (ข) 56 
เฉลยแบบทดสอบหลังการใชแบบฝกทักษะ เลมที่ 4 ลิมิตของลําดับอนันต 61 
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1. การทําแบบฝกทักษะคณิตศาสตร เรื่อง ลําดับอนันตและอนุกรมอนันต เลมที่ 4  
ลิมิตของลําดับอนันต จะทําแบบฝกทักษะควบคูไปกับการจัดการเรียนรูแบบรวมมือเทคนิค TAI 

2. นักเรียนทํางานเปนกลุม กลุมละ 4 คน ภายในกลุมประกอบดวยนักเรียนเกง  
ปานกลาง และออน  

3. นักเรียนภายในกลุมตองชวยเหลือซ่ึงกันและกัน  
4. นักเรียนตองมีความซื่อสัตยตอตนเองไมเปดดูเฉลยกอน เพราะถานักเรียนเปดดูเฉลย

กอนเทากับวานักเรียนลอกคําตอบ ซึ่งทําใหนักเรียนไมไดทดสอบความรูความเขาใจและไมไดรับ
ความรูจากแบบฝกทักษะคณิตศาสตรเลมนี้ 
 

 1. นักเรียนทําแบบทดสอบกอนการใชแบบฝกทักษะ แลวตรวจคําตอบจากเฉลย
ในภาคผนวกทายแบบฝกทักษะ 

2. นักเรียนในกลุมชวยกันศึกษาเอกสารจากแบบฝกทักษะคณิตศาสตร ควบคู   
ไปกับการจัดการเรียนรูแบบรวมมือเทคนิค TAI โดยมีครูคอยชีแ้นะ 
 3. นักเรียนในกลุมจับคูกันทําแบบฝกทักษะ ก เมื่อทําเสร็จ สมาชิกในกลุมตอง
ชวยกันตรวจจากเฉลยในภาคผนวกทายแบบฝกทักษะ และชวยกันแกไขเมื่อมีคําตอบผิด 
ซึ่งถาทําไดต่ํากวารอยละ 80 ใหไปทําแบบฝกทักษะซอม (แบบฝกทักษะ ข)  
 4. เมื่อทําแบบฝกทักษะเสร็จ นักเรียนแตละคนทําแบบทดสอบหลังการใช         
แบบฝกทกัษะ แลวตรวจคําตอบจากเฉลยในภาคผนวกทายแบบฝกทักษะ 
 5. นักเรียนแตละกลุมรวมคะแนนของสมาชิกในกลุม และคํานวณคะแนนเฉลี่ย
ของกลุม 

ขอตกลงในการใชแบบฝกทักษะ 

คําแนะนําในการใชแบบฝกทักษะ 

คําช้ีแจงในการใชแบบฝกทักษะ 
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ผลการเรียนรูประจําหนวยการเรียนรู 
ลําดับอนันตและอนุกรมอนันต 

1. หาลิมิตของลําดับอนันตโดยอาศัยทฤษฎีบทเกี่ยวกับลิมิตได 

2. หาผลบวกของอนุกรมอนันตได 

3. นําความรูเร่ืองลําดับและอนุกรมไปใชแกปญหาได 
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       สาระสําคัญ 
 

สําหรับลําดับอนันต na ใดๆ  เมื่อ n  มากขึ้นโดยไมมีที่สิ้นสุด และพจนที่ n  เขาใกลหรือเทากับ

จํานวนจริง L  เพียงจํานวนเดียวเทานั้น แลวเรียก L  วา ลิมิตของลําดับ (limit of a sequence) และ
กลาววาลําดับนั้นมีลิมิตเทากับ L   และเขียนแทนดวยสัญลักษณ 

n
n
lim a  = L


เรียกลําดับอนันตที่มีลิมิต

วา ลําดับลูเขา (convergent sequence) และเรียกลําดับอนันตที่ไมใชลําดับลูเขาวา ลําดับลูออก 
(divergent sequence)  

ซึ่งการพิจารณาวาลําดับอนันตใดมีลิมิตหรือไมนั้น อาจทําไดโดยการพิจารณาจากกราฟของลําดับ 
เมื่อ n  มากขึ้น โดยไมมีที่สิ้นสุด 

 
 
 
       จุดประสงคการเรียนรู 
 
 1. นักเรียนสามารถเขียนกราฟของลําดับที่กําหนดได 
 2. นักเรียนสามารถบอกไดวาลําดับอนันตที่กําหนดพจนที่ n ใหเปนลําดับลูเขาหรือลําดับลูออก 
      โดยพิจารณาจากกราฟของลําดับ 
  
 
       สาระการเรียนรู 
 
 1. ลิมิตของลําดับอนันต 
 2. ลําดับลูเขาและลําดับลูออก 
 

 
 

 

แบบฝกทักษะคณิตศาสตร 
เร่ือง ลําดับอนันตและอนุกรมอนันต 

เลมที่ 4 ลิมิตของลําดับอนันต 
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ตารางสรุปคะแนน 
แบบฝกทักษะ เลมที่ 4 ลิมติของลําดับอนันต 

 
คําชี้แจง ใหนักเรียนนําคะแนนที่ไดจากแตละแบบฝกหัดและแบบทดสอบบันทึกลงในตาราง 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

รายการ 
คะแนน 

คะแนนเต็ม คะแนนที่ได 

แบบทดสอบกอนการใชแบบฝกทักษะ  10 
 
 

แบบฝกหัดที่ 1 (ก) 10 
 
 

แบบฝกหัดที่ 1 (ข) 10 
 
 

แบบฝกหัดที่ 2 (ก) 5 
 
 

แบบฝกหัดที่ 2 (ข) 5 
 
 

แบบฝกหัดที่ 3 (ก) 5 
 
 

แบบฝกหัดที่ 3 (ข) 5 
 
 

แบบทดสอบหลังการใชแบบฝกทักษะ 10 
 
 

คะแนนเฉลี่ยกลุม 10 
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   คําชี้แจง    1. แบบทดสอบฉบับนี้เปนแบบทดสอบชนิดเลือกตอบ 4 ตัวเลือก  

มีทั้งหมด 10 ขอ ขอละ 1 คะแนน รวม 10 คะแนน 
            2. ใหนักเรียนเลือกคําตอบท่ีถูกตองที่สุดเพียงคําตอบเดียว 

แลวเขียน        ลอมรอบตัวอักษรที่เปนคําตอบ ใชเวลา 10 นาท ี
 
 
 
 
 1. กําหนดให 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
    กราฟที่กําหนดใหตรงกับลําดับในขอใด เมื่อ n = 1, 2, 3, 4, ...  

   ก. n

1
a  =  - 

n
 

   ข. n

1
a  = 

n
  

   ค. n n - 1

1
a  =  - 

2
 

   ง. n n - 1

1
a  = 

2
 

 
 
 

คะแนนที่ได 
 

................... 

แบบทดสอบกอนการใชแบบฝกทักษะ เลมที่ 4 

ลิมิตของลําดบัอนันต 

n 

an 
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2. พิจารณากราฟของลําดับอนันตตอไปนี้ ลําดับใดเปนลําดับลูออก 
 
 
    
 
  ก. 
 
 
 
 
 
 
 
  ข. 
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3. พิจารณาลําดับ 
n

n

1
a  = 27 -

3

 
 
 

 เมื่อ n = 1, 2, 3, ...  ตรงกับกราฟในขอใด 
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4. ลําดับอนันตในขอใดมีลิมิตเทากับ 2 
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5. ลําดับอนันตในขอใดเปนลําดับลูเขา เมื่อ n = 1, 2, 3, 4, ...

 
  ก. n

n
a   = 

4
 

  ข. n 3

n + 1
a   = 

n
 

  ค. 2
na   = 5 - 2n + n  

  ง. n n - 1 n - 2a   = a  a  เมื่อ 1 a 1  และ 2 a 2  
 

6. ลําดับในขอใดเปนลําดับแกวงกวัด เมื่อ n = 1, 2, 3, 4, ...  

  ก. 
n

n

1
a  = -

3

 
 
 

 

  ข.  
n+1

na  = -1  

  ค.  
n

na  = - 3  

  ง.  
n-1

na  = -2  

   
 7. ลิมิตของลําดับอนันตที่กําหนดใหเทากับเทาไร เมื่อพิจารณาจากกราฟตอไปนี้ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
   ก. - 0.2  
   ข. 0  
   ค. 0.6  
   ง. หาคาไมได 
 
 
 
 
  
 

an 

n 
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8. ลิมิตลําดับใดตอไปนี้ หาคาไมได เมื่อ n = 1, 2, 3, 4, ...  

  ก. n 3

2
a  = 

n
 

  ข.  
2n

na  = -1  

  ค. n

1
a  = 

n + 2
 

  ง. na  = 5 - 4n  
 
 9. ขอใดกลาวถูกตอง 
  ก. ลําดับแกวงกวัดบางลําดับเปนลําดับลูเขา 
  ข. ลําดับลูเขาบางลําดับสามารถมีคาลิมิตไดหลายคา 

 ค. ลําดับลูออกทุกลําดับ เปนลําดับอนันตที่ไมมีลิมิต 
  ง. ลําดับจํากัดทุดลําดับเปนลําดับลูเขา 
 

10. ขอใดถูกตอง 
  ก. ถา na  =  -4  แลว na  หาคาลิมิตไมได 

  ข. ถา na  = n + 2  แลว ลิมิตของ na  คือ 2  

  ค. ถา 
n

n

1
a   = 

2

 
 
 

 แลว na เปนลําดับลูเขา   

ง. ถา n
n  
lim a  =  -4
 

  แลว na เปนลําดับลูออก 
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ในหัวขอนี้จะกลาวถึงสมบัติบางประการของลําดับ โดยจะพิจารณาพจนที่ n ของลําดับ เมื่อ n มี
คามากขึ้นโดยไมมีท่ีสิ้นสุด 

 (1) พิจารณากราฟของลําดับ n n

1
a   =  

2
 

n 1 2 3 4 5 6 7 8 … 
na  1

2
 1

4
 1

8
 1

16
 1

32
 1

64
 1

128
 1

256
 … 

  

เขียนลําดับไดเปน 1 1 1 1 1 1 1 1
, , , , , , , ,  ...

2 4 8 16 32 64 128 256
 

 

 
รูปที่ 1 

 
 
จากรูปที่ 1 จะเห็นวา ถา n มีคามากขึ้นไมมีที่สิ้นสุด แลว an มีคาลดลงเขาใกล 0 แตไมเทากับ 0  

 
หมายเหตุ กราฟของลําดับ จะใชเสนประเพื่อแสดงใหเห็นแนวของจุดเทานั้น แตเสนประไมใชสวนหนึ่ง
ของกราฟ 
     

0.0

0.1

0.2

0.3

0.4

0.5

0.6

0 1 2 3 4 5 6 7 8 9

n 

an 

ใบความรูที่ 1 
เรื่อง ลิมติของลําดับอนันต 
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 (2) พิจารณากราฟของลําดับ  na   =  3  

 
n 1 2 3 4 5 6 7 8 … 

na  3 3 3 3 3 3 3 3 … 
 
เขียนลําดับไดเปน 3, 3, 3, 3, … 

 

 
รูปที่ 2 

 
 จากรูปที่ 2 จะเห็นวา na  เปน 3 เสมอสําหรับทุกคาของ n 
 
  
  
 
 
 
 
 

ดังนั้นในขอ (1) ลําดับ n n

1
a   =  

2
 มีลิมิตเทากับ 0  เขียนแทนดวยสัญลักษณ     

nn

1
lim   =  0

2
 

และในขอ   (2) ลําดับ na   =  3    มีลิมิตเทากับ 3  เขียนแทนดวยสัญลักษณ     
n
lim  3 =  3


 

 
เรียกลําดับอนันตที่มีลิมิตวา ลําดับลูเขา (convergent sequence) 

 

1

2

3

4

5

0 1 2 3 4 5 6 7 8 9

n 

an 

เมื่อ  มากขึ้นโดยไมมีท่ีสิ้นสุด และพจนที่  เขาใกลหรือเทากับจํานวนจริง  
เพียงจํานวนเดียวเทานั้น แลวเรียก  วา ลิมิตของลําดับ (limit of a sequence) 
และกลาววาลําดับนั้นมีลิมิตเทากับ   และเขียนแทนดวยสัญลักษณ  

 

(อานวา ลิมิตของลําดับ  เมื่อ  มากขึ้นโดยไมมีท่ีสิ้นสุด เทากับ ) 
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     ลิมิตของลําดบัอนันต   

(3) พิจาณากราฟของลําดับ n

1
a   = 1+ -

2

n
 
 
 

 

 
n 1 2 3 4 5 6 7 8 … 

na  1

2
 5

4
 7

8
 17

16
 31

32
 65

64
 127

128
 257

256
 … 

 

เขียนลําดับไดเปน 1 5 7 17 31 65 127 257
, , , , , , , ,  ...

2 4 8 16 32 64 128 256
 

 
 

 
รูปที่ 3 

 
 
จากรูปที่ 3 จะเห็นวา แนวของจุดในกราฟจะเขาใกลเสนทึบที่ปรากฏ ซึ่งหมายความวา เมื่อ n มี

คามากขึ้นโดยไมมีท่ีสิ้นสุด พจนที่ n จะเขาใกล 1 แตจะไมเทากับ 1  

ดังนั้น ลําดับ n

1
a   = 1+ -

2

n
 
 
 

 เปนลําดับลูเขา และมีลิมิตเทากับ 1 

เขียนแทนดวนสัญลักษณ      
n

1
lim  1+ -  =  1

2

n



  
     
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 (4) พิจาณากราฟของลําดับ na   =  2n  (ลําดับคือ 2, 4, 6, 8, 10, ... ) 

 

 
รูปที่ 4  

 
จากรูปที่ 4 จะเห็นวา เมื่อ n มากขึ้นโดยไมมีที่สิ้นสุด พจนที่ n ของลําดับจะมากข้ึนและไมเขา

ใกลจํานวนใดจํานวนหนึ่ง จึงกลาวไดวาลําดับ na   =  2n  ไมมีลิมิต ลําดับนี้จึงไมใชลําดับลูเขา เรียกลําดับ

อนันตที่ไมใชลําดับลูเขาวา ลําดับลูออก (divergent sequence)  
 
 

(5) พิจาณากราฟของลําดับ  na   =  -1
n   (ลําดับคือ -1, 1, -1, 1, -1, ... ) 

 

 
รูปที่ 5 

 
 

จากรูปที่ 5 จะเห็นวา เมื่อ n เปนจํานวนคี่ พจนที่ n เปน -1 และ เมื่อ n เปนจํานวนคู พจนที่ n 
เปน 1 เมื่อ n มีคามากขึ้นโดยไมมีที่สิ้นสุด พจนที่ n ของลําดับนี้จะไมเขาใกลคาใดคาหนึ่ง ลําดับ 

 na   =  -1
n  จึงไมมีลิมิต ดังนั้นลําดับนี้จึงเปนลําดับลูออก  

 
 และเรียกลําดับที่มีลักษณะของกราฟขึ้นและลงสับกันโดยไมเขาใกลจํานวนใดจํานวนหนึ่งเชนนี้วา 
ลําดับแกวงกวัด (oscillating sequence) 
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     ลิมิตของลําดบัอนันต   

จากที่กลาวมาขางตน จึงอาจกลาวถึงลําดับไดดังนี้ 
 
1.  ลําดับที่จะนํามาพิจารณาลิมิตนั้นตองเปนลําดับอนันต 
2.  ถากลาววา L เปนลิมิตของลําดับที่มีพจนที่ n เปน an หมายถึง เมื่อ n มากขึ้นโดยไมมีที่

สิ้นสุด พจนที่ n ของลําดับจะเขาใกลหรือเทากับจํานวนจริง L เพียงจํานวนเดียวเทานั้น และเขียนแทน
ดวยสัญลักษณ  

n
n
lim a  = L


  

3.  ลําดับอนันตที่มีลิมิต เรียกวา ลําดับลูเขา สวนลําดับอนันตที่ไมมีลิมิต เรียกวา  
ลําดับลูออก 

4.  การพิจารณาวาลําดับใดจะมีลิมิตหรือไมนั้น อาจทําไดโดยการพิจารณาจากกราฟของลําดับ 
เมื่อ n มากขึ้นโดยไมมีท่ีสิ้นสุด 
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แบบฝกหัดที ่1 (ก)  
 

คําชี้แจง  ใหนักเรียนใส “ลูเขา” ลงใน  ……… หนาหมายเลขขอในแตละขอ  

  เมื่อลําดับนั้นเปนลําดับลูเขา และใส “ลูออก” เมื่อเปนลําดับลูออก 
 
 
 

     
 
 

     
 
 
 
 
 
 

0

0.2

0.4

0.6

0.8

1

1.2

0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11

-20

0

20

40

60

80

100

120

0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11

คะแนนที่ได 
 

................... 
ผานเกณฑ 

8 ขอ 

n 

an 

……… (1) 

n 

an 

……… (2) 

16 



 

 

     ลิมิตของลําดบัอนันต   

 
 

     
 
 

     
 
 

     
 
 
 

-15

-10

-5

0

5

10

15

20

0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11

-5

-4

-3

-2

-1

0

0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11

0

0.2

0.4

0.6

0.8

1

1.2

0 2 4 6 8 10 12 14 16 18 20 22

……… (3) 

……… (4) 

……… (5) 

n 

an 

n 

an 

n 

an 

17 



 

 

     ลิมิตของลําดบัอนันต   

 
 
 

     
 
 

     
 
  

     
 
 

-4

-3

-2

-1

0

1

2

3

4

0 2 4 6 8 10 12 14 16

-2

-1.5

-1

-0.5

0

0.5

1

1.5

0 2 4 6 8 10 12 14 16 18 20 22

0

1

2

3

4

5

6

7

0 2 4 6 8 10 12 14 16

……… (6) 

……… (7) 

……… (8) 

n 

an 

n 

an 

n 

an 

18 



 

 

     ลิมิตของลําดบัอนันต   

 
 

     
 
 

     
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 

-8

-6

-4

-2

0

2

4

0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11

0

0.2

0.4

0.6

0.8

1

1.2

1.4

0 2 4 6 8 10 12 14 16 18 20 22

……… (9) 

……… (10) 

n 

an 

n 

an 

19 



 

 

     ลิมิตของลําดบัอนันต   

 
 

แบบฝกหัดที ่1 (ข) 
 

คําชี้แจง  ใหนักเรียนใส “ลูเขา” ลงใน  ……… หนาหมายเลขขอในแตละขอ  

  เมื่อลําดับนั้นเปนลําดับลูเขา และใส “ลูออก” เมื่อเปนลําดับลูออก 
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แบบฝกหัดที ่2 (ก) 

 
คําชี้แจง  ใหนักเรียนนําคําตอบท่ีกําหนดให ใสในชองวางของแตละขอใหถูกตอง 
 
   

  คําตอบ  
1 1 1 1

-2, -1, - , -   0, ,  , 1, 2
2 3 3 2

, หาคาไมได  
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................... 
ผานเกณฑ 
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แบบฝกหัดที ่2 (ข)  

 
คําชี้แจง  ใหนักเรียนนําคําตอบท่ีกําหนดให ใสในชองวางของแตละขอใหถูกตอง 
 
   

  คําตอบ  
1 1 1 1

-2, -1, - , -   0, ,  , 1, 2
2 3 3 2

, หาคาไมได  
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แบบฝกหัดที ่3 (ก) 
 

 
คําชี้แจง ใหนักเรียนเขียนกราฟ เพ่ือตรวจสอบดูวาลําดับอนันตใดเปนลําดับลูเขา  

 ลําดับใดเปนลําดับลูออก ถาเปนลําดับลูเขา ใหหาลิมิตของลําดับนั้น 
 
 

1.  n

1
a   = 

n
  ลําดับคือ ………………………………………………………………. 

 
 

n 1 2 3 4 5 6 7 8 … 
na  1 1

2
       … 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ดังนั้น 
 

n

1
a = 

n
 เปนลําดับ..........................................  

และ    n
n
lima =  


 .............................................. 

 
 
 

1 2 3 4 5 6 7 8 0 
n 

an 

คะแนนที่ได 
 

................... 
ผานเกณฑ 

4 ขอ 
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2.   
n + 1

n

1
a   = -1

n
  ลําดับคือ ………………………………………………………………. 

 
 

n 1 2 3 4 5 6 7 8 … 
na  1   1

-
4

     … 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ดังนั้น 
 

 
n + 1

n

1
a   = -1

n
 เปนลําดับ........................................     

และ  n
n
lima  =  


....................................... 

 
 
 
 
 

1 2 3 4 5 6 7 8 0 
n 

an 
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3.  na   = 4n - 1   ลําดับคือ ………………………………………………………………. 
 

n 1 2 3 4 5 6 7 8 … 
na   

 
       … 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ดังนั้น  na   = 4n - 1 เปนลําดับ..........................................    

และ n
n
lima  =  


............................................ 

 
 
 
 
 
 

n 
1 2 3 4 5 6 7 8 0 

an 
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4.  n 2

1
a   =  cos(nπ)

n
  ลําดับคือ ………………………………………………………………. 

 
n 1 2 3 4 5 6 7 8 … 

na   
 

       … 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ดังนั้น 
 

n 2

1
a   =  cos(nπ)

n
 เปนลําดับ......................................     

และ n
n
lima  =  


...................................... 

 
 
 
 
 

1 2 3 4 5 6 7 8 0 
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an 
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5.  n

n+1
a   = 

n
   ลําดับคือ ………………………………………………………………. 

 
n 1 2 3 4 5 6 7 8 … 

na   
 

       … 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ดังนั้น 
 

n

n+1
a   = 

n
 เปนลําดับ.......................................  

และ    n
n
lima  =  


.......................................... 

 
 

n 
1 2 3 4 5 6 7 8 0 

an 

32 



 

 

     ลิมิตของลําดบัอนันต   

 

 
แบบฝกหัดที ่3 (ข) 

 
 
คําชี้แจง ใหนักเรียนเขียนกราฟ เพ่ือตรวจสอบดูวาลําดับอนันตใดเปนลําดับลูเขา  

 ลําดับใดเปนลําดับลูออก ถาเปนลําดับลูเขา ใหหาลิมิตของลําดับนั้น 
 
 

1.  2
na   = n    ลําดับคือ …………………………………………………………… 

 
 

n 1 2 3 4 5 6 7 8 … 
na   4    36   … 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
ดังนั้น 

 
2

na   = n  เปนลําดับ.......................................  

และ    n
n
lima  =  
  

.......................................... 

 

n 
1 2 3 4 5 6 7 8 0 

an 

คะแนนที่ได 
 

................... 
ผานเกณฑ 

4 ขอ 
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2.   
n

n

2
a   = -1

n
  ลําดับคือ ………………………………………………………………. 

 
 

n 1 2 3 4 5 6 7 8 … 
na   1  1

2
     … 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ดังนั้น   
n

n

2
a   = -1

n
 เปนลําดับ........................................    

และ
 n

n
lim a  =  


.......................................... 

 
 
 
 

1 2 3 4 5 6 7 8 0 
n 

an 
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3.  
n

n

2
a   = -

3

 
 
 

  ลําดับคือ ………………………………………………………………. 

 
 

n 1 2 3 4 5 6 7 8 … 
na          … 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ดังนั้น 
 

n

n

2
a   = -

3

 
 
 

เปนลําดับ..........................................     

และ  n
n
lim a  =  


.......................................... 

 
 
 

1 2 3 4 5 6 7 8 0 
n 

an 
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4.  na   = 10 - 3n   ลําดับคือ ………………………………………………………………. 
 

 

n 1 2 3 4 5 6 7 8 … 
na          … 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ดังนั้น  na   = 10 - 3n  เปนลําดับ..........................................   

และ n
n
lim a  =  


.......................................... 

 
 
 
 
 

1 2 3 4 5 6 7 8 0 

an 

n 
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 5.
 

n

2n+1
a   = 

n
  ลําดับคือ ………………………………………………………………. 

 

n 1 2 3 4 5 6 7 8 … 
na          … 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ดังนั้น 
 

n

2n+1
a   = 

n
 เปนลําดับ.......................................    

และ 
 n

n
lim a  = 


.......................................... 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

n 
1 2 3 4 5 6 7 8 0 

an 
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   คําชี้แจง    1. แบบทดสอบฉบับนี้เปนแบบทดสอบชนิดเลือกตอบ 4 ตัวเลือก  

มีทั้งหมด 10 ขอ ขอละ 1 คะแนน รวม 10 คะแนน 
            2. ใหนักเรียนเลือกคําตอบท่ีถูกตองที่สุดเพียงคําตอบเดียว 

แลวเขียน        ลอมรอบตัวอักษรที่เปนคําตอบ ใชเวลา 10 นาท ี
 
 
 
 
 1. ลําดับอนันตในขอใดเปนลําดับลูเขา เมื่อ n = 1, 2, 3, 4, ...

 
  ก. n

n
a   = 

4
 

  ข. n 3

n + 1
a   = 

n
 

  ค. 2
na   = 5 - 2n + n  

  ง. n n-1 n-2a   = a  a  เมื่อ 1 a 1  และ 2 a 2  

 
 2. ขอใดถูกตอง 
  ก. ถา na  =  -4  แลว na  หาคาลิมิตไมได 

  ข. ถา na  = n + 2  แลว ลิมิตของ na  คือ 2  

  ค. ถา 
n

n

1
a   = 

2

 
 
 

 แลว na เปนลําดับลูเขา   

ง. ถา n
n  
lim a  = -4
 

  แลว na เปนลําดับลูออก 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

คะแนนที่ได 
 

................... 

แบบทดสอบหลังการใชแบบฝกทักษะ เลมที่ 4 

ลิมิตของลําดับ 
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 3. พิจารณาลําดับ 
n

n

1
a  = 27 -

3

 
 
 

 เมื่อ n = 1, 2, 3, ...  ตรงกับกราฟในขอใด 

   
 
 
 

ก.   
 
 
 
 
 

 
 
 
  ข.  
 
 
 
 
 
 
 
 
  ค.  
 
 
 
 
 
 
 
    ง. 
 
 
 
 
 

n 

an 

n 

an 

an n 

n 

an 
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 4. กําหนดให 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
    กราฟที่กําหนดใหตรงกับลําดับในขอใด เมื่อ n = 1, 2, 3, 4, ...  

   ก. n

1
a  =  -

n
 

   ข. n

1
a  = 

n
  

   ค. n n - 1

1
a  =  -

2
 

   ง. n n-1

1
a  = 

2
 

 
 5. ลิมิตของลําดับอนันตที่กําหนดใหเทากับเทาไร เมื่อพิจารณาจากกราฟตอไปนี้ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
   ก. -0.2 
   ข. 0  
   ค. 0.6  
   ง. หาคาไมได 
 
 

n 

an 

n 
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 6. พิจารณากราฟของลําดับอนันตตอไปนี้ ลําดับใดเปนลําดับลูออก 
 
 
    
 
  ก. 
 
 
 
 
 
 
 
  ข. 
 
 
 
 
 
 
 
 
   ค. 
 
 
 
 
 
 
 
   ง. 
 
 
 
 
 
 

n 

an 

n 

an 

an 

n 

n 

an 
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7. ลิมิตลําดับใดตอไปนี้ หาคาไมได เมื่อ n = 1, 2, 3, 4, ...  

  ก. n 3

2
a  = 

n
 

  ข.  
2n

na  = -1  

  ค. n

1
a  = 

n + 2
 

  ง. na  = 5 - 4n  
 
 8. ขอใดกลาวถูกตอง 
  ก. ลําดับแกวงกวัดบางลําดับเปนลําดับลูเขา 
  ข. ลําดับลูเขาบางลําดับสามารถมีคาลิมิตไดหลายคา 

 ค. ลําดับลูออกทุกลําดับ เปนลําดับอนันตที่ไมมีลิมิต 
  ง. ลําดับจํากัดทุดลําดับเปนลําดับลูเขา 
 
 9. ลําดับในขอใดเปนลําดับแกวงกวัด เมื่อ n = 1, 2, 3, 4, ...  

  ก. 
n

n

1
a  = -

3

 
 
 

 

  ข.  
n+1

na  = -1  

  ค.  
n

na  = - 3  

  ง.  
n-1

na  = -2  
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 10. ลําดับอนันตในขอใดมีลิมิตเทากับ 2 
 
 
 
  ก. 
 
 
 
 
 
 
 
 
  ข. 
 
 
 
 
 
 
 
 
  ค.  
 
 
 
 
 
 
 
 
  ง.  
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1.    ข 
2.    ก 
3.    ก 
4.    ก 
5.    ข 
6.    ข 
7.    ค 
8.    ง 
9.    ค 
10.  ค 

เฉลยเแบบทดสอบกอนการใชแบบฝกทักษะ เลมที่ 4 
ลิมิตของลําดับ 
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     ลิมิตของลําดบัอนันต   

 
 
 
 
 
 

คําชี้แจง  ใหนักเรียนใส “ลูเขา” ลงใน  ……… หนาหมายเลขขอในแตละขอ  

  เมื่อลําดับนั้นเปนลําดับลูเขา และใส “ลูออก” เมื่อเปนลําดับลูออก 
 

 
 

(1) …………  

(2) …………  

(3) …………  

(4) …………  

(5) …………  

(6) …………  

(7) …………  

(8) …………  

(9) …………  

(10) …………  

 
 
 
 
 
 
 
 

เฉลยแบบฝกหัดที่ 1 (ก) 

ลูเ่ข้า 

ลูเ่ข้า 

ลูเ่ข้า 

ลูเ่ข้า 

ลูเ่ข้า 

ลูเ่ข้า 

ลูอ่อก 

ลูอ่อก 

ลูอ่อก 

ลูอ่อก 
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     ลิมิตของลําดบัอนันต   

 
 
 
 
 

คําชี้แจง  ใหนักเรียนใส “ลูเขา” ลงใน  ……… หนาหมายเลขขอในแตละขอ  

  เมื่อลําดับนั้นเปนลําดับลูเขา และใส “ลูออก” เมื่อเปนลําดับลูออก 
 
 
 

(1) …………  

(2) …………  

(3) …………  

(4) …………  

(5) …………  

(6) …………  

(7) …………  

(8) …………  

(9) …………  

(10) …………  

 
 
 
 
 
 
 
 
 

ลูอ่อก 

ลูเ่ข้า 

ลูอ่อก 

ลูเ่ข้า 

ลูอ่อก 

ลูเ่ข้า 

ลูเ่ข้า 

ลูอ่อก 

ลูอ่อก 

ลูอ่อก 

เฉลยแบบฝกหัดที ่1 (ข) 
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     ลิมิตของลําดบัอนันต   

 
 
 
 
 
 

คําชี้แจง  ใหนักเรียนนําคําตอบท่ีกําหนดให ใสในชองวางของแตละขอใหถูกตอง 
   

    คําตอบ  
1 1 1 1

-2, -1, - , -   0, ,  , 1, 2
2 3 3 2

, หาคาไมได  

 
 
 
 

(1) n
n
lim  a   =


……1…… 

 

(2) n
n
lim  a   =


……….… 

 

(3) n
n
lim  a   =


…… 1

2
…… 

 

(4) n
n
lim  a   =


……0 …… 

 

(5) n
n
lim  a   =


…… -2…… 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

เฉลยแบบฝกหัดที่ 2 (ก) 

หาคาไมได 
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     ลิมิตของลําดบัอนันต   

 
 
 
 

 
คําชี้แจง  ใหนักเรียนนําคําตอบท่ีกําหนดให ใสในชองวางของแตละขอใหถูกตอง 

 
   

    คําตอบ  
1 1 1 1

-2, -1, - , -   0, ,  , 1, 2
2 3 3 2

, หาคาไมได  

 
 
 
 

(1) n
n
lim  a   =


……2…… 

 

(2) n
n
lim  a   =


……….… 

 

(3) n
n
lim  a   =


…… -2…… 

 

(4) n
n
lim  a   =


…… 1
-

2
…… 

 

(5) n
n
lim  a   =


……1…… 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

เฉลยแบบฝกหัดที ่2 (ข) 

หาคาไมได 
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     ลิมิตของลําดบัอนันต   

0

0.2

0.4

0.6

0.8

1

1.2

0 2 4 6 8 10

 
 
 
 

 
คําชี้แจง ใหนักเรียนเขียนกราฟ เพ่ือตรวจสอบดูวาลําดับอนันตใดเปนลําดับลูเขา  

 ลําดับใดเปนลําดับลูออก ถาเปนลําดับลูเขา ใหหาลิมิตของลําดับนั้น 
 
 

1.  n

1
a   = 

n
  ลําดับคือ 

1 1 1 1 1 1 1
1, , , , , , , ,...

2 3 4 5 6 7 8
 

 
 

n 1 2 3 4 5 6 7 8 … 
na  1 1

2
 

1

3
 

1

4
 

1

5
 

1

6
 

1

7
 

1

8
 … 

  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ดังนั้น 
 

n

1
a   = 

n
 เปนลําดับลูเขา  

และ    n
n
lima  =  0


 

 
 
 

เฉลยแบบฝกหัดที่ 3 (ก) 

n 

an 
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     ลิมิตของลําดบัอนันต   

 
 

2.   
n+1

n

1
a   = -1

n
  ลําดับคือ 

1 1 1 1 1 1 1
1, - ,  ,  - ,  ,  - ,  ,  - ,...

2 3 4 5 6 7 8
 

 

n 1 2 3 4 5 6 7 8 … 
na  1 1

2
  

1

3
 

1

4
  

1

5
 

1

6
  

1

7
 

1

8
  … 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ดังนั้น 
 

 
n+1

n

1
a   = -1

n
 เปนลําดับลูเขา    

และ  n
n
lima  =  0

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     ลิมิตของลําดบัอนันต   

 
 

3.  na   = 4n - 1   ลําดับคือ 3, 7, 11, 15, 19, 23, 27, 31, … 
 

 

n 1 2 3 4 5 6 7 8 … 
na  3 7 11 15 19 23 27 31 … 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ดังนั้น  na   = 4n - 1 เปนลําดับลูออก  

และ n
n
lim a


 หาคาไมได 
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     ลิมิตของลําดบัอนันต   

 
 

4.  n 2

1
a   =  cos(nπ)

n
  ลําดับคือ 1 1 1 1 1 1 1

-1, ,  - ,  ,  - ,  ,  - ,  ,...
4 9 16 25 36 49 64

 

 
n 1 2 3 4 5 6 7 8 … 

na  -1 1

4
 1

-
9

 1

16
 1

-
25

 1

36
 1

-
49

 1

64
 … 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ดังนั้น 
 

n 2

1
a   =  cos(nπ)

n
 เปนลําดับลูเขา  

และ n
n
lima  =  0

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     ลิมิตของลําดบัอนันต   

 
 

5.  n

n+1
a   = 

n
   ลําดับคือ 3 4 5 6 7 8 9

2,  ,  ,  ,  ,  ,  ,  ,...
2 3 4 5 6 7 8

 

 
 

n 1 2 3 4 5 6 7 8 … 
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ดังนั้น 
 

n

n+1
a   = 

n
 เปนลําดับลูเขา  

และ    n
n
lima  =  1

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     ลิมิตของลําดบัอนันต   
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คําชี้แจง ใหนักเรียนเขียนกราฟ เพ่ือตรวจสอบดูวาลําดับอนันตใดเปนลําดับลูเขา  
 ลําดับใดเปนลําดับลูออก ถาเปนลําดับลูเขา ใหหาลิมิตของลําดับนั้น 

 
 

1.  2
na   = n    ลําดับคือ 1, 4, 9, 16, 25, 36, 49, 64, … 

 
 

n 1 2 3 4 5 6 7 8 … 
na  1 4 9 16 25 36 49 64 … 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ดังนั้น 
 

2
na   = n  เปนลําดับลูออก 

และ    n
n
lim a


  หาคาไมได 

 
 
 

n 

an 

เฉลยแบบฝกหัดที ่3 (ข) 
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     ลิมิตของลําดบัอนันต   

 
 

2.   
n

n

2
a   = -1

n
  ลําดับคือ 2 1 2 1 2 1

-2, 1, - ,  ,  - ,  ,  - ,  ,...
3 2 5 3 7 4
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na  -2 1 
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2
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ดังนั้น 
 

 
n
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a   = -1

n
 เปนลําดบัลูเขา 

และ  n
n
lim a  =  0
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     ลิมิตของลําดบัอนันต   

 
 

3.  
n

n

2
a   = -

3

 
 
 

  ลําดับคือ 2 4 8 16 32 64 128 256
- , , - , , - , , - , ,...

3 9 27 81 243 729 2187 6561
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ดังนั้น 
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     ลิมิตของลําดบัอนันต   
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4.  na   = 10 - 3n   ลําดับคือ 7, 4, 1, -2, -5, -8, -11, -14, … 
 

 

n 1 2 3 4 5 6 7 8 … 
na  7 4 1 -2 -5 -8 -11 -14 … 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

ดังนั้น  na   = 10 - 3n  เปนลําดบัลูออก 

และ
 n

n
lim a


หาคาไมได 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

an 
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     ลิมิตของลําดบัอนันต   
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n
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ดังนั้น 
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n
 เปนลําดับลูเขา  

และ 
 n

n
lim a  =  2

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     ลิมิตของลําดบัอนันต   

 
 
 
 
 
 
 
 

1.    ข 
2.    ค 
3.    ก 
4.    ข 
5.    ค 
6.    ก 
7.    ง 
8.    ค 
9.    ข 
10.  ก 

เฉลยแบบทดสอบหลังการใชแบบฝกทักษะ เลมที่ 4 
ลิมิตของลําดับ 
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