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กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 

                                      

 
 
 
 

 

แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ 
 

(Complex Number) 

ชั้นมัธยมศึกษาปทีี่ 5 
 

นางดาวัลย์  ภูวดล 
ต าแหน่งครู  วิทยฐานะครูช านาญการ  

โรงเรียนคลองลานวิทยา 
อ าเภอคลองลาน  จังหวัดก าแพงเพชร 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ 
ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5 

เรื่องจ านวนเชิงซ้อน (Complex Number) 
 

       เล่ม 1  
 การสร้างจ านวนเชิงซ้อน 

 
 
 

ชื่อ-สกุล.......................................................................... 
เลขที่................ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5/……… 

 
 

จัดท าโดย 
นางดาวัลย์  ภูวดล 

ต าแหน่งครู  วิทยฐานะครูช านาญการ 
 
 

วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเติม (ค32202) 
กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 

โรงเรียนคลองลานวิทยา   
อ าเภอคลองลาน  จังหวัดก าแพงเพชร 

ส านักงานเขตพื้นที่การศึกษามัธยมศึกษา  เขต 41 
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  ค าน า 
 

 แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ชุดนี้จัดท าขึ้น เพื่อใช้ประกอบการเรียนการสอน 
วิชาคณิตศาสตร์เพ่ิมเติม (ค32202) กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ ชั้นมัธยมศึกษาปีท่ี 5 
เรื่อง จ านวนเชิงซ้อน (Complex Number) ตามหลักสูตรแกนกลางการศึกษา                            
ขั้นพื้นฐาน  พุทธศักราช 2551 และสถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี 
(สสวท.) ซึ่งได้เน้นการพัฒนาทักษะกระบวนการทางคณิตศาสตร์ส าหรับนักเรียน  เพื่อให้มี
ความรู้ความเข้าใจ มีทักษะท่ีจ าเป็น ได้แก่ ทักษะการคิดค านวณ ทักษะการแก้ปัญหา การ
ให้เหตุผล ความคิดริเริ่มสร้างสรรค์  ฝึกให้นักเรียนมีการวิเคราะห์โจทย์ ตามความสามารถ 
ความแตกต่างระหว่างบุคคลให้นักเรียนท างาน  อย่างเป็นระบบ มีระเบียบวินัย รอบคอบ  
มีความรับผิดชอบ ตระหนักในคุณค่า และมี เจตคติท่ีดีต่อวิชาคณิตศาสตร์  ตลอดจน
ตอบสนองผลการเรียนรู้ แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ชุดนี้ได้จัดท าขึ้นจ านวน 6 เล่ม 
ประกอบด้วย 
  เล่มท่ี 1 การสร้างจ านวนเชิงซ้อน     
  เล่มท่ี 2 สมบัติเชิงพีชคณิตของจ านวนเชิงซ้อน   
  เล่มที 3 กราฟและค่าสัมบูรณ์ของจ านวนเชิงซ้อน  
  เล่มท่ี 4 จ านวนเชิงซ้อนในรูปเชิงขั้ว    
  เล่มท่ี 5 รากที่ n ของจ านวนเชิงซ้อน    

เล่มท่ี 6 สมการพหุนาม     
 ท้ังนี้  เพื่อให้การพัฒนาทักษะกระบวนการทางคณิตศาสตร์ เป็นไปตามเป้าหมาย
นักเรียนควรปฏิบัติตามขั้นตอนในการใช้แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์อย่างครบถ้วน 
 ผู้จัดท าหวังเป็นอย่างยิ่งว่า  แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์เรื่องจ านวนเชิงซ้อนชุดนี้ 
จะช่วยให้นักเรียนมีความรู้ความเข้าใจ มีทักษะกระบวนการทางคณิตศาสตร์เพิ่มมากขึ้น  
และเป็นพื้นฐานท่ีดีในการศึกษาวิชาคณิตศาสตร์ ในระดับท่ีสูงขึ้นและน าไปใช้ให้เกิด
ประโยชน์ในชีวิตประจ าวันต่อไปไดอ้ย่างมีประสิทธิภาพ 
 

        ดาวัลย์  ภูวดล 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เล่ม 1 

 

1 

 
 
 
 

ค าชี้แจงการใช้แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ 
 

ค าช้ีแจงส าหรับครู 
 

 เมื่อครูผู้สอนน าแบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เล่มนี้ไปใช้ในการจัดกิจกรรมการเรียน
การสอน ควรมีแนวปฏิบัติดังนี้ 

1. ให้ทดสอบความรู้ก่อนเรียนของนักเรียน เพื่อวัดความพื้นฐานของนักเรียน
รายบุคคล 

2. จัดกิจกรรมการเรียนการสอนโดยใช้แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เล่มนี้ ควบคู่กับ
แผนการจัดการเรียนรู้ 

3. ขณะปฏิบัติกิจกรรมครูคอยแนะน าให้ความรู้แก่นักเรียนอย่างใกล้ชิด  
4. เมื่อนักเรียนท าแบบฝึกทักษะเสร็จ ให้นักเรียนตรวจค าตอบจากแบบเฉลยและ

บันทึกคะแนน 
5. เปิดโอกาสให้นักเรียนซักถามข้อสงสัย และเนื้อหาท่ีไม่เข้าใจและครูอธิบายเพิ่มเติม

จนนักเรียนเข้าใจ 
6. ทดสอบความรู้ของนักเรียนโดยใช้แบบทดสอบหลังเรียน  
7. ครูสามารถใช้แบบฝึกทักษะนี้ในการเรียนรู้และสอนซ่อมเสริมความรู้ด้วยตนเองได้ 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เล่ม 1 

 

2 

 
 
ค าช้ีแจงส าหรับนักเรียน 
 

     
1. แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร ์ชั้นมัธยมศึกษาปีท่ี 5 เรื่องจ านวนเชิงซ้อน  

ได้แบ่งสาระการเรียนรู้ออกเป็น 6 เล่ม  เล่มนี้เป็นเล่มท่ี 1  เรื่อง การสร้างจ านวนเชิงซ้อน 
ใช้เวลาในการฝึกทักษะ จ านวน  3  ชั่วโมง  นักเรียนสามารถเรียนรู้และฝึกปฏิบัติได้ด้วย
ตนเอง  การใช้แบบฝึกทักษะ ควรปฏิบัติตามกฎกติกาในการใช้อย่างเคร่งครัด  จึงจะได้ผลดี  

2. ให้นักเรียนศึกษาสาระ มาตรฐานการเรียนรู้ ผลการเรียนรู้  และจุดประสงค์ 
การเรียนรู ้ 
 3.  ใหน้ักเรียนศึกษาเนื้อหา ค าอธิบาย พร้อมตัวอย่างจากใบความรู้ของแบบฝึก
ทักษะใหเ้ข้าใจ   
 4.  ในการท าแบบฝึกทักษะ ให้นักเรียนท าด้วยตนเอง เรียงล าดับตามขั้นตอน 
อย่าเปิดข้ามหน้าใดหน้าหนึ่งโดยเด็ดขาด และให้มีความซื่อสัตย์ ไม่เปิดดูเฉลยก่อน เมื่อท า
เสร็จแล้วจึงตรวจค าตอบและบันทึกคะแนน 
 5. เมื่อนักเรียนท าแบบฝึกทักษะเรียบร้อยทุกแบบฝึกในเล่มแล้ว ให้ท า
แบบทดสอบหลังเรียน เสร็จแล้วใหเ้ปลี่ยนกันตรวจค าตอบตามเฉลยท้ายเล่มและบนัทึกผล
คะแนนท่ีได้ เพื่อให้ทราบผลการพัฒนาภายหลังจากการท าแบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ 
 6.  ให้นักเรียนตั้งใจ มีสมาธิ และมีความซื่อสัตย์ในการฝึกท าแบบฝึกทักษะ  
เพราะจะท าให้นักเรียนประสบความส าเร็จในการเรียนรู้ได้   
 7. ถ้านักเรียนมีข้อสงสัยเกี่ยวกับเนื้อหาสาระ ตัวอย่างหรือโจทย์ในแบบฝึกทักษะ
ให้ถามครู เพื่อขอค าแนะน า 
 8. ในแต่ละแบบฝึกนักเรียนต้องท าแบบฝึกทักษะถูกต้องร้อยละ 75 ขึ้นไป     
ของจ านวนข้อทั้งหมด จึงจะถือว่าผ่านเกณฑ์การประเมินของแต่ละแบบฝึก 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เล่ม 1 

 

3 

 
 

ล าดับข้ันตอนการท าแบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ส าหรับนักเรียน 
 
 

                           ขั้นที่  1  อ่านค าชี้แจงให้เข้าใจ 
 

 
ขั้นที่ 2 ท าแบบทดสอบกอ่นเรียน 

 
 

 ขั้นที่  3  ศึกษาสาระ มาตรฐานการเรียนรู้ ผลการเรียนรู้และจุดประสงค์การเรียนรู้  
 
 

ขั้นที่ 4 ศึกษาใบความรู้และตัวอย่าง 
 

     
ขั้นที่  5  ท าแบบฝึกทักษะและตรวจค าตอบ 

 
 

     ขั้นที่  6  ท าแบบทดสอบหลังเรียน 
 
 

    ขั้นที่  7 ตรวจแบบทดสอบและบันทึกผลคะแนนที่ท าได ้
 
 
 

ศกึษาตามล าดบัขัน้ตอนนะจะ๊ 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เล่ม 1 

 

4 

 

 
แบบทดสอบก่อนเรียน 

 
ค าช้ีแจง  1. แบบทดสอบก่อนเรียนนี้เป็นแบบปรนัยเลือกตอบมี 4 ตัวเลือก  
      มีจ านวน 10 ข้อ คะแนนเต็ม 10 คะแนน ใช้เวลาท า 20 นาที 

 2. จงเลือกค าตอบท่ีถูกที่สุดเพียงข้อละค าตอบเดียว แล้วท าเครื่องหมาย 
     กากบาท (×) ทับตัวอักษร ก , ข , ค หรือ ง  ท าลงในกระดาษค าตอบ 
3. เกณฑ์การให้คะแนน คือ ตอบถูกได้ 1 คะแนน , ตอบผิดได้ 0 คะแนน  

 
1. ข้อใดต่อไปนี้ไมถู่กต้อง 
      ก. i21922187        ข. i298225   
      ค. i3435124         ง. i32327732    
 

2. ข้อใดต่อไปนี้ไมถู่กต้อง  
     ก. 6123         ข. 10101258   

     ค. i5
5

5



        ง. 

3

4

33

122




  
 

3. ค่าของ 10132 ... iiii  เท่ากับข้อใด 
ก. 1      ข. i  
ค. i      ง. 1  

 

4.  ก าหนดให้ 126109 ... iiiz    
   เมื่อ 12 i  แล้วค่าของ z  เท่ากับข้อใด 
   ก. i1      ข. i1  
   ค. i1      ง. i1  

 

5. จงหาค่าของ    ii 2434   เท่ากับข้อใด 
   ก. i5       ข. i5     
   ค. 5      ง. 5  
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เล่ม 1 
 
 

 

4  

 

6. ให้ iz 521   และ iz 342   จงหาค่าของ 21 42 zz   เท่ากับข้อใด 
   ก. i2212     ข. i2212    
   ค. i2212      ง. i2212    
 

7.  ให้ iz 421   , iz 362   , iz 13  จงหาค่าของ 321 )2( zzz   เท่ากับข้อใด  
     ก. i315     ข. i315    
     ค. i1115      ง. i1115  
 

8. ค่าของ   1132  i  เท่ากับข้อใด 
     ก. i5     ข. i5   
     ค. i1       ง. i1  
 

9. ให้      iqpqpi 5523   จงหาค่า p   และ  q  เท่ากับข้อใด 
    ก. 

2

1
,

2

1
 qp     ข. 

2

1
,

2

1
 qp   

    ค. 
2

1
,

2

1
 qp       ง. 

2

1
,

2

1
 qp  

 

10. ถ้า x  และ y  สอดคล้องกับสมการ    iiyix 6212   แล้ว yx   มีค่าเท่ากับ 
    ข้อใด 
     ก. 1      ข. 4    
     ค. 5       ง. 6  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ยิ้มหน่อยค่ะ บางข้ออาจจะยังไม่รู้ 
ไม่เป็นไรค่ะ เป็นแบบทดสอบก่อนเรียน

แต่ก็พยายามท าให้ดีที่สุดนะจ๊ะ 
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แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เล่ม 1 
 
 

 

5  

 
กระดาษค าตอบแบบทดสอบก่อนเรียน 

แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ืองจ านวนเชิงซ้อน 
ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5  เล่มที่ 1 การสร้างจ านวนเชิงซ้อน  

 
ชื่อ.................................................................เลขที.่........ชั้น.................. 

 
 

ค าช้ีแจง  จงเลือกตอบข้อที่ถูกที่สดุเพียงข้อละค าตอบเดียว แล้วใหน้ักเรียน 
กาเครื่องหมายกาบาท (x) ลงในช่องค าตอบที่เลือกให้ถูกต้อง 

ข้อ ก ข ค ง 
1     
2     
3     
4     
5     
6     
7     
8     
9     
10     

 
 

คะแนนเต็มของแบบทดสอบก่อนเรียน  คะแนนที่ท าได้ 
10  
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          สาระและมาตรฐานการเรียนรู ้ 
           ตามหลักสตูรแกนกลางการศึกษาขั้นพื้นฐาน  

พุทธศักราช 2551 
     
 
สาระที่ 1 จ านวนและการด าเนินการ 
มาตรฐาน  
ค 1.1  เข้าใจถึงความหลากหลายของการแสดงจ านวนและการใช้จ านวนในชีวิตจริง  
ค 1.2  เข้าใจถึงผลท่ีเกิดขึ้นจากการด าเนินการของจ านวนและความสัมพันธ์ระหว่าง  
         การด าเนินการต่าง ๆ และสามารถใช้การด าเนินการในการแก้ปัญหา  
ค 1.3  ใช้การประมาณค่าในการค านวณและแก้ปัญหา  
ค 1.4  เข้าใจระบบจ านวนและน าสมบัติเกี่ยวกับจ านวนไปใช้ 
สาระที่ 4 พีชคณิต 
มาตรฐาน  
ค 4.2  ใช้นิพจน์ สมการ อสมการ กราฟ และตัวแบบเชิงคณิตศาสตร์  
        (mathematical  model)  อื่น ๆ แทนสถานการณ์ต่าง  ๆ ตลอดจนแปล 

ความหมาย แ  ละน าไปใช้แก้ปัญหา 
สาระที่ 6 ทักษะกระบวนการทางคณิตศาสตร์ 
มาตรฐาน  
ค 6.1  มีความสามารถในการแก้ปัญหา  การให้เหตุผล  การสื่อสาร  การสื่อความหมาย 

ทางคณิตศาสตร์ และการน าเสนอ การเชื่อมโยงความรู้ต่าง ๆ ทางคณิตศาสตร์และ 
เชื่อมโยงคณิตศาสตร์กับศาสตร์อื่น ๆ   และมีความคิดริเร่ิมสร้างสรรค์ 
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  อย่าลืมอ่าน 
  ด้วยนะจ๊ะ 

             ผลการเรียนรู้ 
 

  

ผลการเรียนรู้ 
1. มีความคิดรวบยอดเกี่ยวกับจ านวนเชิงซ้อน เขียนกราฟ และหาค่าสัมบูรณ์ของจ านวน 
   เชิงซ้อน 
2. หารากท่ี n  ของจ านวนเชิงซ้อน เมื่อ n  เป็นจ านวนเต็มบวก 
3. แก้สมการพหุนามตัวแปรเดียวท่ีมีสัมประสิทธิ์เป็นจ านวนเต็มและมีดีกรีไม่เกินสาม 
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จุดประสงค์การเรียนรู้ เรื่องการสร้างจ านวนซ้อน 
 

 
  1. นักเรียนสามารถเขียนจ านวนเชิงซ้อนให้อยูใ่นรูป (a,b) หรือ a+bi และบอก
ส่วนจริง ส่วนจินตภาพของจ านวนเชิงซ้อนได้ 
 2. นักเรียนสามารถบอกได้ว่าจ านวนเชิงซ้อนสองจ านวนท่ีก าหนดให้เท่ากัน
หรือไม่และน าความรู้เรื่องการเท่ากันของจ านวนเชิงซ้อนไปใช้ได ้   

3. นักเรียนสามารถหาผลบวก ผลคูณ และบอกสมบัติที่เกี่ยวข้องกับการบวก การ
คูณของจ านวนเชิงซ้อนได ้
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ใบความรู้ที่ 1.1 
 

จ านวนจินตภาพ (Imaginary unit) และการหาค่า ni  
 

       เรามาทบทวน 
        เรื่องระบบจ านวนกันก่อนนะค่ะ 
 
  
 
 ในระบบจ านวน  เท่าที่มนุษย์คิดค้นพบในขณะนี้ประกอบด้วยเลขจ านวน 2 ระบบ คือ  
     1. ระบบจ านวนจริง (Real Number System) 
     2. ระบบจ านวนเชิงซ้อนประเภทจินตภาพ (Imaginary Number System) 
สรุปเป็นแผนภูมิได้ดังนี้ 

 
 จ านวนตรรกยะ (Rational Number) คือ จ านวนที่สามารถเขียนในรูปเศษส่วน 

b

a  เมื่อ 

a  และ  b  เป็นจ านวนเต็มโดยที่  0b   จ านวนตรรกยะ จ าแนกได้เป็น 3 ประเภทใหญ่ ๆ คือ 
     1. จ านวนเต็ม (Integer) 
     2. เศษส่วน (Fraction) 
     3. ทศนิยม (Repeating decimal) 
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 จ านวนอตรรกยะ (irrational Number) คือ จ านวนที่ไม่สามารถเขียนในรูปเศษส่วน 
b

a  

เมื่อ a  และ  b   เป็นจ านวนเต็มโดยที่ 0b    หรือจ านวนอตรรกยะคือ  จ านวนที่ไม่ใช่จ านวน
ตรรกยะนั่นเอง จ านวนอตรรกยะ จ าแนกได้เป็น 2 ประเภทใหญ่ใหญ่คือ 
     1. จ านวนติดกรณ์บางจ านวน  เช่น 4 5,3,2  เป็นต้น 
     2. จ านวนทศนิยมไม่ซ้ าเช่น 5.18118168473465 

          หมายเหตุ    ซึ่งประมาณได้ด้วย 
7

22  แต่จริงๆ แล้ว   เป็นเลขอตรรกยะ 

          สิ่งที่ควรทราบ 
 4142135.12   
 7320508.13   
 14159.3

7

22
  

 71828.2  
 

ความรู้เบื้องต้นเกี่ยวกับจ านวนจินตภาพ 
 

จ านวนจินตภาพ (Imaginary number) เป็นระบบจ านวนท่ีไม่มีอยู่จริงใน
ชีวิตประจ าวันถือก าเนิดขึ้นเน่ืองจากนักคณิตศาสตร์พยายามท่ีจะแก้สมการบางสมการท่ี
ไม่มีค าตอบท่ีอยู่ในระบบจ านวนจริง   
เช่น   012 x   
        12 x  
                1x  

จากกรณีท่ีแก้สมการแล้วได้ค่าท่ีติดลบ ภายใต้รากท่ี n   เมื่อ n    เป็นจ านวนคู่
ดังกล่าว  จากสมการข้างต้น จะพบว่า ไม่มีจ านวนจริงใดเลยท่ียกก าลังสอง แล้วมีค่าติดลบ 
แต่ถ้ายังฝืนใช้หลักของจ านวนจริง ด าเนินการต่อไปอีก ก็จะพบว่าได้ค่า ท่ีติดลบภายใต้
เครื่องหมายกรณฑ์ท่ีสอง ซึ่งไม่สอดคล้องกับหลักการของจ านวนจริง  

ดังนั้น  จึงเป็นท่ีมาของการสร้างจ านวนชนิดใหม่ขึ้นมา เรียกว่า จ านวนจินตภาพ  
นั่นเอง   ซึ่งมีประโยชน์อย่างมากในการค านวณทางวิศวกรรมไฟฟ้า และสาขาอื่นๆ อีก
มากมาย 
          เนื่องจาก  1  ไม่เป็นจ านวนจริง เนื่องจากไม่มีจ านวนจริงใดท่ียกก าลังสองแล้ว
ได ้ 1    นักคณิตศาสตร์จึงได้นิยามจ านวนจินตภาพ i    ขึ้นมา โดย     1i   นั่นเอง 
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การเขียนจ านวนจินตภาพในรูปหนึ่งหน่วยจินตภาพ 
 
   เช่น   i22    ,  i33    , i24   ,  i55    , i39    เป็นต้น  

 
บทนิยาม  ถ้า a  เป็นจ านวนจริงบวกแล้ว   
            iaaa  1   เมื่อ 0a  
 
ส าหรับจ านวนท่ีไม่สามารถหาค่าได้ในระบบจ านวนจริงก็จะสามารถหาค่าได้ใน

ระบบจ านวนเชิงซ้อน   เช่น   i3133         
        i3199   

                 155353  ii      
     662349 2  iii   เป็นต้น 
 

                      ต่อไปเรามาศึกษา 
                 การหาค่าของ ni   เมื่อ   n   เป็นจ านวนเต็มบวก  
                                       กันนะครับ  
  
การหาค่าของ ni   เมื่อ   n   เป็นจ านวนเต็มบวก 

จาก  12 i   จะพิจารณาค่าของ  ni   ดังนี้ 
       ii 1  

                12 i  
      iii  23     i1   i   
      224 iii        11     1  
      iii  45      i1    i  
      246 iii       11      1  
      347 iii        i 1        i  
       448 iii       11    1   
 
สรุป  เพื่อให้นักเรียนหาค่าของ  ni   เมื่อ  n   เป็นจ านวนเต็มบวกได้อย่างง่าย ๆ  

จึงขอสรุปแยกให้นักเรียนดูเป็นพวก ๆ  ได้ดังนี้ 
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 ค่าของ   iin      เมื่อน า  4n  แล้วเหลือเศษ  1  เช่น  1395 ,, iii  เป็นต้น 
 ค่าของ   1ni   เมื่อน า  4n  แล้วเหลือเศษ 2  เช่น  1062 ,, iii  เป็นต้น 
 ค่าของ   iin    เมื่อน า  4n   แล้วเหลือเศษ 3   เช่น  1173 ,, iii  เป็นต้น 
 ค่าของ   1ni     เมื่อน า  4n   แลว้หารลงตัวพอดี  เช่น  1284 ,, iii  เป็นต้น 
 

ต่อไปลองพิจารณาเลขช้ีก าลังของ  i   ที่ท าให้ค่าออกมาเป็น  1  หรือ  1  
                    11062  iii                     11284  iii  
   จะพบว่า ถ้าเลขชี้ก าลังของ  i   เป็นจ านวนคู่ ผลท่ีได้จะเป็น  1  หรือ  1  
และถ้า  4   หารลงตัว  ผลท่ีได้จะเป็น 1 แต่ถ้า  4   หารไม่ลงตัว  ผลท่ีได้จะเป็น  1   
 
 
ดังแผนภาพ 
 

  ni  เมื่อ n  เป็นจ านวนเต็มบวกคู่          
ni               

 
 

 
 
ถ้า  ni  และ  n   เป็นจ านวนคี่  ก็แยก i  ออกมา 1 ตัว เพื่อให้ที่เหลืออยู่ในรูปที่

เป็นจ านวนคู่  แล้วพิจารณาว่าเป็น 1  หรือ 1  
เช่น 1) จงหาค่าของ   2627 iii     เนื่องจาก  126 i  
                               1 i    
                 ดังนั้น ii 27     ตอบ 

                2) จงหาค่าของ   124125 iii     เนื่องจาก  1124 i  
                                1i    
                 ดังนั้น ii 125    ตอบ   

ตัวอย่าง 1    จงหาค่าของ  
ni   ท่ีก าหนดให้ต่อไปนี้ 

        เช่น  ii 25    เนื่องจาก  25    หารด้วย 4    เหลือเศษ 1 

 ถ้า 4  หาร n ลงตัว 
         1ni  

 ถ้า 4  หาร n ไม่ลงตัว 
         1ni  
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        1.  98i   ค าตอบคือ   1   เนื่องจาก 98   หารด้วย 4    เหลือเศษ 2   
        2.  29i   ค าตอบคือ    i    เนื่องจาก 29    หารด้วย 4    เหลือเศษ 1 
        3.  125i   ค าตอบคือ   i    เนื่องจาก 125   หารด้วย 4    เหลือเศษ 1 
        4.  399i   ค าตอบคือ  i   เนื่องจาก 399   หารด้วย 4   เหลือเศษ 3  
        5.  1268i   ค าตอบคือ   1   เนื่องจาก 1268   หารด้วย 4   ลงตัว 
        6.  7649i   ค าตอบคือ   i    เนื่องจาก 7649   หารด้วย 4    เหลือเศษ 1 
 
 
 
ตัวอย่าง 2   จงหาค่าของ   282726252423222120 iiiiiiiii    
 
วิธีท า  เนื่องจาก  28

0

27262524

0

23222120 iiiiiiiii          28i      

                     =   1  ตอบ 
 
ตัวอย่าง 3   จงหาค่าของ   2537253632 ... iiiii   
 
วิธีท า  พิจารณาการบวกเป็นชุด ๆ ดังนี้             
     011432  iiiiii      
            0118765  iiiiii  
 จะพบว่าแต่ละชุดมีผลบวกเท่ากับ 0  และเลขชี้ก าลังของ i  ตัวสุดท้ายต้องหาร
ด้วย 4 ลงตัว 
ดังนั้น เลขชี้ก าลังของ  i   พจน์สุดท้ายในชุดสุดท้ายคือ 2536 
นั่นคือ  0... 253632  iiii  
จะได้ว่าค่าของ iiiiii  0... 2537253632    i   ตอบ 
 
 
 
 

 
 

ต่อไปเรามาท า 
แบบฝึกทักษะที่ 1.1 
กันดีกว่า 
นะจ๊ะ 
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แบบฝึกทักษะที่ 1.1 

 
ค าช้ีแจง  จงแสดงวิธีท ามาโดยละเอียด 

1. จงหาค่าของ  259      
     วิธีท า  259    = ……………………………………………………………………………. 

            = ……………………………………………………………………………. 
  = ……………………………………………………………………………. 

2. จงหาค่าของ    259     
     วิธีท า    259    = ……………………………………………………………………………. 

             = ……………………………………………………………………………. 
    3. จงหาค่า  ni   แต่ละข้อต่อไปนี้  

3.1.  ...............26 i   3.6.  ...............136 i  
3.2.  ...............88 i   3.7.  ...............400 i  
3.3  ...............142 i   3.8.  ...............1254 i  
3.4.  ...............1247 i   3.9.  ...............2468 i  
3.5.  ...............1645 i   3.10.  ...............3000 i  

   4. จงหาค่าของ 212932 ... iiii      
     วิธีท า 
……………………………………………………………………………………………………………………………     
………………………………………………………………………………………………………………………………   
……………………………………………………………………………………………………………………………… 
  5. จงหาค่าของ 226174012535 iiiii    
     วิธีท า 
…………………………………………………………………………………………………………………………….     
………………………………………………………………………………………………………………………………     
………………………………………………………………………………………………………………………………     
……………………………………………………………………………………………………………………………… 
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    ใบความรู้ที่ 1.2 

 

ความรู้เกี่ยวกับจ านวนเชิงซ้อน 

 

      บทนิยาม  ก าหนด z เป็นจ านวนเชิงซ้อนใด ๆ  และ  ba,  เป็นจ านวนจริงใด ๆ จะ
เขียนจ านวนเชิงซ้อนได้ 2  รูปแบบ  คือ 
 1)  baz ,  
 2) biaz   
     โดยเรียก a   ว่าส่วนจริง (real part) ของ z  เขียนแทนด้วย  zRe และ 
          เรียก b  ว่าส่วนจินตภาพ (imaginary part) ของ z  เขียนแทนด้วย  zIm  
  
 จากบทนิยาม อาจกล่าวได้ว่า จ านวนจริงก็คือจ านวนเชิงซ้อน ท่ีมีส่วนจินตภาพ
เป็นศูนย์   จ านวนเชิงซ้อนท่ีมีส่วนจริงเป็นศูนย์ แต่ส่วนจินตภาพไม่ใช่ศูนย์ จะเรียกว่า 
จ านวนจินตภาพแท้   (purely imaginary number)  
การเรียกส่วนต่าง ๆ ของจ านวนเชิงซ้อน 

ให้ biaz   เป็นจ านวนเชิงซ้อนใด ๆ แล้ว  a   เรียกว่า  ส่วนจริง  (real  part) 
   b    เรียกว่า  ส่วนจินตภาพ (imaginary  part) 
           i     เรียกว่า  จ านวนจินตภาพหนึ่งหน่วย (imaginar unit) 
          bi    เรียกว่า  จ านวนจินตภาพแท้ ( 0b ) 
          bia    เรียกว่า  จ านวนเชิงซ้อน  ( 0a , 0b ) 

เช่น      i53   เรียกว่า      จ านวนเชิงซ้อน  
        3       เรียกว่า     จ านวนจริง 
       i5       เรียกว่า     จ านวนจินตภาพแท้               
  ดังนั้น  จ านวนเชิงซ้อนแยกเป็น 2 กลุ่ม คือ จ านวนจริงกับจ านวน 
จินตภาพ สัญลักษณ์ (ตัวเลข) ท่ีใช้แทนจ านวนเชิงซ้อน คือ bia   หรือ  ba,  หรือ…. 
(เชิงขั้ว)ถ้าส่วนจินตภาพเป็น 0    แล้ว  bia     จะแทนจ านวนจริง    เช่น  505  i  
ถ้าส่วนจินตภาพไม่เป็น 0  แล้ว  bia    จะแทนจ านวนจินตภาพ    เช่น  ii 770   
 ต่อไปพิจารณาจ านวนเชิงซ้อน ba,  สามารถเขียนแทนได้ด้วยสัญลักษณ์ bia   
   ดังนั้น  จ านวนเชิงซ้อน   babiaz ,  จะถูกแบ่งเป็น 3 ลักษณะดังนี ้
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1) ถ้า 0a  และ 0b  จะได้ biz    ซึ่งเป็นจ านวนจินตภาพ และเราเรียก
จ านวนเชิงซ้อนในลักษณะเช่นนี้ว่า จ านวนจินตภาพแท้ 

2)  ถ้า 0a  และ 0b  จะได้ az    ซึ่งเป็นจ านวนจริง นั่นคือ จ านวนจริง
ทุกจ านวนต่างก็เป็นจ านวนเชิงซ้อนซึ่งไม่มีส่วนจินตภาพ  

3)  ถ้า 0a  และ 0b  จะได้ biaz    ซึ่งเป็นจ านวนเชิงซ้อนที่มีท้ังส่วน
จริงและส่วนจินตภาพ 

 
ตัวอย่าง 1     จงเขียนจ านวนต่อไปนี้ให้อยู่ในรูป  bia   
 1) จ านวนเชิงซ้อน (5,3)   คือ  i35   
 2) จ านวนเชิงซ้อน (3,-4)  คือ  i43  
 3) จ านวนเชิงซ้อน (2,0)   คือ  2  
 4) จ านวนเชิงซ้อน (0,-1)  คือ  i  
 5) จ านวนเชิงซ้อน (-7,-2) คือ  i27  
 
 
   
ตัวอย่าง 2   จงบอกส่วนจริง  zRe  และส่วนจินตภาพ  zIm  ของจ านวนเชิงซ้อนต่อไปนี ้
                ต่อไปนี้ 
1) จ านวนเชิงซ้อน  3,5   ส่วนจิรง  zRe  คือ  5     ส่วนจินตภาพ  zIm   คือ  3  
2) จ านวนเชิงซ้อน  4,3   ส่วนจิรง  zRe คือ  3      ส่วนจินตภาพ  zIm  คือ  -4 
3) จ านวนเชิงซ้อน  0,2   ส่วนจิรง  zRe  คือ  2     ส่วนจินตภาพ  zIm  คือ  0  
4) จ านวนเชิงซ้อน  1,0   ส่วนจิรง  zRe  คือ  0     ส่วนจินตภาพ  zIm  คือ 1  
5) จ านวนเชิงซ้อน  2,7  ส่วนจิรง  zRe คือ  7  ส่วนจินตภาพ  zIm   คือ 2  
 
 
 
 
 
 
 

 ง่ายจัง! ครับคุณคร ู
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 ตัวอย่าง 3    จงบอกส่วนจริง  zRe  และส่วนจินตภาพ  zIm  ของจ านวนเชิงซ้อน 
          ท่ีก าหนดใหต้่อไปนี้ 

1)  iz 52   ส่วนจิรง  zRe  คือ  2    ส่วนจินตภาพ  zIm  คือ  5  
2)  iz 35    ส่วนจิรง  zRe  คือ  5    ส่วนจินตภาพ  zIm คือ  3  
3)  iz 34  ส่วนจิรง  zRe คือ 4    ส่วนจินตภาพ  zIm คือ 3   
4)  iz 8    ส่วนจิรง  zRe  คือ  0   ส่วนจินตภาพ  zIm  คือ 

8  
    เรียก z  ว่าจ านวนจินตภาพแท้ 
5)  52z   ส่วนจิรง  zRe คือ 52  ส่วนจินตภาพ  zIm  คือ 0  
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    แบบฝึกทักษะที่ 1.2 
 

1. ให้นักเรียนกาเครื่องหมายถูก ( )  ลงในตารางว่าจ านวนท่ีก าหนดให้เป็นจ านวน 
    ชนิดใด  

ข้อ โจทย์ 
จ านวน
เชิงซ้อน 

จ านวน 
จินตภาพแท้ 

จ านวนจริง 
จ านวน
ตรรกยะ 

จ านวน 
อตกรรกยะ 

จ านวนเต็ม 

1 3        
2 5        
3 i4        
4 i7        
5 3        
6 i 2        
7 i3        
8 i53        
9 i32        

10 i75        

 
   2. จงเขียนจ านวนในแต่ละข้อต่อไปนี้ให้อยู่ในรูป bia   
      ตัวอย่าง        i55       
           ii 2392   
   i7274   
      2.1  73     =…………………………………………. 
      2.2  45    =…………………………………………. 
      2.3  3     =…………………………………………. 
      2.4  92     =…………………………………………. 
      2.5  35   =…………………………………………. 
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3. จงบอกส่วนจริงและส่วนจินตภาพของจ านวนเชิงซ้อนต่อไปนี้ 

จ านวนเชิงซ้อน ส่วนจริง  zRe ) ส่วนจินตภาพ   zIm  
ตัวอย่าง   5,8   
            i35  

8 
5 

-5 
3 

1.   8,5    
2.   2,4    
3. i37    
4. 23i    
5. i7    
6. 2    
7. i51    
8. ia 5    
9. i1    
10. i2    

 
 4. จงเขียนจ านวนในแต่ละข้อต่อไปนี้ให้อยู่ในรูป bia   
      ตัวอย่าง         5,2    เขียนใหอ้ยู่ในรูป bia    คือ  i52  
                3,0    เขียนใหอ้ยู่ในรูป bia    คือ  i3  
   3.1   2,0   เขียนใหอ้ยู่ในรูป bia       คือ  ……………………………………………………… 
   3.2   4,3   เขียนใหอ้ยู่ในรูป bia       คือ  ……………………………………………………… 
   3.3   2,7    เขียนให้อยู่ในรูป bia   คือ  ……………………………………………………… 
   3.4   6,0   เขียนใหอ้ยู่ในรูป bia         คือ  ……………………………………………………… 
   3.5  0,5   เขียนใหอ้ยู่ในรูป bia          คือ  ……………………………………………………… 
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ใบความรู้ที่ 1.3 

 
การเท่ากัน การบวกและการคูณของจ านวนเชิงซ้อน 
 
บทนิยาม      ก าหนดให้    biabaz  ,1  ,   dicdcz  ,2  
   เมื่อ a  และ b   และก าหนดการเท่ากัน การบวกและการคูณของจ านวน
เชิงซ้อนเป็นดังนี้ 
 1. การเท่ากัน 21 zz   ก็ต่อเมื่อ ca   และ db   
 2. การบวก         idbcadbcazz  ,21  
 3. การคูณ          ibcadbdacbcadbdaczz  ,21  
          อาจแทน    dcba ,,   ด้วย   dcba ,,  ก็ได้  และเซตของจ านวนเชิงซ้อนเขียน
แทนด้วยสัญลักษณ์ C 
           
จากบทนิยาม สรุปได้ว่า  
1. จ านวนเชิงซ้อน 2 จ านวนจะเท่ากันได้ ก็ต่อเมื่อส่วนจริงเท่ากับส่วนจริง และ  
   ส่วนจินตภาพเท่ากับส่วนจินตภาพ  ดังแผนภาพ 
 

 
           ca       db   
 
 ข้อควรจ า 

1. ถ้า    dcba ,,   หรือ dicbia    จะสรุปได้ว่า ca   หรือ db   
2. จ านวนเชิงซ้อนจะมีการเปรียบเทียบกันได้เฉพาะ การเท่ากัน หรือ ไม่เท่ากัน 

เท่านั้น ไม่มีการเปรียบเทียบกันเชิงมากกว่าหรือน้อยกว่า ยกเว้นส่วน    
จินตภาพเป็นศูนย ์ก็คือจ านวนจริงนั่นเองท่ีจะเปรียบเทียบกันในลักษณะนี้ได้ 

 
3. เราใช้พื้นฐานการเท่ากันของจ านวนเชิงซ้อนมาช่วยแก้หาตัวแปรท่ีเป็น

องค์ประกอบของจ านวนเชิงซ้อน 
 

dicbia   
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ตัวอย่าง 1     ถ้า iix 373    แล้ว  x   มีค่าเท่าใด 
วิธีท า    จาก  iix 373     
 ให ้ ixz 31    และ iz 372   จากนิยาม 21 zz   ก็ต่อเมื่อ ca  และ db   
 ดังนั้น  7x       ตอบ 
 
 
ตัวอย่าง 2     ถ้า yii  353   แล้ว  y  มีค่าเท่าใด 
วิธีท า    จาก  yii  353    
 ให ้ iz 531    และ yiz  32  จากนิยาม 21 zz   ก็ต่อเมื่อ ca  และ db   
 ดังนั้น  5y       ตอบ 
 
 
ตัวอย่าง 3     ก าหนดให้ iz  31  กับ iz  92  จงหาว่า 21 zz   หรือไม่ 
วิธีท า      ให้ iz  31   ,  iz  92  
  จะได้ว่า    3Re 1 z        ,    1Im 1 z    และ 
                   39Re 2 z   ,    1Im 2 z   
  ดังนั้น       21 ReRe zz    ,      1ImIm 21  zz  
  นั่นคือ 21 zz       ตอบ 
 

 
 
 
ตัวอย่าง 4     จงแสดงว่าจ านวนเชิงซ้อน  i54  กับ i2516   เท่ากันหรือไม่ 
วิธีท า      ให้ iz 541    ,  iz 25162   
 จะได้ว่า    4Re 1 z      ,   5Im 1 z    และ 
                  416Re 2 z     ,   525Im 2 z   
 ดังนั้น        4ReRe 21  zz  ,     5ImIm 21  zz  
 นั่นคือ   i54  =  i2516     ตอบ 
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ตัวอย่าง 5     ถ้า     iyxiyx  5  จงหาค่าของ xy  
วิธีท า     จาก     iyxiyx  5  
 จะได้ว่า  5 yx    1  
                1 yx     2   
 แก้ระบบสมการ น า    21       จะได้       42 y  
                  2y  
 น าค่า 2y  แทนในสมการ  2  จะได้    12 x  
                    3x    
 ดังนั้น    623 xy     ตอบ 
 
 
ตัวอย่าง 6     จงหาจ านวนจริง x  และ y  ท่ีท าให้     iyixi 721   
วิธีท า     จาก     iyixi 721   
         iiyx 7211     
         จะได้ 21  x  และ 71y        
        12x              17y  
        3x             8y  
 ดังนั้น   3x  และ      8y    ตอบ 
 
2. การหาผลบวกของจ านวนเชิงซ้อน ท าได้โดยน าส่วนจริงบวกกัน ส่วนจินตภาพบวกกัน 
3. การคูณจ านวนเชิงซ้อน ))(( diciba   อาจท าได้โดยการคูณเรียงไปแบบธรรมดา 
    นั่นเอง   คือ ))(( diciba  = 2bdibciadiac   
                 = bdibcadac  )(   เนื่องจาก 12 i   
    แล้วจัดให้อยู่ในรูป bia   
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สมบัติที่เกี่ยวข้องกับการบวกและการคูณของจ านวนเชิงซ้อน 
 
 ถ้า 21, zz  และ 3z  เป็นจ านวนเชิงซ้อน สมบัติท่ีเกี่ยวข้องกับการบวกและการคูณ
ของจ านวนเชิงซ้อนมีดังนี้ 

1. สมบัติปิด  ก็ต่อเมื่อ 21 zz   เป็นจ านวนเชิงซ้อน และ 21zz เป็นจ านวนเชิงซ้อน 
2. สมบัติการสลับท่ี ก็ต่อเมื่อ 1221 zzzz   และ 1221 zzzz   
3. สมบัติการเปลี่ยนหมู่ ก็ต่อเมื่อ 321321 )()( zzzzzz   และ 

321321 )()( zzzzzz   
4. สมบัติการแจกแจง  ก็ต่อเมื่อ 3121321 )( zzzzzzz    

 
บทนิยาม  การคูณจ านวนเชิงซ้อนด้วยจ านวนจริง  
ถ้า  biaz    เป็นจ านวนเชิงซ้อน  และ k  เป็นจ านวนจริงใด ๆ จะได้ว่า 

kbikakz   เป็นการน า จ านวนจริงไปคูณทั้งส่วนจริงและส่วนจินตภาพ 
 
เช่น  ให้  iz 23   จงหาค่าของ  z3   จะได้ว่า  iz 693   
       ให้  iz 210   จงหาค่าของ  z

2

1   จะได้ว่า  z
2

1
i 5   เป็นต้น 

 
หมายเหตุ       ถ้า  biaz   
           zbiabiabiaz  11   
  ดังนั้นเรานิยมเขียน    zz 1  
 
 

ตัวอย่าง 7      ถ้า   3,71 z ,   2,52 z  จงหาค่าของ 21 zz   และ 21zz  
 
วิธีท า    จาก       23,5721  zz  (ใช้หลักการน าส่วนจริงบวกกัน,ส่วนจินตภาพบวกกัน) 
         5,2   

                      5327,235721 zz  (การคูณโดยใช้สูตร ) 
            1514,635   
         1,41     ตอบ 
 

www.kr
oo

ba
nn

ok
.co

m



แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เล่ม 1 
 
 

 

24  

 

   
ตัวอย่าง 8      ถ้า  iz 451  ,  iz 372   จงหาค่าของ 21 zz   และ 21zz  
 
วิธีท า    จาก    iizz 374521    
            i3475          
        i72     ตอบ 
 
 
                  ข้อควรรู้ 

หลักการหาค่าของ  21zz   หาได้หลายวิธีนะจ๊ะ 
 
 
 
 
วิธีท่ี 1               izz 7435347521   (การคูณโดยใช้สูตร ) 

            i28151235   
        i1347     ตอบ 
 

วิธีท่ี 2    iizz 374521   (การคูณโดยใช้สูตรอีกวิธีหนึ่ง 
2bdibciadiac  ) 

              212281535 iii     
           1121335  i  (เนื่องจาก 12 i ) 
        i1347   ตอบ 
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ตัวอย่าง 9     ถ้า  iz 431  ,  1632 z   จงหาค่าของ 21zz  และ 3

1)(z  
 
วิธีท า  การหาค่าของ 21zz  

(วิธีท่ี 1)   จาก   1634321  izz                  
                ii 4343   
                            i34434433                  
                 i1212169   
 ดังนั้น         21zz 25   ตอบ 
        (วิธีท่ี 2)   จาก   1634321  izz                  
                ii 4343   
     21612129 iii   
      1169      (เนื่องจาก 12 i ) 
 ดังนั้น         21zz 25   ตอบ 
 หาค่า   33

1 43)( iz   
           iii 434343   
         ii 43)1212()169(   
         ii 43247   
        i)7228()9621(   
       i44117  
 ดังนั้น 3

1)(z i44117   ตอบ 
                                            
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ต่อไปเรามาท าแบบฝึก 
ที ่1.3 กันนะจ๊ะ 
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แบบฝึกทักษะที่ 1.3 

  
ค าช้ีแจง  จงแสดงวิธีท ามาโดยละเอียด 
1.  จากโจทย์ในแต่ละข้อต่อไปนี้  จงหาค่า x และ y   
   1.1    yx ,75,   
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
   1,2 iyix 205   
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
   1.3     iiyix 3253   
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
   1.4. 62  yix  
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
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1.5.      2,15,2, yx   
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
…………………………………………………………………….................................................................
...............…………………………………………………………………….................................................. 
2. จากโจทย์ในแต่ละข้อตอ่ไปนี้  จงหาค่า x และ y  โดยแสดงวิธีท ามาโดยละเอียด 
   2.1         ixyiyxx 35243   
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
  2.2         iyxyixx 2322992   
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................................... 
3. จงแสดงว่าจ านวนเชิงซ้อน  i53  กับ i259   เท่ากันหรือไม่ 
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
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4. จงหาค่าของจ านวนเชิงซ้อนท่ีก าหนดใหต้่อไปนี ้ 
    4.1     1,31,2         
  
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
    4.2    ii 3224      
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
…………………………………………………………………….................................................................
.............................................................................................................................................. 
………………………………………………………………….................................................................... 
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
   4.3.   4,33,2    
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
4.4.   ii 352   
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
…………………………………………………………………….................................................................
.............................................................................................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
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4.5.  32 i   
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
…………………………………………………………………….................................................................
.............................................................................................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
 4.6    4312  iii     
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
.............................................................................................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
……………………………………………………………………................................................................. 
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แบบทดสอบหลังเรียน 
ค าช้ีแจง 
   
ค าช้ีแจง  1. แบบทดสอบหลังเรียนนี้เป็นแบบปรนัยเลือกตอบมี 4 ตัวเลือก  
      มีจ านวน 10 ข้อ คะแนนเต็ม 10 คะแนน ใช้เวลาท า 20 นาที 

 2. จงเลือกค าตอบท่ีถูกที่สุดเพียงข้อละค าตอบเดียว แล้วท าเครื่องหมาย 
     กากบาท (×) ทับตัวอักษร ก , ข , ค หรือ ง  ท าลงในกระดาษค าตอบ 
4. เกณฑ์การให้คะแนน คือ ตอบถูกได้ 1 คะแนน , ตอบผิดได้ 0 คะแนน  

          

 
 

1. ข้อใดต่อไปนี้ไมถู่กต้อง 
      ก. i32327732        ข. i3435124   
      ค.  i21922187        ง. i298225   
 

2. ข้อใดต่อไปนี้ไมถู่กต้อง  
     ก. 6123         ข. 10101258   

     ค. 
3

4

33

122




         ง. i5
5

5



 

 

3. ค่าของ 10132 ... iiii  เท่ากับข้อใด 
ก. 1      ข. 1 
ค. i      ง. i  

4.  ก าหนดให้ 126109 ... iiiz    
   เมื่อ 12 i  แล้วค่าของ z  เท่ากับข้อใด 
   ก. i1      ข. i1  
   ค. i1      ง. i1  
 
5. จงหาค่าของ    ii 2434   เท่ากับข้อใด 
   ก. i5      ข. i5     
   ค. 5      ง. 5  
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6. ให้ iz 521   และ iz 342   จงหาค่าของ 21 42 zz   เท่ากับข้อใด 
   ก. i2212     ข. i2212    
   ค. i2212      ง. i2212      
 

7.  ให้ iz 421   , iz 362   , iz 13  จงหาค่าของ 321 )2( zzz   เท่ากับข้อใด  
     ก. i315     ข. i315    
     ค. i1115      ง. i1115  
 

8. ค่าของ   1132  i  เท่ากับข้อใด 
     ก. i5     ข. i5    
     ค. i1       ง. i1  
 

9. ให้      iqpqpi 5523   จงหาค่า p   และ  q  เท่ากับข้อใด 
    ก. 

2

1
,

2

1
 qp     ข. 

2

1
,

2

1
 qp   

    ค. 
2

1
,

2

1
 qp        ง. 

2

1
,

2

1
 qp  

 

10. ถ้า x  และ y  สอดคล้องกับสมการ    iiyix 6212   แล้ว yx   มีค่าเท่ากับ
ข้อใด 
     ก.6       ข. 5    
     ค. 4       ง. 1 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ยิ้มหน่อย…ตั้งใจท าแบบทดสอบ
หลังเรียนให้ได้คะแนนเต็มนะคะ 
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กระดาษค าตอบแบบทดสอบหลังเรียน 

แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เร่ืองจ านวนเชิงซ้อน 
ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5  เล่มที่ 1 การสร้างจ านวนเชิงซ้อน  

 
ชือ่.................................................................เลขที.่........ชั้น.................. 

 
 

ค าช้ีแจง  จงเลือกตอบข้อท่ีถูกที่สุดเพียงข้อละค าตอบเดียว แล้วให้นักเรียน 
       กาเครื่องหมายกาบาท (x) ลงในช่องค าตอบท่ีเลือกให้ถูกต้อง 

ข้อ ก ข ค ง 
1     
2     
3     
4     
5     
6     
7     
8     
9     
10     

 
คะแนนเต็มของแบบทดสอบหลังเรียน  คะแนนที่ท าได้ 

10  
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ณรงค์  ป้ันนิ่ม และคณะ. คู่มือเตรียมสอบ สาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ คณิตศาสตร์  

PAT 1  ม.4-5-6.กรุงเทพมหานคร : ภูมิบัณฑิตการพิมพ์.  
ทรงวิทย์  สุวรรณาดา.หนังสือ 1000 TESTS IN MATHS 2. กรุงเทพมหานคร : แม็ค. 
ธนวัฒน์(สันติ)  สนทราพรพล. แบบฝึกหัดและวิธีคิดเร็ว คณิตศาสตร์เพิ่มเติม เล่ม 4  

ม.4-6. กรุงเทพมหานคร : โรงพิมพ์ธรรมบัณฑิต. 
สมัย  เหล่าวานิชย์ และ พัวพรรณ  เหล่าวานิชย์. หนังสือคณิตศาสตร์พื้นฐาน+เพ่ิมเติม 

เล่ม 4 ม.4-6. กรุงเทพมหานคร : โรงพิมพ์ธีรพงษ์การพิมพ์. 
สมัย  เหล่าวานิชย์ และคณะ. คณิตศาสตร์รวม ม.4-5-6. กรุงเทพมหานคร :  

โรงพิมพ์ธีรพงษ์การพิมพ์.  
สถาบันกวดวิชา เดอะ เบรน. (2548). เอกสารประกอบการเรียน คอร์ส ENTRANCE 

สายวิทย์  วิชาคณิตศาสตร์ 1 เล่ม 4.(พิมพ์ครั้งท่ี 1).กรุงเทพมหานคร : โรงเรียน 
เดอะ เบรน. 

สถาบันส่งเสริมการสอนวิทยาศาสตร์และเทคโนโลยี,สถาบัน.(2553). หนังสือเรียน 
รายวิชาเพิ่มเติมคณิตศาสตร์ ม.4-6 เล่ม 4.(พิมพ์ครั้งท่ี 1).กรุงเทพมหานคร :  
โรงพิมพ์ สกสค. 

สเถียร  วิเชียรสาร. เอกสารประกอบการเรียนคณิตศาสตร์เพิ่มเติม จ านวนเชิงซ้อน ม.5. 
อเนก  หิรัญ. (2538). หนังสือคณิตศาสตร์ 014 . กรุงเทพมหานคร : โรงพิมพ์ 

ฟิสิกส์เซ็นเตอร์. 
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ภาคผนวก 
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                           เฉลยแบบทดสอบก่อนเรียน 

 

ข้อที่ เฉลย 
1 ค 
2 ง 
3 ข 
4 ค 
5 ก 
6 ง 
7 ข 
8 ก 
9 ค 
10 ค 

 
                                         ได้คะแนนเท่าไหร่จ๊ะ… 

                                    แล้วให้น าคะแนนก่อนเรียนไปเปรียบเทียบ 
                                   กับคะแนนการทดสอบหลังเรียนนะจ๊ะ 
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เฉลยแบบฝึกทักษะที่ 1.1   
 
ค าช้ีแจง  จงแสดงวิธีท ามาโดยละเอียด 
1. จงหาค่าของ  259      

     วิธีท า  259     = )25)(9( ii  
          =   ii 53  

=   215 i  
= 15     ตอบ 

2. จงหาค่าของ    259    
วิธีท า    259     = 225  
           =  15    ตอบ 

3. จงหาค่า  ni   แต่ละข้อต่อไปนี้ 
         3.1  126 i   3.6  1136 i  

3.2  188 i   3.7  1400 i  
3.3  1142 i   3.8  11254 i  
3.4  ii 1247   3.9.  12468 i  
3.5  ii 1645   3.10.  ii 3001  

4.  จงหาค่าของ 212932 ... iiii   
          วิธีท า   พิจารณาการบวกเป็นชุด ๆ ดังนี้             
              011432  iiiiii     
                      0118765  iiiiii  
  จะพบว่าแต่ละชุดมีผลบวกเท่ากับ 0 และเลขชี้ก าลังของ i  ตัวสุดท้ายต้องหาร
ด้วย 4 ลงตัว 
            ดังนั้น เลขชี้ก าลังของ  i   พจน์สุดท้ายในชุดสุดท้ายคือ 2128 
            นั่นคือ  0... 212832  iiii  
            จะได้ว่าค่าของ iiiiii  0... 2129212832  
              i   ตอบ 
5.  จงหาค่าของ 226174012535 iiiii     
          วิธีท า      11226174012535  iiiiiiii  
     i    ตอบ 
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                   เฉลยแบบฝึกทักษะที่ 1.2  
 

1. ให้นักเรียนกาเครื่องหมายถูก ( )  ลงในตารางว่าจ านวนท่ีก าหนดให้เป็นจ านวน 
    ชนิดใด  

ข้อ โจทย์ 
จ านวน
เชิงซ้อน 

จ านวน 
จินตภาพแท้ 

จ านวนจริง 
จ านวน
ตรรกยะ 

จ านวน 
อตกรรกยะ 

จ านวนเต็ม 

1 3        

2 5        

3 i4        
4 i7        
5 3        
6 i 2        
7 i3        
8 i53        
9 i32        

10 i75        

   
2. จงเขียนจ านวนในแต่ละข้อต่อไปนี้ให้อยู่ในรูป bia   
      ตัวอย่าง        i55       
           ii 2392   
   i7274   
      2.1  73     = i73   
      2.2  45             = i25  
      2.3  3     = i3  
      2.4  92     = i32   
      2.5  35    = i53   
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3. จงบอกส่วนจริงและส่วนจินตภาพของจ านวนเชิงซ้อนต่อไปนี้ 
จ านวนเชิงซ้อน ส่วนจริง  zRe ) ส่วนจินตภาพ   zIm  

ตัวอย่าง   5,8   
            i35  

8 
5 

-5 
3 

1.   8,5  5 8 
2.   2,4  -4 2 
3. i37  7 -3 
4. 23i  -3 0 
5. i7  0 7 
6. 2  2 0 
7. i51  -1 5  
8. ia 5  a  -5 
9. i1  1 1 
10. i2  2  -1 

 
4. จงเขียนจ านวนในแต่ละข้อต่อไปนี้ให้อยู่ในรูป bia   
      ตัวอย่าง         5,2    เขียนใหอ้ยู่ในรูป bia    คือ  i52  
                3,0    เขียนใหอ้ยู่ในรูป bia    คือ  i3  
   3.1   2,0   เขียนใหอ้ยู่ในรูป bia       คือ  i2  
   3.2   4,3   เขียนใหอ้ยู่ในรูป bia       คือ   i43   
   3.3   2,7    เขียนใหอ้ยู่ในรูป bia   คือ  i27   
   3.4   6,0   เขียนใหอ้ยู่ในรูป bia         คือ  i6  
   3.5  0,5   เขียนใหอ้ยู่ในรูป bia          คือ  5 
 
 
 
 
 
 
 
 

www.kr
oo

ba
nn

ok
.co

m



แบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ เล่ม 1 
 

 

40 

เฉลยแบบฝึกทักษะที่ 1.3   
 
1. จากโจทย์ในแต่ละข้อตอ่ไปนี้  จงหาค่า x และ y   
   1.1     yx ,75,   
    วิธีท า  จาก     yx ,75,    โดยคุณสมบัติการเท่ากันของจ านวนเชิงซ้อน 
 จะได้  7x   และ  5y  
 นั่นคือ  7x  และ  5y     ตอบ 
 
  1.2  iyix 205   
    วิธีท า จาก  iyix 205     โดยคุณสมบัติการเท่ากันของจ านวนเชิงซ้อน 
 จะได้  0x   และ  205 y  
             4

5

20
y               

 ดังนั้น  0x  และ  4y      ตอบ 
 
 1.3     iiyix 3253   
    วิธีท า จาก      iiyix 3253      
 จะได้      iiyx 3253     
 นั่นคือ 23x        และ 35 y    
        32x             53y  
        1x             2y  
 ดังนั้น  1x  และ  2y     ตอบ 
 
 1.4 62  yix  
    วิธีท า จาก  62  yix    โดยคุณสมบัติการเท่ากันของจ านวนเชิงซ้อน 
 จะได้  62 x   และ  0y  
       3

2

6
x                          

 ดังนั้น  3x  และ  0y      ตอบ 
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  1.5      2,15,2, yx   
    วิธีท า  จาก       2,15,2, yx     
 จะได้       2,152  yx    
 นั่นคือ 12 x        และ 25 y    
       21x            52y  
       1x            7y  
 ดังนั้น    3x  และ  0y     ตอบ 
                                 
2. จากโจทย์ในแต่ละข้อตอ่ไปนี้  จงหาค่า x และ y  โดยแสดงวิธีท ามาโดยละเอียด 
   2.1         ixyiyxx 35243   
    วิธีท า  จาก          ixyiyxx 35243     
 จะได้  543  yx  
     13  yx    1  
     32  xyx     
   3 yx    2  
 แก้ระบบสมการ น า   32   จะได้  933  yx   3  
 น า    13    จะได้  84 y  
             2

4

8
y  

 น าค่า 2y  แทนใน  1  จะได้ 123 x  
        213 x  
          1x  
 ดังนั้น  1x   และ 2y      ตอบ 
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  2.2         iyxyixx 2322992   
    วิธีท า จาก          iyxyixx 2322992     
  จะได้    yx 3292      
  732  yx        1   
    yxx 229    
                   923  yx    2  
          แก้ระบบสมการ น า   31   จะได้  2196  yx    3  
            น า   22   จะได้  1846  yx    4  
 น า    43    จะได้ 3913 y  
           3

13

39



y  

 น า 3y   แทนใน   7332 x  
    972 x  
    1

2

2
x  

 ดังนั้น 1x   และ 3y      ตอบ 
 
3. จงแสดงว่าจ านวนเชิงซ้อน  i53  กับ i259   เท่ากันหรือไม่  
วิธีท า     ให้ iz 531    ,  iz 2592   
 จะได้ว่า    3Re 1 z   ,    5Im 1 z    และ 
                  39Re 2 z   ,    525Im 2 z   
 ดังนั้น         3ReRe 21  zz  
                            5ImIm 21  zz  
 จะได้ว่า        21 zz   
 นั่นคือ     i53  =  i259      ตอบ 
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4.จงหาค่าของจ านวนเชิงซ้อนท่ีก าหนดใหต้่อไปนี้  
4.1    1,31,2          
วิธีท า จาก         11,321,31,2       
                      0,1           
       ดังนั้น     1,31,2   0,1     ตอบ   
 
4.2    ii 3224      
วิธีท า จาก    ii 3224         i3224        
              i56         
       ดังนั้น     ii 3224   i56    ตอบ      
            
4.3   4,33,2           
วิธีท า จาก   4,33,2       98,126    
          1,18       
        ดังนั้น   4,33,2     1,18       ตอบ 
        
4.4.   ii 352   

วิธีท า จาก         iii 56310352   
                i13  
 ดังนั้น   ii 352  i13     ตอบ 
 

4.5  32 i  
วิธีท า จาก  32 i =     iii  222  
               ii  22214  
           ii  243  
             i4346   
         i72  
 ดังนั้น  32 i  i72       ตอบ 
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4.6     4312  iii  
 วิธีท า  จาก    4312  iii  
          จะได้     ii 16()32312   

               i71  
 แทนค่าใน     4312  iii   471  ii  
             i74281   

        i1127  
 ดังนั้น    4312  iii    i1127       ตอบ 
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                               เฉลยแบบทดสอบหลังเรียน 
 
 

ข้อที่ เฉลย 
1 ข 
2 ค 
3 ง 
4 ก 
5 ข 
6 ก 
7 ก 
8 ข 
9 ง 
10 ข 

 
 

                 ได้คะแนนเท่าไหร่จ๊ะ…  
       แล้วให้น าคะแนนหลังเรียนไปเปรียบเทียบ 
      กับคะแนนการทดสอบก่อนเรียน 
       เพ่ือเปรียบเทียบดูผลการพัฒนานะค่ะ 
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 แบบบันทึกผลสมัฤทธิ์ทางการเรียนจากแบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์  
ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5  เร่ืองจ านวนเชิงซ้อน (Complex  Number) 

เล่มที ่1  การสร้างจ านวนเชิงซ้อน 
 
 

ชื่อ.....................................................................เลขที่..............ชั้น.................... 
โรงเรียนคลองลานวิทยา  อ าเภอคลองลาน  จังหวัดก าแพงเพชร 

 
1. แบบทดสอบ 

แบบทดสอบ คะแนนเต็ม คะแนนที่ท าได้ หมายเหต ุ
ก่อนเรียน 10   
หลังเรียน 10   

ผลการพัฒนา   
หมายเหตุ ผลการพัฒนา = (คะแนนหลังเรียน-คะแนนก่อนเรียน) × 100 
                      คะแนนเต็ม 
2. แบบฝึกทักษะ 

แบบฝึกทักษะที ่ คะแนนเต็ม คะแนนที่ท าได้ หมายเหต ุ
1.1    
1.2    
1.3    

รวม   
ค่าเฉลี่ย   
ร้อยละ   

 
 

ลงชื่อ...............................................................ผู้บนัทึก 
(...............................................................) 
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ข้อมูลผู้จดัท า 
 

  
ชื่อ-สกุล    นางดาวัลย์  ภูวดล 
วันเดือนปีเกิด  วันอังคาร ที่ 10  กันยายน  พ.ศ. 2517 
ที่อยู่ปัจจุบัน  733/1 หมู่ 22  ต าบลคลองน้ าไหล  อ าเภอคลองลาน  จังหวัดก าแพงเพชร 
ที่อยู่ที่ติดต่อได้สะดวก  โรงเรียนคลองลานวิทยา  เลขที่  145  หมู่ 18 ต าบลคลองน้ าไหล   

อ าเภอคลองลาน  จังหวัดก าแพงเพชร  62180  โทร. 084-5776560 
ประวัติการศึกษา  
ปี พ.ศ. ที่จบ จบการศึกษาระดับ สถานศึกษา 

2535 มัธยมศึกษาปีที่ 6 โรงเรียนคลองลานวิทยา   
2539 ปริญญาตรี  ค.บ.คณิตศาสตร์ 

วิชาโท คอมพิวเตอร์ 
สถาบันราชภัฏก าแพงเพชร   

2544 ปริญญาโท  กศ.ม.คณิตศาสตร์ มหาวิทยาลัยนเรศวร   
 
 ประวัติการท างาน 

วัน เดือน ปี  ต าแหน่ง สถานที่ท างาน 
1 พ.ค. 2539 –  
30 ก.ย. 2540 

ครูอัตราจ้างสอนพิเศษ สถาบันราชภัฏก าแพงเพชร  อ าเภอเมือง 
จังหวัดก าแพงเพชร 

13 ก.ย. 2539 อาจารย์ 1  ระดับ 3 โรงเรียนผดุงปัญญานาโบสถ์ 
ปัจจุบันคือ โรงเรียนนาโบสถ์พิทยาคม จังหวัดตาก 

1 พ.ย. 2540 อาจารย์ 1  ระดับ 3 โรงเรียนคลองลานพัฒนาจินดาศักดิ์ อ าเภอคลองลาน   
จังหวัดก าแพงเพชร 

15 มิ.ย. 2546 
 

อาจารย์ 2 โรงเรียนคลองลานวิทยา อ าเภอคลองลาน   
จังหวัดก าแพงเพชร 

ปัจจุบัน คร ูอันดับ คศ.2 
 

โรงเรียนคลองลานวิทยา อ าเภอคลองลาน   
จังหวัดก าแพงเพชร 
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