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ค าน า 
 

  

การจดัการเรียนรู้คณิตศาสตร์เป็นหัวใจส าคญัของครูผูส้อนท่ีจะถ่ายทอดความรู้ ทักษะและ   

กระบวนการทางคณิตศาสตร์ต่างๆเพื่อส่งเสริมความรู้ความสามารถในการเรียนรู้ของนักเรียนตาม

ศกัยภาพให้ได้มากท่ีสุด ซ่ึงการส่งเสริมการเรียนรู้ให้กับนักเรียนเป็นการจัดกระบวนการเรียนรู้ท่ี        

เน้นผูเ้รียนเป็นส าคญั ครูสามารถออกแบบการจดัการเรียนในลกัษณะต่างๆไดอ้ย่างหลากหลายเพื่อให้

นักเรียนได้รับความรู้อย่างคงทน ฝึกทกัษะทางการคิด ทกัษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์และ     

การน าเอาความรู้มาประยกุตใ์ชใ้หเ้กิดประโยชน์สูงสุด 

ชุดการเรียน เร่ือง ทฤษฎีกราฟเบ้ืองตน้ท่ีเน้นทกัษะการเช่ือมโยง ชุดท่ี 1 ความรู้เบ้ืองตน้เก่ียวกบั

กราฟ ส าหรับนักเรียนชั้นมธัยมศึกษาปีท่ี 5 จดัท าข้ึนเพื่อเป็นส่ือประกอบกิจกรรมการเรียนรู้รายวิชา

คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 4 รหัสวิชา ค 30204 ซ่ึงนักเรียนจะได้ฝึกท ากิจกรรมในรูปแบบท่ีเป็นขั้นตอน      

โดยเรียงล าดบัเน้ือหาจากง่ายไปยากและน าไปสู่สถานการณ์ปัญหาท่ีพบเห็นในชีวิตประจ าวนัซ่ึงจะช่วย

เสริมสร้างให้นักเรียนเกิดทักษะและกระบวนทางคณิตศาสตร์ท่ีส าคัญคือทักษะการเช่ือมโยง               

ทางคณิตศาสตร์ เน่ืองจากการเช่ือมโยงทางคณิตศาสตร์เป็นทกัษะและกระบวนการท่ีนักเรียนควรจะ

เรียนรู้ ฝึกฝนทกัษะ และพฒันาให้เกิดข้ึนในตวันกัเรียนเพราะการท่ีนกัเรียนเห็นทกัษะการเช่ือมโยงทาง

คณิตศาสตร์จะส่งเสริมให้นกัเรียนเห็นความสัมพนัธ์ของเน้ือหาต่างๆในคณิตศาสตร์และความสัมพนัธ์

ระหวา่งแนวคิดทางคณิตศาสตร์กบัศาสตร์อ่ืนๆท าให้นกัเรียนเขา้ใจเน้ือลึกซ้ึงและคงทนข้ึน ตลอดจนช่วย

ให้นกัเรียนเห็นวา่คณิตศาสตร์เป็นวชิาท่ีมีคุณค่าและสามารถน าไปใชป้ระโยชน์ในชีวิตประจ าวนัไดจ้ริง 

โดยมีครูเป็นผูใ้ห้ค  าแนะน าและอ านวยความสะดวก ตลอดจนติดตามผลการเรียนจากการศึกษาชุดการ

เรียนของนกัเรียนอยา่งใกลชิ้ด  

ผูจ้ดัท าขอขอบพระคุณท่านผูอ้  านวยการสถานศึกษาโรงเรียนมธัยมประชานิเวศน์ ผู ้เช่ียวชาญ 

และคณะครูทุกท่านท่ีให้ค  าแนะน าจนชุดการเรียนเร่ืองทฤษฎีกราฟเบ้ืองตน้ท่ีเน้นทกัษะการเช่ือมโยง

ส าเร็จลุล่วงไปด้วยดี หวงัเป็นอย่างยิ่งว่าชุดการเรียนชุดน้ีจะส่งผลให้นักเรียนมีความรู้ความเข้าใจใน   

เร่ืองทฤษฎีกราฟ และสามารถน าความรู้ทางคณิตศาสตร์ท่ีเก่ียวขอ้งหรือน าความรู้เร่ืองทฤษฎีกราฟมา

เช่ือมโยงใชใ้นสถานการณ์ต่างๆไดอ้ยา่งถูกตอ้งและรักท่ีจะเรียนรู้ในวชิาคณิตศาสตร์ต่อไป 

        ขจรรัตน์     เกษรสิทธ์ิ 

                 ครู วทิยฐานะครูช านาญการ 
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ค าแนะน าในการใช้ 

ชุดการเรียน เร่ืองทฤษฎกีราฟเบือ้งต้น ทีเ่น้นทกัษะการเช่ือมโยง 

 

  

ชุดการเรียน เร่ืองทฤษฎีกราฟเบ้ืองตน้ ท่ีเน้นทกัษะการเช่ือมโยง ชุดท่ี 1 ความรู้เบ้ืองตน้

เก่ียวกบักราฟ ท่ีนกัเรียนจะไดศึ้กษาต่อไปน้ีใชเ้ป็นส่ือประกอบการเรียนของนกัเรียนและนกัเรียน

สามารถศึกษา ปฏิบติักิจกรรมต่างๆได้ด้วยตนเอง ซ่ึงนักเรียนต้องศึกษาจุดประสงค์การเรียนรู้ 

ระยะเวลาท่ีใชใ้นการท าชุดการเรียนและเน้ือหาในชุดการเรียนให้เขา้ใจเพื่อเป็นแนวทางการศึกษา

และปฏิบติักิจกรรมท่ีเนน้ทกัษะการเช่ือมโยง ดงัน้ี 

1. ให้นกัเรียนท าแบบทดสอบก่อนเรียน ชุดการเรียนเร่ืองทฤษฎีกราฟเบ้ืองตน้ ท่ีเน้นทกัษะการ

เช่ือมโยง ชุดท่ี 1 ความรู้เบ้ืองตน้เก่ียวกบักราฟ จ านวน 10 ขอ้  

2. นกัเรียนแบ่งกลุ่มออกเป็น 8 กลุ่ม กลุ่มละ 5 คน โดยคละความสามารถของสมาชิกในกลุ่มดงัน้ี 

นกัเรียนเก่ง 1 คน ปานกลาง 2 คน และอ่อน 2 คน โดยการแบ่งกลุ่มจะใชค้ะแนนของนกัเรียนท่ี

ไดจ้ากการวดัผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนจากบทเรียนในหน่วยก่อนหนา้น้ี 

3. นกัเรียนแต่ละกลุ่มร่วมกนัศึกษาจุดประสงค์การเรียนรู้ ใบความรู้ และตวัอยา่งในชุดการเรียน

อยา่งละเอียดรอบคอบและเป็นล าดบัขั้นตอน 

4. นกัเรียนปฏิบติักิจกรรมแต่ละกิจกรรมท่ีก าหนดให้อยา่งเต็มความสามารถโดยสมาชิกในกลุ่ม

ช่วยเหลือซ่ึงกนัและกนั หากนกัเรียนมีขอ้สงสัยในขอ้ค าถามสามารถซกัถามครูได ้

5. นกัเรียนท าแบบฝึกเสริมทกัษะดว้ยตนเอง 

6. เม่ือศึกษาชุดการเรียนชุดท่ี 1 เสร็จเรียบร้อยแล้วให้นักเรียนท าแบบทดสอบหลังเรียนเป็น

รายบุคคล เพื่ อตรวจสอบความรู้ความเข้าใจและทักษะการ เช่ือมโยงทางคณิตศาสตร์              

และเปรียบเทียบความกา้วหนา้ทางการเรียน 

7. นกัเรียนแต่ละคนตอ้งมีความซ่ือสัตยต่์อตนเองไม่เปิดดูเฉลยขณะปฏิบติักิจกรรมหรือขณะท า

แบบทดสอบก่อนเรียนและหลงัเรียน 
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เวลาทีใ่ช้   5  ช่ัวโมง 

 

จุดประสงค์การเรียนรู้ 

 

 เม่ือศึกษาชุดการเรียนชุดท่ี 1 ความรู้เบ้ืองตน้เก่ียวกบักราฟ จบแลว้นกัเรียนจะมีความรู้ 

ทกัษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์รวมทั้งคุณลกัษณะอนัพึงประสงค ์ดงัน้ี 

 ด้านความรู้   :  นกัเรียนสามารถ 

1.    หาเซตของจุดยอด V(G) และเซตของเส้นเช่ือม E(G) ของกราฟท่ีก าหนดใหไ้ด ้

2.    เขียนกราฟ G เม่ือก าหนดเซตของจุดยอด V(G) และเซตของเส้นเช่ือม E(G) มาใหไ้ด ้

3.    หาจุดยอดประชิดและเส้นเช่ือมเกิดกบัจุดยอดในกราฟท่ีก าหนดใหไ้ด ้

4.    หาเส้นเช่ือมขนาน (parallel edegs) และวงวน (loop) ได ้

5.    บอกไดว้า่กราฟท่ีก าหนดใหเ้ป็นกราฟเชิงเดียว (simple graph) หรือกราฟหลายเชิง 

(multi graph)  

6.   สร้างแบบจ าลองทางคณิตศาสตร์โดยใชก้ราฟแทนสถานการณ์ต่างๆได ้

7.    แกปั้ญหาบางปัญหาโดยใชก้ราฟเป็นแบบจ าลองได ้  
 

ด้านทกัษะและกระบวนการ  :  นกัเรียนมีความสามารถใน 

1. การเช่ือมโยง 

2.    การส่ือสาร ส่ือความหมายและน าเสนอขอ้มูล 
3.    การแกปั้ญหา 

 

ด้านคุณลกัษณะทีพ่งึประสงค์  :  นกัเรียนเป็นผูท่ี้ 

1.    มีความซ่ือสัตย ์
2.    มีวนิยั 
3.    ใฝ่เรียนรู้ 
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แบบทดสอบก่อนเรียน 

เร่ือง ทฤษฎกีราฟเบือ้งต้น 

ชุดที ่1 ความรู้เบือ้งต้นเกีย่วกบักราฟ 
 

 

 

 

 

 

 

 

1. ค าวา่ “กราฟ” ในทฤษฎีกราฟเบ้ืองตน้หมายถึงส่ิงใดต่อไปน้ี 

ก. เซตของจุดยอดและเซตของคู่อนัดบัในความสัมพนัธ์ท่ีไม่ใช่เซตวา่ง 

ข. เซตของมุมและเซตของดา้นของรูปเหล่ียม 

ค. เซตของจุดยอดท่ีไม่เป็นเซตวา่งและเซตของเส้นเช่ือมระหวา่งจุดยอด 

ง. เซตของดา้นต่างๆของรูปหลายเหล่ียมและเซตของจ านวนต่างๆ ท่ีบอกความยาวของ

ดา้นต่างๆ 
 

2. ก าหนด G เป็นกราฟ ดงัรูป 

 

 

 

 

ก.  V(G) = {u , v , w , x}   และ   E(G) = {e1 , e2 , e3 , e4} 

ข.   V(G) = {u , v , w , x  , 𝑦}   และ   E(G) = {e1 , e2 , e3 , e4 , e5} 

ค.   V(G) = {u , v , w , x}   และ   E(G) = {e1 , e2 , e3 , e4 , e5} 

ง.   V(G) = {u , v , w , x , y}   และ   E(G) = {e1 , e2 , e3 , e4} 

 

 

u 

v 

w 

x e1 e2 

e3 

e4 

e5 

ค าช้ีแจง 

1. แบบทดสอบนีเ้ป็นแบบปรนัย เลอืกตอบ 4 ตัวเลอืก จ านวน 10 ข้อ เวลา 10 นาที 

2. ให้นักเรียนท าเคร่ืองหมาย × ลงบนค าตอบทีถู่กต้องทีสุ่ดเพยีงค าตอบเดียว 
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3. ก าหนดเซตของจุดยอด  V(G) = {A , B , C , D , E , F}   และเซตของเส้นเช่ือม 

   E(G) = {AC , AD , AF , BC , BE , BF , DE} ขอ้ใดเป็นกราฟ G ท่ีเกิดจาก V(G) และ E(G)  

 

ก.  

  

 

 

ข.   

  

  

 

ค.   

 

 

 

 

ง.  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

A B 

C F E D 

A B 

C F E D 

A B 

C F E D 

A B 

C F E D 
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ใช้กราฟต่อไปนีต้อบค าถามข้อ 4 – 7 

 

 

 

 

 

4. วงวนตรงกบัขอ้ใด 

ก.  e9    

ข.  e7     

ค.  e4    

ง.   e1 

 

5.   เส้นเช่ือมคู่ใดต่อไปน้ี ไม่ใช่ เส้นเช่ือมขนาน 

ก.   e2  และ  e3    

ข.    e4  และ  e5   

ค.    e5  และ  e6   

ง.    e9  และ  e10 

 

6.   ขอ้ใดเป็นจุดยอดประชิด 

ก. จุดยอด A และจุดยอด E 

ข.   จุดยอด D และจุดยอด E 

  ค.   จุดยอด C และจุดยอด D 

ง.    จุดยอด B และจุดยอด E 
 

7.   เส้นเช่ือมใดเกิดกบัจุดยอด A 

ก.   e1    

ข.    e4    

ค.    e5    

ง.    e7   

A 

B C 

E D 

e1 

e2 e3 
e4 

e5 

e6 
e7 e9 e8 

e10 
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8. ก าหนดกราฟ G1 , G2 , G3 และ G4  ดงัรูป  ขอ้ใดกล่าวถูกตอ้ง 

      G1  :              G2   :  

 

 

      G3  :               G4  :  

 

ก.  G1  ไม่ใช่กราฟอยา่งง่าย เพราะ มีวงวน 

ข. G2  เป็นกราฟหลายเชิง เพราะ มีจุดยอดหลายจุด 

ค. G3  เป็นกราฟหลายเชิง เพราะ มีวงวน 

ง. G4  เป็นกราฟหลายเชิง เพราะ มีวงวนและเส้นเช่ือมขนาน 
 

9. การแข่งขนัแบดมินตนั มีผูส้มคัร 6 คนโดยการแข่งขนัเป็นแบบพบกนัหมด คณะกรรมการ

แข่งขนัตอ้งการทราบวา่จะตอ้งจดัการแข่งขนัทั้งหมดก่ีคู่ ใหพ้ิจารณาการสร้างแบบจ าลองทาง

คณิตศาสตร์แทนสถานการณ์โดยใชก้ราฟ ดงัต่อไปน้ี 

1) ใหจุ้ดกลุ่มท่ี 1 แทน ผูส้มคัรแข่งขนั 

     จุดกลุ่มท่ี 2 แทน คู่แข่งขนัของผูส้มคัร 

2) ใหเ้ส้นเช่ือมระหวา่งจุดสองจุดใดๆ แทน การแข่งขนัของผูส้มคัรแข่งขนัและคู่แข่งขนั 

ขอ้ความขา้งตน้ขอ้ใดถูกต้อง 

ก. ขอ้ 1) และ ขอ้ 2) ถูก 

ข. ขอ้ 1) ถูก และ ขอ้ 2) ผดิ 

ค. ขอ้ 1) ผดิ และ ขอ้ 2) ถูก 

ง. ขอ้ 1) และ ขอ้ 2) ผดิ 
 

10. จากการแข่งขนัแบดมินตนัในขอ้ 9. คณะกรรมการตอ้งจดัการแข่งขนัทั้งหมดก่ีคู่ 

ก. 10  คู่ 

ข. 15  คู่ 

ค. 20  คู่ 

ง. 25  คู่ 
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ทฤษฎีกราฟเร่ิมตน้มาจากปัญหาหน่ึงท่ีมีช่ือเสียงมากในช่วงคริสตศ์ตวรรษท่ี 18 เรียกปัญหาน้ีวา่

ปัญหาสะพานเคอนิกส์เบิร์ก (KÖnigsberg Bridge Problem) โดยปัญหาน้ีกล่าวถึงสะพาน 7 สะพานใน

เมืองเคอนิกส์เบิร์ก เมืองหลวงของอาณาจกัรปรัสเซียตะวนัออก ปัจจุบนัคือเมืองคาลินินกรา (Kaliningrad) 

สหพนัธรัฐรัสเซีย ซ่ึงเป็นสะพานเช่ือมระหวา่งเกาะเนียฟฮอฟ (Kneiphof  island) กลางแม่น ้าพรีเกล 

(Pregel river) และแผน่ดิน ดงัรูป 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
   

ภาพวาดจ าลองเมืองเคอนิกส์เบิร์ก วาดโดยนางสาวธนพร  เกตุอภยั นกัเรียนชั้น ม.5/2 โรงเรียนมธัยมประชานิเวศน ์
 

 ชาวเมืองต่างพากนัสงสัยวา่ “ เป็นไปได้หรือไม่เมื่อเร่ิมต้น ณ ต าแหน่งใดต าแหน่งหน่ึงแล้วเดิน
ข้ามสะพานทั้งเจ็ดสะพาน โดยผ่านแต่ละสะพานเพยีงคร้ังเดียวเท่าน้ันแล้วกลบัมายงัจุดเร่ิมต้นได้ ” 

ใบความรู้ที่ 1.1 จุดเร่ิมต้นของกราฟ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ปัญหาชวนคิด 
นักเรียนคิดว่าเป็นไปได้หรือไม่ท่ีจะเดินข้ามสะพานเคอนิกส์เบิร์ก โดยท่ีเร่ิมต้น ณ 

ต าแหน่งใดต าแหน่งหน่ึง  แลว้เดินขา้มสะพานทุกสะพานเพียงคร้ังเดียวแลว้กลบัมาอยูต่  าแหน่งเดิม  
ใหน้กัเรียนส ารวจเส้นทางเพื่อหาค าตอบของปัญหาน้ีจากกิจกรรมท่ี 1.1 ส ารวจเส้นทาง 
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ค าช้ีแจง  ให้นักเรียนส ารวจเส้นทางการเดินข้ามสะพานเคอนิกส์เบิร์ก ทั้ง 7 สะพานโดยเดินผ่าน

แต่ละสะพานเพยีงคร้ังเดียวเท่าน้ันและกลบัมาทีจุ่ดเร่ิมต้นได้หรือไม่ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

ภาพวาดจ าลองเมืองเคอนิกส์เบิร์ก วาดโดยนางสาวธนพร  เกตุอภยั นกัเรียนชั้น ม.5/2 โรงเรียนมธัยมประชานิเวศน ์

 

 

 

 

 

สรุปผล จากการส ารวจเส้นทางการเดินขา้มสะพานเคอนิกส์เบิร์กท่ีนกัเรียนไดส้ ารวจในกิจกรรม 1.1  คือ

......................................................................................................................................................................

......................................................................................................................................................................

......................................................................................................................................................................

......................................................................................................................................................................    

กจิกรรมที ่1.1 ส ารวจเส้นทาง 
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ปัญหาสะพานเคอนิกส์เบิร์ก โดยการส ารวจท่ีเกิดข้ึน เกิดมาจากการทดลองเดินตาม

เส้นทางและให้ผา่นสะพานทั้ง 7 เพื่อกลบัมายงัจุดเร่ิมตน้ หากเป็นสถานการณ์หรือสถานท่ีจริงใน

การเดินส ารวจเป็นไปไดอ้ยา่งล าบากแต่การจ าลองสะพานเคอนิกส์เบิร์กมาเป็นภาพวาดดงักิจกรรม

ท่ี 1.1 แลว้ลองลากเส้นทางการเดินสามารถท าให้การส ารวจสะดวกข้ึน ซ่ึงผลท่ีไดจ้ากการส ารวจ

ปรากฎวา่ไม่สามารถเดินขา้มสะพานเคอนิกส์เบิร์กทั้ง 7 สะพานโดยเดินผา่นแต่ละสะพานเพียงคร้ัง

เดียวและกลับมาท่ีจุดเร่ิมต้นได้ และปัญหาน้ีมีนักคณิตศาสตร์หลายคนได้พยายามแก้ปัญหา       

โดยการทดลองจนไดค้  าตอบว่าเป็นไปไม่ไดแ้ต่ไม่มีใครสามารถแสดงขอ้พิสูจน์ได้ จนกระทัง่ปี 

ค.ศ. 1736  นักคณิตศาสตร์สวิสเซอร์แลนด์ช่ือ เลออนฮาร์ด ออยเลอร์ (Leonhard Euler) ได้ไข
ปริศนาน้ีโดยการจ าลองปัญหาดว้ยการใช ้จุด แทน เกาะหรือแผน่ดินและใชเ้ส้นเช่ือม แทน สะพาน

ซ่ึงเช่ือมระหวา่งเกาะกบัเกาะหรือเกาะกบัแผน่ดิน 

 ดงันั้น แบบจ าลองท่ีแทนปัญหาน้ีสามารถเขียนได ้ดงัรูป 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 

 ภาพวาดจ าลองเมืองเคอนิกส์เบิร์ก วาดโดยนางสาวธนพร  เกตุอภยั นกัเรียนชั้น ม.5/2 โรงเรียนมธัยมประชานิเวศน ์

 
เลออนฮาร์ด ออยเลอร์(Leonhard Euler) ไดใ้ชแ้บบจ าลองแทนปัญหาสะพานเคอนิกส์เบิร์ก 

จนเขาสามารถใหค้  าตอบของปัญหาสะพานเคอนิกส์เบิร์กและอธิบายเหตุผลวา่เป็นไปไม่ได ้
เราเรียกแผนภาพท่ีสร้างเป็นแบบจ าลองของปัญหาโดยใช้จุดและเส้นเช่ือมว่า “กราฟ”

เลออนฮาร์ด ออยเลอร์ (Leonhard Euler)ได้ศึกษาแบบจ าลองดังกล่าว จนเกิดผลงานต่างๆข้ึน
มากมาย ซ่ึงท าใหเ้กิดจุดเร่ิมตน้ของคณิตศาสตร์สาขาใหม่อีกสาขาหน่ึงท่ีเรียกวา่ ทฤษฎีกราฟหรือ    
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วิยุตคณิตศาสตร์ หลงัจากนั้นก็ไดมี้นกัคณิตศาสตร์อ่ืนๆ ท าการศึกษาคน้ควา้เก่ียวกบัทฤษฎีกราฟ
เพิ่มเติม จนสามารถน าความรู้ดงักล่าวไปใชป้ระโยชน์ในการแกปั้ญหาต่างๆไดม้ากมาย 
 ดังนั้ น กราฟ (Graph) จึงมีความส าคัญในการแก้ปัญหาต่างๆโดยการจ าลองปัญหา
บางอยา่งดว้ยแผนภาพท่ีประกอบดว้ยจุดยอดและเส้นเช่ือมระหวา่งจุดยอดสองจุด เช่น แผนภาพท่ี
แสดงเส้นทางการเดินรถไฟฟ้า BTS แผนภาพแสดงถนนท่ีเช่ือมเมืองต่างๆ วงจรไฟฟ้า แผนภาพ
แสดงการเช่ือมต่อของจงัหวดัต่างๆในประเทศไทย เป็นตน้ และการศึกษาถึงสมบติัต่างๆในทฤษฎี
กราฟมีการประยุกต์ใช้อย่างกวา้งขวางในศาสตร์แขนงอ่ืนๆ เช่น วิทยาศาสตร์ สังคมศาสตร์ 
เศรษฐศาสตร์ เป็นตน้ ซ่ึงนกัเรียนจะไดศึ้กษาต่อไป  
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

สวทิซ์ ตวัตา้นทาน 

แบตเตอร่ี 

รูป ก เปิดวงจร รูป ข ปิดวงจร 
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ใบความรู้ที่ 1.2  ความรู้เบือ้งต้นเกีย่วกบักราฟ 

 

 
 
 

ก่อนท่ีนักเรียนจะน าทฤษฎีกราฟไปใช้ประโยชน์ได้นั้น จะต้องท าความเขา้ใจเก่ียวกับ
ความรู้เบ้ืองตน้ของกราฟท่ีจะกล่าวต่อไปน้ีก่อน  

 

 

 

 

 

 

จากแบบจ าลองทางคณิตศาสตร์สะพานเคอนิกส์เบิร์ก   

เรียกแผนภาพซ่ึงประกอบดว้ยจุดและเส้นท่ีเกิดข้ึนวา่ “กราฟ” โดยท่ีจุดภายในกราฟ 

เรียกวา่ จุดยอด และเส้นท่ีเช่ือมระหวา่งจุดยอดสองจุด เรียกวา่   เส้นเช่ือม 

 “กราฟ” ในทฤษฎีกราฟไม่ไดห้มายถึงกราฟของความสัมพนัธ์หรือกราฟของฟังกช์นั     

แต่ “กราฟ”ในท่ีน้ีเป็นแผนภาพท่ีประกอบไปดว้ยจุดยอดและเส้นเช่ือมระหวา่งจุดยอดสองจุด 

ในเชิงคณิตศาสตร์ “กราฟ” มีบทนิยามดงัน้ี 

 

 

 

 

 

 

หมายเหตุ 1.V(G) ≠ ∅ แต่ E(G) อาจเป็นเซตวา่งได ้

  2. ถา้เส้นเช่ือมเส้นหน่ึงมีจุดปลายดา้นหน่ึงคือจุดยอด u และจุดปลายอีกดา้นหน่ึง 

คือ จุดยอด v เขียนเช่ือมเส้นน้ีดว้ย uv หรือ vu 
 

  
 

บทนิยาม กราฟ G ประกอบดว้ยเซตจ ากดั 2 เชต คือ  

1. เซตของจุดยอด (vertex) แทนดว้ยสัญลกัษณ์ V(G)  

ถา้ u เป็นสมาชิกในV(G) เรียก u วา่จุดยอด 

2. เซตของเส้นเช่ือม (edge) ท่ีเช่ือมระหวา่งจุดยอดแทนดว้ยสัญลกัษณ์ E(G) 

แบบจ าลองทางคณิตศาสตร์สะพานเคอนิกส์เบิร์ก   
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B 

 

 

 

 

 

 

 

ตัวอย่างที ่1  จงพิจารณากราฟ G1 , G2 และ G3 ต่อไปน้ี 

 

1.     จากกราฟ G1 เส้นเช่ือมท่ีเช่ือมระหวา่งจุดยอด A และจุดยอด B 

คือ เส้นเช่ือม AB หรือ BA  

 

 

 

2.    จากกราฟ G2 เส้นเช่ือมท่ีเช่ือมระหวา่งจุดยอด u และจุดยอด v  

คือ เส้นเช่ือม uv หรือ vu  

 

 

3.    จากกราฟ G3 เส้นเช่ือมท่ีเช่ือมระหวา่งจุดยอด C และจุดยอด D 

 คือ เส้นเช่ือม CD หรือ DC  

 

 

 

 

 

 

 

เพื่อใหเ้กิดความเขา้ใจในบทนิยามและการเช่ือมโยงความรู้

ทางคณิตศาสตร์เร่ืองเซตกบัการน าไปใชใ้นการหา V(G) และ 

E(G) ของกราฟ G ใหน้กัเรียนศึกษาตวัอยา่งท่ี 1 ถึงตวัอยา่ง  

ท่ี 5 เม่ือก าหนดกราฟ G มาให ้ประกอบการศึกษาดงัน้ี 
 

v 

u 

A 

D 

C 

 กราฟ G1 

 กราฟ G2 

 กราฟ G3 
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ตัวอย่างที่ 2      ก าหนดกราฟ G ดงัต่อไปน้ี 

 

 

 

 

 

  จงหา เซตของจุดยอด V(G) และ เซตของเส้นเช่ือม E(G) ของกราฟ G  

วธีิท า จากกราฟ G ท่ีก าหนดใหจ้ะไดว้า่ 

  เซตของจุดยอด    V(G) = {A, B, C, D} 

  เซตของเส้นเช่ือม E(G) = {AB, BC, AC, CD} 

 

 

 

 

ตัวอย่างที ่3 จากกราฟ G1 , G2 และ G3ในตวัอยา่งท่ี 1 สามารถเขียนสัญลกัษณ์แทนเส้นเช่ือม

ไดด้งัน้ี 

1.      จากกราฟG1สามารถเขียนเซตของเส้นเช่ือม E(G) ไดด้งัต่อไปน้ี 

      E(G) =  {AB} หรือ E(G) =  {BA} หรือ E(G) =  {e1} 

 

 

2.     จากกราฟG2สามารถเขียนเซตของเส้นเช่ือม E(G) ไดด้งัต่อไปน้ี 

  E(G) =  {uv} หรือ E(G) =  {vu} หรือ E(G) =  {e2} 

 

3.     จากกราฟG3สามารถเขียนเซตของเส้นเช่ือม E(G) ไดด้งัต่อไปน้ี 

   E(G) =  {CD} หรือ E(G) =  {DC} หรือ E(G) =  {e3} 

 

D 

B 

A 

C 

v 

u 

A 

D 

C 

e1

  

 

e2

  

 

e3

  

 

B 

 กราฟ G1 

 กราฟ G2 

 กราฟ G3 
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y 
w 

x 

v u 

e1 e2 
e3 e4 

e5 

 

ตัวอย่างที ่4  ก าหนดกราฟ G ต่อไปน้ี 

 

 
 

จงหา เซตของจุดยอด V(G) และเซตของเส้นเช่ือม E(G) ของกราฟ G  
 

วธีิท า เน่ืองจากกราฟ G  มีเส้นเช่ือมระหวา่งจุดยอด w และจุดยอด y  สองเส้น เพื่อความสะดวก

ในการเขียนเส้นเช่ือมในลกัษณะน้ี เราสามารถก าหนดช่ือหรือสัญลกัษณ์แทนเส้นเช่ือมแต่ละเส้นได ้

ดงัน้ี 

           ใหเ้ส้นเช่ือม e1 แทนเส้นเช่ือม uv หมายถึง เส้นเช่ือมระหวา่งจุดยอด u และจุดยอด v 

            เส้นเช่ือม e2 แทนเส้นเช่ือม vw หมายถึง เส้นเช่ือมระหวา่งจุดยอด v และจุดยอด w 

           เส้นเช่ือม e3 แทนเส้นเช่ือม wx หมายถึง เส้นเช่ือมระหวา่งจุดยอด w และจุดยอด x 

           เส้นเช่ือม e4 แทนเส้นเช่ือม wy (เส้นบน) หมายถึง เส้นเช่ือมระหวา่งจุดยอด w และจุดยอด y 

           เส้นเช่ือม e5 แทนเส้นเช่ือม wy (เส้นล่าง) หมายถึง เส้นเช่ือมระหวา่งจุดยอด w และจุดยอด y 

ดงันั้นเขียนกราฟ G ไดด้งัน้ี 

 

 

 จะไดว้า่  

เซตของจุดยอด    V(G)  = {u, v, w, x, y} 

  เซตของเส้นเช่ือม E(G)  = {e1, e2, e3, e4, e5} 

 
 

 

 

 

 

 

y w v u 

x 
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ตัวอย่างที ่5  ก าหนดกราฟ G ดงัต่อไปน้ี 

 

 

 

 

จงหา เซตของจุดยอด V(G) และ เซตของเส้นเช่ือม E(G) ของกราฟ G  
 

วธีิท า จากกราฟ G ท่ีก าหนดใหจ้ะไดว้า่ 

  เซตของจุดยอด    V(G) = {A, B, C, D, E, F} 

  เซตของเส้นเช่ือม E(G) = {AB , BC , BD , DB , DE , DF} 

หรือ   = {e1, e2, e3, e4, e5, e6} 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

จากใบความรู้ท่ี 1.2 ท่ีนกัเรียนไดศึ้กษาขา้งตน้        

ใหน้กัเรียนตรวจสอบความเขา้ใจและน าความรู้เร่ืองเซตไป

เช่ือมโยงใชใ้นการเขียนเซตของจุดยอด V(G) และ เซตของ

เส้นเช่ือม E(G) เม่ือก าหนดกราฟ G มาใหจ้ากกิจกรรมท่ี 1.2  

นะคะ 

 

 

B D 

C 

E 

F 

A 

e6 e2 

e1 

e3 

e5 e4 
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ค าช้ีแจง ในแต่ละข้อของกจิกรรมต่อไปนีใ้ห้นักเรียน เติมค าตอบในช่องว่างให้สมบูรณ์ และตรวจค าตอบได้

จากเฉลยท้ายชุดที ่ 1 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

กจิกรรมที่ 1.2 เขียนเซตของจุดยอด 𝐕(𝐆) และเซตของเส้นเช่ือม 𝐄(𝐆) จากกราฟ G 

 
 

 

 

 

 

 

 

1. จากกราฟ G ในแต่ละขอ้ต่อไปน้ี จงหา  เซตของจุดยอด V(G) และเซตของเส้นเช่ือม E(G) 

กราฟ G เซตของจุดยอด V(G) และเซตของเส้นเช่ือม E(G) 
 
 
G1  : 
 
 

 
V(G1) =          {A, … , … , … , … , … , … , … } 
E(G1) =          {AB, BC, CD, … , … , … , … , … } 

 

 

 G2  : 
  
 
 
 
 
 

 
V(G2) = {A, … , … , … , … , … , … } 
E(G2) = {AB, … , … , … , … , … } 

 

 G3  : 
 

V(G3) = {u, … , … , … , … } 
E(G3) = {uw, … , … , … , … } 

 
 

 G4  :                   A 
 

V(G4) = {… } 
E(G4) = ........................................ 

 
 G5  : 
 
 
 

 
V(G5) =           {… , … , … } 
E(G5) =          {e1, … , … , … , … , } 
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a

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

b 

c 

a

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

b 

c 

A

 

 

 

 

 

 

 

 

 

B C 

D D

 

 

 

 

 

 

 

 

 

B C 

A 

ใบความรู้ที่ 1.3 เขียนกราฟจากเซตของจุดยอด V(G) และ เซตของเส้นเช่ือม E(G) 

 

 

 

จากใบความรู้ท่ี 1.2 นกัเรียนไดศึ้กษาการเขียนเซตของจุดยอด V(G) และเซตของเส้นเช่ือม 

E(G) เม่ือก าหนดกราฟ G มาให้ ส่วนในหัวข้อท่ีจะกล่าวต่อไปน้ีเป็นการศึกษารายละเอียดของ      

การเขียนกราฟ G เม่ือก าหนดเซตของจุดยอด V(G) และเซตของเส้นเช่ือม E(G) มาให ้ดงัน้ี 

 

ตัวอย่างที ่6  จงเขียนกราฟ G  เม่ือก าหนดให ้V(G)   = {a, b, c} และ E(G) =  {ab, ac, bc}

สามารถเขียนกราฟ G ไดห้ลายแบบ เช่น รูป (1) , (2) หรือ (3) ดงัน้ี 

 

 

 

 

 

       รูป (1)    รูป (2)               รูป (3)  

 

 

ตัวอย่างที ่7   จงเขียนกราฟ G  เม่ือก าหนดใหV้(G) = {A, B, C, D} และ 

E(G) =  {AC, BC, DB} สามารถเขียนกราฟ G ไดห้ลายแบบ เช่น รูป (1) หรือ (2) ดงัน้ี 

 

 

 

 

          รูป (1)            รูป (2)  

 

 

 

 

a

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

b c 

ปัญหาชวนคิด จากตวัอยา่งท่ี 6 และตวัอยา่งท่ี 7 สามารถเขียนกราฟ G ใน

แบบอ่ืน ไดอี้กหรือไม่ค่ะเพื่อนๆ และตวัอยา่งต่อไปน้ีจะเป็นการเขียนเซตแบบ

แจกแจงสมาชิกจากเซตแบบบอกเง่ือนไขท่ีก าหนดให ้เพื่อน าไปใชใ้นการ

เขียนเส้นเช่ือมของกราฟ G ค่ะ 
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เพื่อนๆจะน าเส้นเช่ือมไปเขียนกราฟไดต้อ้งเปล่ียนเซตแบบ

บอกเง่ือนไข E(G) = {AB|A , B ∈ V(G) และ A < B} เป็น

เซตแบบแจกแจงสมาชิกก่อนนะคะ 

 

ตัวอย่างที ่8  จงเขียนกราฟ G  เม่ือก าหนดให ้ 
   V(G) = {1,2,3,4} 

   E(G) = {AB|A , B ∈ V(G) และ A < B} 

 

 

 

 

 

วธีิท า  ก าหนดจุดยอดของ V(G) ดงัรูป (ก าหนดจุดยอดเป็นต าแหน่งใดก็ได)้ 

 
 

 

 

 

 

   

จากเง่ือนไข E(G) = {AB|A, B ∈ V(G) และ A < B} 

  เขียนเซตแบบแจกแจงสมาชิก ไดด้งัน้ี E(G) = { 12 , 13 , 23 , 24 , 34 } 

  และน าเซตของเส้นเช่ือม E(G) มาเขียนกราฟ G ไดด้งัรูป  
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

1

 

 

 

 

 

 

 

 

 

4

 

 

 

 

 

 

 

 

 

3

 

 

 

 

 

 

 

2

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

E(G)

= { AB , AC , BC , CD } 

4

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

3

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

2

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

E(G)

= { AB , AC , BC , CD } 

1
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ตัวอย่างที ่9  จงเขียนกราฟ G  เม่ือก าหนดให ้ 
   V(G) = { 1 , 2 , 3 , 4 , 5 } 

   E(G) = {AB|A, B ∈ V(G) ซ่ึง A + B เป็นจ านวนคู่และ A ≤ B} 

วธีิท า  ก าหนดจุดยอดของ V(G)  ดงัรูป 

 
 

 

 

 

 

  จากเง่ือนไข ของ E(G) = {AB|A, B ∈ V(G) ซ่ึง A + B เป็นจ านวนคู่และ A ≤ B} 

  เขียนเซตแบบแจกแจงสมาชิก ไดด้งัน้ี E(G) = { 11 , 22 ,33 , 44 , 55 , 13 , 24 , 15 } 

  น าเซตของเส้นเช่ือม E(G)มาเขียนกราฟ G ไดด้งัรูป  

 

 

 

 

 

 

ข้อสังเกตุ การเขียนเซตของ E(G) = {AB|A, B ∈ V(G) ซ่ึง A + B เป็นจ านวนคู่และ A ≤ B} 

แบบแจกแจงสมาชิกซ่ึง A และ B เป็นสมาชิกของ V(G) = { 1 , 2 , 3 , 4 , 5 } พิจารณาไดด้งัน้ี 

1+1 = 2   ซ่ึง 2 ∈ จ านวนคู่  5+5 = 10 ซ่ึง  10 ∈ จ านวนคู่ 

  2+2 = 4   ซ่ึง 4 ∈ จ านวนคู่  1+3 = 4   ซ่ึง    4 ∈ จ านวนคู่ 

  3+3 = 6   ซ่ึง 6 ∈ จ านวนคู่  2+4 = 6   ซ่ึง    6 ∈ จ านวนคู่ 

  4+4 = 8   ซ่ึง 8 ∈ จ านวนคู่  1+5 = 6   ซ่ึง    6 ∈ จ านวนคู่ 

 ดงันั้น E(G) = { 11 , 22 ,33 , 44 , 55 , 13 , 24 , 15 } 
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หมายเหตุ ในการเขียนกราฟ G จะก าหนดต าแหน่งของจุดยอด ณ ต าแหน่งใดก็ไดแ้ละจะ

ลากเส้นเช่ือมของกราฟเป็นส่วนของเส้นตรงหรือเส้นโคง้ท่ีมีความยาวเท่าใดก็ได ้เช่น กราฟ

ต่อไปน้ี ถือวา่เป็นกราฟเดียวกนั 

 

 

 

  

เส้นเช่ือมสองเส้นของกราฟอาจลากตดักนัได ้โดยท่ีจุดตดัของเส้นเช่ือมทั้งสอง ไม่ถือวา่

เป็นจุดยอดเดียวกนัของกราฟ เช่น  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

A B 

A 

B C A B C 

จุดตดัของเส้นเช่ือม 
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กจิกรรมที่ 1.3   มาเขียนกราฟกนัเถอะ 
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D

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

D
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A C
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A

A

 

 

 

ค าช้ีแจง  เมื่อก าหนดกราฟ G ทีป่ระกอบด้วยเซตของจุดยอด V(G)  และเซตของเส้นเช่ือม E(G) มาให้  

ให้นักเรียน เขียนกราฟในแต่ละข้อให้สมบูรณ์ โดยครูเป็นผู้ตรวจค าตอบและให้คะแนน 

 

1.  ใหน้กัเรียนเขียนกราฟ G จาก V(G)  และ E(G) ต่อไปน้ี ใหส้มบรูณ์ 

1.1       V(G)  = {A , B , C , D } 
      E(G)  = { AB , AC , BC , CD } 

วธีิท า กราฟ G มีจุดยอด 4 จุด และเส้นเช่ือม 4 เส้น สามารถเขียนกราฟไดห้ลายแบบ เช่น 
   

 

 

 

 

รูปท่ี 1     รูปท่ี 2         รูปท่ี 3 

 

1.2     V(G) = {A , B , C  } 
       E(G)  = { AA , AB , AC , BC , CB } 

วธีิท า กราฟ G มีจุดยอด 3 จุด และเส้นเช่ือม 5 เส้น สามารถเขียนกราฟไดห้ลายแบบ เช่น 

  

 

 
 

 

 

รูปท่ี 1     รูปท่ี 2    

 

 

รูปท่ี 3
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2.  ใหน้กัเรียนเขียนกราฟ G จาก  V(G) และ E(G) ต่อไปน้ีมา 3 กราฟ 

1.   V(G) = {A , B , C , D , E } 
 E(G)  = { AB , AC , AE , BC , CD , ED } 

วธีิท า กราฟ G มีจุดยอด ………จุด และเส้นเช่ือม ……….เส้น สามารถเขียนกราฟไดห้ลายแบบ 

เช่น 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2. V(G) = {A , B , C , D } 
       E(G)  = { AA , AB , BD , BC , CB } 
วธีิท า กราฟ G มีจุดยอด ……..จุด และเส้นเช่ือม ………..เส้น สามารถเขียนกราฟไดห้ลายแบบ 

เช่น 
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 3.    จากการเขียนกราฟข้างต้น  ให้นักเรียนตอบค าถามต่อไปนี้โดย เติมเคร่ืองหมาย  √ หน้าข้อความ

ทีถู่กต้อง หรือเคร่ืองหมาย  ×  หน้าข้อความทีผ่ดิ  

............ 1. เม่ือก าหนดเซตของจุดยอด V(G) และเซตของเส้นเช่ือม E(G)  มาให ้สามารถเขียน 

กราฟ G ไดห้ลายรูปแบบ 

............ 2. การเขียนต าแหน่งของจุดยอดในกราฟ G สามารถเขียน ณ ต าแหน่งใดก็ไดโ้ดยไม่มีรูปแบบท่ี

แน่นอน  

............ 3. เส้นเช่ือมของกราฟ G จะเป็นส่วนของเส้นตรงไดเ้พียงอยา่งเดียวเท่านั้น 

............ 4. ความยาวของเส้นเช่ือมแต่ละเส้นจะยาวเท่าใดก็ได ้

............ 5. เส้นเช่ือมสองเส้นของกราฟสามารถลากตดักนัไดโ้ดยท่ีจุดตดัของเส้นทั้งสองถือวา่เป็นจุดยอด 

ของกราฟ 

 

 

ดังน้ันข้อสังเกตทีนั่กเรียนได้จากการเขียนกราฟ ในกจิกรรมที ่1.3 ทั้งหมด  คือ    

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………… 

 

  

 .   
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A 

B 
C 

B 

𝑒7 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

แบบฝึกเสริมทักษะที่ 1.1 
 

 

 

 

 

1. จงหาเซตของจุดยอด V(G) และเซตของเส้นเช่ือม E(G) ของกราฟ G ท่ีก าหนดให้ต่อไปน้ี 

 

1.1     V (G) = .......................................................................... 

      E (G) = ........................................................................... 

 

1.2     V (G) = ........................................................................... 

     E (G) = ........................................................................... 

 

 

1.3     V (G) = ........................................................................... 

     E (G) = ........................................................................... 

 

 

1.4      V (G) = ........................................................................... 

     E (G) = ........................................................................... 

 

 

 

           1.5      V (G) = .......................................................................... 

     E (G) = ........................................................................... 

 
B 

C 

จุดประสงค์   นักเรียนสามารถ 

1. หาเซตของจุดยอด V(G) และเซตของเส้นเช่ือม E(G) เม่ือก าหนดกราฟ G    มาใหไ้ด ้

2. เขียนกราฟ G เม่ือก าหนดเซตของจุดยอด V(G) และเซตของเส้นเช่ือม E(G) มาใหไ้ด ้
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𝑒8 

𝑒3 

𝑒7 
𝑒4 

𝑒5 𝑒6 

𝑒10 
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C 
D 

H 

𝑒1 

𝑒2 

𝑒9 

B 

C D A 

E F 

H 

𝑒1 𝑒2 

𝑒3 

𝑒4 𝑒5 

𝑒6 

𝑒7 𝑒8 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

1.6      V (G) = ............................................... 

       E (G) = ................................................ 

 

 

 

1.7       V (G) = ................................................ 

       E (G) = ................................................ 

 

 

2. จงเขียนกราฟ G เม่ือก าหนด เซตของจุดยอด V(G) และเซตของเส้นเช่ือม E(G) มาให ้

2.1   V(G) = {u , v , w  } 
 E(G)  = { uv , uw , vv , vw } 

 

 

 

 

2.2  V(G) = {A , B , C , D , E  } 
 E(G)  = { AB  , AC  , AE  , BC  , CD , ED } 

 

 

 

 

2.3  V(G) = {v1 , v2 , v3 , v4} 
 E(G)  = { v1v2 , v1v4 , v2v3 , v2v4 , v4v4 } 

   

  

 

E F 
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3. จงเขียนกราฟ G เม่ือก าหนดให ้
  V(G) = { 1 , 2 , 3 , 4 , 5 , 6 }  
 E(G)  = {  AB | A, B ∈ V(G)ซ่ึงA > BและA + Bเป็นจ านวนคู่} 
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ใบความรู้ที ่1.4 จุดยอดประชิด(Adjacent vertices) และ เกดิกบั (Incident) 

 

 

 

 

 

 

 
 

เพื่อใหเ้กิดความเขา้ใจในบทนิยาม ใหน้กัเรียนศึกษาตวัอยา่งต่อไปน้ี 

 

ตัวอย่างที ่10     ก าหนดกราฟ G ต่อไปน้ี 

 

 

 

จากกราฟ G จะเห็นวา่ 

 จุดยอด u  และจุดยอด x  เป็นจุดยอดประชิด เน่ืองจากมีเส้นเช่ือม  ux 

 จุดยอด v  และจุดยอด x  เป็นจุดยอดประชิด เน่ืองจากมีเส้นเช่ือม  vx 

 จุดยอด v  และจุดยอด w  เป็นจุดยอดประชิด เน่ืองจากมีเส้นเช่ือม  vw 

แต่ จุดยอด u  และจุดยอด v  ไม่เป็นจุดยอดประชิด เน่ืองจากไม่มีเส้นเช่ือมระหวา่งจุดยอดทั้งสอง 

 จุดยอด u  และจุดยอด w ไม่เป็นจุดยอดประชิด เน่ืองจากไม่มีเส้นเช่ือมระหวา่งจุดยอดทั้งสอง

  จุดยอด w  และจุดยอด x ไม่เป็นจุดยอดประชิด เน่ืองจากไม่มีเส้นเช่ือมระหวา่งจุดยอดทั้งสอง 

และจะเห็นวา่ 

เส้นเช่ือมท่ีเกิดกบัจุดยอด u  คือ เส้นเช่ือม ux 

เส้นเช่ือมท่ีเกิดกบัจุดยอด v  คือ เส้นเช่ือม vx และ vw 

เส้นเช่ือมท่ีเกิดกบัจุดยอด x  คือ เส้นเช่ือม xu และ xv 

  เส้นเช่ือมท่ีเกิดกบัจุดยอด w  คือ เส้นเช่ือม wv 

หมายเหตุ การเขียนจุดยอดประชิดนกัเรียนสามารถเขียนจุดใดก่อนก็ได ้ถือวา่เหมือนกนั เช่น  

จุดยอด u  และจุดยอด x  เป็นจุดยอดประชิด เน่ืองจากมีเส้นเช่ือม ux 

หรือ จุดยอด x  และจุดยอด u  เป็นจุดยอดประชิด เน่ืองจากมีเส้นเช่ือม xu 

บทนิยาม     จุดยอด u และจุดยอด v ของกราฟ เป็นจุดยอดประชิด (adjacent vertices) ก็ต่อเม่ือ มีเส้นเช่ือม 

ระหวา่งจุดยอดทั้งสอง 

       เส้นเช่ือม  e ของกราฟเกิดกบั (incident) จุดยอด v ถา้จุดยอด v เป็นจุดปลายจุดหน่ึงของเส้นเช่ือม e  
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เพื่อนๆมีขอ้สังเกตุในการหาเส้นเช่ือมท่ีเกิดกบัจุด

ยอดแต่ละจุดอยา่งไรบา้งคะ 
 

 

ตัวอย่างที ่11    ก าหนดกราฟ G ต่อไปน้ี 

 

 

 

 

 

 จากกราฟ G จะเห็นวา่ 

 จุดยอด A และ จุดยอด B  เป็นจุดยอดประชิด เน่ืองจาก มีเส้นเช่ือม  e1 

 จุดยอด B และ จุดยอด C  เป็นจุดยอดประชิด เน่ืองจาก มีเส้นเช่ือม  e2 

 จุดยอด B และ จุดยอด C  เป็นจุดยอดประชิด เน่ืองจาก มีเส้นเช่ือม  e3 

 จุดยอด A และ จุดยอด C  เป็นจุดยอดประชิด เน่ืองจาก มีเส้นเช่ือม  e4 

 จุดยอด B และ จุดยอด D  เป็นจุดยอดประชิด เน่ืองจาก มีเส้นเช่ือม  e5 

และ จะเห็นวา่ 

 เส้นเช่ือมท่ีเกิดกบัจุดยอด A คือ  เส้นเช่ือม e1 และ e4 

 เส้นเช่ือมท่ีเกิดกบัจุดยอด B คือ  เส้นเช่ือม e1 ,e2,  e3  และ e5 

 เส้นเช่ือมท่ีเกิดกบัจุดยอด C คือ  เส้นเช่ือม  e2 ,e3 และ e4 

 เส้นเช่ือมท่ีเกิดกบัจุดยอด D คือ  เส้นเช่ือม e5 และ e6 

แต่ จุดยอด E ไม่เป็นจุดยอดประชิดกบัจุดยอดใดๆ และไม่มีเส้นเช่ือมใดเกิดกบัจุดยอด E 
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𝑒1 

𝑒3 𝑒2 

𝑒5 

𝑒4 

𝑒6 

เส้นเช่ือมท่ีเกิดกับจุดยอดแต่ละจุดนั้นให้มองจุดยอดเป็นหลัก และ

สังเกตุดูวา่มีเส้นเช่ือมใดท่ีลากออกจากจุดยอดนั้นบา้งและ 

เพื่อตรวจสอบความเขา้ใจเก่ียวกบัจุดยอดประชิดและเส้นเช่ือมเกิดกบั 

ใหน้กัเรียนท ากิจกรรมท่ี 1.4 ต่อไปค่ะ 
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ค าช้ีแจง ในแต่ละข้อของกจิกรรมต่อไปนีใ้ห้นักเรียนเติมค าตอบในช่องว่างให้ถูกต้องและตรวจค าตอบ

ได้จากเฉลยท้ายชุดที ่ 1 

 

 

 

 

 

 

กจิกรรมที ่1.4  จุดยอดประชิด (Adjacent vertices) และเกดิกบั (Incident) ของกราฟ G 

 

 
 

 

 

 

1. ก าหนดกราฟ G ต่อไปน้ี 

 

 

 

 

 

จากกราฟ G จะเห็นวา่ 

 จุดยอด u และ จุดยอด v         เป็นจุดยอดประชิด เน่ืองจาก.....................................................  

จุดยอด u และ จุดยอด w      เป็นจุดยอดประชิด เน่ืองจาก..................................................... 

  จุดยอด v และ จุดยอด x         เป็นจุดยอดประชิด เน่ืองจาก..................................................... 

จุดยอด w และ จุดยอด x        เป็นจุดยอดประชิด เน่ืองจาก..................................................... 

  จุดยอด x และ จุดยอด y        เป็นจุดยอดประชิด เน่ืองจาก..................................................... 

  จุดยอด x และจุดยอด  z         เป็นจุดยอดประชิด เน่ืองจาก..................................................... 
 

และ เส้นเช่ือมท่ีเกิดกบัจุดยอด  u คือ ................................. ................................................................. 

  เส้นเช่ือมท่ีเกิดกบัจุดยอด  v คือ .................................................................................................. 

  เส้นเช่ือมท่ีเกิดกบัจุดยอด  w คือ ................................................................................................. 

  เส้นเช่ือมท่ีเกิดกบัจุดยอด  x คือ .................................................................................................. 

  เส้นเช่ือมท่ีเกิดกบัจุดยอด  y คือ .................................................................................................. 

  เส้นเช่ือมท่ีเกิดกบัจุดยอด  z คือ .................................................................................................. 
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2. ก าหนดกราฟ G ต่อไปน้ี 

 

 

 

 

จากกราฟ G จงเติมเคร่ืองหมาย  √ หน้าข้อความทีถู่กต้อง หรือเคร่ืองหมาย  ×  หน้าข้อความทีผ่ดิ  

.............. 1. จุดยอด A และจุดยอด D เป็นจุดยอดประชิดเน่ืองจากมีเส้นเช่ือม e1 , e2 , e5 และ e6 

.............. 2. จุดยอด B และ จุดยอด D เป็นจุดยอดประชิดเน่ืองจากมีเส้นเช่ือม e4  

...............3. เส้นเช่ือม e5 เกิดกบัจุดยอด A 

.............. 4. เส้นเช่ือม e4 เกิดกบัจุดยอด B 

.............. 5. เส้นเช่ือม e3 เกิดกบัจุดยอด C 

.............. 6. จุดยอด C และ จุดยอด D เป็นจุดยอดประชิด เน่ืองจากมีเส้นเช่ือม e3 

 

 

 

สรุปได้ว่า 

 จุดยอด u และจุดยอด v ของกราฟ เป็นจุดยอดประชิด (adjacent vertices) ก็ต่อเม่ือ.................................. 

 เส้นเช่ือม  e ของกราฟเกิดกบั (Incident) จุดยอด v ถา้............................................................................... 
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ใบความรู้ที ่1.5 เส้นเช่ือมขนาน (Parallel Edges ) และวงวน (Loop) 

 

 

 

 

 

 

  

จากใบความรู้ท่ี 1.4 ตวัอยา่งท่ี  11  

 

 

 

 

 

 

จงตอบค าถามต่อไปน้ี 

1. เส้นเช่ือม e2 และ e3 มีจุดปลายของเส้นเช่ือมเป็นอยา่งไร 

2. เส้นเช่ือม  e6 หรือเส้นเช่ือม DD มีจุดปลายของเส้นเช่ือมเป็นอยา่งไร 

 

 

 

 

  

ดงันั้นจากค าถามจุดประกายเพื่อต่อยอดความคิดและบทนิยาม สามารถตอบค าถามไดด้งัน้ี  

1. เส้นเช่ือม e2 และ e3มีจุดปลายของเส้นเช่ือมเป็นจุดยอดคู่เดียวกนั นัน่คือ เส้นเช่ือม e2 และ e3        

เรียกวา่ เส้นเช่ือมขนาน (parallel  edges) 

2. เส้นเช่ือม e6หรือ เส้นเช่ือม DD เป็นเส้นเช่ือมท่ีมีจุดปลายทั้งสองเป็นจุดยอดเดียวกนั  นัน่คือ           

เส้นเช่ือม e6หรือ เส้นเช่ือม DD  เรียกวา่ วงวน (loop) 

 

 

ค าถามจุดประกายเพือ่ต่อยอดความคิด 
 

บทนิยาม   

  เส้นเช่ือมตั้งแต่สองเส้นข้ึนไปท่ีเช่ือมจุดยอดคู่เดียวกนั  เรียกวา่  เส้นเช่ือมขนาน (parallel  edges) 

  เส้นเช่ือมท่ีมีจุดปลายทั้งสองเป็นจุดยอดเดียวกนั  เรียกวา่  วงวน (loop) 
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𝑒1 

เพื่อใหเ้กิดความเขา้ใจในบทนิยาม  ใหน้กัเรียนศึกษาตวัอยา่งท่ี 12 และตรวจสอบ

ความเขา้ใจในเร่ืองเส้นเช่ือมขนาน (parallel edges ) และวงวน (loop) ใหน้กัเรียนท า

กิจกรรมท่ี 1.5  ดว้ยนะคะ 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ตัวอย่างที ่12    ก าหนดกราฟ G ดงัรูป 

 

 

 

 

 

 

จากกราฟ G จะได ้  V(G) = {A , B , C , D , E , F} 

      E(G)  = {e1 , e2 , e3 , e4 , e5, e6 , e7, e8 } 
และพบวา่ e1  เป็นวงวน  

  e5 และ e6 เป็นเส้นเช่ือมขนาน 

  e7 และ e8  เป็นเส้นเช่ือมขนาน 
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กจิกรรมที ่1.5  ตามหาเส้นเช่ือมขนาน (parallel edges )  และ วงวน (loop) 

 

C

B
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ค าช้ีแจง  ในแต่ละข้อของกจิกรรมต่อไปนีใ้ห้นักเรียนเขียนเส้นเช่ือมขนาน  (parallel edges )  และ วงวน (loop) 

โดยตรวจค าตอบได้จากเฉลยท้ายชุดที ่ 1 

 

1. จากกราฟ G ทีก่ าหนดให้ จงเขียนเส้นเช่ือมทีเ่ป็นเส้นเช่ือมขนาน (parallel edges )  และ วงวน (loop)   

โดยใช้ปากกาสีแตกต่างจากโจทย์ทีป่รากฎในกราฟตามรอยเส้นประให้ถูกต้อง 

 

1.1       1.2 

 

 

 

 

1.3       1.4 

 

 

 

 

 

1.5        

 

 

 

 

 

 

B

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

C

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

A

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

B C
A

D

B

E

A

C

 

A

 B

D

C



                                                        ชุดที ่1 ความรู้เบือ้งต้นเกีย่วกบักราฟ                         34 
 

 
 

 

 

 

 

 

 

2. จงหาเส้นเช่ือมขนาน (parallel edges ) และวงวน (loop) จากกราฟต่อไปนี ้

2.1      เส้นเช่ือมขนาน คือ  ................................................. 

วงวน คือ ................................................. 

 

 

2.2      เส้นเช่ือมขนาน คือ  ................................................. 

วงวน คือ ................................................. 

 

 

 

2.3      เส้นเช่ืมขนาน คือ .............. ................................... 

วงวน คือ ................................................. 

 

 

2.4      เส้นเช่ืมขนาน คือ ................................................. 

       วงวน คือ ................................................. 

 

 

2.5       เส้นเช่ืมขนาน คือ .......................................... 

       วงวน คือ ................................................. 

 

 

สรุปได้ว่า 

เส้นเช่ือมขนาน (parallel  edges) คือ ....................................................................................................... 

วงวน (loop)คือ ........................................................................................................................................ 
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จากบทนิยาม   หากกราฟ G มีเส้นเช่ือมขนาน (parallel edges ) หรือ 

วงวน (loop) อยา่งใดอยา่งหน่ึง หรือ มีทั้งเส้นเช่ือมขนาน (parallel edges) และ

วงวน (loop) จะถือวา่กราฟ G เป็นกราฟหลายเชิง (multi graph) เพื่อท าความ

เขา้ใจบทนิยามใหง่้ายข้ึน ให้นกัเรียนศึกษาตวัอยา่งต่อไปน้ี 
 

ใบความรู้ที ่1.6   กราฟเชิงเดียว (Simple graph) และกราฟหลายเชิง (Multi graph) 
 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

 

 

 

 

 

ตัวอย่างที ่13    ก าหนดกราฟ G1 ,G2 , G3และ G4ดงัน้ี 
 

 

 

 

 

จะไดว้า่  
กราฟ G1 เป็นกราฟเชิงเดียว เน่ืองจากในกราฟ G1ไม่มีเส้นเช่ือมขนานและวงวน 

กราฟ G2 เป็นกราฟหลายเชิง เน่ืองจากในกราฟ G2มีเส้นเช่ือมขนานระหวา่งจุดยอด B และ 

จุดยอด C 

กราฟ G3 เป็นกราฟหลายเชิง เน่ืองจากในกราฟ G3มีวงวนท่ีจุดยอด D 

กราฟ G4 เป็นกราฟหลายเชิง เน่ืองจากในกราฟ G4มีเส้นเช่ือมขนานระหวา่งจุดยอด B และ 

จุดยอด C และวงวนท่ีจุดยอด D 

 

บทนิยาม     กราฟ G จะเรียกวา่เป็นกราฟเชิงเดียว (simple graph) หรือกราฟอยา่งง่าย ก็ต่อเม่ือ ไม่มีเส้น  

              เช่ือมขนาน และไม่มีวงวนในกราฟ G  

        ส าหรับกราฟท่ีไม่ใช่กราฟเชิงเดียว เรียกวา่ กราฟหลายเชิง (multi graph)  

 

 

G1 G2 G3 G4 
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พิจารณากราฟเชิงเดียวและกราฟหลายเชิงไดโ้ดยไม่ตอ้งเขียนกราฟให้

นกัเรียนสังเกตเส้นเช่ือม ถา้จุดเร่ิมตน้และจุดส้ินสุดเป็นจุดยอดเดียวกนั คือ 

วงวน (loop) แต่ถา้มีเส้นเช่ือมตั้งแต่สองเส้นข้ึนไปท่ีเช่ือมจุดยอดคู่เดียวกนั 

คือ เส้นเช่ือมขนาน (parallel edges) นะคะ 

 

 

ตัวอย่างที ่14     ก าหนดกราฟ G1 ,G2 , G3และ G4ดงัน้ี 

กราฟ G1ประกอบดว้ย  V(G1) = { A , B , C , D , E } 

     E(G1)  = { AB, AC, BD, BC, CD, DE } 
กราฟ G2ประกอบดว้ย  V(G2) = { A , B , C , D , E } 

     E(G2)  = { AB, BA, BC, DE } 

กราฟ G3ประกอบดว้ย  V(G3) = { A , B , C , D , E } 

     E(G3)  = { CD, DE, EE } 

กราฟ G4ประกอบดว้ย  V(G4) = { A , B , C , D , E } 

     E(G4)  = { AB, CB, BC, DE, AA } 

วธีิท า  

จากเซตของเส้นเช่ือมของกราฟ G1 ,G2 , G3และG4ท่ีโจทยก์ าหนดให ้สามารถพิจารณา       

กราฟเชิงเดียวและกราฟหลายเชิงไดโ้ดยไม่จ  าเป็นตอ้งเขียนกราฟ ดงัน้ี 

 

 

 

 

 

 

กราฟ G1 เป็นกราฟเชิงเดียว  เน่ืองจากในกราฟ G1ไม่มีเส้นเช่ือมขนานและวงวน 

 กราฟ G2 เป็นกราฟหลายเชิง เน่ืองจากในกราฟ G2 มีเส้นเช่ือมขนาน คือ เส้นเช่ือม AB , BA 

 กราฟ G3 เป็นกราฟหลายเชิง เน่ืองจากในกราฟ G3 มีวงวนคือ เส้นเช่ือม EE 

กราฟ G4 เป็นกราฟหลายเชิง เน่ืองจากในกราฟ G4 มีเส้นเช่ือมขนาน CB, BC และวงวน AA 
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ตัวอย่างที ่15      จงยกตวัอยา่งกราฟ G1 ,G2 , G3และG4ซ่ึงแต่ละกราฟตอ้งมีจุดยอด 4 จุด และมี

เส้นเช่ือม 6 เส้นและมีลกัษณะดงัน้ี 

  กราฟ G1 เป็นกราฟเชิงเดียว 

  กราฟ G2 เป็นกราฟหลายเชิงท่ีมีเส้นเช่ือมขนาน 

  กราฟ G3 เป็นกราฟหลายเชิงท่ีมีวงวน 

  กราฟ G4 เป็นกราฟหลายเชิงท่ีมีวงวนและเส้นเช่ือม 

วธีิท า (1)  เน่ืองจากกราฟ G1 เป็นกราฟเชิงเดียว แสดงวา่ ตอ้งไม่มีวงวนและไม่มีเส้นเช่ือมขนาน 

สามารถเขียนกราฟได ้เช่น 

 

 

 

(2)  เน่ืองจากกราฟ G2 เป็นกราฟหลายเชิงท่ีมีเส้นเช่ือมขนาน สามารถเขียนกราฟได ้เช่น 

 

 

 

 

(3)  เน่ืองจากกราฟ G3 เป็นกราฟหลายเชิงท่ีมีวงวน สามารถเขียนกราฟได ้เช่น 

 

 

 

 

(4)  เน่ืองจากกราฟ G4 เป็นกราฟหลายเชิงท่ีมีวงวนและเส้นเช่ือมขนาน สามารถเขียนกราฟ

ได ้เช่น 

 

 

 

G1 :  

G2 ∶ 

G3 ∶ 

G4 : 
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เพื่อตรวจสอบความเขา้ใจในเร่ืองกราฟเชิงเดียว 

(simple graph) และกราฟหลายเชิง (multi graph) 

ใหน้กัเรียนท ากิจกรรมท่ี 1.6  ต่อไปน้ี 
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กจิกรรมที ่1.6 กราฟเชิงเดียว (simple graph) หรือ กราฟหลายเชิง (multi graph) 

 

 B

 

 

 

ค าช้ีแจง  ในแต่ละข้อของกจิกรรมต่อไปนีใ้ห้นักเรียน เติมค าตอบในช่องว่างให้สมบูรณ์ และตรวจ

ค าตอบได้จากเฉลยท้ายชุดที ่ 1 

1. กราฟ Gในขอ้ต่อไปน้ี กราฟใดเป็นกราฟเชิงเดียว (simple graph) หรือ กราฟหลายเชิง  

(multi graph) พร้อมทั้งบอกเหตุผลประกอบ 

 

 

    

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

กราฟ G1 เป็นกราฟเชิงเดียว       เน่ืองจาก ................................................................................. ...... 

กราฟ G2 เป็นกราฟ....................เน่ืองจาก ......................................................................................... 

กราฟ G3 เป็นกราฟ....................เน่ืองจาก ......................................................................................... 

กราฟ G4 เป็นกราฟ....................เน่ืองจาก ......................................................................................... 
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2. จงยกตวัอยา่งกราฟ  G1 , G2 และ G3  ซ่ึงแต่ละกราฟตอ้งมีจุดยอด 5 และเส้นเช่ือม 8 เส้น 

ตามเง่ือนไข ดงัน้ี 

2.1 กราฟ G1 เป็นกราฟเชิงเดียว 

 

 

 

 

 

2.2 กราฟ G2 เป็นกราฟหลายเชิงท่ีมีวงวน 

 

 

 

 

 

 

 

 

2.3 กราฟ G3 เป็นกราฟหลายเชิงท่ีมีวงวนและเส้นเช่ือมขนาน 
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1. ก าหนดกราฟ  G  ดงัรูป 

 

 

 

 

จงหา 

1.1   วงวน ของจุดยอด A คือ  ............................................................................................. 

1.2   วงวน ของจุดยอด B คือ  .............................................................................................  

1.3   วงวน ของจุดยอด D คือ  ............................................................................................. 

1.4   เส้นเช่ือมขนาน  ของจุดยอด B และจุดยอด C  คือ .................................................... 

1.5   เส้นเช่ือมขนาน  ของจุดยอด D และจุดยอด E  คือ .................................................... 

1.6   เส้นเช่ือมขนาน  ของจุดยอด D และจุดยอด F  คือ .................................................... 

 

 

 

 

 

 

 

  แบบฝึกเสริมทกัษะที ่ 1.2 

 
จุดประสงค์   :  นกัเรียนสามารถ 

1. หาจุดยอดประชิด (Adjacent vertices) และเกิดกบั (Incident) จุดยอดในกราฟท่ีก าหนดใหไ้ด ้ 

2. หาเส้นเช่ือมขนาน (parallel edegs) และวงวน (loop) ได ้

3. บอกไดว้า่กราฟท่ีก าหนดใหเ้ป็นกราฟเชิงเดียว (simple graph) หรือกราฟหลายเชิง (multi graph) 
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2. จงเติมขอ้ความจากกราฟ G ท่ีก าหนดให้ 

 

 

 

 

 

 

2.1  V(G) = ............................................................................................................................. 

2.2  E(G)  = ............................................................................................................................. 

2.3  เส้นเช่ือมขนานของจุดยอด B และจุดยอด F  

คือ .......................................................................................................................................... 

2.4 วงวนของจุดยอด E  

คือ........................................................................................................................................... 

2.5 จุดยอดประชิดของเส้นเช่ือม  e9 

คือ ......................................................................................................................................... 

2.6 จุดยอดประชิดของจุดยอด A  

คือ ......................................................................................................................................... 

2.7  เส้นเช่ือมขนานท่ีเกิดกบัจุดยอด C  

คือ.......................................................................................................................................... 

2.8  เส้นเช่ือม e6 เกิดกบัจุดยอด............... และจุดยอด............... 

2.9  เส้นเช่ือมขนานของจุดยอด C และจุดยอด D 

คือ........................................................................................................................................ 

2.10 จุดยอดซ่ึงไม่ใช่จุดยอดประชิดของจุดยอด A  

คือ ....................................................................................................................................... 
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3. จงเติมเคร่ืองหมาย  √ หนา้ขอ้ความท่ีถูกตอ้ง หรือ  ×  หนา้ขอ้ความท่ีผดิ  

 

 

 

 

 

 

............ 3.1   เส้นเช่ือม e1 เป็นวงวน 

............ 3.2   เส้นเช่ือม e4 และ e5 เป็นเส้นเช่ือมขนาน 

............ 3.3   จุดยอด F มีวงวน 

............ 3.4   จุดยอด F และจุดยอด C มีเส้นเช่ือมขนาน 

............ 3.5   จุดยอด A และจุดยอด F เป็นจุดยอดประชิด 

............ 3.6   จุดยอดประชิดของจุดยอด B คือ จุดยอด A  จุดยอด C และจุดยอด F 

............ 3.7   เส้นเช่ือม e8 เกิดกบัจุดยอด E และจุดยอด C 

............ 3.8   เส้นเช่ือม e4 และ e5 เกิดกบัจุดยอด F และจุดยอด C 

............ 3.9   เส้นเช่ือม e3 และ e9 เป็นเส้นเช่ือมขนาน 

............ 3.10 จุดยอด C และจุดยอด F มีจ านวนเส้นเช่ือมขนาน 4 เส้น 

 

 

 

 
 



                                                                                       ชุดที ่1  ความรู้เบือ้งต้นเกีย่วกราฟ                             44 

 

ใบความรู้ที ่1.7   การสร้างแบบจ าลองทางคณิตศาสตร์แทนปัญหาโดยการใช้กราฟ 

 

 

 

 

 

 

 

หลงัจากท่ีนกัเรียนไดศึ้กษาความรู้เบ้ืองตน้เก่ียวกบักราฟแลว้ ในหวัขอ้ต่อไปน้ีเป็นการน า

ความรู้เบ้ืองตน้เก่ียวกบักราฟมาเช่ือมโยงกบัปัญหาหรือสถานการณ์บางอยา่ง 

การแกปั้ญหาบางปัญหาท่ีซับซ้อน อาจท าไดโ้ดยการสร้างแบบจ าลองทางคณิตศาสตร์ท่ี

เหมาะสมแทนปัญหา ซ่ึงท าให้เข้าใจปัญหาได้ง่ายข้ึน หลงัจากนั้นจึงแก้ปัญหาจากแบบจ าลอง     

เพื่อหาค าตอบ แลว้น าค าตอบท่ีไดจ้ากแบบจ าลองมาอธิบายผลท่ีเกิดข้ึนกบัปัญหาจริง 

การสร้างแบบจ าลองทางคณิตศาสตร์โดยการใช้กราฟ มีลักษณะค่อนข้างง่ายและเป็น

แบบจ าลองท่ีเหมาะสมกบับางสถานการณ์ท่ีซบัซอ้นไดเ้ป็นอยา่งดี  

 ต่อไปน้ีเป็นตวัอย่างการสร้างแบบจ าลองทางคณิตศาสตร์โดยใช้กราฟแทนปัญหาหรือ

สถานการณ์ เพื่อท าใหเ้ขา้ใจปัญหาหรือสถานการณ์ไดง่้ายข้ึน ดงัตวัอยา่งต่อไปน้ีนะคะ 
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ตัวอย่างที ่16     จงสร้างแบบจ าลองแสดงจงัหวดัท่ีมีพรมแดนติดกนั  

โดยใหจุ้ด แทน จงัหวดั เส้นเช่ือมระหวา่งจุดสองจุดใด แทน ความสัมพนัธ์ท่ีแสดงวา่

จงัหวดัสองจงัหวดัมีพรมแดนติดกนั เม่ือก าหนดแผนท่ีดงัรูป 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

 

ท่ีมาแผนท่ีภาคตะวนัออก http://www.panteethai.com 
 

วธีิท า สามารถสร้างแบบจ าลองแทนสถานการณ์ 

โดยให้ จุด แทน จงัหวดั  

 เส้นเช่ือมระหวา่งจุดสองจุดใด แทน ความสัมพนัธ์ท่ีแสดงวา่จงัหวดัสองจงัหวดัมีพรมแดนติดกนั 

ดงันั้นแบบจ าลองท่ีแทนสถานการณ์สามารถเขียนกราฟไดด้งัน้ี 
 

 

  

 

 

 

 

 

 

ปราจีนบุรี 

สระแกว้ 

จนัทบุรี 

ตราด ระยอง 

ชลบุรี 

ฉะเชิงเทรา 

http://www.panteethai.com/
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ตัวอย่างที ่17  ในการออกแบบชั้นล่างของบา้นครูขจรรัตน์ สถาปนิกของบริษทัท่ีวา่จา้ง

ไดอ้อกแบบบา้นชั้นล่างไว ้ ดงัรูป   

 

 

 

 

 

 

 

 

จงสร้างแบบจ าลองแสดงทางเช่ือมระหวา่งห้องแต่ละหอ้งภายในบา้น โดยให ้จุด แทน 

หอ้ง และเส้นเช่ือมระหวา่งจุดสองจุดใด แทน ประตู  

วธีิท า สามารถสร้างแบบจ าลองแทนสถานการณ์ 

โดยให้  จุด แทนห้อง  

  และ เส้นเช่ือมระหวา่งจุดสองจุดใด แทน ประตู 

ดงันั้นแบบจ าลองท่ีแทนสถานการณ์สามารถเขียนกราฟไดด้งัน้ี 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

 

หอ้งรับแขก 
หอ้งโถง 

หอ้งพกัผอ่น 

หอ้งนอน หอ้งน ้า 

หอ้งอาหาร 

หอ้งครัว 

หอ้งรับแขก 

หอ้งอาหาร หอ้งโถง 

หอ้งพกัผอ่น 

หอ้งนอน หอ้งน ้า 

หอ้งครัว 
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จากตวัอยา่งท่ี 16 และตวัอยา่งท่ี 17 เป็นการสร้างแบบจ าลองแทนสถานการณ์หรือ

ปัญหาโดยการใชก้ราฟ ซ่ึงท าใหเ้ขา้ใจสถานการณ์หรือปัญหาไดง่้ายข้ึน และก่อนท่ีนกัเรียน

จะแกปั้ญหาโดยการหาค าตอบจากแบบจ าลองท่ีสร้างข้ึนไดน้ั้น นกัเรียนจะตอ้งสร้าง

แบบจ าลองแทนสถานการณ์หรือปัญหาใหถู้กตอ้งก่อน และเพื่อเป็นการตรวจสอบวา่

นกัเรียนสามารถน าความรู้มาเช่ือมโยงในการสร้างแบบจ าลองแทนสถานการณ์หรือปัญหา

ได ้ใหน้กัเรียนท ากิจกรรมท่ี 1.7 ต่อไปน้ี 
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กจิกรรมที ่1.7 การสร้างแบบจ าลองทางคณิตศาสตร์แทนสถานการณ์ปัญหา 

 

 

 

 

 

1. สมมุติวา่สวนสาธารณะแห่งหน่ึงมีเกาะ 3 เกาะ คือ C , D ,E และมีสะพานเช่ือมระหวา่งเกาะและฝ่ัง 

A กบั ฝ่ัง B ดงัรูป ให้นกัเรียนสร้างแบบจ าลองทางคณิตศาสตร์ แทนสถานการณ์น้ีโดยใหจุ้ดแทน

เกาะและฝ่ัง  และเส้นเช่ือมแทนสะพาน 

สถานการณ์ปัญหา แบบจ าลองทางคณติศาสตร์ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 

2. บุรุษไปรษณียค์นหน่ึงตอ้งไปส่งจดหมายทั้งหมด 5บา้น โดยท่ีแต่ละบา้นตั้งอยูริ่มถนน ดงัภาพ

ต่อไปน้ี ให ้จุดยอด  แทน  บา้นแต่ละหลงั  เส้นเช่ือมแทนถนน 

สถานการณ์ปัญหา แบบจ าลองทางคณติศาสตร์ 

 
 
 
 
 
 
 

 

 

ท่ีท าการไปรษณีย ์
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3. จงสร้างแบบจ าลองแสดงจงัหวดัท่ีมีพรมแดนติดกนั  

โดยใหจุ้ด แทน จงัหวดั เส้นเช่ือมระหวา่งจุดสองจุดใด แทน ความสัมพนัธ์ท่ีแสดงวา่จงัหวดัสอง

จงัหวดัมีพรมแดนติดกนั เม่ือก าหนดแผนท่ีดงัรูป 

สถานการณ์ปัญหา แบบจ าลองทางคณติศาสตร์ 
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ใบความรู้ที ่1.8   การน าแบบจ าลองทางคณติศาสตร์โดยใช้กราฟมาแก้ปัญหาบางปัญหาทีพ่บเห็นใน

ชีวติประจ าวนับางปัญหา 

 

มีเมือง 4 เมือง คือ เมือง A , B , C และ D โดยท่ี 

  มีถนน 2 สายเช่ือมเมือง A และ B   มีถนน 1 สายเช่ือมเมือง A และ C  

  มีถนน 1 สายเช่ือมเมือง Bและ D  มีถนน 1 สายเช่ือมเมือง A และ D 

  มีถนน 1 สายเช่ือมเมือง B และ C 

 โดยการเดินทางระหวา่งเมืองทั้ง 4 เมือง มีรถประจ าทางวิง่ใหบ้ริการ จะเป็นไปไดห้รือไม่    

ท่ีรถประจ าทางจะเร่ิมรับผูโ้ดยสารจากเมือง C โดยใหผ้า่นถนนทุกสายเพียงคร้ังเดียวแลว้กลบัมาถึง

เมือง C  
 

 

 

 

 

 

การแก้ปัญหาด้านต่างๆ เช่น ปัญหาด้านธุรกิจ ปัญหาด้านอุตสาหกรรมการจดัการ หรือ

แม้กระทัง่ปัญหาท่ีเกิดข้ึนในชีวิตประจ าวนับางปัญหา เราอาจสร้างแบบจ าลองท่ีเหมาะสมแทน

ปัญหา เพื่อให้เขา้ใจปัญหาได้ง่ายข้ึน แลว้แกปั้ญหาโดยการหาค าตอบจากแบบจ าลอง จากนั้นน า

ค าตอบท่ีไดจ้ากแบบจ าลองมาใชใ้นการตดัสินใจเพื่อแกปั้ญหาจากสถานการณ์จริงเป็นการเช่ือมโยง

ความรู้เร่ืองทฤษฎีกราฟเบ้ืองตน้กบัชีวติประจ าวนั  ดงัตวัอยา่งต่อไปน้ี 

 

ตัวอย่างที ่17  ปัญหาการเดินทาง 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

วธีิท า จากขอ้มูลท่ีก าหนดให ้น ามาสร้างแบบจ าลองทางคณิตศาสตร์ แทนสถานการณ์ ไดด้งัน้ี 

ให ้จุด A , B , C และ D แทน เมืองแต่ละเมืองตามล าดบั 

  ใหเ้ส้นท่ีเช่ือมจุด 2 จุด แทน ถนนท่ีเช่ือมเมืองทั้งสองนั้น 

ดังน้ันแบบจ าลองทางคณติศาสตร์ทีแ่ทนสถานการณ์นี ้สามารถเขียนได้ดังรูป 

 

 

 

 

B

C

D

A
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เน่ืองจากถนนท่ีเช่ือมระหวา่งเมือง A และ B มีถนน 2 สาย และเพื่อความสะดวกในการหา

ค าตอบจากสถานการณ์ เราสามารถก าหนดใหถ้นนแต่ละสายแทนดว้ย e1, e2, e3, e4, e5และ e6ดงัน้ี 

 

 

 

 

 

 

พจิารณาจากแบบจ าลองทางคณติศาสตร์สรุปได้ว่า เส้นทางการเดินรถของรถประจ าทาง

จากเมือง C โดยใหผ้า่นถนนทุกสายเพียงคร้ังเดียวแลว้กลบัมาถึงเมือง C สามารถท าไดด้งัตวัอยา่ง

การเดินทางตามเส้นทางต่อไปน้ี  (ท าไดห้ลายแบบ) 

  แบบที ่1 เร่ิมต้นทีจุ่ดยอด C   e1 → e2 → e4 → e5 → e3 → e6 ส้ินสุดทีจุ่ดยอด C     

  แบบที ่2  เร่ิมต้นทีจุ่ดยอด C   e6 → e4 → e5 → e3 → e2 → e1  ส้ินสุดทีจุ่ดยอด C     

 ซ่ึงทั้ง 2 แบบ มีจุดเร่ิมตน้ท่ีเมือง C แลว้เดินทางผา่นถนนทุกสายเพียงคร้ังเดียวแลว้กลบัมา

ท่ีเมือง C เหมือนเดิม 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝑒1 

𝑒2 

𝑒3 

𝑒4 

𝑒5 

𝑒6 

B

C

D

A
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ตัวอย่างที ่18   ปัญหาการออกแบบบ้านของสถาปนิก 

 

ในการออกแบบชั้นล่างของบา้นครูขจรรัตน์ สถาปนิกของบริษทัท่ีวา่จา้งไดอ้อกแบบบา้น 

ชั้นล่างไว ้ ดงัน้ี 

 

 

 

 

 

 

 

ถา้ครูขจรรัตน์จะเดินผา่นหอ้งทุกหอ้งโดยมีเง่ือนไขวา่ตอ้งเดินผา่นทุกประตู และแต่ละ

ประตูจะผา่นไดเ้พียงคร้ังเดียว สามารถท าไดห้รือไม่ ถา้ท าไดต้อ้งเร่ิมจากท่ีใด และ ไปส้ินสุดท่ีใด  

วธีิท า จากขอ้มูลท่ีก าหนดให ้น ามาสร้างแบบจ าลองทางคณิตศาสตร์ แทนสถานการณ์ ไดด้งัน้ี 

ใหจุ้ด แทนหอ้ง  

เส้นเช่ือมระหวา่งจุดสองจุดใด แทน ประตู  

ดังน้ันแบบจ าลองทางคณติศาสตร์ทีแ่ทนสถานการณ์นี ้สามารถเขียนได้ดังรูป 

 

 

 

 

 

พจิารณาจากแบบจ าลองทางคณติศาสตร์สรุปได้ว่า การเดินผา่นห้องทุกหอ้ง และผา่นประตู         

แต่ละประตูเพียงคร้ังเดียวสามารถท าไดด้งัตวัอยา่งต่อไปน้ี  

เร่ิมจาก หอ้งรับแขก →หอ้งโถง → หอ้งพกัผอ่น → หอ้งนอน → หอ้งโถง  → หอ้งอาหาร →  

หอ้งครัว 

จะพบวา่การเดินทางดงักล่าว จะสามารถผา่นประตูทุกประตูเพียงคร้ังเดียวได ้

หอ้งรับแขก 
หอ้งโถง 

หอ้งพกัผอ่น 

หอ้งนอน 

หอ้งอาหาร 

หอ้งครัว 

หอ้งรับแขก 

หอ้งอาหาร หอ้งโถง 

หอ้งพกัผอ่น 

หอ้งนอน 
หอ้งครัว 
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ข้อสังเกต  จากตวัอยา่งท่ี 17  และตวัอยา่งท่ี 18  ลกัษณะของการหาค าตอบของปัญหาเกิดจาก   

การทดลองอาจใชเ้วลาในการหาค าตอบไดค้่อนขา้งชา้ แต่หากนกัเรียนมีความรู้เร่ืองกราฟเพิ่มข้ึนจะ

สามารถท าใหต้อบปัญหาเหล่าน้ีไดง่้ายและเร็วข้ึน 
 

ตวัอยา่งต่อไปน้ีเป็นลกัษณะของสถานการณ์ปัญหาท่ี

นกัเรียนสามารถพบเห็นในชีวติประจ าวนั ซ่ึงสามารถน าความรู้

เร่ืองกราฟไปเช่ือมโยงใชใ้นการแกปั้ญหาไดเ้ป็นอยา่งดี เช่น 

ปัญหาการจดัตารางการประชุม  ปัญหาการจดัตารางสอน ปัญหา

การจดัตารางสอบ ปัญหาการจดัสรรทรัพยากร เป็นตน้ 
 

 

 

 

 

 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ตัวอย่างที ่19  ปัญหาการจัดการประชุม 

 

คณะกรรมการนกัเรียนโรงเรียนมธัยมประชานิเวศน์แบ่งการท างานออกเป็น 4 ฝ่าย ไดแ้ก่  

ฝ่ายกิจกรรม  ฝ่ายบริหาร  ฝ่ายวิชาการ  ฝ่ายการเงิน  แต่ละฝ่ายอาจจะมีกรรมการร่วมกัน              

โดยประธานนักเรียนได้ก าหนดว่าแต่ละฝ่ายจะตอ้งมีการประชุมสัปดาห์ละ 1 คร้ัง ซ่ึงในการจดั

ประชุมได้จดัเวลาในช่วงหลังเลิกเรียนของวนัจนัทร์  พุธ  และศุกร์ ดงันั้นผูท่ี้มีหน้าท่ีในการจดั

ประชุมจะมีวิธีการจัดอย่างไร โดยท่ีกรรมการทุกคนสามารถเข้าร่วมประชุมได้  ถ้าก าหนด

คณะกรรมการแต่ละฝ่ายมีคณะกรรมการร่วมกนัดงัน้ี 

   ฝ่ายบริหารและฝ่ายกิจกรรม มีกรรมการร่วมกนั 

   ฝ่ายการเงินและฝ่ายกิจกรรม มีกรรมการร่วมกนั 

   ฝ่ายการเงินและฝ่ายวชิาการ มีกรรมการร่วมกนั 

   ฝ่ายวชิาการและฝ่ายกิจกรรม มีกรรมการร่วมกนั 
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วธีิท า จากขอ้มูลท่ีก าหนดให ้น ามาสร้างแบบจ าลองทางคณิตศาสตร์ แทนสถานการณ์ ไดด้งัน้ี 

ให ้จุด แทน  ฝ่ายต่างๆทั้ง 4 ฝ่าย คือ ฝ่ายบริหาร  ฝ่ายการเงิน  ฝ่ายวชิาการ และ ฝ่ายกิจกรรม  

      เส้นเช่ือมระหว่างจุดสองจุดใด แทน ความสัมพนัธ์ท่ีแสดงวา่สองฝ่ายนั้นมีกรรมการร่วมกนั 

 

ดังน้ันแบบจ าลองทางคณติศาสตร์ทีแ่ทนสถานการณ์นี ้สามารถเขียนได้ดังรูปที ่(1) 

 

 

 

 

 

  

จากรูป (1) เป็นแบบจ าลองท่ีแสดงถึงคณะกรรมการทั้ง 4 ฝ่ายท่ีมีกรรมการร่วมกนั ดงันั้น

ในการจดัตารางการประชุมพิจารณาไดด้งัน้ี  ฝ่ายบริหาร จดัการประชุมวนัเดียวกบัฝ่ายกิจกรรม

ไม่ได ้เน่ืองจากมีกรรมการร่วมกนั (นัน่คือ จุดยอดท่ีประชิดกนัจะตอ้งก าหนดวนัท่ีต่างกนั) แต่ฝ่าย

บริหารสามารถจดัประชุมวนัเดียวกบัฝ่ายวชิาการหรือฝ่ายการเงินไดอ้ยา่งใดอยา่งหน่ึง   

ดงันั้นการจดัตารางการประชุม ถา้ก าหนดใหฝ่้ายบริหารประชุมวนัเดียวกบัฝ่ายวชิาการคือ

วนัจนัทร์  ฝ่ายกิจกรรมประชุมวนัพุธ และฝ่ายการเงินประชุมวนัศุกร์ ดงัรูปท่ี (2) 

 

สรุปตัวอย่างหน่ึง ในการจัดตารางการประชุมสามารถจัดได้ดังนี ้

 

กรรมการฝ่าย วนัประชุม 

ฝ่ายบริหาร วนัจนัทร์ 

ฝ่ายกิจกรรม วนัพุธ 

ฝ่ายวชิาการ วนัจนัทร์ 

ฝ่ายการเงิน วนัศุกร์ 

 

 

รูปท่ี (1) รูปท่ี (2) 

ฝ่ายบริหาร 

ฝ่ายกิจกรรม 

ฝ่ายการเงิน ฝ่ายวชิาการ 

วนัจนัทร์ 

วนัพธุ 

วนัศุกร์ วนัจนัทร์ 
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จากตวัอยา่งท่ี 19  นกัเรียนคิดวา่ยงัมีค าตอบท่ี   

นอกเหนือจากค าตอบในตวัอยา่งอีกหรือไม่คะ 
 

นกัเรียนอาจตอบต่างจากน้ีได ้แต่ตอ้งยดึหลกัเกณฑท่ี์วา่      

จุดยอดประชิดกนัจะต้องก าหนดวนัทีต่่างกนั ยงัไงละคะ             

น าความรู้เบ้ืองตน้เก่ียวกบักราฟไปเช่ือมโยงใหถู้กตอ้งนะคะ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ยงัมีค าตอบอ่ืนไดอี้กหรือไม่  

 คิดไม่ออก เพื่อนๆช่วยคิดหน่อยสิคะ… 
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ตัวอย่างที ่20   ปัญหาการจัดสรรทรัพยากรบุคคล 

 

ณเดช  ญาญ่า  ปกรณ์  มาร์ก้ี  และเจมส์  สมคัรเขา้ท างานตามความสามารถของบุคคลใน

บริษทัแห่งหน่ึง โดยมีเง่ือนไขวา่แต่ละคนจะท างานไดเ้พียงต าแหน่งเดียวเท่านั้น ซ่ึงบริษทัแห่งน้ีมี

ต าแหน่งงานวา่ง อยู ่5 ต าแหน่ง ซ่ึงความสามารถของทั้ง 5 คน มีดงัน้ี 

   ณเดช มีความสามารถท างานต าแหน่งท่ี 3 และ 4 

   ญาญ่า  มีความสามารถท างานต าแหน่งท่ี 3 

   ปกรณ์ มีความสามารถท างานต าแหน่งท่ี 1  และ 2 

   มาร์ก้ี มีความสามารถท างานต าแหน่งท่ี 3 และ 4 

   เจมส์ มีความสามารถท างานต าแหน่งท่ี 2 และ 5 

จงพิจารณาวา่เป็นไปไดห้รือไม่ท่ีบุคคลทั้ง 5 คน ไดรั้บเขา้ท างานในบริษทัแห่งน้ีทั้งหมด 

 

วธีิท า จากขอ้มูลท่ีก าหนดให ้น ามาสร้างแบบจ าลองทางคณิตศาสตร์ แทนสถานการณ์ ไดด้งัน้ี 

ให ้จุดยอด แบ่งเป็น 2 กลุ่ม คือ กลุ่มท่ี 1 แทน คน  กลุ่มท่ี 2 แทน ต าแหน่งงาน  

      เส้นเช่ือมระหว่างจุดสองจุดใด แทน ความสามารถของคนกบังาน 

ดังน้ันแบบจ าลองทางคณติศาสตร์ทีแ่ทนสถานการณ์นี ้สามารถเขียนได้ ดังรูป 

 

 

 

 

 

 

 

สรุปจากแบบจ าลองทางคณติศาสตร์  จะพบวา่เป็นไปไม่ได ้ท่ีบุคคลทั้ง 5 คน ไดรั้บเขา้ท างานใน

บริษทัแห่งน้ีทั้งหมด เหตุผลคือ พิจารณา ณเดช  ญาญ่า และมาร์ก้ี บุคคลทั้งสามมีความสามารถใน

การท างานไดเ้พียง 2 งานคือ ต าแหน่งงานท่ี 3 และงานท่ี 4  ดงันั้นจะตอ้งมีคนใดคนหน่ึงตอ้งไม่ได้

รับเขา้ท างานอยา่งแน่นอน  

ณเดช

ญาญ่า

 
ปกรณ์

มาร์ก้ี

เจมส์

1

2

3

4

5
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ซ่ึงแนวทางในการตอบปัญหาน้ีสามารถน าไปเช่ือมโยงใชแ้กปั้ญหา

อ่ืนๆไดอี้กนะคะนกัเรียน เช่น ปัญหาการจบัคู่เตน้ร า ปัญหาการจดัเคร่ืองด่ืม

ในงานปาร์ต้ี เป็นตน้ ต่อไปน้ีเรามาศึกษาปัญหาท่ีเก่ียวขอ้งกบัศาสตร์อ่ืนโดย

น าความรู้เร่ืองทฤษฎีกราฟมาเช่ือมโยงกนัต่อนะคะ 

 

  

 

 

 

 

 

ตัวอย่างที ่21   ปัญหาด้านวิศวกรรมการออกแบบ 

  

มีบา้น 3 หลงั ซ่ึงแต่ละหลงัตอ้งการสาธารณูปโภค  3 อยา่ง คือ ประปา ไฟฟ้า และโทรศพัท ์

ถ้าต้องการติดตั้งสาธารณูปโภคเป็นแบบวางท่อใต้ดิน จงพิจารณาว่าเป็นไปได้หรือไม่ท่ีการต่อ

สาธารณูปโภคทั้งสาม มายงับา้น 3 หลงั โดยไม่ให้แนวท่อของเคร่ืองสาธารณูปโภคนั้นวางพาด   

ทบักนั 

 

วธีิท า จากขอ้มูลท่ีก าหนดให ้น ามาสร้างแบบจ าลองทางคณิตศาสตร์ แทนสถานการณ์ ไดด้งัน้ี 

ให ้จุดยอด แทน บา้นและสาธารณูปโภค  

      เส้นเช่ือมระหว่างจุดสองจุดใด แทน แนวท่อใตดิ้นของเคร่ืองสาธารณูปโภค 

   ดังน้ันแบบจ าลองทางคณติศาสตร์ทีแ่ทนสถานการณ์นี ้สามารถเขียนได้ ดังรูป 

  

 

 

 

 

 

 

 

สรุปจากแบบจ าลองทางคณติศาสตร์  จะพบวา่เป็นไปไม่ได ้เน่ืองจากจะมีเส้นตดักนัในระนาบ   

จากปัญหาน้ีจะพบวา่การใชก้ราฟ สามารถเป็นแบบจ าลองท่ีช่วยใหเ้ราแกปั้ญหาในดา้นวศิวกรรม

การออกแบบได ้
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ตอนน้ีนกัเรียนไดศึ้กษาความรู้เบ้ืองตน้เก่ียวกบักราฟและการสร้าง

แบบจ าลองทางคณิตศาสตร์โดยใชก้ราฟ มาเช่ือมโยงใชใ้นการแกปั้ญหาของ

สถานการณ์ปัญหาต่างๆ แลว้นะคะ 

 

  

ต่อไปเราจะน าความรู้ท่ีไดท้ั้งหมดมาเช่ือมโยงใชก้บั

สถานการณ์ปัญหาในกิจกรรมท่ี 1.8 และกิจกรรมท่ี 1.9       

กนัดีกวา่ค่ะเพื่อนๆ 
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กจิกรรมที ่1.8 ปัญหาการจับคู่เต้นร า และ ปัญหาการจัดชุมนุม 

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

1. ปัญหาการจับคู่เต้นร า 

 

ในงานลีลาศการกุศลแห่งหน่ึง นายธงชยั  นายวริศ  นายปรีชา  นายอมร และนายนคร 

ตอ้งการออกไปเตน้ร า โดยท่ีแต่ละคนตอ้งการคู่ท่ีออกไปเตน้ร าดงัต่อไปน้ี 

ธงชยั ตอ้งการเตน้ร ากบั ทองจนัทร์ หรือ ปิยะมาศ 

วริศ ตอ้งการเตน้ร ากบั ปิยะมาศ  หรือ เสาวนีย ์

ปรีชา ตอ้งการเตน้ร ากบั ศริญญา หรือ อนงคน์าฏ 

อมร ตอ้งการเตน้ร ากบั ทองจนัทร์ หรือ ปิยะมาศ 

นคร ตอ้งการเตน้ร ากบั ศริญญา หรือ เสาวนีย ์

   จงพิจารณาวา่เป็นไปไดห้รือไม่ท่ีผูช้ายทั้ง 5 คน ดงักล่าวจะมีคู่เตน้ร าทุกคน 

 

วธีิท า จากขอ้มูลท่ีก าหนดให ้น ามาสร้างแบบจ าลองทางคณิตศาสตร์ แทนสถานการณ์ ไดด้งัน้ี 

ใหจุ้ดยอด แทน ...........................................................................................................................  

เส้นเช่ือมระหวา่งจุดสองจุดใด แทน   ....................................................................................... .. 

ดังน้ันแบบจ าลองทางคณติศาสตร์ทีแ่ทนสถานการณ์นี ้สามารถเขียนได้ ดังรูป 

 

 

 

 

 

 

สรุปจากแบบจ าลองทางคณติศาสตร์  จะพบวา่

.............................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................ 
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2. ปัญหาการจดัชุมนุม 

 

โรงเรียนมธัยมประชานิเวศน์มีชุมนุมของนกัเรียนชั้น ม.4 อยู ่4 ชุมนุม ไดแ้ก่ ชุมนุมดนตรี   

ชุมนุมกีฬา  ชุมนุมลูกเสือวสิามญั และชุมนุมอนุรักษส่ิ์งแวดลอ้ม นกัเรียนแต่ละคนอาจจะเป็น

สมาชิกไดห้ลายชุมนุม ในขอ้บงัคบัเก่ียวกบัชุมนุมก าหนดไวว้า่ แต่ละชุมนุมตอ้งการประชุมสัปดาห์

ละ 1 คร้ัง และเวลาท่ีใชป้ระชุม คือ หลงัเลิกเรียนวนัองัคาร วนัพฤหสับดี และวนัศุกร์ ถา้ก าหนดวา่ 

มีนกัเรียนบางคนอยูท่ ั้งชุมนุมดนตรีและลูกเสือวสิามญั 

มีนกัเรียนบางคนอยูท่ ั้งชุมนุมอนุรักษส่ิ์งแวดลอ้มและดนตรี 

มีนกัเรียนบางคนอยูท่ ั้งชุมนุมอนุรักษส่ิ์งแวดลอ้มและกีฬา 

มีนกัเรียนบางคนอยูท่ ั้งชุมนุมกีฬาและดนตรี 

ดงันั้นจะมีการจดัประชุมอยา่งไร จึงจะท าใหส้มาชิกทุกคนเขา้ร่วมประชุมในชุมนุมของตนเองได้

ทุกคร้ัง 

 

วธีิท า จากขอ้มูลท่ีก าหนดให ้น ามาสร้างแบบจ าลองทางคณิตศาสตร์ แทนสถานการณ์ ไดด้งัน้ี 

ใหจุ้ดยอด แทน .............................................................................................................................  

เส้นเช่ือมระหวา่งจุดสองจุดใด แทน   ........................................................................................... 

ดังน้ันแบบจ าลองทางคณติศาสตร์ทีแ่ทนสถานการณ์นี ้สามารถเขียนได้ ดังรูป 

 

 

 

 

 

 

สรุปจากแบบจ าลองทางคณติศาสตร์  จะพบวา่  

.............................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................ 
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กจิกรรมที ่1.9 ปัญหาการแบ่งงานท าตามความถนัดของสมาชิกในกลุ่ม 

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ค าส่ัง ให้นักเรียนแบ่งกลุ่ม กลุ่มละ 4-5 คน โดยท่ีแต่ละกลุ่มช่วยกันสร้างโจทย์ปัญหาท านอง

เดียวกับตัวอย่างท่ี 20 ในใบความรู้ท่ี 1.8 โดยก าหนดงานท่ีกลุ่มได้รับมอบหมายให้ท า เท่ากับ

จ านวนสมาชิกในกลุ่ม แลว้ถามความถนัดในการท างานของสมาชิกแต่ละคนในกลุ่มโดยสมาชิก  

แต่ละคนอาจจะถนดังานมากกวา่หน่ึงงานได ้แลว้ใชแ้บบจ าลองทางคณิตศาสตร์แกปั้ญหาดงักล่าว

เพื่อใหน้กัเรียนในกลุ่มทุกคนไดท้ างานท่ีตนถนดั (ค าตอบอาจมีมากกวา่หน่ึงค าตอบ) 

 

โจทย์ปัญหา

.............................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................. 

แบบจ าลองทางคณติศาสตร์ทีแ่ทนสถานการณ์นี้ 

 

 

 

 

 

 

สรุปจากแบบจ าลองทางคณติศาสตร์  จะพบวา่  

.............................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................ 
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ในแต่ละข้อต่อไปนี ้จงสร้างแบบจ าลองทางคณติศาสตร์ โดยใช้กราฟและแก้ปัญหา 

1. จงสร้างแบบจ าลองแสดงจงัหวดัท่ีมีพรมแดนติดกนัโดยให ้จุดแทน จงัหวดั เส้นเช่ือมระหวา่ง

จุดสองจุดใด แทน ความสัมพนัธ์ท่ีแสดงวา่จงัหวดัสองจงัหวดัมีพรมแดนติดกนั เม่ือก าหนด

แผนท่ี ดงัรูป 

 

 

 

 

 

 

 
 

  ท่ีมาแผนท่ีภาคตะวนัออก http://www.panteethai.com 

แบบจ าลองทางคณติศาสตร์ทีแ่ทนสถานการณ์นี้ 

 

 

 

 

 

  

 

 

  แบบฝึกเสริมทกัษะที ่ 1.3 

 จุดประสงค์   :  นกัเรียนสามารถ 

1. สร้างแบบจ าลองทางคณิตศาสตร์โดยใชก้ราฟแทนสถานการณ์ต่างๆได ้

2. แกปั้ญหาบางปัญหาโดยใชก้ราฟเป็นแบบจ าลองได ้

http://www.panteethai.com/
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2. ในวนัแห่งความรัก  พิทยาเตรียมแผนการวา่ เขาจะมอบดอกกุหลาบใหก้บัคนท่ีเขาชอบซ่ึงมี

ทั้งหมด 4 คน คือ โบว ์ นา  นทั และเอม ดงันั้นเขาจึงสั่งซ้ือดอกกุหลาบ 4 ช่อ ส าหรับคนทั้งส่ี 

ซ่ึงดอกกุหลาบมีช่อละหน่ึงสี คือ สีแดง สีชมพ ูสีขาว และสีส้ม โบวช์อบดอกกุหลาบสีชมพู

และสีส้ม  นาชอบดอกกุหลาบสีแดงและสีขาว  นทัชอบดอกกุหลาบสีแดงและสีส้ม  เอมชอบ

ดอกกุหลาบสีขาวและชมพ ู พิทยาสามารถมอบดอกกุหลาบใหก้บัคนท่ีเขาชอบไดต้รงตาม

ความชอบหรือไม่ 

วธีิท า จากขอ้มูลท่ีก าหนดให ้น ามาสร้างแบบจ าลองทางคณิตศาสตร์ แทนสถานการณ์ 

ไดด้งัน้ี ใหจุ้ดยอด แทน .........................................................................................................  

เส้นเช่ือมระหวา่งจุดสองจุดใด แทน   .................................................................................... 

ดังน้ันแบบจ าลองทางคณติศาสตร์ทีแ่ทนสถานการณ์นี ้สามารถเขียนได้ ดังกราฟ 

 

 

 

 

 

 

 

 

สรุปจากแบบจ าลองทางคณติศาสตร์  จะพบวา่  

......................................................................................................................................................

......................................................................................................................................................

...................................................................................................................................................... 

......................................................................................................................................................

...................................................................................................................................................... 

......................................................................................................................................................

...................................................................................................................................................... 

 



                                                                                       ชุดที ่1  ความรู้เบือ้งต้นเกีย่วกราฟ                             64 

 

 

 

 

 

 

 

 

3. มีนกัเรียนอยู ่4 คน คือ ปวริศ  ณฐัพงษ ์ มนสัพล และพรมาฆะ โดยท่ีนกัเรียนแต่ละคนชอบ

เล่นกีฬาดงัน้ี 

ปวริศชอบเล่นฟุตบอลและวา่ยน ้า  ณฐัพงษช์อบเล่นปิงปองและฟุตบอล 

มนสัพลชอบเล่นเทนนิสและฟุตบอล พรมาฆะชอบเล่นปิงปอง เทนนิส และวา่ยน ้า 

ถา้จดัใหน้กัเรียน  1 คน เล่นกีฬาเพียง 1 ชนิด จะจดัอยา่งไร จึงจะจดัใหน้กัเรียนแต่ละคนไดเ้ล่นกีฬา

ชนิดท่ีตนเองชอบ 

วธีิท า จากขอ้มูลท่ีก าหนดให ้น ามาสร้างแบบจ าลองทางคณิตศาสตร์ แทนสถานการณ์ ไดด้งัน้ี 

ใหจุ้ดยอด แทน .............................................................................................................................  

เส้นเช่ือมระหวา่งจุดสองจุดใด แทน   ........................................................................................... 

ดังน้ันแบบจ าลองทางคณติศาสตร์ทีแ่ทนสถานการณ์นี ้สามารถเขียนได้ ดังกราฟ 

 

 

 

 

 

 

 

 

สรุปจากแบบจ าลองทางคณติศาสตร์  จะพบวา่  

.............................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................ 

.............................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................ 

.............................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................ 
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4. ในอ าเภอแห่งหน่ึงไดมี้การสร้างถนนเช่ือมสถานท่ีส าคญัๆไวด้งัน้ี 

 มีถนนระหวา่งโรงเรียนกบัวดั 1 สาย   

 มีถนนระหวา่งวดักบัท่ีวา่การอ าเภอ 1 สาย 

 มีถนนระหวา่งท่ีวา่การอ าเภอกบัตลาด 1 สาย  

 มีถนนระหวา่งท่ีวา่การอ าเภอกบัสถานีขนส่ง 1 สาย 

 มีถนนระหวา่งท่ีวา่การอ าเภอกบัโรงพยาบาล l สาย  

 มีถนนระหวา่งโรงพยาบาลกบัสถานีขนส่ง 1 สาย 

 มีถนนระหวา่งสถานีขนส่งกบัตลาด 1 สาย   

 มีถนนระหวา่งสถานีต ารวจกบัสถานีขนส่ง 1 สาย 

 มีถนนระหวา่งสถานีต ารวจกบัตลาด 1 สาย   

 มีถนนระหวา่งสถานีต ารวจกบัโรงเรียน 1 สาย 

 มีถนนระหวา่งโรงเรียนกบัตลาด 1 สาย 

  นกัเรียนคนหน่ึงสามารถป่ันจกัรยานจากโรงเรียนไปสถานีต ารวจโดยผา่นถนนทุกสาย   

สายละ 1 คร้ังไดห้รือไม่ 

วธีิท า จากขอ้มูลท่ีก าหนดให ้น ามาสร้างแบบจ าลองทางคณิตศาสตร์ แทนสถานการณ์ ไดด้งัน้ี 

ใหจุ้ดยอด แทน .............................................................................................................................  

เส้นเช่ือมระหวา่งจุดสองจุดใด แทน   ........................................................................................... 

ดังน้ันแบบจ าลองทางคณติศาสตร์ทีแ่ทนสถานการณ์นี ้สามารถเขียนได้ ดังกราฟ 

 

 

 

 

 

 

สรุปจากแบบจ าลองทางคณติศาสตร์  จะพบวา่  

.............................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................. 
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หอ้ง E หอ้ง D หอ้ง C 

หอ้ง A หอ้ง B 

 

 

 

 

 

 

 

5. ก าหนดแบบบา้นดงัต่อไปน้ี 

เจา้ของบา้นตอ้งการเดินผา่นประตูทุกประตู

และผา่นหอ้งทุกห้อง ถา้ตอ้งการเดินผา่นแต่ละ

ประตูเพียงคร้ังเดียว สามารถท าไดห้รือไม่ 

 

.............................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................ 

.............................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................ 

.............................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................ 

6. ก าหนดใหแ้ผนท่ีของถนนในเมืองแห่งหน่ึงเป็นดงัน้ี 

 

ถา้ตอ้งการปิดถนนซ่อม 1 สาย ควรปิดถนน

ซ่อมในสายใด จึงจะท าใหส้ามารถจดัการเดิน

รถทางเดียว (one way) โดยผา่นถนนท่ีเหลือได้

ทุกสาย จะมีจุดใดเป็นจุดเร่ิมตน้ จุดใดเป็น

จุดส้ินสุด 

.............................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................ 

.............................................................................................................................................................

.............................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................ 
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7. ในการจดัตารางสอนของนกัเรียนกลุ่มหน่ึง ซ่ึงลงทะเบียนเรียนทั้งหมด  6 วชิา  คือ วชิาภาษาไทย  

วชิาภาษาองักฤษ วชิาคณิตศาสตร์ วชิาสังคม วชิาสุขศึกษา และวชิาวทิยาศาสตร์ โดยท่ีทราบมาวา่  

มีนกัเรียนบางคนเรียนวชิาภาษาไทยและวชิาคณิตศาสตร์ 

   มีนกัเรียนบางคนเรียนวชิาภาษาไทยและวชิาสุขศึกษา 

    มีนกัเรียนบางคนเรียนวชิาคณิตศาสตร์และวชิาสุขศึกษา 

   มีนกัเรียนบางคนเรียนวชิาภาษาไทยและวชิาภาษาองักฤษ 

   มีนกัเรียนบางคนเรียนวชิาภาษาองักฤษและวชิาสังคมศึกษา 

   มีนกัเรียนบางคนเรียนวชิาภาษาองักฤษและวชิาวทิยาศาสตร์ 

   มีนกัเรียนบางคนเรียนวชิาวทิยาศาสตร์และวชิาสังคมศึกษา 

   มีนกัเรียนบางคนเรียนวชิาสุขศึกษาและวชิาสังคมศึกษา 

เป็นไปไดห้รือไม่หากทางโรงเรียนตอ้งการจดัตารางสอนทั้ง 6 วชิา โดยใชเ้วลา 3 ชัว่โมง       

แต่ละวชิาใชเ้วลาสอน 1 ชัว่โมง จงยกตวัอยา่งในการจดัตารางสอนทั้ง 6 วชิา ใหไ้ดต้ามเง่ือนของ

โรงเรียน 

วธีิท า จากขอ้มูลท่ีก าหนดให ้น ามาสร้างแบบจ าลองทางคณิตศาสตร์ แทนสถานการณ์ ไดด้งัน้ีให้

จุดยอด แทน ....................................................................................................................................  

เส้นเช่ือมระหวา่งจุดสองจุดใด แทน   ............................................................................................. 

ดังน้ันแบบจ าลองทางคณติศาสตร์ทีแ่ทนสถานการณ์นี ้สามารถเขียนได้ ดังกราฟ 

 

 

 

 

 

 

สรุปจากแบบจ าลองทางคณติศาสตร์  จะพบวา่  

.............................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................................................. 
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8. ยนิดีเป็นลูกสาวของมานพ เธอมีนอ้งสาวช่ือนงเยาว ์พิชยัเป็นพี่ชายของจนัทร์เพญ็ซ่ึงเป็นแฝดผู้

พี่ของยนิดี พิชยัเป็นลูกเขยของวนิยั วนิยัมีลูกเป็นลูกสาวเพียงคนเดียวช่ือน ้าหน่ึง เธอมีลูกชายท่ี

รักช่ืออาคม 

จงหาวา่ 

(1) มานพมีลูกก่ีคน เป็นลูกสาวก่ีคน ลูกชายก่ีคน 

(2) ภรรยาของพิชยัคือใคร 

(3) วนิยั พิชยั และจนัทร์เพญ็ เป็นอะไรกบัอาคม 

 

 

 

 

 

 

 

.............................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................................................. 
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9. เจา้ของร้านตดัเยบ็เส้ือผา้ตอ้งการมอบงานใหก้บัพนกังานของเธอ ซ่ึงมีความสามารถเฉพาะทาง 

4 คน คือ น่ิม สา เก๋ และนาฏ เธอมีงาน 4 แบบส าหรับพนกังาน 4 คนน้ี คือ งานตดัผา้ งานเยบ็

จกัร งานปะชุนผา้ และงานรีดผา้  น่ิม มีความสามารถตดัผา้และรีดผา้ สา มีความสามารถงาน

ปะชุนผา้และรีดผา้ เก๋มีความสามารถงานตดัผา้และงานเยบ็จกัร  และนาฏมีความสามารถงาน

เยบ็จกัรและงานปะชุนผา้ เจา้ของร้านตดัเยบ็เส้ือผา้จะสามารถมอบงานใหก้บัพนกังานทุกคน

ไดต้รงกบัความสามารถของพนกังานแต่ละคนหรือไม่ 

 

 

 

 

 

 

 

.............................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................ 

............................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................................................. 
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10. ก าหนดการวางลูกบอลดงัรูป จงหาจ านวนสีของลูกบอลท่ีนอ้ยท่ีสุดวา่มีก่ีสี โดยมีเง่ือนไขวา่ลูก

บอลท่ีแตะกนัใชสี้ต่างกนั 

 

 

 

 

 

 

............................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................................................ 

............................................................................................................................................................. 

.............................................................................................................................................................

............................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................................................. 

............................................................................................................................................................. 

. 
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แบบทดสอบหลงัเรียน 

เร่ือง ทฤษฎกีราฟเบือ้งต้น 

ชุดที ่1 ความรู้เบือ้งต้นเกีย่วกบักราฟ 

 

1. ก ำหนดกรำฟ G1 , G2 , G3 และ G4  ดงัรูป 

 

      G1  :               G2  :  

 

      G3  :              G4   :  

 
 

ขอ้ใดกล่ำวถูกตอ้ง 

ก. G1  เป็นกรำฟหลำยเชิง เพรำะ มีวงวน 

ข. G2  เป็นกรำฟหลำยเชิง เพรำะ มีวงวนและเส้นเช่ือมขนำน 

ค. G3  ไม่ใช่กรำฟอยำ่งง่ำย เพรำะ มีวงวน 

ง. G4  เป็นกรำฟหลำยเชิง เพรำะ มีจุดยอดหลำยจุด 
 

2. ค ำวำ่ “กรำฟ” ในทฤษฎีกรำฟเบ้ืองตน้หมำยถึงส่ิงใดต่อไปน้ี 

ก. เซตของจุดยอดท่ีไม่เซตวำ่งและเซตของเส้นเช่ือมระหวำ่งจุดยอด 

ข. เซตของจุดยอดและเซตของคู่อนัดบัในควำมสัมพนัธ์ท่ีไม่ใช่เซตวำ่ง 

ค. เซตของมุมและเซตของดำ้นของรูปเหล่ียม 

ง. เซตของดำ้นต่ำงๆของรูปหลำยเหล่ียมและเซตของจ ำนวนต่ำงๆท่ีบอกควำมยำวของ

ดำ้นต่ำงๆ 

ค าช้ีแจง 

1.  แบบทดสอบนีเ้ป็นแบบปรนัย เลอืกตอบ 4 ตัวเลอืก จ านวน 10 ข้อ เวลา 10 นาที 

2. ให้นักเรียนท าเคร่ืองหมาย × ลงบนค าตอบทีถู่กต้องทีสุ่ดเพยีงค าตอบเดียว 
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3. ก ำหนด G เป็นกรำฟ ดงัรูป 

 

 

 
 

ก.  V(G) = {u , v , w , x}   และ   E(G) = {e1 , e2 , e3 , e4} 

ข.   V(G) = {u , v , w , x  , y}   และ   E(G) = {e1 , e2 , e3 , e4 , e5} 

ค.   V(G) = {u , v , w , x , y}   และ   E(G) = {e1 , e2 , e3 , e4} 

ง.   V(G) = {u , v , w , x}   และ   E(G) = {e1 , e2 , e3 , e4 , e5} 

 

4. กำรแข่งขนัแบดมินตนั มีผูส้มคัร 6 คนโดยกำรแข่งขนัเป็นแบบพบกนัหมดคณะกรรมกำร

แข่งขนัตอ้งกำรทรำบวำ่จะตอ้งจดักำรแข่งขนัทั้งหมดก่ีคู่ พิจำรณำกำรสร้ำงแบบจ ำลองทำง

คณิตศำสตร์แทนสถำนกำรณ์โดยใชก้รำฟ ดงัต่อไปน้ี 

1) ใหจุ้ดกลุ่มท่ี 1 แทน ผูส้มคัรแข่งขนั 

     จุดกลุ่มท่ี 2 แทน คู่แข่งขนัของผูส้มคัร 

2) ใหเ้ส้นเช่ือมระหวำ่งจุดสองจุดใดๆ แทน กำรแข่งขนัของผูส้มคัรแข่งขนัและคู่แข่งขนั 

  ขอ้ควำมขำ้งตน้ขอ้ใดถูกต้อง 

ก. ขอ้ 1) และ ขอ้ 2) ถูก 

ข. ขอ้ 1) ผดิ และ ขอ้ 2) ถูก 

ค. ขอ้ 1) ถูก และ ขอ้ 2) ผดิ 

ง. ขอ้ 1) และ ขอ้ 2) ผดิ 
 

5. จำกกำรแข่งขนัแบดมินตนัในขอ้ 4. คณะกรรมกำรตอ้งกำรแข่งขนัทั้งหมดจ ำนวนก่ีคู่ 

ก. 25  คู่ 

ข. 20  คู่ 

ค. 15  คู่ 

ง. 10  คู่ 
 

 

u w 

x e1 e2 

e3 

e4 

e5 
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ใชก้รำฟต่อไปน้ีตอบค ำถำมขอ้ 6 – 9 

 

 

 

 

6. เส้นเช่ือมคู่ใดต่อไปน้ี ไม่ใช่ เส้นเช่ือมขนำน 

ก.   e2  และ  e3    

ข.    e4  และ  e5   

ค.    e5  และ  e6   

ง.    e9  และ  e10 

 

7. วงวนตรงกบัขอ้ใด 

ก. e1    

ข. e4     

ค. e7    

ง. e9 
 

8. เส้นเช่ือมใดเกิดกบัจุดยอด A 

 ก.   e1    

 ข.    e2    

 ค.    e3    

 ง.    e4   

 

9. ขอ้ใดเป็นจุดยอดประชิด 

ก. จุดยอด A และจุดยอด E 

ข. จุดยอด C และจุดยอด D 

ค. จุดยอด D และจุดยอด E 

ง. จุดยอด B และจุดยอด E 

 

B C 

E D 

e4 
e5 

e6 
e7 e9 e8 

e10 

A 
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10. ก ำหนด  V(G) = {A , B , C , D , E , F}   และ   E(G) = {AC , AD , AF , BC , BE , BF , DE} 

 ขอ้ใดเป็นกรำฟ G ท่ีเกิดจำก V(G) และ E(G)  

ก.   

 

 

 

ข.  

 

 

 

ค.  

  

 

 

 ง. 

 

  
 

A B 

C F E D 

A B 

C F E D 

A B 

C F E D 

A B 

C F E D 
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เฉลยแบบทดสอบก่อนเรียน 

เร่ือง ทฤษฎกีราฟเบือ้งต้น 

ชุดที ่1  ความรู้เบือ้งต้นเกีย่วกบักราฟ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ข้อ เฉลย 

1. ค 

2. ค 

3. ก 

4. ง 

5. ก 

6. ข 

7. ก 

8. ง 

9. ค 

10. ข 
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เฉลยแบบทดสอบหลงัเรียน 

เร่ือง ทฤษฎกีราฟเบือ้งต้น 

ชุดที ่1  ความรู้เบือ้งต้นเกีย่วกบักราฟ 

 

 

 

 

ข้อ เฉลย 

1. ง 

2. ก 

3. ง 

4. ข 

5. ค 

6. ก 

7. ก 

8. ก 

9. ค 

10. ค 
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เฉลยกจิกรรมที ่1.2 

จากกราฟ G ในแต่ละขอ้ต่อไปน้ี จงหา  เซตของจุดยอด V(G) และเซตของเส้นเช่ือม E(G) 

กราฟ G เซตของจุดยอด V(G) และเซตของเส้นเช่ือม E(G) 
 
1. 
 
 
 

 
V(G) = {A, B, C, D, E, F, G, H}  
 E(G) = {AB, BC, CD, EF, FG, GH, BG, CF} 
 

 

2.  
 
 
 
 
 

 
V(G) = {A, B, C, D, E, F, G} 
E(G) = {AB, AC, BD, BE, CF, CG} 
 

 

3.  
 
V(G) = {u, v, w, x, y} 
E(G) = {uw, wy, yv, vx, xu} 
 
 

4.                    A 
 

V(G) = {A} 
E(G) = ø 

 
5.  
 
 
 

 
V(G) =          {A, B, C}  

E(G) =       {𝑒1, 𝑒2, 𝑒3, 𝑒4, 𝑒5} 
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A

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

เฉลยกจิกรรมที ่1.3 

1.  ให้ G เป็นกราฟซ่ึงประกอบด้วยเซตของจุดยอด V(G)  และเซตของเส้นเช่ือม E(G) ทีก่ าหนดให้

ต่อไปนี ้จงเขียนกราฟ G ให้สมบรูณ์เมื่อก าหนดจุดยอดมาให้ 

1.1       V(G)  = {A , B , C , D } 
      E(G)  = { AB , AC , BC , CD } 

วธีิท า กราฟ G มีจุดยอด 4 จุด และเส้นเช่ือม 4 เส้น สามารถเขียนกราฟไดห้ลายแบบ เช่น 

 

 

 

 

       

 รูปท่ี 1             รูปท่ี 2    รูปท่ี 3 

1.2     V(G) = {A , B , C  } 
       E(G)  = { AA , AB , AC , BC , CB } 

วธีิท า กราฟ G มีจุดยอด 3 จุด และเส้นเช่ือม 5 เส้น สามารถเขียนกราฟไดห้ลายแบบ เช่น 

  

 
 

 

 

รูปท่ี 1     รูปท่ี 2    

 

2.  ใหก้ราฟ G ซ่ึงประกอบดว้ยเซตของจุดยอด V(G) และเซตของเส้นเช่ือม E(G) ท่ีก าหนดต่อไปน้ี             

จงเขียนกราฟท่ีไดจ้าก V(G) และ E(G) มา 3 กราฟ 

2.1     V(G) = {𝐴 , B , C , D , E } 
       E(G)  = { AB , AC , AE , BC , CD , ED } 
วธีิท า กราฟ G มีจุดยอด 5 จุด และเส้นเช่ือม 6 เส้น สามารถเขียนกราฟไดห้ลายแบบ เช่น 

  

 

รูปท่ี 3
  

A

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

B

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

C

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

A

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

C
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D

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

D

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

A

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

D

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

       
2.2   V(G) = {A , B , C , D } 
       E(G)  = { AA , AB , BD , BC , CB } 
วธีิท า กราฟ G มีจุดยอด 4จุด และเส้นเช่ือม  5   เส้น สามารถเขียนกราฟไดห้ลายแบบ เช่น 

 

 
 

 

 

  

 

 

3.  จากกจิกรรมการเขียนกราฟในข้อ 1  ให้นักเรียนตอบค าถามต่อไปนีโ้ดย เติมเคร่ืองหมาย  √ 

หน้าข้อความทีถู่กต้อง หรือ  ×  หน้าข้อความทีผ่ดิ  

 2.1  กราฟ G ท่ีก าหนด เซตของจุดยอด V(G) และเซตของเส้นเช่ือม E(G)  มาใหส้ามารถเขียนกราฟ 

G ไดห้ลายรูปแบบ 

 2.2  การเขียนต าแหน่งของจุดยอดในกราฟ G สามารถเขียน ณ ต าแหน่งใดก็ไดโ้ดยไม่มีรูปแบบการ 

เขียนต าแหน่งของจุดยอดท่ีแน่นอน 

          ×   2.3  เส้นเช่ือมของกราฟ G จะเป็นส่วนของเส้นตรงไดเ้พียงอยา่งเดียวเท่านั้น 

 2.4  ความยาวของเส้นเช่ือมแต่ละเส้นจะยาวเท่าใดก็ได ้

          ×   2.5  เส้นเช่ือมสองเส้นของกราฟสามารถลากตดักนัไดโ้ดยท่ีจุดตดัของเส้นทั้งสองถือวา่เป็นจุดยอด 

ของกราฟ 

ดงันั้นขอ้สังเกตท่ีนกัเรียนไดจ้ากการเขียนกราฟ ในกิจกรรมท่ี 1.3 ทั้งหมด  คือ   

1. กราฟ G ท่ีก าหนด เซตของจุดยอด V(G) และเซตของเส้นเช่ือม E(G)  มาใหส้ามารถเขียนกราฟ 

G ไดห้ลายรูป 

2. จะก าหนดต าแหน่งของจุดยอด ณ ต าแหน่งใดก็ได ้

3. เส้นเช่ือมของกราฟ G จะเป็นส่วนของเส้นตรงหรือเส้นโคง้ และมีความยาวเท่าใดก็ได ้

4. เส้นเช่ือมสองเส้นของกราฟสามารถลากตดักนัไดโ้ดยท่ีจุดตดัของเส้นทั้งสองไม่ถือวา่เป็นจุด

ยอดของกราฟ 
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𝑒8 A 

C

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

D

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

A

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

B

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

A 

B C 

E 

𝑒1 𝑒2 

𝑒3 

𝑒7 𝑒4 
𝑒5 

𝑒6 
C D 

B 

 

เฉลยแบบฝึกทกัษะที ่1.1 

1. จงหาเซตของจุดยอด  V(G) และเซตของเส้นเช่ือม  E(G) ของกราฟ G ท่ีก าหนดให้ต่อไปน้ี 

 

1.1     V (G) = { A , B , C , D } 

E (G) = { AB , BC , CD , DA , AC  } 

 

 

1.2     V (G) = { A , B , C } 

     E (G) = { AB , BC , CB , CA } 

 

 

1.3     V (G) = { A , B , C , D , E } 

     E (G) = { AC , CE , EB , BD , DA 

 

 

1.4      V (G) = { A , B , C , D , E , F , G } 

     E (G) = { AA , AB , AC , BD , BE , CF , CG } 

 

 

1.5     V (G) = { A , B , C , D , E  } 

     E (G) = {e1, e2 , e3 , e4 , e5 , e6 , e7 , e8} 
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𝑒8 

𝑒3 

𝑒7 
𝑒4 

𝑒5 𝑒6 

𝑒10 

B 

A 

C 
D 

H 

𝑒1 

𝑒2 

𝑒9 

B 

C D A 

E F 

H 

𝑒1 𝑒2 

𝑒3 

𝑒4 𝑒5 

𝑒6 

𝑒7 𝑒8 

 

 

1.6      V (G) = { A , B , C , D , E , F , H } 

       E (G) = {𝑒1, 𝑒2 , 𝑒3 , 𝑒4 , 𝑒5 , 𝑒6 , 𝑒7 , 𝑒8} 

 

 

 

1.7      V (G) = { A , B , C , D , E , F , H } 

      E (G) = {e1 , e2 , e3 , e4 , e5 , e6 , e7 , e8 , e9 , e10} 

 
 

 

2. จงเขียนกราฟ G เม่ือก าหนด เซตของจุดยอด V(G) และเซตของเส้นเช่ือม E(G) มาให ้

หมายเหตุ การเขียนกราฟ G สามารถเขียนไดห้ลายรูป ดงันั้น กราฟ G ท่ีเฉลยเป็นเพียง

ค าตอบ ค าตอบหน่ึงเท่านั้น 

2.1   V(G) = {u , v , w  } 

 E(G)  = { uv , uw  , vv , vw } 

 

 

 

2.2   V(G) = {A , B , C , D , E  } 
 E(G)  = { AB  , AC  , AE  , BC  , CD , ED } 

 

 

 

 

2.3  V(G) = {v1 , v2 , v3 , v4} 

E(G)  = { v1v2  , v1v4  ,  v2v3  , v2v4  , v4v4 } 
  

E F 

u 

v w 

C 

E 

A 

D 

B 

𝑣1 

𝑣2 

𝑣3 

𝑣4 
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3. จงเขียนกราฟ G เม่ือก าหนดให ้
V(G) = { 1 , 2 , 3 , 4 , 5 , 6 }  

              E(G)  = { AB |A , B ∈ V(G)ซ่ึง A > B และ A + B เป็นจ านวนคู่ } 

วธีิท า  ก าหนดจุดยอดของ V(G)  ดงัรูป 

 
 

 

 

 

 

 พิจารณา การเขียนเซตE(G) = { AB |A , B ∈ V(G) ซ่ึง A > B และ A + B เป็นจ านวนคู่ } 

แบบแจกแจงสมาชิกซ่ึง A และ B เป็นสมาชิกของ V(G) =  { 1 , 2 , 3 , 4 , 5 , 6 } ตอ้งพิจารณา 2 

เง่ือนไข คือ เง่ือนไขท่ี1A >B  และ เง่ือนไขท่ี 2ถา้น า A + B  แลว้ผลบวกท่ีไดต้อ้งเป็นจ านวนคู่  

นัน่คือ 

เม่ือ  A = 3 และ B = 1  ซ่ึง  3 > 1 และ 3 + 1 =  4 ∈ จ านวนคู่   

  เม่ือ A = 4 และ B = 2  ซ่ึง  4 > 2 และ 4 + 2 =  6 ∈ จ านวนคู่   

  เม่ือ A = 5 และ B = 1  ซ่ึง  5 > 1 และ 5 + 1 =  6 ∈ จ านวนคู่   

  เม่ือ A = 5 และ B = 3  ซ่ึง  5 > 3 และ 5 + 3 =  8 ∈ จ านวนคู่  

  เม่ือ A = 6 และ B = 2  ซ่ึง  6 > 2 และ 6 + 2 =  8 ∈ จ านวนคู่  

เม่ือ A = 6 และ B = 4  ซ่ึง  6 > 4 และ 6 + 4 =  10 ∈ จ านวนคู่  

  ดงันั้น E(G) = { 31 , 42 ,51 , 53 , 62 , 64  } 

น ามาเขียนกราฟ ไดก้ราฟ G ดงัรูป  
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เฉลยกจิกรรมที ่1.4 

1. ก ำหนดกรำฟ G ต่อไปน้ี 

 

 

 

 

จำกกรำฟ Gจะเห็นวำ่ 

 จุดยอด u และ จุดยอด v         เป็นจุดยอดประชิด เน่ืองจำก มีเส้นเช่ือม uv  

จุดยอด u และ จุดยอด w      เป็นจุดยอดประชิด เน่ืองจำก มีเส้นเช่ือม uw 

  จุดยอด v และ จุดยอด x         เป็นจุดยอดประชิด เน่ืองจำก มีเส้นเช่ือม vx 

จุดยอด w และ จุดยอด x        เป็นจุดยอดประชิด เน่ืองจำก มีเส้นเช่ือม wx 

  จุดยอด x และ จุดยอด y        เป็นจุดยอดประชิด เน่ืองจำก มีเส้นเช่ือม xy 

  จุดยอด x และจุดยอด  z         เป็นจุดยอดประชิด เน่ืองจำก มีเส้นเช่ือม xz 
 

และ เส้นเช่ือมท่ีเกิดกบัจุดยอด  u คือ เส้นเช่ือม uv และ uw 

  เส้นเช่ือมท่ีเกิดกบัจุดยอด  v คือ เส้นเช่ือม vu และ vx 

  เส้นเช่ือมท่ีเกิดกบัจุดยอด  w คือ เส้นเช่ือม wu และ wx 

  เส้นเช่ือมท่ีเกิดกบัจุดยอด  x คือ เส้นเช่ือม xv , xy , xw และ xz 

  เส้นเช่ือมท่ีเกิดกบัจุดยอด  y คือ เส้นเช่ือม yx 

  เส้นเช่ือมท่ีเกิดกบัจุดยอด  z คือ เส้นเช่ือม zx 

 

 

 

 

 

 

 

x

w z

v

 

u

y
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2. ก ำหนดกรำฟ G ต่อไปน้ี 

 

 

 

 

จำกกรำฟ G จงเติมเคร่ืองหมำย  √ หนำ้ขอ้ควำมท่ีถูกตอ้ง หรือเคร่ืองหมำย  ×  หนำ้ขอ้ควำมท่ีผดิ  

 1. จุดยอด A และจุดยอด D เป็นจุดยอดประชิดเน่ืองจำกมีเส้นเช่ือม e1 , e2 , e5 และ e6 

           ×  2. จุดยอด B และ จุดยอด D เป็นจุดยอดประชิดเน่ืองจำกมีเส้นเช่ือม e4  

 3. เส้นเช่ือม e5 เกิดกบัจุดยอด A 

           ×  4. เส้นเช่ือม e4 เกิดกบัจุดยอด B 

 5. เส้นเช่ือม e3 เกิดกบัจุดยอด C 

           ×  6. จุดยอด C และ จุดยอด D เป็นจุดยอดประชิด เน่ืองจำกมีเส้นเช่ือม e3 

 

สรุปได้ว่า 

 จุดยอด u และจุดยอด v ของกรำฟ เป็นจุดยอดประชิด (adjacent vertices) ก็ต่อเม่ือ มีเส้นเช่ือม 

ระหวำ่งจุดยอดทั้งสอง 

เส้นเช่ือม  e ของกรำฟเกิดกบั (incident) จุดยอด v ถำ้จุดยอด v เป็นจุดปลำยจุดหน่ึงของเส้นเช่ือม e 
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เฉลยกจิกรรมที ่1.5 

1. จำกกรำฟ G ท่ีก ำหนดให ้จงเขียนเส้นเช่ือมท่ีเป็นเส้นเช่ือมขนำน(parallel edges )  และ วงวน (loop)  ท่ี

ปรำกฎในกรำฟตำมรอยเส้นประใหถู้กตอ้ง 

1.1       1.2 

 

 

 

1.3       1.4 

 

 

 

 

1.5       

 

 

 

2. จงหาเส้นเช่ือมขนาน (parallel edges ) และวงวน (loop) จากกราฟต่อไปนี ้

 

1.1      เส้นเช่ือมขนำน คือ ไม่มีเส้นเช่ือมขนำน 

วงวน คือ 𝑒2 

 

 

     

2.2        เส้นเช่ือมขนำน คือ  𝑒1 , 𝑒2 

วงวน คือ 𝑒4 , 𝑒6 
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        2.3       เส้นเช่ือมขนำน คือ 𝑒1 , 𝑒2 

วงวน คือ 𝑒4 

 

 

2.4      เส้นเช่ือมขนำน คือ 𝑒3 , 𝑒4และ  𝑒6 , 𝑒7 , 𝑒8 

        วงวน คือ ไม่มีวงวน 

 

 

2.5        เส้นเช่ือมขนำน คือ 𝑒4 , 𝑒5 

        วงวน คือ 𝑒1 , 𝑒6 

 

 

ข้อสรุปทีไ่ด้  

เส้นเช่ือมขนำน(parallel  edges) คือ  เส้นเช่ือมตั้งแต่สองเส้นข้ึนไปท่ีเช่ือมจุดยอดคู่เดียวกนั   

วงวน (loop)คือ  เส้นเช่ือมท่ีมีจุดปลำยทั้งสองเป็นจุดยอดเดียวกนั   
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เฉลยกจิกรรมที่ 1.6 

1. กราฟ Gในขอ้ต่อไปน้ี กราฟใดเป็นกราฟเชิงเดียว (simple graph) หรือ กราฟหลายเชิง  

(multi graph) พร้อมทั้งบอกเหตุผลประกอบ 

 

    

 

 

 

 

 

 

 

 

 

กราฟ G1เป็นกราฟเชิงเดียว       เน่ืองจาก ไม่มีเส้นเช่ือมขนานและวงวน 

กราฟ G2เป็นกราฟหลายเชิง     เน่ืองจาก   มีเส้นเช่ือมขนาน 

กราฟ G3เป็นกราฟหลายเชิง     เน่ืองจาก   มีวงวน 

กราฟ G4เป็นกราฟหลายเชิง     เน่ืองจาก   มีเส้นเช่ือมขนานและวงวน 
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2. จงยกตวัอยา่งกราฟ  G1 , G2 และ G3  ซ่ึงแต่ละกราฟตอ้งมีจุดยอด 5 และเส้นเช่ือม 8 เส้น ตาม

เง่ือนไข ดงัน้ี 

2.1 กราฟ G1 เป็นกราฟเชิงเดียว   ยกตวัอยา่งเช่น 

 

 

 

 

 

 

 

2.2 กราฟ G2 เป็นกราฟหลายเชิงท่ีมีวงวน ยกตวัอยา่งเช่น 

 

 

 

 

 

 

 

 2.3   กราฟ G3 เป็นกราฟหลายเชิงท่ีมีวงวน และเส้นเช่ือมขนาน  ยกตวัอยา่งเช่น  
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เฉลยแบบฝึกทกัษะที ่1.2 

1. ก าหนดกราฟ G ดงัรูป 

 

 

 

 

จงหา 

1.1   วงวน ของจุดยอด A คือ  e1 

1.2   วงวน ของจุดยอด B คือ  e3 

1.3   วงวน ของจุดยอด D คือ  e7 

1.4   เส้นเช่ือมขนาน  ของจุดยอดB และจุดยอด C  คือ e4 และ e5 

1.5  เส้นเช่ือมขนาน  ของจุดยอดD และจุดยอด E  คือ e8 , e9 และ e10 

1.6   เส้นเช่ือมขนาน  ของจุดยอด D และจุดยอด F  คือ e11 และ e12 

 

2. จงเติมขอ้ความจากกราฟ G ท่ีก าหนดให้ 

 

 

 

 

 

 

2.1  V(G) = {A, B, C, D, E, F} 
2.2  E(G)  = {e1, e2, e3, e4, e5, e6, e7, e8, e9} 
2.3   เส้นเช่ือมขนานของจุดยอดB และจุดยอด F คือ e2และe3 

2.4  วงวนของจุดยอด E คือ e5 

2.5  จุดยอดประชิดของเส้นเช่ือม  e9 คือ จุดยอดA และจุดยอดC 

2.6    จุดยอดประชิดของจุดยอด A  คือ  จุดยอดB และ จุดยอดC 
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2.7    เส้นเช่ือมขนานท่ีเกิดกบัจุดยอด C คือ   e7 และ e8 

  2.8    เส้นเช่ือมe6เกิดกบัจุดยอด C และจุดยอด E 

  2.9    เส้นเช่ือมขนานของจุดยอดC และจุดยอด D  คือ   e7 และ e8 

2.10  จุดยอดซ่ึงไม่ใช่จุดยอดประชิดของจุดยอด A คือ จุดยอด D ,จุดยอด E และ จุดยอด F 

 

3. จงเติมเคร่ืองหมาย       หนา้ขอ้ความท่ีถูกตอ้ง หรือ  ×  หนา้ขอ้ความท่ีผดิ  

 

 

 

 

 

 3.1   เส้นเช่ือมe1เป็นวงวน 

 3.2   เส้นเช่ือมe4 และ e5เป็นเส้นเช่ือมขนาน 

×    3.3  จุดยอด F มีวงวน 

 3.4   จุดยอด F และจุดยอด C มีเส้นเช่ือมขนาน 

×    3.5  จุดยอด A และจุดยอด F เป็นจุดยอดประชิด 

 3.6   จุดยอดประชิดของจุดยอด B คือ จุดยอด A , จุดยอด C และจุดยอด F 

 3.7   เส้นเช่ือม e8เกิดกบัจุดยอด E และจุดยอด C 

 3.8   เส้นเช่ือมe4 และ e5 เกิดกบัจุดยอด F และจุดยอด C 

×    3.9  เส้นเช่ือมe3 และ e9เป็นเส้นเช่ือมขนาน 

×    3.10 จุดยอด C และจุดยอด F มีจ านวนเส้นเช่ือมขนาน 4 เส้น 

 
 

  
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เฉลยกจิกรรมที ่1.7 

1. สมมุติวา่สวนสาธารณะแห่งหน่ึงมีเกาะ 3 เกาะ คือ C , D ,E และมีสะพานเช่ือมระหวา่งเกาะและฝ่ัง 

A กบั ฝ่ัง B ดงัรูป ให้นกัเรียนสร้างแบบจ าลองทางคณิตศาสตร์ แทนสถานการณ์น้ีโดยใหจุ้ดแทน

เกาะและฝ่ัง  และเส้นเช่ือมแทนสะพาน 

สถานการณ์ปัญหา แบบจ าลองทางคณติศาสตร์ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ให ้จุดยอด แทน ฝ่ังและเกาะ 
      เส้นเช่ือม แทน สะพานเช่ือมฝ่ังกบัเกาะ
และเกาะกบัเกาะ สามารถเขียนแบบจ าลอง
คณิตศาสตร์ ไดด้งัน้ี 

 

 

2.  บุรุษไปรษณียค์นหน่ึงตอ้งไปส่งจดหมายทั้งหมด 5บา้น โดยท่ีแต่ละบา้นตั้งอยูริ่มถนน ดงัภาพ

ต่อไปน้ี ให ้จุดยอด  แทน  บา้นแต่ละหลงั  เส้นเช่ือมแทนถนน 

สถานการณ์ปัญหา แบบจ าลองทางคณติศาสตร์ 

 
 
 
 
 
 
 
 

ให ้จุดยอด แทน บา้นและไปรษณีย ์
      เส้นเช่ือม แทน ถนน 
 

A 

B 

C D 

E 

ท่ีท าการไปรษณีย ์

ท่ีท าการไปรษณีย ์
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3. จงสร้างแบบจ าลองแสดงจงัหวดัท่ีมีพรมแดนติดกนั  

โดยใหจุ้ด แทน จงัหวดั เส้นเช่ือมระหวา่งจุดสองจุดใด แทน ความสัมพนัธ์ท่ีแสดงวา่จงัหวดัสอง

จงัหวดัมีพรมแดนติดกนั เม่ือก าหนดแผนท่ีดงัรูป 

สถานการณ์ปัญหา แบบจ าลองทางคณติศาสตร์ 

 

ให ้จุดยอด แทน จงัหวดั 
      เส้นเช่ือม แทน ความสัมพนัธ์ท่ีแสดง
วา่จงัหวดัสองจงัหวดัมีพรมแดนติดกนั 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

  

แม่ฮ่องสอน 

เชียงใหม่ 

ล าพนู 
ล าปาง 

แพร่ 

อุตรดิตถ ์

น่าน 

พะเยา 

เชียงราย 
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เฉลยกจิกรรมที ่1.8 ปัญหาการจับคู่เต้นร า และ ปัญหาการจัดชุมนุม 

1. วธีิท า จากขอ้มูลท่ีก าหนดให ้น ามาสร้างแบบจ าลองทางคณิตศาสตร์ แทนสถานการณ์ 

ไดด้งัน้ี   ใหจุ้ดยอด แบ่งเป็น 2 กลุ่ม คือ กลุ่มท่ี 1 แทน ผูช้าย และกลุ่มท่ี 2 แทน ผูห้ญิง  

    เส้นเช่ือมระหวา่งจุดสองจุดใด แทน   ความสัมพนัธ์ท่ี 2 คนนั้นเป็นคู่ท่ีตอ้งการเตน้ร ากนั 

ดังน้ันแบบจ าลองทางคณติศาสตร์ทีแ่ทนสถานการณ์นี ้สามารถเขียนตัวอย่างแบบจ าลองได้ ดังรูป 

 

 

 

 

 

 

 

สรุปจากแบบจ าลองทางคณติศาสตร์  จะพบวา่ ผูช้ายทั้ง 5 คน ดงักล่าวมีคู่เต็นร าทุกคน ดงัน้ี 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ผู้ชาย แบบที ่1 จับคู่กบั แบบที ่2 จับคู่กบั 

ธงชยั ทองจนัทร์ ปิยะมาศ 

วริศ เสาวนีย ์ เสาวนีย ์

ปรีชา อนงคน์าฎ อนงคน์าฏ 

อมร ปิยะมาศ ทองจนัทร์ 

นคร ศริญญา ศริญญา 

ธงชยั
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2. วธีิท า จากขอ้มูลท่ีก าหนดให ้น ามาสร้างแบบจ าลองทางคณิตศาสตร์ แทนสถานการณ์ 

ไดด้งัน้ี  ใหจุ้ดยอด แทน ชุมนุมทั้ง 4 ชุมนุม 

   เส้นเช่ือมระหวา่งจุดสองจุดใด แทน   ความสัมพนัธ์ท่ีแสดงวา่มีนกัเรียนเป็นสมาชิกอยู่

ทั้ง 2 ชุมนุมท่ีเป็นจุดยอด 

ดังน้ันแบบจ าลองทางคณติศาสตร์ทีแ่ทนสถานการณ์นี ้สามารถเขียนตัวอย่างแบบจ าลองได้ ดังรูป 

 

 

 

 

 

 

สรุปจากแบบจ าลองทางคณติศาสตร์  จะพบวา่ มีวธีิการจดัประชุมท่ีสามารถท าใหส้มาชิกทุก

คนเขา้ร่วมประชุมในชุมนุมของตนเองไดทุ้กคร้ัง ดงัน้ี 

 

ชุมนุม วนัประชุม 

ดนตรี วนัพฤหสับดี 

ลูกเสือวสิามญั วนัองัคาร 

อนุรักษส่ิ์งแวดลอ้ม วนัองัคาร 

กีฬา วนัศุกร์ 

 

เฉลยกจิกรรมที ่1.9 ปัญหาการแบ่งงานท าตามความถนัดของสมาชิกในกลุ่ม 

 

ครูเป็นผูต้รวจความถูกตอ้งและใหค้ะแนน 

 

 

รูปท่ี (2) รูปท่ี (1) 

น่ีเป็นเพียงค าตอบหน่ึงเท่านั้น

สามารถตอบไดห้ลายแบบ 
 

ดนตรี

 

ลูกเสือวสิามญั

 

กีฬา อนุรักษส่ิ์งแวดลอ้ม

วนัพฤหสับดี

 

วนัองัคาร 

 

วนัศุกร์ วนัองัคาร 
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เฉลยแบบฝึกทกัษะที ่1.3 

1. ตวัอยา่งแบบจ าลอง ดงัรูป 

 

 

 

 

 

2. ตวัอยา่งแบบจ าลอง ดงักราฟ 

 

 

 

 

 

พิทยาสามารถมอบดอกกุหลาบกบัคนท่ีเขาชอบไดต้รงตามความชอบ และ พิทยามีวธีิมอบดอก

กุหลาบใหก้บัคนทั้ง4 ดงัน้ี 

ช่ือ แบบที ่1  แบบที ่2  

โบว ์ สีชมพ ู สีส้ม 

นา สีแดง สีขาว 

นทั สีส้ม สีแดง 

เอม สีขาว สีชมพ ู

 

3. จากขอ้มูลท่ีก าหนดให ้น ามาสร้างแบบจ าลองทางคณิตศาสตร์ แทนสถานการณ์ ไดด้งัน้ี 

ใหจุ้ดยอด แบ่งเป็น 2 กลุ่ม คือ กลุ่มท่ี 1 แทน คน และกลุ่มท่ี 2 แทน ประเภทกีฬา 

เส้นเช่ือมระหวา่งจุดสองจุดใด แทน   ความชอบกีฬา 

ดงันั้นตวัอยา่งแบบจ าลอง ดงักราฟ 

 

สงขลา

 

ชุมพร

 
สุราษฎร์ธานี

 
ระนอง

 
พงังา

 
ภูเก็ต

 

กระบ่ี

 

นครศรีธรรมราช

ตรัง

 

พทัลุง

 ปัตตานี

 

ยะลา

 

นราธิวาส 
 

นา

 นทั

เอม

สีแดง 

สีชมพ ู

 สีขาว

สีส้ม 

 

โบว์

 

สตลู 



                                                                          ชุดที ่1  ความรู้เบือ้งต้นเกีย่วกบักราฟ                            96 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

สามารถจดัใหน้กัเรียนแต่ละคนไดเ้ล่นกีฬาชนิดท่ีตนเองชอบคนละ 1 อยา่งไดด้งัน้ี 

ช่ือ กฬีา 

ปวริศ ฟุตบอล 

ณฐัพงษ์ ปิงปอง 

มนัสพล เทนนิส 

พรมาฆะ วา่ยน ้า 

 

4. จากขอ้มูลท่ีก าหนดให ้น ามาสร้างแบบจ าลองทางคณิตศาสตร์ แทนสถานการณ์ ไดด้งัน้ี 

ใหจุ้ดยอด แทน สถานท่ีต่างๆ เส้นเช่ือมระหวา่งจุดสองจุดใด แทน   ถนนเช่ือมสถานท่ีสองสถานท่ี 

ดงันั้นตวัอยา่งแบบจ าลอง ดงักราฟ 

 

 

 

 

 

 

สรุปจากแบบจ าลองทางคณติศาสตร์  จะพบวา่นกัเรียนคนหน่ึงสามารถป่ันจกัรยานจากโรงเรียนไป

สถานีต ารวจโดยผา่นถนนทุกสาย   สายละ 1 คร้ังไดห้ลายแบบ ตวัอยา่งเส้นทางแบบหน่ึง คือ  

โรงเรียน     วดั     ท่ีวา่การอ าเภอ     โรงพยาบาล      สถานีขนส่ง      ตลาด      ท่ีวา่การอ าเภอ      

สถานนีขนส่ง       สถานีต ารวจ       ตลาด       โรงเรียน       สถานีค ารวจ 

 

น่ีเป็นเพียงค าตอบหน่ึงเท่านั้น

สามารถตอบไดห้ลายแบบ 
 

ปวริศ ณฐัพงษ์

ฟตุบอล วา่ยน ้ า ปิงปอง เทนนิส

พรมาฆะ มนสัพล 

โรงเรียน 
สถานีค ารวจ 

สถานีขนส่ง 

โรงพยาบาล 

ตลาด วดั 

ท่ีวา่การอ าเภอ 
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5. ใหจุ้ดA , B , C , D และ D แทน หอ้ง A , B , C , D และ E ตามล าดบั เส้นเช่ือม แทน   ประตูท่ี

เช่ือมระหวา่งห้อง ดงันั้นแบบบา้นดงักล่าวสามารถเขียนกราฟไดด้งัน้ี 

 

 

  

 

การเดินผา่นทุกประตูโดยแต่ละประตูเดินผา่นเพียวคร้ังเดียว ไม่สามารถท าได ้แต่ถา้ท าประตู

เพิ่มระหวา่งห้อง D กบัหอ้ง E ก็สามารถท าได ้โดยไดท้างเดิน ดงัน้ี 

 

 

  

 

 A C D E B D A B 

 

6. ใหจุ้ดยอด แทน ทางแยก เส้นเช่ือม แทน ถนน 

ดงันั้น แผนท่ีถนนดงักล่าวสามารถเขียนในรูปกราฟ ไดด้งัน้ี 

ปิดถนนท่ีเช่ือมระหวา่ง A กบั C ก็จะสามารถ

จดัรถใหเ้ดินทางเดียวได ้ดงัน้ี (สามารถท าได้

หลายแบบ ท่ีแสดงใหดู้น้ีเป็นเพียงแบบหน่ึง

เท่านั้น) 
       

D C B C D A B   มีจุด D เป็นจุดเร่ิมตน้ จุด B เป็น

จุดส้ินสุด 

 

 

A B 

C D E 

B 

C D E 

A 

B 

C 

D 

A 
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7. จากขอ้มูลท่ีก าหนดให ้น ามาสร้างแบบจ าลองทางคณิตศาสตร์ แทนสถานการณ์ ไดด้งัน้ีให ้

จุดยอด แทน วชิา เส้นเช่ือมระหวา่งจุดสองจุดใด แทน   การมีนกัเรียนบางคนเรียนทั้งสองวชิา 

ดังน้ันแบบจ าลองทางคณติศาสตร์ทีแ่ทนสถานการณ์นี ้สามารถเขียนได้ ดังกราฟ 

 

 

 

 

 

สรุปจากแบบจ าลองทางคณติศาสตร์  จะพบวา่ วชิาภาษาไทย และวชิาสุขศึกษา ในชัว่โมงเดียวกนั

ไม่ได ้แต่วชิาคณิตศาสตร์ละวชิาภาษาองักฤษ หรือ วชิาคณิตศาสตร์กบัวชิาสังคมศึกษา สามารถใน

ชัว่โมงเดียวกนัได ้ดงันั้น ถา้จุดยอด 2 จุดมีเส้นเช่ือมจะจดัสอนในชัว่โมงท่ีเวลาต่างกนั 

 ตวัอยา่งหน่ึงในการจดัสอนวิชาทั้ง 6 วชิา ดงัน้ี 

ช่ัวโมงที่ สอนวชิา 

1 คณิตศาสตร์ 
วทิยาศาสตร์ 

2 ภาษาไทย 
สุขศึกษา 

3 ภาษาไทย 
สังคมศึกษา 

 

 

 

  

 

 

 

ภาษาไทย 

(ชัว่โมง 3) 

ภาษาองักฤษ 

(ชัว่โมง 2) 

วทิยาศาสตร์ 

(ชัว่โมง 1) 

คณิตศาสตร์ 

(ชัว่โมง 1) 
สุขศึกษา 

(ชัว่โมง 2) 

สงัคมศึกษา 

(ชัว่โมง 3) 

น่ีเป็นเพียงค าตอบหน่ึงเท่านั้น

สามารถตอบไดห้ลายแบบ 
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8. จากขอ้มูลท่ีก าหนดให ้น ามาสร้างแบบจ าลองทางคณิตศาสตร์ แทนสถานการณ์ ไดด้งัน้ีให ้

จุดยอด แทน คน เส้นเช่ือมระหวา่งจุดสองจุดใด แทน   ความสัมพนัธ์โดยจุดปลายลูกศรเป็นลูก 

ดังน้ันแบบจ าลองทางคณติศาสตร์ทีแ่ทนสถานการณ์นี ้สามารถเขียนได้ ดังกราฟ 

 

 

 

  ญ แทน ผูห้ญิง 

  ช แทน ผูช้าย 

(1) มานพมีลูก 4 คน เป็นลูกสาว 2 คน ลูกชาย 2 คน 

(2) ภรรยาของพิชยั คือ น ้าหน่ึง 

(3) วนิยัเป็นตาของอาคม พิชยัเป็นพอ่อาคม และจนัทร์เพญ็เป็นอาของอาคม 

 

9. จากขอ้มูลท่ีก าหนดให ้น ามาสร้างแบบจ าลองทางคณิตศาสตร์ แทนสถานการณ์ ไดด้งัน้ีให ้

จุดยอดกลุ่มท่ี 1 แทน คน จุดยอดกลุ่มท่ี 2 แทน ความสามารถเฉพาะทาง เส้นเช่ือมระหวา่งจุดสอง

จุดใด แทน   ความสามารถของแต่ละคนกบังาน 

ดังน้ันแบบจ าลองทางคณติศาสตร์ทีแ่ทนสถานการณ์นี ้สามารถเขียนได้ ดังกราฟ 

 

 

 

 

เจา้ของร้านตดัเยบ็เส้ือผา้สามารถมอบงานใหก้บัพนกังานทุกคนไดต้รงกบัความสามารถของ

พนกังานแต่ละคนไดด้งัน้ี 

 

ยนิดี(ช) 

มานพ (ช) 

นงเยาว(์ญ) 
พิชยั(ช) 

จนัทร์เพญ็(ญ) 

อาคม(ช) 

น ้ าหน่ึง(ญ) 

วนิยั(ช) 

น่ิม 

สา 

เก๋ 

นาฏ 

งานตดัผา้ 

งานเยบ็จกัร 

งานปะชุนผา้ 

งานเยบ็ผา้ 
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ช่ือ แบบที ่1  แบบที ่2  

น่ิม งานตดัผา้ งานเยบ็ผา้ 

สา งานเยบ็ผา้ งานปะชุนผา้ 

เก๋ งานเยบ็จกัร งานตดัผา้ 

นาฏ งานปะชุนผา้ งานเยบ็จกัร 

 

10. สามารถสร้างแบบจ าลองแทนสถานการณ์ โดยให ้จุดยอด แทน ลูกบอล เส้นเช่ือม แทน 

ความสัมพนัธ์ท่ีแสดงวา่ลูกบอลสองลูกแตะกนั 

ดงันั้นไดต้วัอยา่งแบบจ าลองดงักราฟ แลว้ก าหนดใหสี้ แทน จ านวนเตม็บวกลงบนจุดแต่ละจุด 

โดยจุดสองจุดใดท่ีมีเส้นเช่ือมตอ้งก าหนดนสีต่างกนั 

 

 

 

 

 

 

ดงันั้น จ านวนสีของลูกบอลท่ีนอ้ยท่ีสุดตามเง่ือนไข คือ 3 สี 

 

1 

3 

2 

2 

3 
1 

2 

1 

3 

1 

1 

3 2 

2 3 
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