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ชุดท่ี 1 เรื่อง อัตราส่วนตรีโกณมิติ 

  
 
 

 
 
แบบฝึกทักษะ เรื่อง อัตราส่วนตรีโกณมิติ สําหรับนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปีที่ 4 ชุดน้ีใช้สําหรับ

ประกอบการจัดกิจกรรมการเรียนการสอนในรายวิชาคณิตศาสตร์พื้นฐาน หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 เรื่อง 
อัตราส่วนตรีโกณมิติ ระดับช้ันมัธยมศึกษาปีที่ 4 การใช้แบบฝึกทักษะชุดน้ี ครูผู้สอนมีบทบาทสําคัญเป็น
อย่างย่ิงในการจัดกิจกรรมการเรียนรู้ เพื่อให้บรรลตุามวัตถุประสงค์ที่ต้ังไว้ ครูผู้สอนควรศึกษารายละเอียด
ต่าง ๆ ทั้งด้านเน้ือหา กิจกรรมและกระบวนการจัดการเรียนรู้ รวมทั้งการปฏิบัติตนก่อนใช้แบบฝึกทักษะ 
ดังน้ี 

1. แบบฝกึทักษะ เรื่อง อัตราสว่นตรีโกณมิติ สําหรบันักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปีที่ 4 มีทั้งหมด 6 ชุด 
ได้แก ่ 
 ชุดที ่1 เรื่อง อัตราส่วนตรีโกณมิติ  
 ชุดที ่2 เรื่อง อัตราส่วนตรีโกณมิติของมุม 30°, 45° และ 60° 
 ชุดที ่3 เรื่อง การหาค่าอัตราส่วนตรีโกณมิติจากตาราง 
 ชุดที ่4 เรื่อง การหาอัตราส่วนตรีโกณมิติจากความสมัพันธ์ของด้านและมุม 

ชุดที ่5 เรื่อง สมบัติบางประการของอัตราส่วนตรีโกณมิติ 
 ชุดที ่6 เรื่อง การประยุกต์ของอัตราส่วนตรีโกณมิติ 

2. แบบฝกึทักษะชุดน้ีเป็นชุดที่ 1 เรื่อง อัตราส่วนตรโีกณมิติ ใช้เวลา 2 ช่ัวโมง 
3. ครูต้องเตรียมแบบฝึกทักษะ เครื่องมือวัดและประเมินผลใหค้รบถ้วนและเพียงพอกับจํานวน

นักเรียน เพื่อใหท้ราบความก้าวหน้าในการเรียนรู้ของนักเรียน 
4. ครูช้ีแจงให้นักเรียนทราบลําดับข้ันตอนและวิธีการสอนโดยใช้แบบฝึกทักษะ อย่างชัดจน และ

ประโยชน์ที่ได้รับจากการจัดกจิกรรมการเรียนรู้ด้วยแบบฝึกทักษะ 
5. ครูช้ีแจงให้นักเรยีนทราบเกี่ยวกับบทบาทของนักเรียนในการเรียนด้วยแบบฝึกทักษะให้เข้าใจ 

และเน้นยํ้าความซื่อสัตย์ในการเรียน โดยไม่ลอกเพื่อนหรือไม่ดูเฉลยกอ่นลงมือทําด้วยตนเอง 
6. ให้นักเรียนทําแบบทดสอบก่อนเรียนเพื่อประเมินความรู้พื้นฐานของนักเรียน 
7. แจ้งมาตรฐานการเรียนรู้ ตัวช้ีวัด สาระการเรียนรู้ และจุดประสงค์การเรียนรู้ ให้นักเรียนทราบ 
8. ให้นักเรียนศึกษาเน้ือหา และทําแบบฝึกทกัษะแล้วเปลี่ยนกนัตรวจตามทีเ่ฉลยไว้ในภาคผนวก 
9. เวลาในการจัดกจิกรรมการเรียนรู้ด้วยแบบฝึกทักษะของนักเรียนแต่ละคน แต่ละกลุ่มอาจจะ          

ไม่เท่ากัน ครูควรยืดหยุ่นตามความเหมาะสม 
10. ให้นักเรียนทําแบบทดสอบหลงัเรียน เพื่อประเมินความก้าวหน้าของนักเรียน 
11. ในกรณีที่มีนักเรียนคนใดขาดเรียน ให้นักเรียนศึกษาเป็นรายบุคคลด้วยตนเองนอกเวลาเรียน

จากแบบฝึกทักษะ 
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ชุดท่ี 1 เรื่อง อัตราส่วนตรีโกณมิติ 

 
 
 

 
 
แบบฝึกทักษะ เรื่อง อัตราส่วนตรีโกณมิติ สําหรับนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปีที่ 4 ใช้สําหรับประกอบ

กิจกรรมการเรียนการสอนในรายวิชาคณิตศาสตร์พื้นฐาน หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 เรื่อง อัตราส่วนตรีโกณมิติ 
ระดับช้ันมัธยมศึกษาปีที่ 4 เพื่อให้การเรียนด้วยแบบฝกึทักษะคณิตศาสตร์มีประสิทธิภาพและเกิดประโยชน์
สูงสุด นักเรียนควรอ่านคําแนะนําการใช้แบบฝึกทักษะ และปฏิบัติให้ถูกต้องดังน้ี 

1. อ่านคําแนะนําการใช้แบบฝึกทักษะสําหรบันักเรียน ให้เข้าใจก่อนลงมอืปฏิบัติกจิกรรม 
2. นักเรียนเข้ากลุม่ย่อยตามที่ครูแจง้ 
3. แต่ละกลุม่เลือกหัวหน้ากลุ่มและเลขานุการกลุม่ แล้วแบ่งหน้าที่ความรับผิดชอบภายในกลุม่ 

โดยเน้นความร่วมมือกันและช่วยเหลอืกันด้านการเรียน 
4. ศึกษารายละเอียดใหเ้ข้าใจตามลําดับดังน้ี  

 2.1 มาตรฐานการเรียนรู้  
 2.2 ตัวช้ีวัด  
 2.3 จุดประสงค์การเรียนรู ้  

5. ทําแบบทดสอบก่อนเรียน เพือ่วัดความรูท้างคณิตศาสตร์ก่อนการเรียนด้วยแบบฝึกทกัษะชุดน้ี 
6. ศึกษาทําความเข้าใจในเน้ือหา และตัวอย่างจนเข้าใจอย่างถ่องแท ้ถ้ายังไม่เข้าใจให้ปรึกษากัน

ในกลุ่มของตนเองก่อนถามครผููส้อน  
7. ลงมอืทําแบบฝกึทักษะ ถ้าหากข้อใดเกิดปญัหาใหส้มาชิกภายในกลุ่มระดมความคิด อภิปราย                 

หาข้อสรุปร่วมกัน แต่ถ้าหากไม่สามารถหาข้อยุติได้ให้สอบถามครูผูส้อนเพื่อฟงัคําช้ีแนะ 
8. ทําแบบทดสอบหลังเรียน เพือ่ดูความก้าวหน้าหลังจากการเรียนด้วยแบบฝึกทักษะชุดน้ี 
9. เมื่อสมาชิกทุกคนในกลุ่มทําแบบฝึกทักษะและแบบทดสอบ ครบทุกข้อแล้วใหส้มาชิกสลับกัน

ตรวจ  โดยดูเฉลยจากภาคผนวก  
10. เมื่อนักเรียนแต่ละคนทราบคะแนนของตัวเองแล้ว ให้บันทึกคะแนนลงในแบบบันทกึคะแนน          

ทุกครัง้ 
11. นักเรียนต้องมีความซือ่สัตย์ต่อตนเอง โดยไม่ดูเฉลยก่อนเรียนด้วยแบบฝึกทักษะ 
12. หากนักเรียนได้คะแนนจากการทําแบบฝึกทกัษะ หรอืแบบทดสอบหลงัเรียนไม่ผ่านเกณฑท์ี่

กําหนด นักเรียนต้องกลับไปศึกษาเน้ือหาใหม่ แล้วทําแบบฝกึทักษะหรือแบบทดสอบหลังเรียนจนได้คะแนน
ผ่านเกณฑท์ี่กําหนดจึงจะสามารถไปศึกษาในแบบฝึกทักษะชุดถัดไปได้ 
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ชุดท่ี 1 เรื่อง อัตราส่วนตรีโกณมิติ 

 
 
 
 

 
 

สาระและมาตรฐานการเรียนรู ้
 

        สาระท่ี 2  : การวัด  
มาตรฐาน ค 2.1 :  เข้าใจพื้นฐานเกี่ยวกับการวัด วัดและคาดคะเน 
   ขนาดของสิ่งทีต้่องการวัด 
มาตรฐาน ค 2.2 :  แก้ปัญหาเกี่ยวกบัการวัด 
 
 

 
           ตัวชี้วัด

 
 

- ค 2.1 ม. 4 – 6/1 :  ใช้ความรู้เรื่อง อัตราส่วนตรโีกณมิติของมุม  
 ในการคาดคะเนระยะทางและความสงู 
- ค 2.2 ม. 4 – 6/1 :  แก้โจทย์ปัญหาเกี่ยวกบัระยะทางและความสงู 
 โดยใช้อัตราส่วนตรีโกณมิติ 
 
 

               
  จุดประสงค์การเรียนรู้ 

   
   
  1. บอกความหมายของอัตราส่วนตรีโกณมิติได้ 
  2. หาอัตราส่วนตรีโกณมิติของมุมที่กําหนดให้ได้ 
  3. นําความรู้เรื่องอัตราส่วนตรีโกณมิติไปใช้ในชีวิตประจําวันได้ 
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ชุดท่ี 1 เรื่อง อัตราส่วนตรีโกณมิติ 

 
แบบทดสอบกอ่นเรียน  

 
 1. แบบทดสอบกอ่นเรียน มจีํานวน 10 ข้อ คะแนนเต็ม 10 คะแนน  คําชี้แจง

  2. ให้นักเรียนทําเครือ่งหมายกากบาท (X) ลงกระดาษคําตอบที่ครูแจกให้  
        จากตัวเลือก  ก  ข  ค หรือ ง ที่เป็นคําตอบที่ถูกทีสุ่ดเพียงตัวเลือกเดียว 
 

1. จากรปูสามเหลี่ยมมุมฉาก ABC ข้อใดผิด 

ก.   sin A  =  
c
a  

ข.   cos B  =  
c
a  

ค.   tan A  =  
a
b  

ง.   sin B  =  
c
b  

2. จากรปูสามเหลี่ยมมุมฉาก ABC ค่าของ sin A + sin B + tan A เท่ากับข้อใด 
ก.   1.95 
ข.   2.15 
ค.   2.35 
ง.   2.73 

 
3. จากรปูสามเหลี่ยมมุมฉาก ABC ค่าของ sin A⋅tan B เท่ากบัข้อใด 

ก.   
4
7  

ข.   
3
7  

 ค.   
3
4  

 ง.   
4
3  

4. ถ้า cos A  =  
13
5   แล้ว  tan A  เท่ากับข้อใด 

ก.   
5
12      ข.   

12
5  

ค.   
12
13      ง.   

13
12  

A 

c a 

b 
C 

B 

A 

5 3 

4 
C 

B 

A 

8 

6 
C 

B 
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ชุดท่ี 1 เรื่อง อัตราส่วนตรีโกณมิติ 

 

5. จากรปูสามเหลี่ยมมุมฉาก ABC ข้อใดต่อไปนี้มีค่าเท่ากับ 
c
ba +  

ก.   sin A + cos B 
ข.   sin A + sin B 
ค.   cos A + tan B 
ง.   tan A + sin B 

 

6. ถ้า sin A  =  
2
1   แล้ว  1 + tan2 A  มีค่าเท่ากับข้อใด 

ก.   
4
3      ข.  1 

ค.   
3
4      ง.   

2
3  

7. ถ้า tan A  =  0.75  แล้ว  sin A + cos A  มีค่าเท่ากบัข้อใด 
ก.   1.4     ข.  1.6 
ค.   2.4     ง.   4.8 

8. จากรปูสามเหลี่ยมมุมฉาก ABC ค่าของ (tan A)⋅(tan B) 

ก.   
7
24  

ข.   
24

7  

ค.   
4
7  

ง.   1 
9. จากรปูสามเหลี่ยมมุมฉาก ABC ข้อใดมีค่าเท่ากับ  0.54 

ก.   cos B – cos A 
ข.   sin B – sin A 
ค.   1 – sin A 
ง.   1 – sin B 

 

10. ถ้า sin A = 
5
4   แล้ว  

 Acos
1  A sin +   มีค่าเท่ากับข้อใด 

ก.   
3
1      ข.   

2
3  

ค.   3     ง.   
3
2  

 

A 

c a 

b 
C 

B 

A 

9 

7 
C 

B 

A 

13 

C 

B 

5 
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ชุดท่ี 1 เรื่อง อัตราส่วนตรีโกณมิติ 

X 

Z 

Y 

y x 

z 

 

  ใบความรูท้ี่ 1.1 เรือ่ง อัตราส่วนตรีโกณมิติ
 
  Trigonometry มาจากภาษากรีก trigonon มุม 3 มุม และ metro การวัด Trigonometry เป็น
สาขาของคณิตศาสตร์ที่เกี่ยวข้องกับการวัดและหาความสัมพันธ์ระหว่างด้าน มุม และพื้นที่ของรูป
สามเหลี่ยม ในภาษาไทย “ตรีโกณมิติ” มาจากคําว่า ตร ี(แปลว่า สาม) + โกณ (อ่านว่า โกนะ แปลว่า มุม
หรือเหลี่ยม) + มิติ (แปลว่า การวัด) เป็นวิชาเกี่ยวกับการวัดรูปสามเหลี่ยมต่าง ๆ โดยหาความสัมพันธ์
ระหว่าง ด้าน มุม และพื้นที่ของรูปสามเหลี่ยม ซึ่งคําว่า Trigonometry เริ่มใช้ในศตวรรษที่17 ได้มีการนํา
ความรู้วิชาตรีโกณมิติไปใช้ในการหาระยะทาง พื้นที่ มุม และทิศทางที่ยากแก่การวัดโดยตรง เช่น การหา
ความสูงของภูเขา การหาความกว้างของแม่น้ํา ในสมัยก่อนตรีโกณมิติจึงว่าด้วยความสัมพันธ์ระหว่างด้าน 
และมุมของรูปสามเหลี่ยม ต่อมาวิชานี้ได้พัฒนาข้ึนโดยลําดับ และได้มีการนําไปประยุกต์ใช้ในหลาย
สาขาวิชา เช่น ฟิสิกส์ วิศวกรรมศาสตร์ เป็นต้น 
 ถ้านักเรียนนึกถึงเรื่องราวเกี่ยวกับรูปสามเหลี่ยมที่คล้ายกัน จะพบว่าถ้ารูปสามเหลี่ยม 2 รูป มีมุม
เท่ากันมุมต่อมุมทั้ง 3 คู่ แล้วสามเหลี่ยม 2 รูปนี้จะคล้ายกัน ดังรูป 
 
 
 
 
 
 
   รูปท่ี 1      รูปท่ี 2   
 จากรูป นักเรียนจะพบว่า 
  Â   =  X̂ , B̂   =  Ŷ  และ Ĉ   =  Ẑ    
 ดังนั้น รูปสามเหลี่ยม ABC คล้ายกับรูปสามเหลีย่ม XYZ จากสมบัติการคล้ายกันของรปูสามเหลีย่ม
จะได้ผลตามมา คือ 

  
x
a   =  

y
b   =  

z
c  

 ถ้านักเรียนหยิบมาพิจารณาทีละคู่ จะได้ผลเพิ่มเติมดังนี ้

   
x
a   =  

y
b    

b
a   =  

y
x  

   
x
a   =  

z
c    

c
a   =  

z
x  

   
y
b   =  

z
c    

c
b   =  

z
y  

 

C 

A B 

b a 

c 
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ชุดท่ี 1 เรื่อง อัตราส่วนตรีโกณมิติ 

 
 นั่นคือ ถ้ามีรูปสามเหลี่ยมสองรูปคล้ายกัน อัตราส่วนของความยาวของด้านสองด้านของรูป
สามเหลี่ยมรูปหน่ึง จะเท่ากับอัตราส่วนของความยาวของด้านสองด้านของรูปสามเหลี่ยมอีกรูปหน่ึง 
โดยที่ด้านของรูปสามเหลี่ยมที่หาความยาวนั้นจะต้องเป็นด้านที่สมนัยกัน อยู่ตรงข้ามกับมุมที่เท่ากัน 
 ในทํานองเดียวกัน ถ้ารูปสามเหลี่ยมทั้งสองเป็นรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก ซึ่งมีมุมที่ไม่เป็นมุมฉาก
เท่ากันสมมติว่าเป็นมุม A ดังรูป 
 
 
 
 
 
  
 นักเรียนจะพบว่ารูปสามเหลี่ยม 2 รูปนี้คล้ายกัน (มีมมุเท่ากนัมุมต่อมุม ทัง้ 3 คู่) ดังนั้นเราจะได้ว่า 

  
c
a   =  

z
x  ,  

b
a   =  

y
x  ,  

b
c   =  

y
z   เป็นต้น 

 ต่อไปนี้เราจะศึกษาอัตราส่วนของความยาวของด้านสองด้านของรูปสามเหลี่ยมเพียงรูปเดียว และ
รูปสามเหลี่ยมทีจ่ะศึกษานั้นจะศึกษาเฉพาะรูปสามเหลีย่มมมุฉากที่มีมมุอีก 2 มุม เป็นมุมแหลม 
 
 
 
 
 
 จากรปู ABC เป็นรูปสามเหลี่ยมมมุฉาก ซึ่งมมีุม C เป็นมมุฉาก 

  เราเรียก  อัตราส่วน  
c
a   ว่า  ไซน์ (sine)  ของมุม A 

  และเรียก  อัตราส่วน  
c
b   ว่า  โคไซน์ (cosine) ของมุม A   

  และเรียก  อัตราส่วน  
b
a   ว่า  แทนเจนต์ (tangent) ของมุม A 

 
 โดยทั่วไปเรานยิมเขียน 
 sin A แทน  ไซน์ของมุม A 
 cos A แทน  โคไซน์ของมุม A 
 tan A แทน  แทนเจนต์ของมมุ A 
      
 

A 

c 
a 

b 
A 

z x 

y 

A 

c 
a 

b 
C 

B 

น่ันคือ sin A  =   

 cos A  =   

 tan A  =   
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ชุดท่ี 1 เรื่อง อัตราส่วนตรีโกณมิติ 

 
สรุป  ในรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก ABC ถ้า A เป็นมมุแหลม 

  sin A  คือ  
มมุมฉากด้านตรงข้าความยาวของ

  Aมมุมด้านตรงข้าความยาวของ
  

  cos A  คือ     
มมุมฉากด้านตรงข้าความยาวของ

  Aมุมด้านประชิดความยาวของ
   

  tan A  คือ     
  Aมุมด้านประชิดความยาวของ
  Aมมุมด้านตรงข้าความยาวของ

     

 

 ข้อสังเกต  tan A  =  
Acos
Asin
  =  

c
b
c
a

  =  
b
a   นั่นเอง 

 
ตัวอย่างท่ี 1 กําหนด ABC เป็นรปูสามเหลี่ยมมุมฉาก ซึ่งมีความยาวของแต่ละด้าน ดังรปู 
  จงหาค่าของไซน์ โคไซน์ และแทนเจนต์ของมุม A และมมุ B 
 
 
 
 
 

วิธีทํา  จากรปู sin A  =  
มมุมฉากด้านตรงข้าความยาวของ

  Aมมุมด้านตรงข้าความยาวของ
 =  

5
3  

   cos A  =
  มมุมฉากด้านตรงข้าความยาวของ

  Aมุมด้านประชิดความยาวของ
   =  

5
4  

   tan A  =  
  Aมุมด้านประชิดความยาวของ
  Aมมุมด้านตรงข้าความยาวของ

 =  
4
3  

  ในทํานองเดียวกัน  จะได้ว่า 

   sin B  =  
มมุมฉากด้านตรงข้าความยาวของ

B  มมุมด้านตรงข้าความยาวของ
 =  

5
4  

   cos B  =
  มมุมฉากด้านตรงข้าความยาวของ

B  มุมด้านประชิดความยาวของ
   =  

5
3  

   tan B  =  
B  มุมด้านประชิดความยาวของ
B  มมุมด้านตรงข้าความยาวของ
 =  

3
4  

  

A 

5 3 

4 C 

B 
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ชุดท่ี 1 เรื่อง อัตราส่วนตรีโกณมิติ 

 
แบบฝึกทกัษะ 1.1  

 
คําชี้แจง จงหาค่าของไซน์ โคไซน์ และแทนเจนต์ของมุม A จากรูปทีก่ําหนดให ้(ข้อละ 1 คะแนน) 
 
1. 
 sin A  =  

มมุมฉากด้านตรงข้าความยาวของ
  Aมมุมด้านตรงข้าความยาวของ

   =  …………….   

cos A  =
  มมุมฉากด้านตรงข้าความยาวของ

  Aมุมด้านประชิดความยาวของ
  =  ……………. 

tan A  =  
  Aมุมด้านประชิดความยาวของ
  Aมมุมด้านตรงข้าความยาวของ

   =  ……………. 

 
2. 
 sin A  =  

มมุมฉากด้านตรงข้าความยาวของ
  Aมมุมด้านตรงข้าความยาวของ

   =  ……………. 

cos A  =
  มมุมฉากด้านตรงข้าความยาวของ

  Aมุมด้านประชิดความยาวของ
  =  ……………. 

tan A  =  
  Aมุมด้านประชิดความยาวของ
  Aมมุมด้านตรงข้าความยาวของ

   =  ……………. 

 
3. 
 sin A  =  

มมุมฉากด้านตรงข้าความยาวของ
  Aมมุมด้านตรงข้าความยาวของ

   =  ……………. 

cos A  =
  มมุมฉากด้านตรงข้าความยาวของ

  Aมุมด้านประชิดความยาวของ
  =  ……………. 

tan A  =  
  Aมุมด้านประชิดความยาวของ
  Aมมุมด้านตรงข้าความยาวของ

   =  ……………. 

 
4. 
 sin A  =  

มมุมฉากด้านตรงข้าความยาวของ
  Aมมุมด้านตรงข้าความยาวของ

   =  ……………. 

cos A  =
  มมุมฉากด้านตรงข้าความยาวของ

  Aมุมด้านประชิดความยาวของ
  =  ……………. 

tan A  =  
  Aมุมด้านประชิดความยาวของ
  Aมมุมด้านตรงข้าความยาวของ

   =  ……………. 

 
 

A 

 1 

1 C 

B 

A 

 1 

2 C 

B 

A 

2 1 

 

C 

B 

A 

3 

 

2

C 

B 
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ชุดท่ี 1 เรื่อง อัตราส่วนตรีโกณมิติ 

 

5. 
 sin A  =  

มมุมฉากด้านตรงข้าความยาวของ
  Aมมุมด้านตรงข้าความยาวของ

   =  ……………. 

cos A  =
  มมุมฉากด้านตรงข้าความยาวของ

  Aมุมด้านประชิดความยาวของ
  =  ……………. 

tan A  =  
  Aมุมด้านประชิดความยาวของ
  Aมมุมด้านตรงข้าความยาวของ

   =  ……………. 

 
6. 
 sin A  =  

มมุมฉากด้านตรงข้าความยาวของ
  Aมมุมด้านตรงข้าความยาวของ

   =  ……………. 

cos A  =
  มมุมฉากด้านตรงข้าความยาวของ

  Aมุมด้านประชิดความยาวของ
  =  ……………. 

tan A  =  
  Aมุมด้านประชิดความยาวของ
  Aมมุมด้านตรงข้าความยาวของ

   =  ……………. 

 
7. 
 sin A  =  

มมุมฉากด้านตรงข้าความยาวของ
  Aมมุมด้านตรงข้าความยาวของ

   =  ……………. 

cos A  =
  มมุมฉากด้านตรงข้าความยาวของ

  Aมุมด้านประชิดความยาวของ
  =  ……………. 

tan A  =  
  Aมุมด้านประชิดความยาวของ
  Aมมุมด้านตรงข้าความยาวของ

   =  ……………. 

 
8. 
 sin A  =  

มมุมฉากด้านตรงข้าความยาวของ
  Aมมุมด้านตรงข้าความยาวของ

   =  ……………. 

cos A  =
  มมุมฉากด้านตรงข้าความยาวของ

  Aมุมด้านประชิดความยาวของ
  =  ……………. 

tan A  =  
  Aมุมด้านประชิดความยาวของ
  Aมมุมด้านตรงข้าความยาวของ

   =  ……………. 

 
 

 

 

 

A 

6 

5 

 
C 

B 

A 

 
 

2 C 

B 

A 

2 
 

1 C 

B 

A

4 

 

3 

C 

B 



 

 11    

  
 

ชุดท่ี 1 เรื่อง อัตราส่วนตรีโกณมิติ 

 

9. 
 sin A  =  

มมุมฉากด้านตรงข้าความยาวของ
  Aมมุมด้านตรงข้าความยาวของ

   =  ……………. 

cos A  =
  มมุมฉากด้านตรงข้าความยาวของ

  Aมุมด้านประชิดความยาวของ
  =  ……………. 

tan A  =  
  Aมุมด้านประชิดความยาวของ
  Aมมุมด้านตรงข้าความยาวของ

   =  ……………. 

 
10. 
 sin A  =  

มมุมฉากด้านตรงข้าความยาวของ
  Aมมุมด้านตรงข้าความยาวของ

   =  ……………. 

cos A  =
  มมุมฉากด้านตรงข้าความยาวของ

  Aมุมด้านประชิดความยาวของ
  =  ……………. 

tan A  =  
  Aมุมด้านประชิดความยาวของ
  Aมมุมด้านตรงข้าความยาวของ

   =  ……………. 

  
 
 
 
 
  

A

 

C 

B 

A
2 

3 

C 

B 

 

        จําได้หรือยังครับ... 

sin A  =      

cos A  =
  

   

tan A  =      
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ชุดท่ี 1 เรื่อง อัตราส่วนตรีโกณมิติ 

 
แบบฝึกทกัษะ 1.2  

 
คําชี้แจง จงหาค่าของไซน์ โคไซน์ และแทนเจนต์ของมุม จากรูปที่กําหนดให ้(ข้อละ 1 คะแนน) 
 
1. 
 sin B   =    ……………. 

cos B  =
  
  ……………. 

tan B  =    ……………. 

 
 

2. 
sin A   =    …………….  

cos A  =
  
  …………….    

tan A  =    ……………. 
 
 

3.   
 sin C   =    …………….  

cos C  =
  
  …………….    

tan C  =    ……………. 
 
 

4. 
sin A   =    …………….  

cos A  =
  
  …………….    

tan A  =    ……………. 
 
 

A 

 1 

 

C 

B 

A  

 
2 

C 

B 

A 
 

 

2 

C 

B 

A 
 

 

4 
C 

B 
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ชุดท่ี 1 เรื่อง อัตราส่วนตรีโกณมิติ 

 

5. 
sin B   =    …………….  

cos B  =
  
  …………….    

tan B  =    ……………. 
 
 

6. 
sin B   =    …………….  

cos B  =
  
  …………….    

tan B  =    ……………. 
 
 

7. 
sin A   =    …………….  

cos A  =
  
  …………….    

tan A  =    ……………. 
 
 

8. 
sin B   =    …………….  

cos B  =
  
  …………….    

tan B  =    ……………. 
 
 

 

 

 

 

A 
 

 

 
C 

B 

A 

 

 

 C 

B 

A 

  

5 

C 

B 

A 

  

5 

C 

B 
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ชุดท่ี 1 เรื่อง อัตราส่วนตรีโกณมิติ 

 

9. 
sin A   =    …………….  

cos A  =
  
  …………….    

tan A  =    ……………. 
 
 
 

10. 
sin B   =    …………….  

cos B  =
  
  …………….    

tan B  =    ……………. 
 
 

 

 

 

  

A 

 

7 

5 
C 

B 

A 

 

7 

5 
C 

B 

ไม่ยากเลยใชไ่หมครับ 
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ชุดท่ี 1 เรื่อง อัตราส่วนตรีโกณมิติ 

 
แบบฝึกทกัษะ 1.3  

 
คําชี้แจง จากรปูที่กําหนดให ้จงเติมคําตอบลงในช่องว่างให้ถูกตอ้ง (ข้อละ 1 คะแนน) 
 
  

รูปต่อไปน้ีใช้ตอบคําถามข้อ 1 – 5  
 
 

1. sin …………. =  
5
4  

2. sin …………. =  
5
3  

3. cos …………. =  
5
4  

4. cos …………. =  
5
3  

5. tan …………. =  
4
3  

 
รูปต่อไปน้ีใช้ตอบคําถามข้อ 6 – 10 

 

6. sin …………. =  
x
y  

7. sin …………. =  
x
z  

8. cos …………. =  
x
y  

9. cos …………. =  
x
z  

10. tan …………. =  
y
z  

  

A 

10 
6 

8 C B 

A 

y 

x 

z 
C 

B 
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ชุดท่ี 1 เรื่อง อัตราส่วนตรีโกณมิติ 

 
แบบฝึกทกัษะ 1.4  

 
คําชี้แจง จากรปูที่กําหนดให้ จงเติมคําตอบลงในช่องว่างให้ถูกตอ้ง (ข้อละ 1 คะแนน) 
 
 

รูปต่อไปน้ีใช้ตอบคําถามข้อ 1 – 5  
 
 

1. …………. A =  
5
2  

2. …………. A =  
29
5  

3. …………. B =  
2
5  

4. …………. B =  
29
2  

5. …………. B =  
29
5  

 
รูปต่อไปน้ีใช้ตอบคําถามข้อ 6 – 10 

 

6. …………. A =  
z
x  

7. …………. A =  
x
y  

8. …………. A =  
z
y  

9. …………. B =  
y
x  

10. …………. B =  
z
y  

  

A 

 
10 

4 C B 

A 

y 

x 

z 

C 

B 
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ชุดท่ี 1 เรื่อง อัตราส่วนตรีโกณมิติ 

 

    ใบความรู้ที่ 1.2 เรือ่ง อัตราส่วนตรีโกณมิติ (ต่อ)
 
ตัวอย่างท่ี 2 กําหนดรปูสามเหลี่ยมมุมฉากพร้อมทั้งความยาวของแตล่ะดา้นดังรูป 
  จงหา sin A, cos A และ tan A 
 
 
 
วิธีทํา   ก่อนอื่นนักเรียนต้องหาความยาวของด้านตรงข้ามมุมฉากเสยีก่อน  

โดยใช้ทฤษฎีบทปีทาโกรัส ดังนี ้
ให้  c  เป็นความยาวของด้านตรงข้ามมุมฉาก (c > 0) 
จะได้ว่า  c2 =  22 + 12 =  5 
  c =  5  
ดังนั้น  ความยาวของแต่ละด้านของรูปสามเหลี่ยมมมุฉากจะเป็นดังนี ้
     จากรปู จะได้ว่า 

       sin A  =    
5
1   

cos A  =
  
  

5
2     

tan A  =    
2
1  

ตัวอย่างท่ี 3 กําหนดให้ ABC เป็นรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก โดยที่ sin A  =  
5
2  จงหา cos A และ tan A 

วิธีทํา  เนือ่งจากโจทย์กําหนดให ้ sin A  =  
5
2  

  ดังนั้น  ลักษณะของรปูสามเหลี่ยมมุมฉากจะเป็นดังนี ้
       จากรปูใช้ความรู้ทฤษฎีบทปทีาโกรัส  
       หาความยาวของด้าน AC ได้ดังนี ้
       52 =  (AC)2 + 22 
       (AC)2 =  25 – 4  =  21 
       AC =  21  
  ∴ ความยาวของด้านแต่ละด้านของรปูสามเหลีย่มมุมฉาก ABC จะเป็นดงันี ้

cos A  =
  
  

5
21     

tan A  =    
21
2  

A 
1 

2

A 
1 

2 

 

A 

5 2 

C 

B 

A 

5 2 

C 

B 
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ชุดท่ี 1 เรื่อง อัตราส่วนตรีโกณมิติ 

 
แบบฝึกทกัษะ 1.5  

 
คําชี้แจง จงหาค่า sin A, cos A และ tan A จากรูปสามเหลี่ยมมมุฉากที่กําหนดให้ (ข้อละ 2 คะแนน) 
 
 

1. กําหนดรปูสามเหลี่ยมมุมฉากพร้อมทั้งความยาวของแต่ละด้านดังรูป 
 
 
 
 

วิธีทํา ให้  c  เป็นความยาวของด้านตรงข้ามมุมฉาก (c > 0) 
จะได้ว่า  c2 =  …………………………………  

=  ………………………………… 
=  ………………………………… 

  c =  ………………………………… 
ดังนั้น  ความยาวของแต่ละด้านของรูปสามเหลี่ยมมมุฉากจะเป็นดังนี ้
     จากรปู จะได้ว่า 

       sin A   =    …………………………………  

cos A   =
  
  …………………………………    

tan A   =    ………………………………… 
 

2. กําหนดรปูสามเหลี่ยมมุมฉากพร้อมทั้งความยาวของแต่ละด้านดังรูป 
 
 
 
 
 

วิธีทํา ให้  c  เป็นความยาวของด้านตรงข้ามมุมฉาก (c > 0) 
จะได้ว่า  c2 =  …………………………………  

=  ………………………………… 
=  ………………………………… 

  c =  ………………………………… 
 

A 
2 

3

A 
2 

3 

……. 

A 
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ชุดท่ี 1 เรื่อง อัตราส่วนตรีโกณมิติ 

 
ดังนั้น  ความยาวของแต่ละด้านของรูปสามเหลี่ยมมมุฉากจะเป็นดังนี ้
     จากรปู จะได้ว่า 

       sin A   =    …………………………………  

cos A   =
  
  …………………………………    

tan A   =    ………………………………… 
 

3. กําหนดรปูสามเหลี่ยมมุมฉากพร้อมทั้งความยาวของแต่ละด้านดังรูป 
 
 
 
 

วิธีทํา ให้  b  เป็นความยาวของด้าน………………………………… (b > 0) 
จะได้ว่า  ……….. =  …………………………………  

b2 =  …………………………………   
=  ………………………………… 

  b =  ………………………………… 
ดังนั้น  ความยาวของแต่ละด้านของรูปสามเหลี่ยมมมุฉากจะเป็นดังนี ้
     จากรปู จะได้ว่า 

       sin A   =    …………………………………  

cos A   =
  
  …………………………………    

tan A   =    ………………………………… 
 

4. กําหนดรปูสามเหลี่ยมมุมฉากพร้อมทั้งความยาวของแต่ละด้านดังรูป 
 
 
 
 

วิธีทํา ให้  b  เป็นความยาวของ………………………………… (b > 0) 
จะได้ว่า     ……………. =  …………………………………  

b2 =  …………………………………  

A 
 

 

……

A 
4 

6 

A 
4 

6 

………. 

A 
3  
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=  ………………………………… 

  b =  ………………………………… 
ดังนั้น  ความยาวของแต่ละด้านของรูปสามเหลี่ยมมมุฉากจะเป็นดังนี ้
     จากรปู จะได้ว่า 

       sin A   =    …………………………………  

cos A   =
  
  …………………………………    

tan A   =    ………………………………… 
 

5. กําหนดรปูสามเหลี่ยมมุมฉากพรอ้มทั้งความยาวของแต่ละด้านดังรูป 
 
 
 
 
 
 
 

วิธีทํา ให้  a  เป็นความยาวของ………………………………… A (a > 0) 
จะได้ว่า    …………… =  …………………………………  

a2 =  …………………………………  
=  ………………………………… 

  a =  ………………………………… 
ดังนั้น  ความยาวของแต่ละด้านของรูปสามเหลี่ยมมมุฉากจะเป็นดังนี ้
     จากรปู จะได้ว่า 

       sin A   =    …………………………………  

cos A   =
  
  …………………………………    

tan A   =    ………………………………… 
 

 
  

A 
3  

………. 

A 
4 

 

A 
4 

 
…….. 
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ชุดท่ี 1 เรื่อง อัตราส่วนตรีโกณมิติ 

 
แบบฝึกทกัษะ 1.6  

 
คําชี้แจง จงแสดงวิธีทํา (ข้อละ 2 คะแนน) 
 

1. กําหนดให้ ABC เป็นรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก โดยที่ sin A  =  
7
3  จงหา cos A และ tan A 

วิธีทํา เนือ่งจากโจทย์กําหนดให ้ sin A  =  
7
3  

  ดังนั้น  ลักษณะของรปูสามเหลี่ยมมุมฉากจะเป็นดังนี ้
       จากรปูใช้ความรู้ทฤษฎีบทปทีาโกรัส  
       หาความยาวของด้าน AC ได้ดังนี ้
       …………………………………………………… 
       ……………………………………………………   
       …………………………………………………… 
       …………………………………………………… 
  ∴ ความยาวของด้านแต่ละด้านของรปูสามเหลี่ยมมุมฉาก ABC จะเป็นดังนี ้

cos A  =  …………………………………    

tan A  =  ………………………………… 

 

2. กําหนดให้ ABC เป็นรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก โดยที่ sin A  =  
38
13  จงหา cos A และ tan A 

วิธีทํา เนือ่งจากโจทย์กําหนดให ้ sin A  =  
38
13  

  ดังนั้น  ลักษณะของรปูสามเหลี่ยมมุมฉากจะเป็นดังนี ้
       จากรปูใช้ความรู้ทฤษฎีบทปทีาโกรัส  
       หาความยาวของด้าน............ ได้ดังนี ้
       …………………………………………………… 
       ……………………………………………………   
       …………………………………………………… 
       …………………………………………………… 
 
 

A C 

B 

A C 

B 

A 

  

C 

B 
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ชุดท่ี 1 เรื่อง อัตราส่วนตรีโกณมิติ 

 

  ∴ ความยาวของด้านแต่ละด้านของรปูสามเหลี่ยมมุมฉาก ABC จะเป็นดงันี ้

cos A  =  …………………………………    

tan A  =  ………………………………… 
 

3. กําหนดให้ ABC เป็นรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก โดยที ่cos A  =  
10
19  จงหา sin A และ tan A 

วิธีทํา เนือ่งจากโจทย์กําหนดให ้ cos A  =  
10
19  

  ดังนั้น  ลักษณะของรปูสามเหลี่ยมมุมฉากจะเป็นดังนี ้
       จากรปูใช้ความรู้ทฤษฎีบทปทีาโกรัส  
       หาความยาวของด้าน............ ได้ดังนี ้
       …………………………………………………… 
       ……………………………………………………   
       …………………………………………………… 
       …………………………………………………… 
  ∴ ความยาวของด้านแต่ละด้านของรปูสามเหลี่ยมมุมฉาก ABC จะเป็นดงันี ้

sin A  =  …………………………………    

tan A  = ………………………………… 
 
 

4. กําหนดให้ ABC เป็นรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก โดยที่ cos A  =  
65
7  จงหา sin A และ tan A 

วิธีทํา เนือ่งจากโจทย์กําหนดให ้ cos A  =  
65
7  

  ดังนั้น  ลักษณะของรปูสามเหลี่ยมมุมฉากจะเป็นดังนี ้
       จากรปูใช้ความรู้ทฤษฎีบทปทีาโกรัส  
       หาความยาวของดา้น............ ได้ดังนี ้
       …………………………………………………… 
       ……………………………………………………   
       …………………………………………………… 
       …………………………………………………… 

A 

  

C 

B 

A C 

B 

 

A C 

B 

 

A 

 

C 

B 

7 



 

 23    

  
 

ชุดท่ี 1 เรื่อง อัตราส่วนตรีโกณมิติ 

 

  ∴ ความยาวของด้านแต่ละด้านของรปูสามเหลี่ยมมุมฉาก ABC จะเป็นดงันี ้

sin A   =  …………………………………    

tan A  =  ………………………………… 
 
 

5. กําหนดให้ ABC เป็นรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก โดยที่ tan A  =  
5
2  จงหา sin A และ cos A 

วิธีทํา เนือ่งจากโจทย์กําหนดให ้ tan A  =  
5
2  

  ดังนั้น  ลักษณะของรปูสามเหลี่ยมมุมฉากจะเป็นดังนี ้
จากรปูใช้ความรู้ทฤษฎีบทปทีาโกรัส  

       หาความยาวของด้าน............ ได้ดังนี ้
       …………………………………………………… 
       ……………………………………………………   
       …………………………………………………… 
       …………………………………………………… 
  ∴ ความยาวของด้านแต่ละด้านของรปูสามเหลี่ยมมุมฉาก ABC จะเป็นดงันี ้

sin A   =  …………………………………
  
      

tan A  =  …………………………………     
 
 
 
 
 
 
 
  

A 

 

C 

B 

A C 

B 

A C 

B 
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ชุดท่ี 1 เรื่อง อัตราส่วนตรีโกณมิติ 

 
แบบทดสอบหลังเรียน  

 
 1. แบบทดสอบหลงัเรียน มจีํานวน 10 ข้อ คะแนนเต็ม 10 คะแนน  คําชี้แจง

  2. ให้นักเรียนทําเครือ่งหมายกากบาท (X) ลงกระดาษคําตอบที่ครูแจกให้  
        จากตัวเลือก  ก  ข  ค หรือ ง ที่เป็นคําตอบที่ถูกทีสุ่ดเพยีงตัวเลือกเดียว 
 

1. จากรปูสามเหลี่ยมมุมฉาก ABC ข้อใดต่อไปนี้มีค่าเท่ากับ 
c
ba +  

ก.   sin A + cos B 
ข.   sin A + sin B 
ค.   cos A + tan B 
ง.   tan A + sin B 

 
2. จากรปูสามเหลี่ยมมุมฉาก ABC ค่าของ sin A⋅tan B เท่ากบัข้อใด 

ก.   
4
7  

ข.   
3
7  

 ค.   
3
4  

 ง.   
4
3  

3. ถ้า sin A  =  
2
1   แล้ว  1 + tan2 A  มีค่าเท่ากับข้อใด 

ก.   
4
3      ข.  1 

ค.   
3
4      ง.   

2
3  

4. จากรปูสามเหลี่ยมมุมฉาก ABC ค่าของ (tan A)⋅(tan B) 

ก.   
7
24  

ข.   
24

7  

ค.   
4
7  

ง.   1 

A 

c a 

b 
C 

B 

A 

8 

6 
C 

B 

A 

9 

7 
C 

B 
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ชุดท่ี 1 เรื่อง อัตราส่วนตรีโกณมิติ 

 

5. ถ้า cos A  =  
13
5   แล้ว  tan A  เท่ากับข้อใด 

ก.   
5
12      ข.   

12
5  

ค.   
12
13      ง.   

13
12  

6. ถ้า sin A = 
5
4   แล้ว  

 Acos
1  A sin +   มีค่าเท่ากับข้อใด 

ก.   
3
1      ข.   

2
3  

ค.   3     ง.   
3
2  

7. ถ้า tan A  =  0.75  แล้ว  sin A + cos A  มีค่าเท่ากบัข้อใด 
ก.   1.4     ข.  1.6 
ค.   2.4     ง.   4.8 

8. จากรปูสามเหลี่ยมมุมฉาก ABC ข้อใดมีค่าเท่ากับ  0.54 
ก.   cos B – cos A 
ข.   sin B – sin A 
ค.   1 – sin A 
ง.   1 – sin B 

 
9. จากรปูสามเหลี่ยมมุมฉาก ABC ข้อใดผิด 

ก.   sin A  =  
c
a  

ข.   cos B  =  
c
a  

ค.   tan A  =  
a
b  

ง.   sin B  =  
c
b  

10. จากรปูสามเหลี่ยมมุมฉาก ABC ค่าของ sin A + sin B + tan A เท่ากับข้อใด 
ก.   1.95 
ข.   2.15 
ค.   2.35 
ง.   2.73 

 
 

A 

13 

C 

B 

5 

A 

c a 

b 
C 

B 

A 

5 3 

4 
C 

B 
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ชุดท่ี 1 เรื่อง อัตราส่วนตรีโกณมิติ 

 
แบบบนัทกึคะแนน 

 

ชื่อ – นามสกุล................................................................... ชั้น ม. 4/...... เลขท่ี........ 
 

คําชี้แจง ให้ทําเครือ่งหมาย � ที่ช่องสรุปผล เมื่อนักเรียนได้คะแนนผ่านหรือไมผ่่านเกณฑก์ารประเมิน 
 

1. คะแนนก่อนเรียนและหลังเรียน 

ท่ี แบบทดสอบ คะแนนเต็ม คะแนนท่ีได้ ร้อยละ ระดับคุณภาพ 
สรุปผล 

ผ่าน ไม่ผ่าน 
1 ก่อนเรียน 10      
2 หลงัเรียน 10      

ผลการพัฒนา      

2. คะแนนแบบฝึกทักษะ 

ท่ี แบบฝึกทักษะ คะแนนเต็ม คะแนนท่ีได้ ร้อยละ ระดับคุณภาพ 
สรุปผล 

ผ่าน ไม่ผ่าน 
1 1.1 10      
2 1.2 10      
3 1.3 10      
4 1.4 10      
5 1.5 10      
6 1.6 10      

รวม 100      
 
 

เกณฑ์การประเมิน
 ร้อยละ  9 – 10 ระดับคุณภาพ   ดีมาก 
 ร้อยละ  7 – 8  ระดับคุณภาพ   ดี 
 ร้อยละ  5 – 6 ระดับคุณภาพ   พอใช้ 
 ร้อยละ  0 – 4 ระดับคุณภาพ   ควรปรับปรุง 

การผ่านเกณฑ์การประเมิน เมื่อได้คะแนนตั้งแต ่7 คะแนนข้ึนไป 
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ชุดท่ี 1 เรื่อง อัตราส่วนตรีโกณมิติ 
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ชุดท่ี 1 เรื่อง อัตราส่วนตรีโกณมิติ 

 
 

เฉลยแบบทดสอบกอ่นเรียน 
 
 
 
 
 
 
 
 

ข้อ คําตอบ 
1. ค 
2. ข 
3. ง 
4. ก 
5. ข 
6. ค 
7. ก 
8. ง 
9. ข 
10. ค 
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ชุดท่ี 1 เรื่อง อัตราส่วนตรีโกณมิติ 

 
เฉลยแบบฝึกทักษะ 1.1  

 
คําชี้แจง จงหาค่าของไซน์ โคไซน์ และแทนเจนต์ของมุม A จากรูปทีก่ําหนดให้ (ข้อละ 1 คะแนน) 
 
1. 
 sin A  =  

มมุมฉากด้านตรงข้าความยาวของ
  Aมมุมด้านตรงข้าความยาวของ

  =  
2
1  

cos A  =
  มมุมฉากด้านตรงข้าความยาวของ

  Aมุมด้านประชิดความยาวของ
  =  

2
1  

tan A  =  
  Aมุมด้านประชิดความยาวของ
  Aมมุมด้านตรงข้าความยาวของ

   =  1 

 
2. 
 sin A  =  

มมุมฉากด้านตรงข้าความยาวของ
  Aมมุมด้านตรงข้าความยาวของ

  =  
5
1  

cos A  =
  มมุมฉากด้านตรงข้าความยาวของ

  Aมุมด้านประชิดความยาวของ
  =  

5
2  

tan A  =  
  Aมุมด้านประชิดความยาวของ
  Aมมุมด้านตรงข้าความยาวของ

   =  
2
1  

 
3. 
 sin A  =  

มมุมฉากด้านตรงข้าความยาวของ
  Aมมุมด้านตรงข้าความยาวของ

  =  
2
1  

cos A  =
  มมุมฉากด้านตรงข้าความยาวของ

  Aมุมด้านประชิดความยาวของ
  =  

2
3  

tan A  =  
  Aมุมด้านประชิดความยาวของ
  Aมมุมด้านตรงข้าความยาวของ

   =  
3
1  

 
4. 
 sin A  =  

มมุมฉากด้านตรงข้าความยาวของ
  Aมมุมด้านตรงข้าความยาวของ

  =  
3
2  

cos A  =
  มมุมฉากด้านตรงข้าความยาวของ

  Aมุมด้านประชิดความยาวของ
  =  

3
5  

tan A  =  
  Aมุมด้านประชิดความยาวของ
  Aมมุมด้านตรงข้าความยาวของ

   =  
5
2  
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ชุดท่ี 1 เรื่อง อัตราส่วนตรีโกณมิติ 

 

5. 
 sin A  =  

มมุมฉากด้านตรงข้าความยาวของ
  Aมมุมด้านตรงข้าความยาวของ

  =  
6
11  

cos A  =
  มมุมฉากด้านตรงข้าความยาวของ

  Aมุมด้านประชิดความยาวของ
  =  

6
5  

tan A  =  
  Aมุมด้านประชิดความยาวของ
  Aมมุมด้านตรงข้าความยาวของ

   =  
5
11  

 
6. 
 sin A  =  

มมุมฉากด้านตรงข้าความยาวของ
  Aมมุมด้านตรงข้าความยาวของ

  =  
7
3  

cos A  =
  มมุมฉากด้านตรงข้าความยาวของ

  Aมุมด้านประชิดความยาวของ
  =  

7
2  

tan A  =  
  Aมุมด้านประชิดความยาวของ
  Aมมุมด้านตรงข้าความยาวของ

   =  
2
3  

 
7. 
 sin A  =  

มมุมฉากด้านตรงข้าความยาวของ
  Aมมุมด้านตรงข้าความยาวของ

  =  
2
3  

cos A  =
  มมุมฉากด้านตรงข้าความยาวของ

  Aมุมด้านประชิดความยาวของ
  =  

2
1  

tan A  =  
  Aมุมด้านประชิดความยาวของ
  Aมมุมด้านตรงข้าความยาวของ

   =  3  

 
8. 
 sin A  =  

มมุมฉากด้านตรงข้าความยาวของ
  Aมมุมด้านตรงข้าความยาวของ

  =  
4
3  

cos A  =
  มมุมฉากด้านตรงข้าความยาวของ

  Aมุมด้านประชิดความยาวของ
  =  

4
7  

tan A  =  
  Aมุมด้านประชิดความยาวของ
  Aมมุมด้านตรงข้าความยาวของ

   =  
7
3  
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ชุดท่ี 1 เรื่อง อัตราส่วนตรีโกณมิติ 

 

9. 
 sin A  =  

มมุมฉากด้านตรงข้าความยาวของ
  Aมมุมด้านตรงข้าความยาวของ

  =  
8
5  

cos A  =
  มมุมฉากด้านตรงข้าความยาวของ

  Aมุมด้านประชิดความยาวของ
  =  

8
3  

tan A  =  
  Aมุมด้านประชิดความยาวของ
  Aมมุมด้านตรงข้าความยาวของ

   =  
3
5  

 
10. 
 sin A  =  

มมุมฉากด้านตรงข้าความยาวของ
  Aมมุมด้านตรงข้าความยาวของ

  =  
13
3  

cos A  =
  มมุมฉากด้านตรงข้าความยาวของ

  Aมุมด้านประชิดความยาวของ
  =  

13
2  

tan A  =  
  Aมุมด้านประชิดความยาวของ
  Aมมุมด้านตรงข้าความยาวของ

   =  
2
3  
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ชุดท่ี 1 เรื่อง อัตราส่วนตรีโกณมิติ 

 
เฉลยแบบฝึกทักษะ 1.2  

 
คําชี้แจง จงหาค่าของไซน์ โคไซน์ และแทนเจนต์ของมุม จากรูปที่กําหนดให้ (ข้อละ 1 คะแนน) 
 
1. 
 

sin B   =    
3
2  

cos B  =
  
  

3
1  

tan B  =    1 
 

2. 
sin A   =    

6
2  =  

 3
1  

cos A  =
  
  

6
2     

tan A  =    
2
2  

3.   
 

sin C   =    
7
3   

cos C  =
  
  

7
2     

tan C  =    
2
3  

4. 
sin A   =    

4
11   

cos A  =
  
  

4
5     

tan A  =    
5
11  

 

5. 
sin B   =    

32
5   

cos B  =
  
  

32
7     

tan B  =    
7
5  
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ชุดท่ี 1 เรื่อง อัตราส่วนตรีโกณมิติ 

6. 
sin B   =    

32
7   

cos B  =
  
  

32
5     

tan B  =    
5
7  

 
7. 

sin A   =    
5
32   

cos A  =
  
  

5
13     

tan A  =    
13
32  

 
8. 

sin B   =    
5
13   

cos B  =
  
  

5
32     

tan B  =    
32

13  

 
9. sin A   =    

74
5   

cos A  =
  
  

74
7     

tan A  =    
7
5  

 
 

10. sin B   =    
74
7   

cos B  =
  
  

74
5     

tan B  =    
5
7  
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ชุดท่ี 1 เรื่อง อัตราส่วนตรีโกณมิติ 

 
เฉลยแบบฝึกทักษะ 1.3  

 
คําชี้แจง จากรปูที่กําหนดให้ จงเติมคําตอบลงในช่องว่างให้ถูกต้อง (ข้อละ 1 คะแนน) 
 
  

รูปต่อไปน้ีใช้ตอบคําถามข้อ 1 – 5  
 
 

1. sin A  =  
5
4  

2. sin B  =  
5
3  

3. cos B =  
5
4  

4. cos A =  
5
3  

5. tan B  =  
4
3  

 
รูปต่อไปน้ีใช้ตอบคําถามข้อ 6 – 10 

 

6. sin C  =  
x
y  

7. sin A  =  
x
z  

8. cos A =  
x
y  

9. cos C =  
x
z  

10. tan A =  
y
z  
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ชุดท่ี 1 เรื่อง อัตราส่วนตรีโกณมิติ 

 
เฉลยแบบฝึกทักษะ 1.4  

 
คําชี้แจง จากรปูที่กําหนดให้ จงเติมคําตอบลงในช่องว่างให้ถูกต้อง (ข้อละ 1 คะแนน) 
 
 

รูปต่อไปน้ีใช้ตอบคําถามข้อ 1 – 5  
 
 

1. tan A =  
5
2  

2. cos A =  
29
5  

3. tan B  =  
2
5  

4. cos B =  
29
2  

5. sin B  =  
29
5  

 
รูปต่อไปน้ีใช้ตอบคําถามข้อ 6 – 10 

 

6. cos A =  
z
x  

7. tan A =  
x
y  

8. sin A  =  
z
y  

9. tan B  =  
y
x  

10. cos B =  
z
y  

  

A 
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ชุดท่ี 1 เรื่อง อัตราส่วนตรีโกณมิติ 

 
เฉลยแบบฝึกทักษะ 1.5  

 
คําชี้แจง จงหาค่า sin A, cos A และ tan A จากรูปสามเหลี่ยมมมุฉากที่กําหนดให้ (ข้อละ 2 คะแนน) 
 
 

1. กําหนดรปูสามเหลี่ยมมุมฉากพร้อมทั้งความยาวของแต่ละด้านดังรูป 
 
 
 
 

วิธีทํา ให้  c  เป็นความยาวของด้านตรงข้ามมุมฉาก (c > 0) 
จะได้ว่า  c2 =  32 + 22  

=  9 + 4 
=  13 

  c =  13  
ดังน้ัน  ความยาวของแต่ละด้านของรูปสามเหลี่ยมมมุฉากจะเป็นดังน้ี 
     จากรปู จะได้ว่า 

       sin A   =    
13
2   

cos A   =
  
  

13
3     

tan A   =    
3
2  

 
2. กําหนดรปูสามเหลี่ยมมุมฉากพร้อมทั้งความยาวของแต่ละด้านดังรูป 

 
 
 
 
 

วิธีทํา ให้  c  เป็นความยาวของด้านตรงข้ามมุมฉาก (c > 0) 
จะได้ว่า  c2 =  2)10(  + 2)6(   

=  10 + 6 
=  16 

  c =  4 
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ชุดท่ี 1 เรื่อง อัตราส่วนตรีโกณมิติ 

 
ดังน้ัน  ความยาวของแต่ละด้านของรูปสามเหลี่ยมมมุฉากจะเป็นดังน้ี 
     จากรปู จะได้ว่า 

       sin A   =    
4
6   

cos A   =
  
  

4
10     

tan A   =    
10
6  

3. กําหนดรปูสามเหลี่ยมมุมฉากพร้อมทั้งความยาวของแต่ละด้านดังรูป 
 
 
 
 

วิธีทํา ให้  b  เป็นความยาวของด้านประชิดมุม A (b > 0) 
จะได้ว่า  62 =  42 + b2  

b2 =  36 – 16   
=  20 

  b =  52  
ดังน้ัน  ความยาวของแต่ละด้านของรูปสามเหลี่ยมมมุฉากจะเป็นดังน้ี 
     จากรปู จะได้ว่า 

       sin A   =    
3
2   

cos A   =
  
  

3
5     

tan A   =    
5
2  

4. กําหนดรปูสามเหลี่ยมมุมฉากพร้อมทั้งความยาวของแต่ละด้านดังรูป 
 
 
 
 

วิธีทํา ให้  b  เป็นความยาวของด้านประชิดมุม A (b > 0) 
จะได้ว่า     2)3(3  =  32 + b2  
 

A 
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ชุดท่ี 1 เรื่อง อัตราส่วนตรีโกณมิติ 

 
b2 =  27 – 9   

=  18 
  b =  23  
 
ดังน้ัน  ความยาวของแต่ละด้านของรูปสามเหลี่ยมมมุฉากจะเป็นดังน้ี 
     จากรปู จะได้ว่า 

       sin A   =    
3
1   

cos A   =
  
  

3
2     

tan A   =    
2
1  

 
5. กําหนดรปูสามเหลี่ยมมุมฉากพร้อมทั้งความยาวของแต่ละด้านดังรูป 

 
 
 
 
 
 
 

วิธีทํา ให้  a  เป็นความยาวของด้านตรงข้ามมุม A (a > 0) 
จะได้ว่า    2)13(2  =  a2 + 42  

a2 =  52 – 16   
=  36 

  a =  6 
ดังน้ัน  ความยาวของแต่ละด้านของรูปสามเหลี่ยมมมุฉากจะเปน็ดังน้ี 
     จากรปู จะได้ว่า 

       sin A   =    
13
3   

cos A   =
  
  

13
2     

tan A   =    
2
3  
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ชุดท่ี 1 เรื่อง อัตราส่วนตรีโกณมิติ 

 
เฉลยแบบฝึกทักษะ 1.6  

 
คําชี้แจง จงแสดงวิธีทํา (ข้อละ 2 คะแนน) 
 

1. กําหนดให้ ABC เป็นรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก โดยที ่sin A  =  
7
3  จงหา cos A และ tan A 

วิธีทํา เน่ืองจากโจทย์กําหนดให ้ sin A  =  
7
3  

  ดังน้ัน  ลักษณะของรปูสามเหลี่ยมมุมฉากจะเป็นดังน้ี 
       จากรปูใช้ความรู้ทฤษฎีบทปทีาโกรัส  
       หาความยาวของด้าน AC ได้ดังน้ี 
       72 =  (AC)2 + 32 
       (AC)2 =  49 – 9   

=  40 
       AC =  102  
  ∴ ความยาวของด้านแต่ละด้านของรปูสามเหลี่ยมมุมฉาก ABC จะเป็นดังน้ี 

cos A  =
  
  

7
102     

tan A  =    
102
3  

 
 

2. กําหนดให้ ABC เป็นรูปสามเหลีย่มมุมฉาก โดยที่ sin A  =  
38
13  จงหา cos A และ tan A 

วิธีทํา เน่ืองจากโจทย์กําหนดให ้ sin A  =  
38
13  

  ดังน้ัน  ลักษณะของรปูสามเหลี่ยมมุมฉากจะเป็นดังน้ี 
       จากรปูใช้ความรู้ทฤษฎีบทปทีาโกรัส  
       หาความยาวของด้าน AC ได้ดังน้ี 
       2)38(  =  (AC)2 + 2)13(  
         (AC)2  =  38 – 13   

=  25 
          AC  =  5 
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ชุดท่ี 1 เรื่อง อัตราส่วนตรีโกณมิติ 

 

  ∴ ความยาวของด้านแต่ละด้านของรปูสามเหลี่ยมมุมฉาก ABC จะเป็นดังน้ี 

cos A  =
  
  

38
5     

tan A  =    
5
13  

3. กําหนดให้ ABC เป็นรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก โดยที่ cos A  =  
10
19  จงหา sin A และ tan A 

วิธีทํา เน่ืองจากโจทย์กําหนดให ้ cos A  =  
10
19  

  ดังน้ัน  ลักษณะของรปูสามเหลี่ยมมุมฉากจะเป็นดังน้ี 
       จากรปูใช้ความรู้ทฤษฎีบทปทีาโกรัส  
       หาความยาวของด้าน BC ได้ดังน้ี 
       102 =  (BC)2 + 2)19(  
       (BC)2 =  100 – 19   

=  81 
       BC =  9 
  ∴ ความยาวของด้านแต่ละด้านของรปูสามเหลี่ยมมุมฉาก ABC จะเป็นดังน้ี 

sin A  =
  
  
10
9     

tan A  =    
19
9  

 
 
 

4. กําหนดให้ ABC เป็นรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก โดยที่ cos A  =  
65
7  จงหา sin A และ tan A 

วิธีทํา เน่ืองจากโจทย์กําหนดให ้ cos A  =  
65
7  

  ดังน้ัน  ลักษณะของรปูสามเหลี่ยมมุมฉากจะเป็นดังน้ี 
       จากรปูใช้ความรู้ทฤษฎีบทปทีาโกรัส  
       หาความยาวของด้าน BC ได้ดังน้ี 
       2)65(  =  (BC)2 + 72  
         (BC)2  =  65 – 49   

=  16 
           BC  =  4 
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ชุดท่ี 1 เรื่อง อัตราส่วนตรีโกณมิติ 

 

  ∴ ความยาวของด้านแต่ละด้านของรปูสามเหลี่ยมมุมฉาก ABC จะเป็นดังน้ี 

sin A  =
  
  

65
4     

tan A  =    
7
4  

 
 

5. กําหนดให้ ABC เป็นรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก โดยที่ tan A  =  
5
2  จงหา sin A และ cos A 

วิธีทํา เน่ืองจากโจทย์กําหนดให ้ tan A  =  
5
2  

  ดังน้ัน  ลักษณะของรปูสามเหลี่ยมมุมฉากจะเป็นดังน้ี 
       จากรปูใช้ความรู้ทฤษฎีบทปทีาโกรัส  
       หาความยาวของด้าน AB ได้ดังน้ี 
       (AB)2 =  22 + 2)5(  
       (AB)2 =  4 + 5   

=  9 
       AB =  3 
  ∴ ความยาวของด้านแต่ละด้านของรปูสามเหลี่ยมมุมฉาก ABC จะเป็นดังน้ี 

sin A  =
  
  
3
2     

tan A  =    
3
5  
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เฉลยแบบทดสอบหลังเรียน 
 
 
 
 
 
 
 
 

ข้อ คําตอบ 
1. ข 
2. ง 
3. ค 
4. ง 
5. ก 
6. ค 
7. ก 
8. ข 
9. ค 
10. ข 
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ก 
 
 

คํานํา 
 
 
แบบฝึกทักษะ เรื่อง อัตราส่วนตรีโกณมิติ สําหรับนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปีที่ 4 ใช้สําหรับ

ประกอบการเรียนการสอนในรายวิชาคณิตศาสตร์พื้นฐาน ระดับช้ันมัธยมศึกษาปีที่ 4 ตามหลักสูตร
แกนกลางการศึกษาข้ันพื้นฐาน พุทธศักราช 2551 นักเรียนสามารถเรียนรู้ได้ด้วยตนเอง เน้นใหนั้กเรียนได้มี
ความรู้ ความเข้าใจ นําไปสู่ทักษะการคิดคํานวณ และการวิเคราะห์โจทย์ ตามความสามารถและความ
แตกต่างระหว่างบุคคลของนักเรยีน เป็นสื่อการสอนที่ช่วยแบ่งเบาภาระของครูผู้สอน เป็นนวัตกรรมสําหรับ
ใหค้รูผู้สอนสามารถนําไปใช้ประกอบการจัดกิจกรรมการเรียนการสอนให้กับนักเรียนได้เป็นอย่างดี  

แบบฝึกทักษะชุดน้ีประกอบด้วย คํานํา สารบัญ คําแนะนําการใช้แบบฝึกทักษะสําหรับคร-ูนักเรียน 
มาตรฐานการเรียนรู้ ตัวช้ีวัด จุดประสงค์การเรียนรู้ แบบทดสอบก่อนเรียน-หลังเรียนพร้อมเฉลย ใบความรู้  
แบบฝึกทักษะพร้อมเฉลย แบบบันทึกคะแนน และบรรณานุกรม ซึ่งผู้จัดทําได้ศึกษาค้นคว้าตํารา เอกสาร 
และงานวิจัยต่าง ๆ เพื่อสร้างและพัฒนาแบบฝึกทักษะให้มีประสิทธิภาพมากที่สุดตามเกณฑ์ที่กําหนด ซึ่ง
สามารถนํามาพัฒนานักเรียนให้มีผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนให้สูงข้ึน 
 แบบฝึกทักษะชุดน้ี ผู้จัดทําได้คิดหารูปแบบในเรียนที่หลากหลาย เรียงลําดับการเรียนจากเน้ือหาที่
ง่ายไปสู่เน้ือหาที่ซับซ้อน เพื่อใหนั้กเรียนได้คิดอย่างเป็นระบบและเป็นข้ันตอน ง่ายต่อการทําความเข้าใจ 
นักเรียนสามารถตรวจสอบความก้าวหน้าของตนเองได้ทันที มีความมั่นใจในการเรียนมากข้ึน และหวังเป็น
อย่างยิ่งว่าแบบฝึกทักษะ เรื่อง อัตราส่วนตรีโกณมิติ สําหรับนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปีที่ 4 จะเป็นประโยชน์
ต่อนักเรียนนักเรียนเรียน ครูผู้สอน และผูท้ี่มีความสนใจในการเรียนรู้ได้เป็นอย่างดี 
 ขอขอบคุณคณะผู้บริหาร คณะครู และบุคลากรทางการศึกษาของโรงเรียน ตลอดจนผู้ที่มีส่วน
เกี่ยวข้องทุกท่านที่ใหก้ารช่วยเหลือ ใหคํ้าแนะนํา และให้กําลังใจในการจัดทาํแบบฝกึทกัษะชุดน้ีสําเร็จลุล่วง
ด้วยดี จึงขอขอบคุณทุกท่านมา ณ โอกาสน้ี 
 
 

นฤดล  คงนุรัตน์ 
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